الدرس الأول 
الدرس الثاتى 
الدرس انتالت 


الدرس الرايع | 


الدرس الخامس 


الدرس الأول 


الدرس الثانی 


الدرس الأول 
الدرس الثانى 
الدرس التالت 
الدرس الرابع 
اندرس الخامس 
الدرس السادس 
اندرس السابع 


۱ - حل أنظمة من المتباینات 


۱ القطاع الداتری, 


اولا : الجبر وحساب المتلتاتن 


المصفوفات 


تنظیم البیانات فى مصفغوفات. 
جمع وطرع المصفوفات. 

ضرب المصفوفات. 

المحددات. 


المعخوس الضربی للمصفوفة, 


البرمجة الخطية 


المتباينة الخطية 


الخطية بیانیا. 


البرمجه الخطية والحل الأمثل. 


حساب المتلتات 


المتطابقات المثلئية. 

حل المعادلات المثلثية. 

حل المثلث القاتم الزاوية. 
زوایا الارتفاع وزوایا الانخفاض. 


القطعة الداترية. 
المساحات. 


اا درس الأول 


اا درس الثانی 


ان درس التالت 


الدرس الرابع 


الكميات القياسية والکمیات المتجهة 
والقطعة المستقيمة الموجهد. 
المتجهات. 

العمليات على المتجهات. 


تطبيقات على المتجهات. 


الخط المستعيم 


الدرس الأول | تقسيم قطعة مستقيمة. 


الدرس الثانى 
الدرس الثالث | 


الدرس الرابع 


الدرس الخامس 


معادلة الخط المستقيم. 


قياس الزاوية بين مستقيمين. 


طول العمود المرسوم من نقطة 
إلن خط مستقيم. 


المعادلة العامة للخط المستقيم الماربنقطة 
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دروس الوحده 


تنظیم البیانات فى مصفوفات 


جمع وطرح المصفوفات. 


ضرب المصفوفات 


المحددات 


انمعکوس الضربی للمصفوفة 


نواتج التعئم 


فى نهاية هذه الوحدة من المتوقع أن یکون الطالب قادرًا على أن : 


۰ يتعرف مفهوم المصفوفة ونظمها ۰ يتعرف خواص جمع وضرب المصفوفات. 
٠‏ ینمذج بعض المشکلات الحياتية باستخدام ه يوظف استخدام المصفوفات فى مجالات الحياة 
المصفوفات لمختلفة 


ه يتعرف بعض المصفوفات الخاصة, ۰ يتعرف محدد المصفوفة ه 


۰ يتعرف تساوى مصفوفتين البالية 


1 4 
۰ لوجذ مدور مصمعومه ه 30د ميمه مددد الزنية لثائية والرنية الدالنة 

۱ ۳ أدة علد 1 م۱ ۱ خوام مه دا 
۰ يضرب عددا حقیقیا فى مصفوفة ٠‏ پوجد مساحة سطح لمتلت باستخدام المحددات 


۰ یقرف معموام المصفوفة المتمائلة © i‏ 
والمصفوفة شبه المتمائلة ا ۰ 


e ۰‏ دهم ہد xila‏ م ۱ / 
۰ يجرى عملیات الجمع والطرم 9 لیرد علص ۰ يحل معادننین انیتین باستخدام لمعئوس 


ول من استخدم مصطلح «مصفوفة 1180117 . + 1 
۱ ف ف سلة VAS‏ ابن دک 
52 9 هر 4 / ۷ 


JJ. Sylvester (1814 - 1897) 


1 ۳۴ ع 31 5 || 0 | ۰ 11 5 1 2 ۱ 1 4 1 > 4و« 
ناضيات له الك ھر ا 2بحات خاصه فى لح و منت نلك | # بحات نطر ده انصق وق ۱ 


Arthur Cayley (1821 ۰ 1895) 


3 ۲ ۴۳۳۹۹ :1 ۱۱ 1 + 3 2 وء ` 
انتشرت تسس فا ب هی حم ب لحاضر فشملت زوز نل من هر و ۳ ا 3 شعرق* مس اس ستخداماتها ھی 
علوما لإاحصاء وا لاقتصا الاحتما ء وعلم النفس, كما ان لها دورا هاما فى علم الرداضیات وحاصه هي 
ل خا نتتص 

۳9 = 


ه أحد محلات بيع البيتذا يبيع أربعة أنوا ع من البيتزا Bm‏ ` و ۱۹ 
(بیتزا بالخضروات - بیتزا بالدجاج - بیتزا باللحوم 5 ۲ 
بیتزا بالجین) 
وینتج لكل نوع من الانواع السابقة تلائة أحجام مختلفة 
(صغیر - وسط - کییر) 

ه لسهولة تذکر العلومات والقارنة بینها 


دقوم صاحب الحل بجدولة متوسط عدد 


القطع البيعة یومیّا فى الجدول القابل 5 


ه کل عدد فى هذا الجدول له دلالة » فالعدد ۱۰ يدل على عدد القطع البيعة من بیتزا اللحوم حجم الوسط» 
والعدد ۱۲ يدل على عدد القطع البيعة من بیتزا الدجاج الحجم الکبیر» ... وهگذا. 

ه إذا كنا نعلم مسبقا أن الاعداد بالصف الأول هی متوسط القطع البيعة يوميًا من بیتزا الخضروات من الاحجام 
الصغیر » الوسط» الکبیر على الترتیب» وبالمثل الاعداد بالصف الثانی من بیتزا الدجاج» والثالث بیتزا اللحوم» والرابع 
بیتزا الجبن بنفس الترتیب فإننا نستطیع الاستغناء عن الجدول السابق وكتابة البیانات فى صورة أكثر اختصارًا بكتابة 


۷۱. 


> الدرس اللو o‏ 7 


الاعداد فقط التضمنة فيه بنفس ی تیم قوسي كبا ملع[ 


Û IM ١ ۱‏ ۱۳ ۹۳۲ 
١‏ 5 3 و ۱۳:۵۰ 
دعب :مود الب اش مان ۸ 
A ۱‏ ۷۰ ۱۷ 
» نُسمى هذه الصورة مصفوفة » كما تُسمى آلاعداد بين القوسین غتاصر الصفوفة. 
FETE‏ وب نم العبود.۰ الصمود ‏ العنود 
» هذه المصفوفة تتكون من الأوّل الثانى الثالث 
أربعة صفوف وثلاثة أغمدة كما بالشکل القابل ۱ ال 
ei‏ 2 ۰ ' السف الثاتى هد | 15 ۷۸ ۰ ۱۲ 
(آو اختصارا مصفوفة ٤‏ × ؟) ۱ الصف الثالث-4| ۱۳ ت 
ونلاحظ أننا ذکرنا عدد الصفوف آولا ثم عدد الأعمدة ولیس العکس. الصف الرایع > | ۱۸ ۹ MM‏ 


يمكن لصاحب الحل تنظیم بیاناته السابقة فى جدول آخر مثل الجدول التالی : 


ويك N‏ السب جا 


فنكتب : متوسط البيع الیومی للمحل =| ۱۳ ۰ ۱۸ 
۹ 


۱ 
1 


+ التعبیر عن العنصر داخل المصفوفة : ۱ 
- يرمز للمصقوفة عادة بأحد الحروف الكبيرة مثل : | » ت ؛ 8 » س> , ص- ‏ ... 
.هينما ب فعتمین وغل الو يكس العروف الستهيره يقل :١ة‏ عد يح هن 0 
- إذا أردنا التعبير عن العنصر داخل المصفوفة ۱ الذى يقع فى الصف ص والعمود ع 
فإننا نکتبه على الصورة آس , ۱ 
فمثلا العنصر ام يقع فى الصف الثانی والعمود الثالث [ویقراً : ! اثنين ثلاثة] 
» العنصر أ» یقع فى الصف الثالث والعمود الثانی [ويُقرأ : ۲ ثلاثة اثنين] 


— my _ 
EET 


٩ 3 ٣ ۱ 


[[] اکتب نظم كل من المصفوفات : ۱+ ب » يم 
| ؟] اکتب العناصر الآتية : أ 6 


6 آم e‏ مركم . 


۵ = 
إذا كانت الصفوفة س-- | ١ ٤‏ 1 
۳ 9 © "8 ۰ 
[[] اكتب نظم الصفوفة س ۰ (؟] اکتب العناصر الاتية :سريم » سر » عن 


ملاحظة 


> الدرس الأول ٠‏ 
yy‏ اهب 
اكتب المصفوفة (!.ى ,) على النظم ۳ ۲ بحيث :ای , = ۲ ص - غ 
هه سد 
أن ۷ 
۰ المصفوفة على النظم ۳ ۲۷ .2۰| آم 


r أن‎ 


حيث ې ۲ 2۱-۱۰۷ ۱ 0 قل ۲2 5-١‏ ت. 0 ف ۲-2 :۶۱-۲ ۳ 


f »‏ <۲ ۲-۲۷ 2 ۲ ¢ فل ۲2 ۰ 2۱-۳ ه ۲ إل < ۲ ۷ ۲-۳ < ء 


اس | ۲ 


۱ بعض المصفوفات الخاصة 
مصفوفة الصف ۱ 
هى المصفوفة التى تتكون من صف واحد وأى عدد من الأعمدة 
افقلا =١‏ (۲ ۳ -۱) هی مصفوفة صف على النظم ۱ × ۲ 
هى المصفوفة التى تتكون من عمود واحد وأى عدد من الصفوف 
فمثلا س- | م | هی مصفوفة عمود على النظم ۲ ۱ 
هى الصفوفة التی فیها عدد الصفوف یساوی عدد الاعمدة 
فمثلا =( ٠‏ )هی مصفزفةمربعة على النظم ۲ ۲ 


5 


هی الصفوفة التی جمیع عناصرها آصفار ویرمز لها بالرمز [ "] وتکون على أى نظم. 


فمثلا دز | | هى مصفوفة صفرية على النظم ۲ ۲ 


.| 5 م مهس یام ۱۲ 


هى مصفوفة مربعة جمیع عناصرها آصفار »ما عدا عناصر القطر الرئیسی فیکون آحدها علی الاقل لا 
یساوی الصفر [حیث إن القطر الرئیسی هو القطر الذی یحتوی العناصر أ » أب » ابم] 


فقا مب - |" رتنیا ان ۰۲ 
٠ع‏ =( ۲ )هی مصفوفة قطرية على النظم ۲ × ۲ 


هی مصفوفة قطرية » يكون فيها كل عناصر القطر الرئيسى مساوية الواحد ويُرْمز لها بالرمز ] 


١ 


6 : - | | ] هى مصفوفة وحدة على النظم ۲ × ۲ 


۰ . ١ 
۲۲۲ ی مصفوفةوحدة على اشم‎ ١ 1 
N له‎ + 


تحقق فن فهمك 
اکتب نوع ونظم کل مصفوفة مما يأق : 


» تتساوی الصفوفتان ۱ » ص |ذا وفقط إذا تحقق الشرطان الاتیان معًا : 
١١‏ ]المصفوفتان على نفس النظم. 
| ؟] کل عنصر فى الصفوفة يساوى العنصر الناظر له فى الموضع فى المصفوفة ب 


9 ( س -س سم لکل ص واکل ع 


۳ ۳ 


۳ 4 بان‎ 6 Rl 
0 ۳ ۳ ۳ ,( فتثلا‎ 
تفا | + ] لاختلاف العناصر المتناظرة‎ 
|أذنهما ليستا على نفس النظم.‎ ١ )ع(‎ ١ ۱( ول‎ 


أوجد قيمة كل من سس + ن » ع إذا کان | ع , )= 
۰ المصفوفتان متساويتان. ‏ 


== » عن + ۵ = ۲ ومنها س = -۲ » ۲ ص - ” ۷ ومنها ص = ه 


أوجد قیمة کل من سس » ص إذا كان : ( ۳ وڼ |=( 9 ( 


م ضرب عدد حقیقی فى مصفوفة 


إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم م × نہفإن حاصل ضرب أى عدد حقيقى لت فى المصفوفة | هى المصفوفة 
ج = لت | على نفس النظم م × مم‌وکل عنصر من عناصر المصفوفة گ يساوى العنصر الناظر له فى الصفوفة 
مضروبًا فى العدد الحقيقى ك 

NE RUAN IC BIE e E r E ۱ = 0یق حس , ك اس ء حیث ص‎ 


ولايغير من نظم المصفوفة 
اقلا إذا كات [١١‏ | 7 
سپ SRE‏ 
له ا جر 


إذا كانت( سس رع فأوجد قيمة :لس ص _ 


1 .ل ٠‏ ۱۰-2 سن 
سب = ,۲ < .۱ سن و منها ۲ 


٤ = ۰‏ ص ومنها ص = ٤‏ .. آس‌ص = ۲-۸ 
خاو بشت ست 


۱ ذا كانت :1=( ۳ فأوجد : ۳ ۵-۰۱-۰۱ ۱ 


۱ ص‎ ۲ 1 A- ٤ 
[؟]إذا كانت :| ۳۲ ای !۰ فأوجد : س ص‎ 
۱ ۳ 


6 ۱۲ 


فى أى مصفوفة ؟ على النظم م × بم|ذا استبدلنا الصفوف بالأعمدة أو الاعمدة بالصفوف بنقس الترتیب فاننا 
نحصل على مصفوفة على النظم دم" م تسمی بمدور الصفوفة | ویرمز لها بالرمز ۳٩‏ 


> الدرس الأول أ 
۹ ۱ : 
e‏ إذا كاك :اس | | مصففة ی ا ۲ ۱ (مصفوفة عمود) 
7 


فإن : ماد = )١ ۲- ٩(‏ مصفوفة على النظم ۱ × ۳ (مصفوفة صف) 


۳.۱۸ ۳.9 ۲۲۱ 1 
اذا كانت : = 5 ۰ = ¥ ۳ وکانت : ۷ب 
. ئا ۳۰ عا ج 


فأوجد قيمة كل من :س » ص 


سس 


۰ 7 0 
]م 2 عت ۲ 
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المصفوفات المتمانلة وشبه المتمانلة 


إذا كانت ۱ مصفوفة مريعة فإن : 
ه ! تُسمى مصفوفة متمالة إذا وفقط إذا كانت : | ۳۱-۱ | 
* تُسمى مصفوفة شبه متماگة إذا وفقط إذا كانت : | ۱-۱" | 


المعاصر (ریاضیات - شرح) م ؟ / أولى ثانوى / التيدم الثاني [ ۱۷ | 


۳ 1١ ۲ ۳ ۱ ۱- ۲ 
۱ | ٤ |: کت‎ 


6 ۰ ۳ 


ه إذا كانت : ۱ مصفوفة متمائلة فاننا نلاحظ تمائل 
عناصرها حول القطر الرئیسی » 


فیکون : ؟ى , = ؟,می كما بالشکل القابل حیث : 


<< ء ع إلى = ېط 2 اې ېکو 


ه عناصر القطر الرئیسی فى الصفوفة شبه المتماثلة تكون مساوية الصفر 
وعناصرها تحقق العلاقة : امی , = - ؟, ى کما بالشكل المقايل : 


عا 


حیث : اې ج + اې = -و ۰ ی ۰3۹ ۲ 
ه أى مصفوفة قطرية هی مصفوفة متماثلة. 


ه أى مصفوقة وحدة تکون مصفوفة متماظة. 


4 0 ۲ سن ۸ . 
(۲] اذا كانت :=| ٣- ٤-‏ 5]مصفوفة متماثلة 
1 سس + ۲ص 1 1 


فأوجد قيمة كل من : سس » ص 
۱ سن ۷ ۱ 
[؟]إذا كانت : ص=| ع +۳ . -۲ع | مصفوفة شبه متمائلة 
۳ص - ہس 1 ۰ 
فأوجد قيمة كل من : س » ص » ع 
]١|‏ ۰.۰ | مصفوفة متمائلة. ٠‏ ۲ سس < -6 ومنها | سن = - ۱۲ 
» ين + ۲ ص = ۸ .», -۲ + ۷ص =۸ ومنها | ص - ه | 


© ۰۰ مصفوفة شبه متماغة. سق * ۱ )0 


» ۲ص سن < - ۷ )۲ 


۲-۰ ۲-6 ومنها 
وبالتعويض فى (۱) : .:. ۲ + ۳ < -۳ سن ومنها [ سس < -۲ ] 
وبالتعویض فى (۲) : .:. ۲ ص + ۲ = -۷ ومنها | ص = -۳ | 


۸ 
(۲] إذا كانت : اس 3 | مصفوفة متماثلة فاوجد قيمة :سس 


A- ۰‏ 0 
(۲] |ذا كانت : ب = س ۰ ]سیب ما وید یس 


سم ص سن 


[[آهوأسئلة الكتاب المدرسى  ١‏ « تخكر ‏ «فهم © تطبيق << <ه مستویات علیا 


أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


8 (۱) الصقوفة (۲ ۲ )١‏ على النظم 221 
(۲)1 ۱ (ب) ۱ ۶ ۴۳ (ج) ۳ * ۲ (د) ۲ * ۱ 
١ ۳ 5‏ 3 ۷ 
و ۰ ۲ کک سس 
(1) ۵ (ب) ٤‏ (ج) -ه (د) ۳ 
© (۳) إذا كانت | مصفوفة على النظم"۲ ۲ فان : عدد عناصر الصفوفة | = HARE‏ 
٤)1(‏ (ب) ٩‏ (ج) ٩‏ (د) ۵ 
© () اذا كانت مس مصفوفة على النظم ۳ × ١‏ فإن :ص" مصفوفة على النظم RS‏ 
(1) ۳ ۱ (پ) ۳ # ۳ (ج) ۱ *« ۱ (د) ۱ #۷ ۳ 
© (ه) إذا كانت[ __] مصفوفة صفرية على النظم ۲ × ۲ فان عدد عناصرها يساوى 1 
(1) صفر (ب) © (ج) ۲ (د) 6 
© (1) إذا كانت | مصفوفة على النظم ۳ × ٤‏ فاٍن الصف یحتوی على او سید تاضق 
(۳)1 (ب) ٤‏ (چ) ۷ (د) ۱۲ 
© (۷) إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۳ × ۲ فان الصفوفة ۲ [ على النظم gw‏ 
٤ × 1 )1(‏ (ب) ۳ ٤×‏ (ج) ٦‏ × ۲ (د) ۴ ۲ 
۴ ان مد 
© (م) !ذا كانت :1=( , 1 ۳ » جب ۱ فان : ى +سی = یج 
(1) ؟ (پ) ٩‏ (ج) ۱۶ (د) ۱۰ 
= مد 
© ( إذا كانت :۱=( - ۳ فان : ۲ ' = SEE‏ 
ليد هذا عا 1 3 4 ۸ ¥ ۸ 
۳ 8 (ب)|۱ ۳ (چ)|۱ ۱۶ (د)۲۱ ١-‏ 
VE ۸‏ ۱۲ ۹ ۳ 0 ۱ 


)0١( ©‏ أقل عدد عناصر یمکن أن تحتویها مصفوفة = نیت 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۳ 


K3 


(() إذا كان عدد عناصر مصفوفة یساوی ٩‏ عناصنر فإن عدد النظم الممكنة لهذه الصفوفة یساوی 7 


(۱)1 2 (ب) ۳ ۱ (ج)٩‏ (د) ٩‏ 
©0 إذا كانت | مصفوفة مربعة عدد عناصرها لہ فإن له يمكن أن تساوی FT ies‏ 

۱۲ (د)‎ ٩ (ب) 1 (ج)‎  ۳۲۱( 
اذا كان عدد عناصر الصفوفة سح يساوى ۱۲ عنصر فای مما یاتی لا يمكن أن يكون نظمًا‎ 68 

المصفوفة س- ؟ ۱ 

(1) ۳ * ۶ (ب) ۲ × ٩‏ (ج) ۶ ×۸ (د/۱* ۱۳ 
۵ یتح ۰ تسس مسنوة ی 

۲ : “ 

(1) وحدة. (ب) صفرية. (ج) قطرية. (د) شبه متمائلة. 
6 إذا ۳۹ ۳ >" ) مصفوفة قطرية فان : جس + ۲ ص = سا 

٩)1(‏ (ب) ۱۰ ب )۲۲ (د۱۲ 
0 ۱ مصفوفة قطرية على النظم ۳ × ۳ وكان : أ < سب + ٤‏ فان : س = 5320111111110 

( أ ) صفر (ب) ٤‏ 

(ج) ٤-‏ ۱ ۳۳ (د) أى عدد حقیقی ماعدا ٤‏ 


۱ 
یس | سس ۳ ]ان مجموع مناصر لق الرئيسي = ضعف مجر 
5 7 1 


عناصر القطر الآخر فان :س = 0000( 
( أ ) صفر (ب) ٤-‏ (ج)؟ 02 . (د) ۷ 
6۸ إذا كانت | مصفوقة قطرية على انم ۲ وكان مجموع اهر سای ۲ 
فإن مجموع عناصر القطر الرئیسی فقط een‏ 
(1) یساوی ۱۳ (ب) أقل من ۱۲ ۱۷ ( د ) یساوی صفر 
مد أا ذا 
r‏ ی EE. IY‏ 1 5 
69 إذا كانت ال 2 ۳ ۳ ۳ F>‏ به e‏ 
(1) -۱۵ (ب) -۲ (ج) ۲ (د) ۱۵ 
(۲۰) اذا كانت : ۳ ۹۷ ۳ 0 فاه : 8 
۰ إن كانت : [س )- ۷ هين ی إن : سن + ص = مومعو و ةفقو فقول 
( , (ب) ۳ (ج) ۶ (د) ۱۰ 


9 إذاكانت :ی -( ؟1 فخ :مس ) مصفوفة که 


ص ۳ ع 
(1) وحدة. (ب) صفرية. (ج) قطرية. ( د ) شبه متمالة. 
ع ۷۳۱ دجم . 0 1 هد 5 
0 إذا کات[ 0 )+ اكيم فان : اس ص = انوا 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۴ (ه)غ ` 
ری أسل" ص" 4/)_ ۱۲۱ س+ص 5 ۳ 
68 إذا كانت :[7 ۸ =0 ۱۶ ( فان : س ص = enone‏ 
f) 7 "(i‏ (ج) + (د) ‏ 
۱ 
۳۳۳۳ مان + 7 
إن كنت : |[ دعس سوبوتا 
فان : سس = sese‏ ۹ 
(ز) = پا (ج) ع (د) *3 . 
69 إذا كانت : ۱- )0 7 ) فإن قيمة 0 التى تجعل ۱ مصفوفة وحدة هی ی نیون 
(1) صفر (ب) 2 (ج) 7 ري 55 
0 إذا كانت المصفوقة ١:‏ - [ أ ۳ 7 | مصفوفة متماثة فان : س = ween‏ 
(1( ۹ (ب) ۳ (ج) ۲ (د) -۲ 
aê 18 ۱‏ 
إن كات : ۱-۱ ۳ ۳ | مصفرن ندا فان : سن = كش 
as‏ ° ۹ ۱ 
۷ (ب) صفر (ج) ؟ (د ٦)‏ 
۳ : : ۲ 
۵إا كانت : سن (e‏ 0 فلن تن = en‏ 
(1) +۲ (ب) ۲ (ج)-۲ (د) صقر 
6 إذا كانت :| ست )= 1۲ حيث 1 مصفوفة الوحدة لل حيو اسل بال 02000 
O)‏ . (ب)" ° (ج) 1 (د) ۱۲ 
1 م ۲ 
9 إذا کات تن 1- | - سن 2 سات فان :م = 7 
٤‏ ص سس ١ ١‏ , 
(1) ۶ (پ) حا (ج) ۱۰ (د) ۸ 


Ka 


۱ 0# مارت + 
تست | ای ea‏ 
۳ 1 ۰ 
(۱۲)1 (ب) ۸ (ج) صفر (د) -۱۲ 
سن 7 1 , 
0 إنا كانت :1 | مد 2 ات فان : س + ص + ع + ل = 0 نت بو 
م الم ه ۱ 
(۱) صفر (پ) ۱ (ج) ۲ (د) ۲۳ 
۱ اه ما9 لا 9 
68 إذا كانت المصفوفة : ۱-۱-۱ ره ۷" شبه‌متماظة فان :0 = ا 
=1 ما ۲ 08 ۱ 
(1) صفر (ي) ‏ ' (ج) 7 رو) ۳ 
69 إذا كانت | مصفوفة على النظم ۲ × ۲ حيث فى , = ص - ۲ ع فان : ك 


۹ امو اقا .= ۱ ۳ 

ل أي ب( 2 ج( 0 

© إذا كانت | مصفوفة وکان ای مر - سن ص لكل سن 3 ۱ ۰۵ ص 23 1۳۰۲۰۱ 
فإن الصفوفة تساوى Ars‏ 


فان : !, کب × = ووو وو ووم ممه 
)2 (ب) ۲ (چ) ۱ (د) + 

9 إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۳ * ۲ وكان : ؟, < ۲ عب عع (fe‏ ذال على ع +۳ 
ف عدوا ليع ۹ أ فان الصفوفة | - RR‏ 


E Erd ۰‏ کن ٠‏ ۳۳۴ . 
ش 1 0 0 0 0 0 ) 1 1 ( 
0 إذا كانت | مصفوفة مربعة على النظم ۲× ۲ حيث امن من > سي" - ص 


فان : ۱+۱" = ووه وام مه ووز ده 


(1) صفر (ب)الا ۰ YE‏ (د) ۲ ۳۱ 
۳۳ 


6٩‏ إذا كانت | مصفوفة مربعة على النظغ * × ۲ يهم  "‏ اس صا 


عنصن ین + ضن| 


فان : اہ س = لمعه موی 
56 (ټ) انیس لین (د)۱ 
9 اذا كانت مصفوفة صف وكان ےر = ه فان :س = کت چ 
(1) "(ب) ۰ ع (ج) 2 (د)۱ 
9 إذا كانت | مصفوفة شبه متمائلة على النظم ۳ ۳ فان : , + أي + إلى - ....' 3118 
(N‏ الا (ج) ١‏ (د)صفر ` 
© إذا كانت ۱ مصفوفة متماظة وكان : ۳۱ = ١‏ فان RE =١:‏ 
)1(1 (ب) -1 TD:‏ (د)1۲ 
(9 إذا كانت المصفوفة ! على النظم م × ده حیث م < نہ‌وکان عدد عناصرها يساوى ۳ 
وكانت المصفوفة ص على النظم لہ × ۲ فإن عدد عناصر المصفوفة مب يساوي ............... 
TO:‏ (ب) ۳ ()۱ , ` (د) ٩‏ 
69 اذا كانت | مصفوفة على النظم ۲ × ۲ وگان مجموع عناصر المصفوفة ۱ یساوی س 
فإن مجموع عناصر الصفوفة ۲ ١‏ يساوى EÊ‏ 
(1) سس (ب) ۲ س (ج) ٩‏ س (د) ۱۲ س 
69 إذا كانت : > (؟می ,) مصفوفة متماثلة فأى مما يأتى یمکن أن یمثل قاعدة لأیجاد عناصر ۲۱ 
ار ۳ نع (ب) ای ,= ص + ع 
ا تة رد ای وني يالك 
69 إذا كانت الصفوقة :1=( ى ۱ > ١.‏ ) شبه تماق فان :حن 3 بووین 
۲۱ (ب) ۱-۰۰1 (ج) [۰۱ -۲] (د) (۱۰۰] 
9 إذا كانت ! مصفوفة قطرية على النظم ۳ × ۳ وكان آے یی = ۵ لكل سن = ص ف ت 
(1 )=1 (ب) = J =1(+) 1٥‏ («)1-1-] 
€0 إذا كانت المصفوفة ! متماثلة وفى نفس الوقت هی شبه متماظة فان : 21111111 
(1)1ع1 = 
(ج) | مصفوفة قطرية. > (د)۱مصفوفة صف. 


K3 


> تدرش ململ EE‏ 


4 60 إذا كانت ۱ مصفوفة شبه متماثلة على النظم ۳ × ۳ وكان !م = ٤‏ أى من العبارات الآتية صحيحة ؟ 


)1( أن ح ةع )۲( اې = :۰ )۳( ۳ + < . 

(1) (۱) فقط. (ب) (۱) » (۲) فقط. 

(ج) (۲) » (۲) فقط. (د) (۱) ۰ (۲) » (۳) معًا. 
(.ع) إذا كانت :<=( 0 0 ام | )کان :۲ س = ص 

فان : ۲+ ۲ س = وجوه وقوه مده 

٤ )1(‏ (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د) ۱۲ 

ی ا 4 : مات م - ما ۳۷۰ ۱ EE‏ 
9 إذا كانت :=( فيخم ی مب e‏ 

فان : م + ف - لم - موی وا 

١)د(‎ ۲- (ب) ۱۰ (ج)‎ TUE) 


جن ِ ۲ ۳ 
© أى سا یی يكل اج هس جيد | م 
7 0 م 


() ۷-۱ (م عل (*) ۱ مصفوفة قطرية. ٠‏ 


(۱()1) فقط. 0 (ب) (۲) فقط. 
(ج) (۳) فقط. (د) لا يمكن إيجاد قيمة سس 
إعاح. ماصف | ۱ 
68 إذا كانت الصفوفة | = ۹9 ا أى من العبارات التالية تکون صحيحة ٩‏ 


(۱) ۱ مصفوفة وحدة. ۰ (۲) ۱مصفوفة متمائلة. (۲) ۱ مصفوفة مربعة. 
(1) (۱) فقط. (ب) (۱) » (۲) فقط. 
(ج) (۲) » (۳) فقط. (د) (۱) ۰ (۲) » (۳) معًا. 


ثانیا / الأسئلة المقالية 


۱ 
E. ۷۹‏ ۴ 
8 إذا كانت :=( » ما- 5 ۳ ۲ | ۰ 8-| - 


سلا ۸ 
(۱) اذکر نظم کل مصفوقه. (۲) اكتب كلاً من العناصر الآتية : !پم ٤‏ »حي > اې ی کې 


الهمعاصر (ریاضیات - شرح) م 4 / أولى ثانوئ / التيرم الثانى [ ۲۵ ] 


1 
E E‏ » قهم ©«تطبيق  ٠‏ مستویات علیا 
8 ۲2۱ اكتب نوع كل مصفوفة ونظمها : 


JO 0 6‏ ۲ ° ( و ۰ 
9 ۱ ۵ .م © ) 
۵ : 2 , با = 
ت باکت ۱-[ ۲ تب 0 فأوجد : -ه ۱ 
عه + ۷ ۳۰ 


838 آوجد مدور كل من املصفوفات التالية موضحًا نظم المصفوفة الناتجة : ۱ 
ع سنا د ۵ 
6١‏ هلم و ١‏ 3 0 ۱ © ۲ 
۲ ۷ 


: 3 E 8 2 
۱ 1 0 )۲ ۲ ۱( 6 ) ۳۹ ۱ )ص‎ 
۸ 1 


3 اکتب جمیع عناص الصفوفات الآتية : 
(۱) 2۱ (اس م) ۾ ص ١‏ ,؟ « ۳۲۸۱2۶ 
(۲) ص = (ساس م) 3 ص۳۲۸۱۶ م sê‏ 


0 - کی 2 ص - ۱ ؛ ۲ ¢ ۱۰۶ ۷۱۰ 


8 02 إذا كانت : !> (لی می) لکلس 3 [۳۰۲۰۱) ۰ ص3 ۰۲۰۱ ۳] 
اکتب المصفوفة ‏ إذا غلم أن : ژر بر = ص - مس ثم آوجد : ۳۱ ۱ 


اکتب المصفوفة : - (آر ى) على النظم ۳ × ۲ حیث آر . < هم - ی +۲ 


ثم أوجد المصفوفة يم حيث 6 ۱ واذكر نظمها وأوجد قيمة حر ر إذا كان هه = ۲ ى 


ا 5 1 ۱ ۶۱ 1 . 
ام oa‏ وجد قيمة كل من ۲ + ب إذا كان : | پ و لا ۲ Féin‏ 
5 ۲ س - ۵ e ٤‏ 1 
8 اذا كانت : = 
Re 3 9996‏ 3 9 
فأوجد قیمتی : س » ص ۰ ¢ ۰۳ 


ی ی ۸ ۱۰ .۱ل" ۱-۳ 
اكات( م اس E‏ 


آوجد قيمة کل من :س ‏ ص » ع »ل Ege‏ ۹6۲-6 ۰۲ 


0 إذا كانت : (۲س سن +ص مس -ع)<(-۹ 4 -۱۰) 


فأوجد قيمة كل من : س » ص » ع 1 ۰۷۲-۰ ۱۷ 


0 أوجد قيم ۱ » س » حر +۶ إذا كان : 


-م | ۲-۱ ۲ +۱ 7 
دول" 2 0 ۰ ۲-6 ۲ cle‏ 
9 ااب ا ۹ ( ! سرد واولا 
۲+ ٩ب‏ ۳ ۹ ۳ : 5 - ۰ 
و ار ف . + روت 


۵ .بين آيا من e‏ الآتية متماثلة وأیها شبه متماثلة : 


4 2 م 


0 
: سک 1 
° ۱0( هه 
۱ 1 
١ 4‏ 52 ۰ 
1 ۲ص ۲ص + س 
إذا كانت : ۱ مصفوفة متماثلة حیث ۱-<| ع +۱ ۷ ع + ۳ 
۲ + ۲ سن . # . 
فأوجد قيمة كل من :س » ص » ع ۵۰ + ۰ ۰۵ 
۲ سن 6 
اذا كانت : ب مصفوفة شبه متمائلة حیث بس = ع +۱ ۲ 
1 ۳ص + س 5 ۰ 


فأوجد قيمة : س ض ع ۳ uf»‏ 


لاسن ٩‏ و 
(۱) اذا كان :| )| وكان ۶ - ساح = ۱ فان :س 3 ی 


((3-۰۱] (ب) [-۰۱() ج)(۰۱ +) (د) [-۱, د] 


(۲) إذا كان ل » م هما جذرا العادلة : سن" - ۳ سن ١+‏ - . 


5 ؟ عت 
وكان | ل * 4 سل ٣‏ فان : !ء -ب ی = ی یه 


(۱۸)1 (ب) ۱ 


۲ ت جن 
لله (۴) اذا کت 7 و |مسنوة شي تاه ol EIT‏ #6 
یں ص 2 
(۱)1 


(ب) صفر (ج) ١١‏ (د) م 
3 () اذا كانت الصفوفة (؟ بس) على النظم ۲ × ۲ حيث ای = جن +۲ هن 
وکان مجموع عناصر الصف الأول = ۳ فان : لے = نتوین 
(۲)1 (ب) - ۲ (ج) ۲ ۲ (د) ۲۷۲۶ 


(۵) إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم م × دم وکانت ۱" على النظم (۲ م - ۱) × (نه- ۱) 


فإن : م + زم - e945‏ 


)۲(1 (ب) ٤‏ (ج) ه (د)٩‏ 


() إذا كان : یی ۱ ا 


3 

| ۱ = ۳۷ ب ) وكان اس‌حو - ۱ فان : سس = مفووء 1 
1 1 

| م (ب) ۳ (ج)- (د) چ 


2 0 - ص" Su‏ ۳ ۲ 555 
0 إذا كانت : سس PI‏ ۳-۲( 0 فان : سن ص = وه 
(I)‏ (ب) -۲ (ج) -۲ (د)۲ 
سس + ص ككل س + ص 
(۸) إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۳ × ۳ حيث ؟ ا 
3 لكل سس = ص 
فإن : مجموع عناصر القطر الرئیسی بساوی وود وی موه 
(۱)1 (ب) ٩‏ (ج) ۱۲ ([د) ۱۸ 


]1۸[ 


8 1 الربط بالطاقة : 


. پالکیلووات/ساعة. 


بعض محافظات جمهورية مصر العربية. 


00 ألعاب : رصد درب فرق كز السلة با یر تجا زاح نات این فى مباريات. 
دوری الفصول فکانت على النحو التالی : 
سمير : لعب ۰ مباریاث » ۲۰ تسديدة » ۰ آهداف. 


حازم : لعب 15 مباراة » ۲۵ تسديدة » ۸ أهداف.٠'‏ 
كريم : لعب ۱۸ مباراة » ٤١‏ تسديدة » ۱۰ أهداف. 
(۱) نظم البيانات فى مصفوفة على أن ترتب أسماء اللاعبين ترتييًا تضاعديا تيا هد الأهداف. 
(۲) حدد نظم الصفوفة » ما قيمة بم ؟ 


يمكن أن يقاس استهلاك الطاقة 


يبين الرسم البیانی القابل إنتاج Ù‏ 
الطاقة وا لاستهلاك لبعض الدول. 
اکتب مصفوفة تمثل بیانات الرسم 
البیانی المقابل. 


3 الربط بالصناعة : 

يبين الجدول القابل عدد الصانع الأهلية 
العاملة فى قطاعی صناعة الاغذية والصنوعات 
الجلدية فى ثلاث مدن مختلفة من مدن 


(۱) نظم البیانات فى مصقوفة. 
(۲) اجمع عناصر کل عمود » ما تفسيرك للنتائج التى حصلت عیها ٩‏ : 
(۳) اجمع عناصر کل صف » هل النتائج التی حصلت علیها یمکن أن تزودنا بیانات ذات معنی ؟ فسر إجابتك. 


ا 


الدرس 


TITY 


إذا كانت ! » ب مصفوفتين لهما نفس النظم فإن عملية الجمع تكون ممكنة ويكون نات الجمع عبارة عن ۱ 
| مصفوفة لها نفس النظم وكل عنصر فيها هو مجموع العنصرين المتناظرين فى ۱ب 


فمثل إذا كانت :1=( 3 بت[ ۳ فان :+=( یت / ۳ 


NEES KY 


۱ ۲ س س ۲ 593 
اذا كانت : = ۳ 5 4 هب << 5 ۱ 7 6 3 
3 ¥ ۳ ۲ 1 # 


آوجد إن آمکن كلاً من : (۲۲ ۲ ۱+ £“ 


مد لو rs TT‏ 
مس (EYEE YK: YE‏ 
[؟] الصقوفتان ب » ى لا يمكن جمعهما لاختلاف نظمهما ۱ 
حیث إن : ص مصفوفة على النظم ۳ × ۲ » ثم مصفوفة على النظم ۲ × ۳ 


٠ الدرس‌الثائی‎ > 


ey‏ تسد 


1 ۳ 5 


3 
|نعت اس - E‏ 


0 ۱ ۱ (0 


آوجد قیم ۲ ب » ح التى تحقق امعادل : 7 ر 


سا سس 


۲۲۱ +۳ FF 
4 ۷۳: 2ت ۱:۹ ات9‎ 


+ ] (ضرب عدد حقیقی فى مصفوفة) 


۳ RF اب‎ 


ح + ۱ 


ومن خاصية تساوی مصفوفتین : 


۾ < يبه 1 


: », ۳ ۲ ۲ ؟+ ع ومنها : ؟ = ٤‏ 
ومنها := ۸ ف 
ومنها : ح - + 


٤‏ + ی 


tL‏ ( فأوجد قيمة کل من :۲ .سب » جح 


11 
أ خواص عمنية دچ المسفوفات 7 


فإن الخواص الآتية تتحقق : 


| + ص تكون مصفوفة من نفس النظم م × دم 


+ )+ع = ۱+ (ب+ع) 


YE TF Ete:‏ الا ليما 
Ci Ak alll. ¢ mF‏ 

برسم( ۰ )+ 

بط ۲ 

۱ أى أن ۱ (۱+م) +6 -۲+(+ع) | 

الصفوفة الصفرية [_] هى المحايد الجمعی لى أن : 1+[ 2 ۲-۱۲ 


سم 
نی 
م 
3 نی 
...رگا 
کی اتر 
کے 
+ 
سڪ 
۳ 
. . > 


> الدرس الثانى ‏ !!!1 


TITHE ESTEE 
2 )انا كانت : 1 اك . ۲ . فإن اکب‎ 
د یٹ( ۲ 6 + ۳ 9 3 )+ انيه‎ 


إذا كانت إ » ب مصفوفتين لهما نفس النظم م × نہفإن ناتج الطرح ١(‏ - س) 
هو المصفوفة ج من النظم م × نهوالتى تعرف كما يلى : 
نه 7٠. e Eh ae‏ حت سيا حادم 


۲ 
۸ 3 ۳ ۰ ۲ ا ا 
داع ۱+۱۲ ۲۷ ١ ۲-2۲ Ve‏ 
4 ۱5 5۰ ۶ ۱۷-۰ ۲ ۲۱ 


الهمعاصر (ریاشیات - شرر) م */ اولی ثنوی / الیرم اثانی [ ۳۳ ] 


e 6 ۱ ۰۱‏ ۱ 
|ذا کانت :۱<| ۲ ه . | ۰ ۲-2 : . ]اوجد الصفوفة س-بحیث : ۳س-+ ۲ب - ۱ 
حا عنم 


7 ۷ ۷۰ 1 
۰ ۳ س-+ ۲ب - ۱ باضافة العکوس الجمعی المصفوفة ۲ ب للطرفتن 

“. ۲ ++ ۲ب +(-۲ب) =+ (- ۲ س) ۱ 

٢ ..‏ س-- ۲-۱ ص (بضرب الطرفين فى +( 

.. س-- ج [۲-۱ب] 


ت لز ع 4 كب يض IS E E‏ سا ده 
| ۲ ۵ .۰ ]-۲] -۲. ك2 ۰ ]+ ٩‏ ۳ .۰ 21| ۲ و 
٩ ¥F‏ ۱۷۱۸ ۳ ۸ 


١‏ ع 


اف لع i)‏ ۲ ) 


أوجد المصفوفة س- التى تحقق أن : ۲ س“ - ]١‏ = ١ب‏ : 
۰ [س.-مد -۱] = ۲ب ... ۲ س“ - ۲ ۲-۱ مب ويإضافة الصفوفة ۲ ۱ للطرفین 


,۰ »اسن مد ۲ ۱+ ۲ ۳<۱ب+ ۱۲ 


4 # ۷ ۳ ۱2 ¥ 
اس“ ۲ب +۷۲ 2 ۴* + ۲ = 
ومدق 3 ۲ ٤‏ 7 8 ۱ £ 


3 


۳ ۵ ۰ 
و 2 ۴ ۰:۶ زا ويا ۰ 2 : 
۴ 4۷1 ۷۱6۸ ¥ ۷ 1۱2 ا 3 
BEY.‏ .قمع ۲ ,7 
وبأخذ مدور الطرفين اك 0 ا( س> = 2 ۷ 
۲ ۰ 0 
۳ 
۱ بر أو ۱۶ 2 ۱ ۱ 
إذا كانت : س-+ ۲ س 0 + )| فأوجد : المصفوفة س- 
ك9 ۱۶ 
۰۰ ۲ مد ے ۱ 
> و هوه ۳ )۱( 


ويضرب المعادلة (۲) × -5 : 


سالا مد _ = 
ب تن ٤‏ س دب ۷4۹ 


بجمع () ۰00۰ :۰ -۲ سح[ ۳ سح[ 


5 ۶ + -۲ 
اك ۰و | 


فاوجد الصفوفة س- بحيث : ۳ ۱- ۲ب = ۲ س-- ۲ 1 حیث آ على النظم ۲ × ۲ ٠‏ 


لأى مصفوفة مربعة | یکون 


)-( +) ۱ 


۱ ۱ 


(- من أسئلة الکتاب المدرسى ۰ تذكر ۰ فهم ۰ تطبیق له مستویات علیا 
اسنلة الاختیار من متعدد 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
(۱)|ذا كانت [٠:‏ ]هی الصفوفة الصفرية على النظم ۲ × ۳ 
1 5 93 
ان رن ۲ )۳ - من تیه مج 
EE 0‏ دج مب ۳ 
(1)1 (ب)ال] . دا[ 7 9505 0 ( 


۲ 


(ع) إذا كانت : | 


4 ا 8 4 
1 ۱ با ۳ () ١|‏ ( 


3 )1 
5 7 )= م 
۱ 8 


(£) 3 1 


() إذا کان E. E.‏ فان : الصفوفة س- - 
۱ 


۳ بط ۳ 0 0 ( 
۱ ۳۹ (ب) | ۳۷۹ (ج) [_ء ۱ 


۳ ۱ ۳ 
() إنا کان | 9 ا-| | E"‏ 0 وه ۰ 
۱ 1 ص ۵ ۱ ۱ 
(۱)1 (ب) ٤‏ ۱ (ج) ه ۱ (د) ۳ 
و إذا كانت :| + ا و فان : سن + ص + لے = ی 
(1)-۲ 35 " (ج) ۱ ) ۸ 


دوين كلس (١‏ 8 ل قم 5 فين : أ ۱ ا 20 
Je‏ 5( ۷ ي هب ) ۳ 8 


0١‏ إذا كان : 9 ٍ- سا ١‏ -ص[” 1 فان : ين + ص = موه یت 


(1) ۶ (ب) ۳ (ج) ۲ (د)-؟ 
۳ 
69 إذا كانت اس ص مع اعانا رس |[ + م | ۳ ۱ 0 
0 
فان :س ص ع = الاسسسلاة ار ا 
(1) ۱۲ (ب) ٤‏ (ج) -۱۲ (د) ۳ 
69 إذا كانت :م (- E,‏ 8 ] فإن : عن + ص = پە 
۲-۷ (ب) -۱۲ ۱ (ج)* . (د)-ع' 
ا ای ا اعون کا اکم عن فک MARG‏ 
9 إذا كان :[ ۱ + 0 م): فان : ص 
()-۲ (ب) -ه ۳۰ (د) -۷ 
(ه) لأى مصفوفة ایکون :1+ )-( = تون 
(۱)1 ۱ (ب) -۲ (ج)1-] ۱ 0[ 1 
زا ذا نیاق ۲ ۲۶ بس هى انیس لهس لضف 
فان س على النظم ۱ 
(1) ۲ ۳۷ (پ) ۳ × ۲ (ج) ۲ ×۲ (د) ۴ × ۳ 


6 إذا كانت مصفوفة على النظم ۲ × ۳ ا ر ا » ب مصفوفة على النظم 
۳ ۲ فأى العمليات الآتية معرفة ؟ 


() لعب (ب)س-ي (ج) ۱+ (د)١-‏ جم 


لا . 


4 لذا کن مصخي تسوا ا 


(1)- 530 ش 1-5 
ان (ب)(۲) فقط. ١‏ (ج)(١)2(؟)فقط.‏ (د)(۳(»)۲) فقط. 
0 إذا كانت ! مصفوفة متمائلة فأى مما یاتی يكون متماظة أيضًا ؟ 
(۱ ۱۲ (0) ۱ ۱ 5 
(1) (۱) فقط. (ب) (۱) ۰ (۲) فقط. (ج) (۲(۰)۲)فقط. (د)(۰۷(۰)۱() 
9 إذا كانت := اوقم > =| ( فان : 1 عو ود 
(۱)1-ب (ب) 71" جب (ج) + (د) +ب 
(۲) إذا كانت ۱ مصفوفة قطرية على النظم ۲ × ۲ وکان حاصل ضرب عناصر قطرها الرئیسی (ی 
(حنيث لت 6 ۰) وکانت المصفوفةس هی العکوس الجمعی للمصفوفة ١‏ فإن حاصل ضرب عناصر 
القطر الرئيسى للمصفوفة ب = ena?‏ 
لي ”7 )“ك ا ما (د) ۲ ك 
0 إذا كانت ۰۶ = . فان: امحقوفة نژ 
۱ (1) صف. (ب) عمود. (ج) متماثلة. (د) شبه متماثلة. 
©6 إذا كانت مصفوفة شبه متمائلة فان : EES = ٩+۱‏ 
ا (1) ١”‏ (ب) ۲ ۳۱ (+)ل] . (د) صفر 
69 إذا كانت | مصفوفة متماظة فان : + )+( = س ۷ 
)۱(1 (ب) + ۱ 109 . It‏ 
(8]) رس ۵ - س- < عا يي 00" 
(1)1-] (ب) س- (ج) ۲ س- (د) صفر 
0 إذا كانت الصفوفتان | »ص لهما نفس النظم م × رہ 
فإن الصفوفة - ۲ م تکون على النظم سس 
(۸)1 ۱*۶ (ب) ۱ «یم . ' (ج) لد« م * (د) م یم 
60 إذا كانت ٩‏ » ب مصفوفتين على النظم ۳ × ۲ فإن : المصفوفة [ه (r+!‏ 
على النظم ....... ین 
(1) ۳ * ۲ (ب) معد ۳ ()۲ ۷ ۳ (د) ۳ *« ۳ 


۳ 2 ۲ ۱ 
0 اذا كانت ؛ ۱ دا ۳۹ ا 2« بد[ 6 €=( 8 
وکان : و ات REY‏ نا ع فان وی ی 
٩- )۱(‏ و (ج) ٩‏ (د) ۹ 


۱ :9 إذا كان : 2 + =( 3 فان : ۲ (۱+بس) = یی ها 
I YF‏ لك الآ 7 ۷ 6 ۵8 5 
e‏ و e EE‏ 
4 9 کانت : =( ۳ (+ سم“ ١‏ 2 فان ا E OA‏ 
۲ -۱ 3 ۷ ۲۰ ۴ ا 
oe A N E e‏ 5 
() إذا كانت 1 ۱ فان ۱ ا HEREY‏ 
۰ 0 0 
(1)-۲ (ب) ۲۱ ] (ج) 1+۱ (د)1-] 
9 اذا كانت :سد =( 3 ۰ سح [بن ۳ فإن : ۴ + ب - ل = . e‏ 
)هط , ۰ (ب)-۷ (ج) ۷ (د) ۱۹ 
6 إذا كانت ۱ » ب مصفوفتان بحیث ؟ + ب = ۴ -ب فان E‏ 
(1) | مصفوفة صفرية. (ب) ص مصفوفة صفرية. 
(چ) ص مصفوفة وحدة. (د) ص معکوس جمعی | 
9 إذا كانت ! » ب مصفوفتان من نفس النظم ۲ × ۲ وکان : ۱+مس =1 ° ۲ ۲-۱بب- ] 
e!‏ ج یگ ۱ : 
1 8 ب( (i‏ بم؟ ۳ + 8 ( 
YF ۳ 3 ۳‏ ./ 
69 إذا كانت : [خس” =( )كان ب- ۱" +[ 1 فان : (۱+ب) 3 یی مت 
١ 2 0‏ -۲ درب و 2 
E o E‏ سي ی 
چم إذا كان : ۲ ۱ +س =( کان :ت( ۳ فان +١:‏ ت = 0 
N ۳ ۱ 1 ۱‏ ۹ يه 
۱ (' 8 + 0 الم 
OE < Oa.‏ خا0. . 0 مه 
۴# أبسط صورة لمقار : من 9[ ر ق رو 11 | تساوى 2 
لسع ge 1) EÇ).‏ 
۱ 0 -۵ا9/ ,99-۱ 05 
0 أبسط صورة داد :9( Jemo:‏ م و )تسای مس 
(i)‏ (ب) 1 فا رم( ا 


و إذا كان : !- | 9 أ | حیت . < ۵ < ۴ وكان :۱+ * -1 فان : 0 = فحن 
1۳۱ (ب) ج رم رع 
NNE‏ عاك ا ORY EE)‏ :ما6 
مدعت( )سل اس عاق عام 

فان : س- - حت | ل ۱۲۳۳ ۱ 
(1 )ء0 +ب ما 9 (ب) ۴ 0 +سما6 
(ج) ؟عا 0 ما6 (د )0 سا 9 
ص + » ص < ج 
اذا كانت : = (؟ النظم ۲ × ۳ حيث اس 
6 إذ اس یی : 0 


e ۱‏ ا کن کا 2 ۴ ت92" 92 "۳ 
(1 ۰ "۱0۵ ع (ب)| . ۲ ۲ (ج)| ۱ ٤‏ -1] (د)| ١‏ 
۱ د ۰ ê‏ لا وی و و لاك »> 9 


3 


68 إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۲ × ۳ حيث ۴ , = | ص - ع | وكانت ص مصفوفة على النظم 


٢ی‏ اچ فان : ؟ +ب = م 

۰ ۲ 3 7 
(1)1--] (ب)! ما : ۳ 36 
68 إذا كانت ٠7 [ - ١:‏ ] وكانت الدالة د معرفة على مجموعة المصفوفات المريعة حيث 
د (سح) = ۳ س-+ هآ قاٍن :د (() > سس 


۱ T= ٩۹ = ۹ ۳ TYE ۷ 
۱۳ 0 م( 2 بمب‎ 1 0 


۵ إذا کان سح مصفوفة على النظم ۲ ×۲ وكان : س + مس[ ( 
فإن مجموع عناصر سح بساوی ا 
(3)1 (ب) ۵ (ج) ۶ (د) ۳ 
9 المصفوفة المربعة يمكن التعبير عنها دائمًا .... ee‏ 
( 1 ) کمجموع مصفوفتين إحداهما متماظة والأخرى شبه متماثلة. 
'. (ب) كمجموع مصفوقتين إحداهما قطرية والأخرى متماظة. 
(ج) كحاصل ضرب عدد حقيقى # صفر فى مصفوفة متماثلة لها نفس النظم. 
(د) بجمع الصفوفة نفسها مع مدورها. 
63 اذا کانت اشيم ی ی 0 « سدع[ 


۰( ]فان :اجج سيت 


“حلا . ۱ سا ا ۲ ٩‏ ۰ 
0 ب ۱( د( 3 مال 


(ie (E De وعد سس‎ 


فأوجد كلاً مما يأق إن آمکن : (۱) ۱ + ف +2 


1 ۱ ۷ لاخ س 4 

لا ت با كان ۱۰-[ ۲ ۳ 5 “= ئ( ۳ 
فأوجد الصفوفة : ۲ ۳۰-۱ ب + ٤‏ تم 

سج لسلا ۱ ۵ ۱ کا . سا 

ا ا 

ب“ 8 ۳2 , 

فأوجد الصفوفة : ۳ س- - ص- + 6 


© 
سو ,۱ 5۷ 
9 إذا كانت -١:‏ | م ( 1 بد[ ۳ 
حقق أن :(۱) (۱+ب)* =“ + ' ۱ © ل اكع 
0 ۱ -ب بت - | © -( + )= (-0 +(-س) 


٩۷ ۱‏ مسا . د ۳ :۷ 
عع ل ).سل )عزج 0 
آوجد :(۱) + (۱+ع), ٠‏ ۱ ۲0ج 
(۲) ۲-۱ ب+ ۲ (ب + £) © ۲+۷بب*-ع * 


سمل : تا سل 


6- ا“‎ e 
. : فأوجد ناتج كل من العمليات الآتية إن آمکن » مع ذكر السبب فى حالة تعذر إجراء العملية‎ 
ا ولاجت‎ ٠ ()+ب ()۱+ب‎ 


۲ 
إذا كت -| 1 ۱ ۰ | أثبت أن : الصفوفة | معكوس جمعی للمصفوفة ۲ ب 
: 


i ۳ ¥‏ ۱ ۲۲ . -۳] اس ۵ ۲ 
اذا کانت :| ۷ دة ا٣آ E‏ ا اال ۰۸ ص ۲-2 
٠.‏ 1 ۸ ع ۳ و ب ۳ ام 


1 آوجد قيم : س » ص » ع › ۲ »ب ۰ ۱۶ Ece ۱۳ e‏ ۰۷-6 


الهعاصير (رياضيات - شرح) ٩۴‏ / آولی #نوى / الیرم الثاني' [ 2١‏ | 


۳۰ ۲۳ ص/_ ۷-۱ 7/۷ |" سه 
اذا كان : ۳ ۲ 5 
ای اه اه بات ) 


وجد قيمة كل من : س » ص ۰ ¢ uF‏ 


3 أوجد قيم ! »ب » ح » ء التی تحقق المعادلة : 
Fe Fh ۱ ^) = 4‏ و بواجت 


آوجد قیم س » ص » ع ؛ ل التی تحقق أن : 


3 39 ۳۲ و ۷۳ ۱-۰ 4 ۲ ۲-6 ۰۱6 
۱ 000 ۳ سس ۱ ۸ سن + ۳ ۵ ٤‏ س -۲ ص اس ۲ص 
J‏ ما ما دبس 
آوجد قیم : سس » ص » ع » DE‏ ۱ جع ۰ «Lee‏ 
٥ ۲ ۰ ۱‏ 3 5 
اذا كانت : ۲۱۱ ١‏ -1۲ ؛ (۱+بس)" - -۱ ۵ ۸ | آوجد : الصفوفة بت 
4 م ١‏ . عم FT‏ 
1 £ م عه FY:‏ عة ۷ 
0 إذاكات 21 غ م | ء ب‌عاع نهو . 
١ ۱۲ 5‏ ۸ عع 


:اد( )اس 
فأوجد المصفوفة سز بحيث : 
(۱) ش-د = |" + ی () ۲ [س-د +۱] =+ ب 


© ه س-* - ۲ (۱-س)-[-] 


فأوجد الصفوفة س- بحيث : س-- ۲ | - ۲ ب ۲ 

إذا نت :1=( ۱ ' بل م | وجد المصفوفة سح حيث :۲ ۱ - س = س“ 

حل المعادلة المصفوفية : 4[ سد + |* -)]-+سم( ۳9 

*ت اتطتكتكا تا لا صا ا کی وت £ گت وی ی اسب 


۲ كل -ع ۱ 

اذا کاتت: ۱-۱ ۲ ۰ . | .ببتع<! 5 م 
سم 3 ۲ 

أوجد المصفوفة س- بحیث : ۲ يب + س_مد = ۳ س مد ۳ 


: K2 


مسائل تقیس مهارات التفكير 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 


۱ (۱) اذا كانت ١‏ مصفوفة مربعة غير صفرية فاٍن الصفوفة | + ۱ مصفوفة و 


(1) متمائة. ۱ (ب) شبه متماثلة. ‏ " (ج) قطریه. (د) صفریه. 
(۲) اذا كانت ۱ مصفوفة مربعة فاٍن الصفوفة (۱- ۱٩‏ ) تکون تست ۶ ۳ ۴۳۲۶ 
۱ (1) متماظة. (ب) شبه متمائلة. (ج) صفریه. (د,) قطرية. 
(۳) اذا کان : + ١=‏ +ب فان E‏ 
١ )1(‏ متماظة. (ب )اب متماظة. 
(ج) ( +ص) متمائة. (د) ١(‏ +ص) شبه متمائلة. 


ع - ص فان : ٩‏ +پس < NALET‏ 


۱ ۱ ۲ ۳ وب ¥ ۲ ۷ ۱ 
e 1‏ 0 ۳ . ۶ | (ج)|-۲ . ۱ (د)| ۰ ۷۹ 
۳ 00-0 5 رد ان e e‏ ب 


| (ع) إذا ووو ووس ی , = ۲ ص - ع »ب مصفوفة على النظم ۲ × ۲ 


(1) ؟ (پ) ۲ (ج) ۱ ( د ) صفر 
(3) إذا كانت أ مسو × ۲ وکان (! + س) مصفوفة متماثلة 


1 اب - ا 5 
فان : ا لے = ............... 
د ۱ 


(1) صفر (ب) -۱ (چ) ۱ (د)۲ 


3 (ه) اذا و ی ۱۳ =[ فان مجموع عناصر !هو ها 


۱ ۳ ۳ ۳ 
۲ = 
8 إذا كانت : س- + ۲ ص- 1 34 ۽ س >+ ض- 3 0 


فأوجد الصفوفتین : س- » ص 
55 4 9 و چا( د 9 
دا كانت : سس« = 11 ۲ © و ن : (س-- سد ) = 


م لم 


ها ۳ 


تفه : و + و +م +یم «صنقره 
عوج دای : ۳ ۱ ت۳۹ + ۷۲ س-< وت کو ۳ 


[ منال تمهیدی ۲ 
إذا كانت الصفوفة ‏ تعبر عن نتائج ۲۰ مباراة لفریقی الاهلی والزمالك فى الدوری العام 


فوز تعادل هزيمة 


لكرة القدم حیث : ۱- | !أ ٩‏ ۲ نت 

11١‏ 1 ه )سه الزمالك 

وكانت المصفوفة مت تعبر عن عدد النقاط التى يحصل عليها كل فريق فى حالة الفوز 
ليا فوز 
۳ ۱ تعادل 


پک یں 

فان : مجموع النقاط التی حصل علیها فریق الأهلی ‏ ۱۳ ۲ +۱ ۷ ۱ + ۷۲ < ۰ = ۲ نقطة 
» مجموع النقاط التی حصل علیهّا فریق الزمالك = ١١‏ ۳ +£ ۵+۲۱ ۰۰ ع ۲۷ نقطة 

3 

ويمكن التعبير عن مجموع النقاط التى حصل عليها كل فريق بالصفوقة ع = ( ] 
ونلاحظ ان 

۲ هی ناتج جمع حواصل ضرب عناصر الصف فالأول من ! فى عناصر عمود ب 
» ۷ هی ناتج جمع حواصل ضرب عناصر الصف الثانی من ! فى عناصر عمود مت 

» الصفوفة ثم هی ناتج ضرب الصفوفة | * الصفوفة ب 


ا 
٣ os ۲+ ۱ 14+ ۳ ۷ ۴ #۶ ٩ ۴ ۳۳۳‏ 
أى أن - ب EEE ٤‏ 


تن 


> الدرس الثالث 5 


اذا كانت : ١‏ مصفوفة على النظم م × ل  »‏ مصفوفة على النظم م × مم‌فان : 


ه حاصل ضربهما ‏ = اب یکون ممکنا إذا: وفقط إذا كان : 


أى | عدد أعمدة الصفوفة | = عدد صفوف الصفوفة ب 


ه المصفوفة يم = اس تكون على النظم م × دم 


= لاسي 


تي 
۶ متساويان ان 


Ax 


. كل عنصر حر , فى الصفوفة يم = ۱ يساوى مجموع حواصل ضرب عناصر الصف ص من | فى 
عناصر العمود ع من ب عنصرًا بعنصر كلا بنظيره. 


ولتوضيح مفهوم عملية ضرب المصفوفات : 


ف 
و عت | )>-2 2( 
ل ۲۲۲ 


فان : ۱ مصفوفة على النظم ۲-۳ مب مصفوفة على النظم ۲ * ۲ 
وحيث إن : عدد أعمدة الصفوفة | = عدد صفوف الصفوفة ب - ۲ 


و د = اس) 
فان : ام متساويان :۲ ۷ 


ی آن) عملية ضرب الصفوفة | فى الصفوفة ‏ تکون ممكنة 
وینتج مصفوفة اب على النظم ۳ × ۲ ونحصل علیها کالاتی : 
.* نضرب كل عنصر من عناصر الصف الأول فئ الصفوفة ؟ بالعنصر الناظر فى العمود الأول فى 
المصفوفة ب ونجمع حواصل الضرب فتحصل على العنصر الموجود فى (الصق الأول والعمود الأول) ‏ ' 
. فى المصفوفة (اس) كما يلى : 


a. عدن ل س + گس‎ EV 
ا اد و ۹ ° ۹ این‎ E أن‎ 
0 


7 ی“ ج 


. 


* ثم نضرب کل عنصر من عناصر الصف الأول فى الصفوفة ! بالعنصر الناظر فى العمود الثانی فى المصفوفةب 


ESET 7 ERN 
e كما يلى : ب ۲ ای 58 2 مما م ا‎ . 
۱ م‎ ۲ ۱ 
أبن 0 | ا‎ e 


+ وهكذا حتى نحصل على جميع عناصر المصفوفة اب كما يلى : 


5 عم + ۹ د ۱۱ ۹ سپ + م ا 


۱ أن آم ا ا 
ات( ۳ 7 ۱ | 


۳ ۲۳۱ فن ا اپ سم + اپ سپ ام سم + ا تې 
لاحظ أن .عملية ضرب الصفوفة ب فى الصفوفة | تکون غير ممكنة. 
أي آلا ب | غير ممكنة لان عدد أعمدة المصفوفة ب 2 عدد صفوف المصفوفة ۱ 
أوجد ۱ب إن أمكن فى كل مما يأتى : 

۷ ۰ 

۴ 2 با N IS‏ ۲ ۳ ۱ ۵ 31 
هد عاسو م Jm‏ ؟ مسن جع 


۷ 


25 


(r \- ۲۳-۶۱‏ 0 بح 
٤‏ ۱ 
ای هه 
١ ٠. ]1[‏ مصفوفة على النظم ۳ × ۲ + م مصفوفة على النظم ۲ × ۲ 
.*. عدد أعمدة المصفوفة | = عدد صفوف المصفوفة ب = ۲ 
.*. اب ممكنة وتكون على النظم ۳ ۲ 


١ ۲- )م‎ )١(+)()9 .)0()١(+)١<( )90( ۹ ٠١ 8 
۹ YE 0 +) )۳( (¬ + )۱3( 0 ۱ ٠١ اب۳۱‎ 
۱۲ ۲۶+) ۵+۱) 5 ٠ 


۰ مصفوفة على النظم ۲ ۳۰ » مب مصفوفة على النظم ۲ ١‏ 
.'. عدد أعمدة الصفوفة ۱ج عدد صفوف الصفوفة ب + ام ‌غیر ممکنة. 
[8] ۰.۰ ۱ مصفوفة على النظم ۱ × ۳ » م مصفوفة على النظم ۳ ١‏ 
.'. عدد أعمدة الصفوفة | = عدد صفوف الصفوفة ص = .٠. ٣‏ ام ممكنة وتکون على النظم ۱ × ١‏ 
.ات ۷(<2 ١) ١‏ 
٤‏ 


Hl 


)۷( = ((٤( )۲( + )۱( ۱3 + )۲-( )9( 1 


1355555 نت‎ ۱ ۳ EDE 
اذا كانت : | د : 1 بسح : 4 آوجد : ص“ ان آمکن.‎ 


۱ سي 7200 س 
۱ -۱ 
۳ 1 ْ) على النظم ۲ × FT‏ مء ی انض ۲۳ 


۲ × ۲ عدد أعمدة الصفوفة | = عدد صفوف الصفوفة ببس" .. اب ممكنة على النظم‎ ٠.٠ 


. 
نا و م ۱۱/۲ ۰۰ له 
5 فا ین .۷ 
۲ -؟ 1 
E I‏ ۳۹ ب ب سد 
لس ا . 


4 خواص عملية ضرب المصفوفات 


إذا كانت ! »ب » ب ثلاث مصفوفات » 1 هى مصفوفة الوحدة فان الخواص الآتية تتحقق : 
سل سل ec‏ 
سل ما 6 
(اس) 6[ ۱ 
مس أل إن 


مصفوفة الوحدة 1 هی الحاين الضوبی. 
GIG‏ ۱1-1۱ 1 أحية | مصدوفة رم لها ننس نش ] 


Jes‏ را DC FC‏ دا 


8 


فقا إذا د :1= 15 ا ۱ 5 3 


) 37-0 DAE مس‎ 
۱ 


۳ e 


Û 7-1 3 


ECE JC Yea 
9 EE 


:. من (۱) » (۲) ينتج أن : | (س+ع) = اب + اج 


سس دز ۳( عه (E‏ 
هسل تالا ما م 

n 0) 0 (> 
. ) AE E 8 

۱-۱90 (r < e “ل‎ 


إذا كانت :=( ۳ ۲ 
٠‏ ) فاوجد قيمة کل‌من: ۱۰۱ 


ةن أن =0 2 
۱۰ 1-۰ ۷ ۱ ل 3 
۱ ۱ 


اذا كانت : ؟ = ۳ ۶ 1 
۱ ۱ [) فائبت أن ۷ - 1۳-۱۲ = 


إذا كانت : - و 1 ۱ 
۱ 3 ۳ فا اس نوت م 


تفکیر ناقد 
[[] إذا كانت : ۱ » ب مصفوفتین » وکان : اب > ل أ 
۱ مد ی ان :1۶1 ] او د7 ؟ 
فإذا اتخننا ١‏ - [ ۲۲ ) 1 ~=( 8 فان : اب[ 0 39" 
۱ : ارم پک ۲ منم 3 008 
ای أنه إذا كانت : اب[ ] "فهذا لا یعنی دائمًا ee eo‏ 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) + ۷/ أولى ثانوى / التيرم الثاني | 1٩‏ ] 


۱ 
1 


© إذا كانت : ! مصفوفة مريعة وکان ۱ = 1 فهلاقذا يفت دائمًا أن ١‏ - 1 ؟ 
الاجابة : لا ۱ 
i‏ و f Abe o E. ıı‏ لاد 
م اتخننا 1=( 3 فان : ۱ 3 ا 2" )12 
686Ê‏ إذا كانت :۱ = 1 فهذا لا يعنى دائمًا أن : 1-۱ 


(۳] إذا كانت : ! » ب مصفوفتين وكان  :‏ “دب = فهل هذا یعنی دائمًا أن : = 1 ؟ 


فإذا اتخذنا | 4 و« 4 0 9 


فان :×= =( 3 ا ل 
آی آن إذا كانت : ۱«ب - ١‏ 


فهذا لا یعنی دائمًا أن : = ] 


2 مدور حاصل ضرب مصفوفتین 
إذا كانت : ۱ » ص مصفوفتين وكانت اب ممكنة فإن : لك E.‏ 5 


وبصفة عامة : (ابع ... م) هم ...م مس" | بشرط أن تكون عمليات الضرب ممكنة. 


0 


نا كانت : |[ 5 “س ١‏ ستو ان: ۱ 
: ۱ > الكل . 
مسق ؟ LTE‏ )مزق E‏ م 
rie‏ 
UL F Ye‏ و 0 


من )١(‏ 100 لكك 9 2 


سل اسع امم 


(Ee NE D2 e 

e E AE E aes 
م‎ 
١ ۴ 


CESS ۷ a IPT Te 
wa SENS A ۷۲ ۱ ۰ ۷ ۰ : آوجد قیم ۲ » ب » ح إذا كان‎ 

۵ ۲2 سب ۴ 6۵ تع ۲ ۳۲ 
یمکن ایجاد قیم ! » ب » ح دون اجراء عملية الضرب کاملة کالتالی : ۱ 
نضرب عناصر الصف الأول من الصفوفة الأولى × عناصر العمود الأول من الصفوفة الثانية 


۲۷۲- ۷ ۱۹- < ۲- ؟ بجرلا + ۲ يا‎ + ۱-۷ ٩ 


» نضرب عناصر الصف الثالث من الصفوفة الاولی × عناصر العمود الأول من الصفوفة الثانية 


ب ۷۱-۱-0۵ ۷ + ۲-۷ < ۲ کر 


» نضرب عناصر الصف الثانی من الصفوفة الاولی × عناصر العمود الثانی من الصفوفة الثانية 


E 


۰ ۰ ۲ +6 ۳ ع< ی 


١‏ !]من أسئلة الکتاب المدرسی 


اسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) إذا كانت | مصفوفة على النظم م × نه »> ب مصفوفة على النظم ی × ل 
فان حاصل الضرب | ص یکون ممكنًا اذا كانت NES‏ 


ye01)‏ (ب) لہ= ن (ج) نه- ل (د) < ل 
(۲) إذا كانت ! مصفوفة على النظم ۳ × ١‏ » ب مصفوفة على النظم ٩‏ * ۳ 

فإن اب مصفوفة على النظم 22000 

(1) ۴ *« ۱ ۱ (ب) ۱ * ۱ تچ ۲۲ اا لطس 
(۳) إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۲ ۳۰ » ب مصفوفة على النظم ۲ <۱ 

فإن ص مصفوفة على النظم د 

)1( اش (ب) ۲ × ۱ (ج) ۴ × ۱ 7 الل كت 
(؛) إذا كانت | مصفوفة على النظم ۲ ۲۳ م مصفوفة على النظم ۱ ۲ 

فان المصفوفة | ص تكون على النظم کو 

)1( ۳ *« ۱ (ب) ۲ × ۱ (ج) ۳ × ۲ TENT‏ 
(۵) إذا كانت | مصفوفة على النظم ۱ × ۳ » بمصفوفة على النظم ۳ ۲ 

فان :ص ۲ على النظم et‏ 

1۱) ۲ * ۳ (ب) ۳ : ۲ (ج) ۲ ۷ ۱ (د) ۱ ×۲ 


(1) إذا كانت | مصفوفة على النظم ۲  » ١‏ مصفوفة على النظم ۲ × ۲  »‏ مصفوفة على النظم ۱ ۲ 
فان : (ص ١‏ ) يي على النظم وی 


۲ * ۲ (ب) ۱ ۲ (ج)۱ * ۲ (د)‎ ETC) 
إذا كانت مصفوفة على النظم ۱ × ۳ » ص مصفوفة على النظم ۱ × ۳ فانه يمكن إجراء أى من‎ )۷( 
العمليات الآتية ؟‎ 
ب (ب)ص + ۱ (ج) اب" (د) اب‎ + )1( 
۲ ا ل"‎ ٩ 
0 |) ھل‎ 


(6۱ إذا کانت : 


۱ 
1 


66 إذا كانت : 


: 
۳ 


69 إذا كانت : 


8 
(ج) 1" 


69 إذا كانت : 


1 
(0 


(6 إذا كانت : 


۱)1( 


63 إذا كانت : 


500 


60 إذا كانت : 


۳۶)1( 


(6۸ |ذا كانت : 


۳۰ 
+ ( | (ج) (۰) (د) غير ممكنة. 
سيار 


س مصفوفتين حیث ات = | ۽ 5 فان : ب ۱" = مهو مهمقر : 
٤ ۵ ۱- 0 ۰ 4 ۳ . ۱-۰‏ 
6 فك 4[ د مس سه 1 

ال ۱ ب- (۷ ) قان : (ب ۱" - ی 

(٤( (ب) ۱ ف ضام (د)‎ E 

1 هی مصفوفة الوحدة . فان : ] n‏ .۰ (حیث له عدد صحیح موجب) 

(ب) 1" 
(د) جميع ما سبق صحیح. ' ' 

۳ 4 فان ۱ ۳۹ ا ای 

1 ۲ ۱ 

دم (ب) ب ER iE‏ 8 #7 

= ف فن = مرو ناي 
(ب) ۲ ۱ I2 E‏ ۲/۸۵۰ 

(۳ ٩( چ 6 × ب-‎ 0-6 0 (r ١-١ 

فان : س + ص = IT‏ 
(ب) ۵ (ج) ۷ (د) ٩‏ 
1Y‏ 00 سويد ۹ Ka‏ ند 

۰1 7 )سب 3 
(ب) ۳ (ج) -۲ (د) -۱ 

=( 2 فان : 1 - !ع RRS‏ ° ر ۳۱ . # 
ا 3 (م) 1۳ (د) ۵ 1 


(1)1آ1 


FF .‏ اس الي 
60 إذا كف اس |" ۴ ۰ ۱ فان : س + ۳ سے هه 
۰ ۳ 
(1( 1۱۲ (ب) ۱۸ 1 (ج)٩‏ س- (د) ۱۲ س- 
۳۳ 9318۷ * تج ١‏ 
(20) إذا كانت :[ ع الها =1 فان :سن - ......: ا 
(i)‏ (ب) ٤‏ (ج)-۲ (د)-غ 
9 إذا كانت س مصفوفة بحيث س» [ | ) =( ) فان : س-یمکن أن تکون ا 
3 ۱ و یر 
لز ( 8 1 ب[١)‏ )۱ ۱) 
۱ 8 نا ء: 

5 7 ١ ٩۶۱ _ : ی ۳ ۲ مس‎ f 
إذا كانت : | ۰ تا 9 ( فان : س - ص = وه‎ 0 
(ب) ۳ (ج) -ه (د)-؟‎ ۱ ۵ )1( 

5 0" 

سس ل نا ,سل 2 اسلا و 

فان : س-< ل ات ذه ۰ + ۱ 

A. 6: 3‏ "۷ 4 ۵ 4“ ابا 

۰ ۶ 4( ۳ ل ( مال ۳ 
69 إنا كات  [-۱:‏ ) 0 ۳۳ 8 ۳ ۶ -(۳ ۱( فان : E‏ - فة وة وة 

0 | (ب) ما دی اذ (د) غیر E‏ 
هن 4 5 رسب یا متس ۱ 

0 ۳ ۱ 8 0 بل 0 (د) غير ممكنة. 
9۰ ۱ م ما 6 ا ۱7 

ماه ما 62/۱۵ ما6 ۲ 5 

۳ .) ۳ (+ 1 - (ب)‎  1)1( 
es إذا كانت : س دم ]فان مجموع عناصر الصفونة(س-س) يساوى‎ 6 

(1) ۱۳ (ب) ۲۹ (ج) ۶۷ (د) 16 
۵ إذا كانت الصفوفة ے - [] go]‏ = فان : ١!‏ جب = هروه نامور مهم 

(1) صفر (ب) ٤-‏ (ج) ؛ (د) ۱٩‏ 


69 إذا كانت عم ( 0 بح 13 وکان : اب <ب ا فإن 5987 ۱ ووت ی 


ست (ب) س = ۲ ص (ج)اس ۳ص (د)سى- + ص 


(۲) إذا كانت : !- | سن م ) وكانت ۱٩-۱:‏ فان" : س = ations‏ * 


(1) ؟ (ب) ۳ 
(ج) -۲ (د) لا توجد قيمة اس تحقق | = 14 
۰ ۳ ۲۳۳۲ 1 سل ۳ e‏ ۷۱۳ و _- ۰ 
9 إذا کات :1=( ۳ 8 سس - فان : س = ۲۵ 
()۳ (ب) -۳ (ج) ٤‏ ۱ (د) صقر 
0 بنا كانت ١:‏ - [ل, 0 ۲+۸5 خیت له عند خنحیم فان : لے = و 
(1)-۱ (ب) ۱ (ج) -۷ (د) ۷ 
0 إذا كانت ١:‏ -[] ۳ بح )وکا ۳ سا فان : ك = 0 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ؟ (د)غ . 
69 اذا كانت : ١‏ ۳ 1 ۱ فان : SA - ٩‏ 
8 مه > ۱ 
(1)1 (ب) [] (ج) ١‏ (د) - 
۱ ۱ 
۲۵ إذا كانت : ١‏ | ۱ ۱ فان : ١‏ = گس 
١ "۰ 8‏ 
(۱)1 (ب) ۲ ۱ (ج) ٤‏ (د) ۰ ۱ 
۳ 5 8 
١‏ إن کت ۳ ۱ فان : ٩‏ - موه و و وه 
5 5 ۳ 
(1) ۰ ۱ (ب) ۱۱۰ (ج) ۱۱۰ (د) ۳۲ ۱ 


۴ فى محل للکشری كانت ! مصفوفة تمثل عدد الاطباق الباعة فى ثلاث أيام متالية (الاحد والأثنين 
والثلاثاء) » ب مصفوفة تمثل سعر كل طبق حسب حجمه (صغير - وسط - کبیر)  »‏ مصفوفة تمثل 
و سيا ینعی 


۷۳۰۰ ب ۰ الأحد ۵ / صفغیو" ' 
Eos (=‏ هی ۰ | سا فإن : £ + دا 

۰ 6.۰ ۲۰۰الثلاشاء ٥‏ | كبير 

۱۳۷۵۰ ۱۳۷۵۰ ۱۶۵۰ ۱۳۰۰۰۰ 
8 00 (ب) 06 | من 

م ۱:9۰ ۷ ۱۳۷۵۰ 


۱ ۳۲ ة ۰ 
| ۵ إذا كانت : ES 1 5 0 ۲ ١(‏ فان :سس = E E‏ 
١ ۱‏ . ۲۱۲س 
(1) -؟ (پ) ١‏ (ج) ۱ (د) ۶ 

1 69 إذا كانت : 2 ١‏ 7 ب مه أن أوكان: !عدت !لت فان :مس = 211110010 
ù aR‏ -ھ .۰ 9 8 ۰ 
Ya Ee f gy:‏ 

١ ۹‏ سا ۰ 
69 إذا كانت ۲۰(" ٣‏ ۰ ت =( | وكان: !»اس دب + س. 
فان المصفوفة س = نچ 
1 4 ۳ 0 
0( ب( بل ز) )2( 
9 إذا كانت : = (طا سن ما س ما س ] وکان : 2٩۱‏ - (۷) فان :سس = ك 
حیث سن 3 ]= » 7[ 
7 ۱ ۲ 7۲ 7 
(1 )سے (ب) 3 (ج) “¬ (د) چ 
(9) إذا كانت ١١‏ 0 ا فإن - 3 = seru‏ 
(1)1 (ب) ۲ لا" 0 × 
(ج) (" 0 +۱) * 1 (د) نا" 0 +۱) x‏ ] 
۵ ۷ ۳ ۲۰۲۱ 
® إذا كانت : ۳ ا فان : ! = ی 
(1)1 (ب) ١‏ فى ۱4 د (د) ۲ ] 
۵ كانت :سح > [ ]م ۲ |حيث . < 0 < + وكانت س" = 1 
فإن قيمة 0 التى تحقق ذلك - ع همه 
$ ' (ب) ج (ج) كد (د) = 


9 إذا كانت ۱ » ب » 6 ثلاث مصفوفات مربعة من نفس النظم : 
)١(‏ إذا كان : - م فإن : ۱ع - سيم (۲) اذا کان :۱ = س ج فان : ١‏ -س 


أى الخيارات الآتية صحيحة 5 


(۱()1) صحيح بينما (۲) خطأ. (ب) (۱) خطأ بینما (۲) صحيح. 
(ج) كل من (۱) » (۲) صحيح. (د) كل من (۱) » (۲) خطأ. 


Î ain wna 1 


69 اذا كانت : ۳ "') وكانت الدالة د معرفة على مجموعة الصفوفات الربعة حیث 


د (س.) = (س-+ 1) (س-- 1) فان : د () = و كينا هر - ٠.‏ ۴ ۷/6 
1۳ ۳۹ با 1 86 3 د( 1 
۷ اذا E.‏ مریعة بحیث کان : 1 - ا< 1 فان( > اک 
(1) ۱+ ۲ ] (پ) ۲ 1+۱ : (ج) ۳ 1+۱ (د )+1۳ 
69 إذا كانت ١‏ مصفوفة مريعةاحيث : ٩- ٩‏ فان : (1 +۸ = اك 
۱۲۲۱+ ۲ ] (ب) 1+ ۲ ۱ (ج) ۱۳+ ] (د) ۳ 1 + ۱ 
٩‏ اذا كانت ۱ »ب مصفوفتان على النظم ۲ × ۲ أى مما یأتی یکون صحیح دائمًا ؟ 
() (۱+س) (ا-ب) = -ما (ب) (۱+س) = +۲ اب‌+با 
(ج) (۱ 1 = + (د) ك1 = 
(6 اذا كانت | مصفوفة مربعة بحیث 3 = ا فان لكل م عدد طبیعی يكين < عر 
O4) (i)‏ (ج) ۱ (د) ۲ 
۵ (6 إذا كانت | مصفوفة مربعة حيث 7 -1 فان : ۱" < عندما م عدد 5220 
۱ (1) طبیعی. ‏ (ب) طبيعى زوجى. 
(ج) طبیعی فردى. (د) طبیعی یقبل القسمة على ۴ 
60 إذا كانت | مصفوفة وکان : ب = ٩۱‏ فان ص تكون Fan Ka‏ 
(1) متماظة. (ب) شبه متمائلة. 
۱ (ج) مصفوفة الوحدة 1 (د) الصفوفة الصفرية [-] 
©6 إذا كانت كل من ۱ » ب مصفوفة متماثلة فإن المصفوفة (! ب )١‏ تكون 22200038 
| (1) متماظة. (ب) شبه متماثلة. (ج) قطرية. (د ) مثلثية. 
69 إذا كانت | ».ب مصفوفتان متماظتان فان الصفوفة (اب -ب 0 تكون E‏ هم 
| (1) متماثلة. (ب) شبه متعائلة. (ج) قطرية. (د) صفرية. 
() إذا كانت ! »ص مصفوفتین فتماثلتين فان (ا) مصفوفة متمائلة إذا كان سب 
1 (1) اب - ] (ب) = ب (ج) = ص (د)جميع ماسبق. 
60 إذا كانت الصفوفة ([ ب ) متماثلة فان ذلك یشترط أن تکون ۳ 
١ )1(‏ متماقة. (ب) ! شبه متماظة. 
(ج)ص متماقة. ( د )ص شبه متماقة. 
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له مومه © فهم ‏ © تطبيق ‏ له مشتویات علیا 
٠ | :‏ = فان كلا من المصفوفتين ! ».ب على النظم ارات مین 


۲x ۲۱‏ )ب( ۳ *« ۳ (ج) ۲ ۳ (د)؟**ا؟ 


8 آوجد مصفوفة حاصل الضرب فى کل مما یأق (اٍن أمكن) مبيئًا نظم المصفوفة الناتجة : 


Ti كل‎ Yo ( JF Jo 


4 60 إنا كانت :1ا 


() اب 6 ۱ م (ا+ب) ۱ 


و إذا كانت ۰ ۱-[ ۽ ۳ ١‏ ==( : ) فاوجد: اب فا( 2 اب 


١ ۲ 95 ۳ 1‏ 5 ۴ ۳ ۲ ۲ 
8 إذا كانت : س- - | 2 ص - | | فأوجد قيمة : س - ص- 


۱ فأثبت أن : اب - 1 


۱ > =( 0 حققان: اس ده ۱ 


۲۷۲- ۳ 


دعت | ۱ ۰ ==( ۳ 4 ۶ 1 ۲ ف 


فحقق كلاً مما یاق : (۱) (اب) 6 -۱(سع) ‏ (۲)بآ<آس<ب 


تاد با ل )ا 


: 4 عا يلاه م و عا 
اذا كانت : = ۳ ٤‏ ب<|٩‏ ۱۲ 1 
. ,۲ ۱ 


حقق أن ی زد وه ومد 


ت بنا كانت :۲=( )قات آن:1۷۶۱۰-۱--۲ 


أوجد س » ص » ع التى تحقق : أن هر د 0 Nee Ts‏ 


نا كانت ١:‏ - [! 0 الا م 
١ ۰‏ سن ص 
آوجد قيمة کل من س » ص التی تجعل : أب = ب | * 


نا كانت : م -[۱ ' ) أوجد قيمة كل من سس » ص التى تحقق المعادل : 


: 5 THEE 7 


| e سل‎ I 


۱: ای‎ CCN 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجاپات امعطاة : 


)إا كانت : س. - | ) ¢ ص 9۲ فان : س- س + ص- ص = رز 
ما 6 - ما9 


/ ۳ 0 ۱۳ ( 0 10 


۱ ۱ 
(۲) اذا كانت :1=( ١‏ )كان : ۳۱ -[! ۳ فان : ؟ + س + ح +۶ = OES‏ 
۹ 1 .2 


= 
(1) ۱۹ (ب) ۲۷ (ج) ۲۹ (د) ۳۱ 


(۳) آذا كانت ل » م هما جذرا العادلةس؟ - ۳ س + =١‏ . 


دای لا )- سس 


1 ۳ ۷ ۹ ۱ ۳ ۳ 1 
0 ۳ ب( ۳ ج(“ )۲ ۳ 


(؛) إذا كانت كل من المصفوفتين ۱ »ص ليست مصفوفة صف أو مصفوفة عمود وكان عدد عناصر المصفوفة 
۱- ۱۰ وعدد عناصر المصفوفة ص = ١‏ وكان : اس ممكن فان عدد عناصر المصفوفة (اب) 


٩ (ب) ۱۹ (چ) ۱۵ (د)‎ (f) 


() اذا كانت ١‏ »ص مصفوفتین مربعتین على نفس النظم فإن : (۱+بس)" ١١‏ + ۲ اب +ب؟ 


اذا کان ERE‏ 
(1) ات - بت ۱ (ب) = -ب (ج) | = س“ (د) ۲ =١‏ -ب 
۱ ۱ ۱ 

(3) اذا كانت : 1[ ۳ فان : ”= متا حیث له عدد صحیح موجب. 

١‏ لەك لم بل لك ال 5 وك 
0 3 5 35 ا[ 1 ۳۳ € 
00 إذا كانت : |[ ۶ )سم فان : ٩‏ “= مه 
)1)1 )2 ( (+)(ن O0)‏ 


= 


۱ () اذا کان : اس<[-]) فان : ن 
(۳»1]1[<2۱)۱< [-] (ب) 1-۱" ]وب-["] 
(ج) ليس من الضروری أن یکون ١‏ -[_ ]1أ»س-[__] (د) جميع ما سبق خطأ 
( إذا كانت : - | ١‏ )هگن : د مت فان سن = E‏ کت 


DE 
٩)د(‎ ۵ (ج)‎ ٤ (ب)‎ ۳)1( 
1+٩۰ ۰۰ 1۲+۱۳ ۱ : إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۲ × ۲ وکان‎ 6( 
فان : م + ل < وتف و‎ 
103۰ 4 ۱۱ (ب) ۱۷ (چ)‎ ۲۰)۱( 
(=) (£) 7 ۳ 0 ah ees 
فتب ھت تو چ ھچ ےا ے ا‎ = xf: : فان‎ 
5 و‎ ٤ 
ل ۵( د‎ 0 
20 -])١ اذا كانت : ۱ )1 فان ۷ + (نه-‎ 60 
۱ ۱ (ب) - مه | (ج) ندا (د) هم+‎ SN 
فان ۰( +۲ ۳+۱ 1 + ...) یساوی ا‎ ۳ ۷۳ ١ : إذا كانت‎ 65 
۲ 0 : ١ ١ 3 
395 ليا مل ۳ بح وا‎ 
فان : ۱" - میا‎ 3 ١ : و6 إذا كانت‎ 
1 ۲۲ (ب) ۲۲ 1 (ج) ۲ ] (د)‎ 1" )1) 
فان : ۲۰۱۹ ا‎ ( e, إذا كانت و_اخاه‎ 6۵ 
Ole - 6 
۳ ۲ 
] ۲۰۱۹ (ب) ۱ (ج) ۲۰۱۹ ۱ (د)‎ ۱)1( 


ERE 


فأوجد المصفوفة س التى تحقق أن : س- - ([ م + a‏ 


1 ۳ یآ ا و تک زاو ید 
4 3# "هتخگر «ففم هتطبيق . ل مستوياتعيا ٠‏ 


۱ ۰ . . 
8 اذا كانت :س-[ | ن) آوجد ؟ »ب إذا كان :سا + >=[ 


إذا كانت : س- » ص , 5 مصفوفات غير صفرية مربعة وکان : ظ = ص“ س + س ص 
فأثبت أن : ك مصفوفة متماظة. 


, ١ 
1 = إذا كانت :سد =( 8 فاثبت أن : س-۲۰۲‎ 


6 تضبيقات دياتية”7 


3] الربط بالسياحة : يستهلك أحد الفنادق 
فى مدينة الغردقة السياحية الكميات 
الموضحة من اللحوم والخضروات والفاكهة 
بالكيلو جرام فى وجبتى الغداء والعشاء 
» وذلك تبعًا للجدول المقابل » فإذا كان فتوسط سعر الكيلو جرام من اللحوم 6 جنيهًا ومتوسط سعر ˆ 
الكيلو جرام من الخضروات أريعة جنيهات ومتوسط سعر الکیلو جرام من الفاكهة هو خمسة جنيهات » 
فأوجد باستخدام ضرب الصفوفات التکالیف الكلية للوجبتين. ' ۰ 6 ۰۸۲۲۰ 


) الربط بالسياحة : لدی شركة سياحية ۳ فنادق بمدينة الفردقة 
» يبين الجدول القابل عدد الغرف الختلفة فى كل فندق » 


فإذا كانت الاجرة اليومية للغرفة التی تحتوی على سرير واحد 
۰ جنيهًا » وللغرفة التی تحتوی على سریرین 45٠‏ جنيهًا » 
وللجناح ٠‏ ۰ جنيه. 


(۱) اکتب مصفوفة تمثل عدد الغرف الختلفة فى الثلاثة فنادق » ثم اکتب مصفوفة أسعار الفرف. 
(۲) اکتب مصفوفة تمثل الدخل الیومی للشركة » على فرض أن جمیم الفرف تم شغلها. 
(۳) ما الدخل الیومی للشركة على فرض أن جميع الغرف تم شغلها ٩‏ ۰9۱۳9۹۹۰۰ 


ل محدد محدد الرتبة الثانية ۳ محدد الرتبة الثانية ۳ 

سس رس مدي ی ا 
بح 

فإن : محدد الصفوفة | يرمز له بالرمز | || 


ویسمی بمحدد الرتبة الثانية وهو العدد العرف کالاتی : ۱۱ ا ۶۱ - حب 


آی أن : قيمة محدد الرتبة الثانية تساوی حاصل ضرب عنصری القطر الرئیسی مطروحًا منه حاصل ضرب 
عنصری القطر الآخر. 
۱ 


آوجد قبمة كل من المحددات الآتية : 


هز ]| هل ۲ هم ۴ 8 


9 


۷- £ 
۳۸۱6 +۲6 = )۷-( x ۲-۹۰ £= 
+ )۷-( * x ۳ 0 


۱2۱۵-۱۱ ۵۳-۸۷۲ 


1 ۳ 
A-) - (£ 1‏ ۳ - ۲+ ۲۶ = صة 
9 ]-۱*()-(م) * + ۲6 = صقر 


ماه ما9 


- ما 0 * ما6 - (O)‏ * ما 0 ما 0 + 0 <۱ 
ا دما (- ما 8) × ما 0 - ما" 9+ 9 


9 


افيد 0 ۲۲۳ را 


5 - 
آوجد قيمة سس التی تحقق كلاً من المعادلتين الآتيتين : ۱ ۱ 
یاک ١‏ ,' 559 ۳ 
٠ = :‏ ۱ ع ١‏ 
۱ عير ص 0 ونيا 
و اجا |= (س6-۲) ۱۰۰-۱۰ سء 
١ 1 3‏ 
سن" دع < . رم سین < 6 .. سن د + 6 =+ 
سن + ۲ 01 
٠ 9‏ 59 55 پیز = (س + ۲) (س سک - (-۲) ۶ ۴ = عن - 6 وی + ۴ 
ج 4 ۲= ۱ 1 ب کن 2 -۱ ۰ سن = ۱-۰ 
س = ت 1 سس = - ت (حیث ت" = -۱) 
آوجد قيمة سس التى تحقق المعادلة : | حب = ۱ 


إذا كانت + | مصفوفة مربعة على النظم ۳ × ۳ حیث ۱< ۱ أ" ۳ 


اه محدد الرتبة شلق 1 ۷ 0 
1 ۱ ۱ 
قان : محدد الصفوفة | يرمز له بالرمز | ۱| NHR‏ ۴۳ 


1 9 0 ىم 
ويُسمى بمحدد الرتبة الثالثة حيث : | !|= اي ۲ب مب 
e‏ آم 5 


وقبل التعرف على كيفية فك محدد الرتبة الثالثة سنتعرف أولاً على «ابلحدد الأصغر» الناظر لأى عنصر فى 
المصفوفة ۱ وكيفية تحديد إشارته. 


ات تج اتج وج جد سح دصرم جب مب حو جم جر جم جه جار رح سيم مرجسوا جود عمجم مجواوجس مان نيوو حدم ما مده م ۰ دوا دوه ١ه‏ > 


> الدرس الرايق ٠٠‏ 
فهثْلا يمكن الحصول على المحدد ربو يي 


1 لنش ۲ الاصفر 
| الناظر للعنصر أ ورمز له 
| بالرمز | ؟, | 


| افسيييق طقن الدب الاه 


المناظر للعنصر أ ورمز له 
| بالرمز| 8م | 

۱ للحصول على المحدد الأصغر 
| امناظر للعنصر أ ويم له 


3 ویمکن تحديد اشنارة آی محند أصغر لعنصر ما فى الصفوفة بآن : 
نجمع رتبة الصف ورتية العمود الذين يتقاطعان عند هذا العنصر فاذا كان مجموع الرتبتین 


- زوجيًا : كانت الإشارة موجبة. - فرديًا : كانت الإشارة سالبة. " 
- إشارة | !, | موجبة لان : ١ + ١‏ = ۲ (زوجی) e.‏ | إشارة المحدد الأضغر الناظر للعنصر 
- إشارة | !, | سالبة لان : ۱ + ۲ = ۲ (فردی) | ای تتعين بالقاغدة وی 


- |شارة | ۴م | موجبة لأن : ۰۱+ ۳ = ٤‏ (زوجی) 


» وعلى هذا يمكن كتابة قاعدة الاشارات 3 ََ 1 
للمحدد الاصغر كما بالشكل المقابل : 5 ريق 


یمکن فك محدد الرتبة الثالثة بدلالة عناصر أى صف أو أي عمود ومحدداتها الصغرى ویاستخدام قاعدة الاشارات 
السایق ذکرها. 


0 ۹ أ 
فمثلا إذا كان :۱ ۱2۱۱ ۷۲ ز گم | فان : 
آ۳ Î‏ ۳ 
۱ ۱ ۱ : 3 71 1 5 ا 
21۰ أن 3 ۲ "| ۷ ۳۲| ۱۳۱ اسف 'الأول) 
i‏ اټ ۲ "۷ 3 أن (باستخدام 
ا gf‏ 1 زد 3 ۷ r r‏ أ ۳ ون 
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۱ خم نا‎ FT 
5 1 .. . ۲-۱ : أوجد قيمة المحدد‎ 
۳-۱ ۳۹ 

باستخدام عناصر الصف الأول نجد أن : ۱ 

E RF 

۰ 3 ۳ 3 © 

lk rele e 

ال 9 4 ۷ ۳ 


( x1-۱x ۲-(- (6 × ۱ - )-) × (۲ - )*۱- )۲٩(*۰( = 


= ۲+ ۲۷۲ #«(-و)‎ ۲<)۰-۲-(- )4- (۳-4 ۰( Y= 


3 ا ۳ 
أوجد قيمة المحدد : | . ٥‏ -۲ 
١‏ ۰ -۳ \ 


يفضل فك هذا المحدد بدلالة عناصر العمود الأول لوجود أكبر عدد من الأصقار . 


۵ -۲ ۳ تلا ۳ 
۴ ۱ = 7 
قيمة لحدد 4 3-33 2 ۱ صفر لا + صفر ٠‏ ۷ 


ع 
١6‏ 


15 ل × (-۱) - (-۲) × (-۲)) - صفر + صفر = ٤‏ (-ه-5)-: × (-۱۱) = ٤٤‏ 


> الدرس الرابة .۳ 


7 محدد المصفوفة المثلتة 


EXTEN SF 
۲۳۱ ۲۲۱ ۱۱ - 8 وان 5 ف كل ابي © ۰ أ"‎ 
rr 


= کم - ۰١‏ × د ,اپ - ۰ کا !۷۷ 


أن أ" 
ست ٠‏ و 


أن اچ اوج فد ۷" اس و9 ات 9 باننتخدام 
0 أ" ۳ زا 1 7 أبن 5 ۲۱ آم a‏ 
00 ۳ العمود الأول 
حكن (اب لم - ا *<۰) = اہ ۷۱۱ ۲۲۱ 
8 5 ۰ ۰ 
وعلى هذا فان : | _ 1 4 سا Sh‏ 


۸ ازع أ وان ۱ 
عدن 


-۱ ۱ +سن 0-3 


| نن ۱+ حن 


e‏ [(۱-سن) (1 سی لن <-۱)] دصار 20274 (۱ -سن) عسي ]< صقر 


| 1 
1j ۱ 


۱ .. سن (۱ سس -س) + ١‏ (-۸ سن + سس؟) = صفر 


0 ۴ ۲ 
ہ“ عسل = جن ال - ۸ - س + سس" = صفر 


.۰ -سن- ۸ = صفر س" = حم 5 1 


إذا كان : ۱ مصفوفة على النظم ۲ × ۲ وکان :۷۱۱۱ آوجد:۲۱ ۱۱ 
اس 

نو . او آس ص ۱- 5 ۳ 

تفرض أن : ! ا 3 یبن سم )۱( 


سو ريا 


ان و 
: "سن لاض 
و تاش N=‏ ۹ -4 ۳۹ 
۱۱۳۱ 0 ۳ ۱ سن ل - ٩‏ ص ع = ٩‏ سن ل - ص ع) )۲( 


من (۱) » (۲) ينتج أن :۲۱ ٩۱۳ 2۷ ٩۹۱۱‏ 
» من الثال السابق يمكن استنتاج اللاحظات التالية : 


> الدرس الرابع 


7 ایجاد مساحة سطح المثلث باستخدام المحددات 
يمكن استخدام المحددات لإيجاد مساحة سطح مثلث باستخدام إحداثيات رؤوسه كما يلى : 
إذا كان :سس ص ع مثلدًا حيث :سس (؟ »ب) » ص (ح »ع) » ع (ه » د) 


فان : مساحة سطح ۸ س ص ع هی | م | 


1 میا ۰ ۷ 
مس ال ای 0 ۱ 
۲ ۳ ۳ ۱ | م | تعنى مقیاس هھ 


۳ 
(أى قيمة ه الوجبة فقط). 
الإحداثيات السينية الإحداثيات الصادية 


وسوف نعرض ف نهاية هذا الدرس إثبات القانون السابق كنشاط إثراى. 


أوجد مستخدمًا الحددات مساحة سطح الثلث المقابل الذی 
إحداثيات رؤوسه سس ١(‏ ۰ ۲) 


»ص (۳ , -) ۰ ع (-۲۰۲) 


این 
۱ ۲ ۱ 
ا | 2 ۲۰ 
۲ ۱ 
وباستخدام عناصر العمود الثالث : 


ده[ ۲ ۲ ۱۰ 
۳ ج ٩([‏ -۸) - (۳ + ؛) +-4-] = + TELE‏ ۱ 
.*. ساحة ۸ س ص ع = | م | |- ۸ | =۸ وحدة مربعة 
لاحظ أننا استخدمنا عناصر العمود الثالث فى فك المحدد لأنها الأسهل فى إجراء العمليات الحسابية لوجود 
الواحد الصحيح. 


فى الشکل امقابل : 

نس ص ع مثلث حیث : سس ٤(‏ ۲-۰) 

»ص (-۰)۲-۰۲ ۰۲-6 ه) 

آوجد باستخدام الحددات مساحة سطع ۸ س ص ع 
وتأكد من صحة الحل باستخدام قانون حساب مساحة التگث. 


my -‏ 
أثبت باستخدام المحددات أن : النقط (-۲ » ) ۰ (۳ ۰ )٤- » ۸( + )٠‏ تقع على استقامة واحدة. 


۶ ۲-۱ ۶ 1 ۱ ۰ ۳ 
+ = 


= (-۰-۱۲) - (۳۲-۸) +(۱۲-۰) = ۱۲ + :۲ - ۱۲ = صفر 


8 ۸ 


.*. النقط (-۲ » )٤- » ۸( ۰ )۰ ۰ ۳( » )٤‏ تقع على استقامة واحدة. 


آثبت باستخدام المحددات أن النقط : (4 » 4) » (۲ ١‏ ۱) ۰ (-۲ ۰ -ه) تقم على استقامة واحدة. 


حل نظام من المعادلات الخطية بطريقة گرامر 


ه حل نظام من العادلات الخطية فى مجهولین يُقصد به إيجاد قیم الجهولین الذین يحققان العادلتن معًا. 


« إذا كان لدینا نظام من العادلات الخطية فى مجهولین کالتالی : دم 
فإنه لحل هذا النظام نتبع ما يأتى : 


ا 


> الدرس الرابة ۲ 


(] نوجد قیم ثلاثة محددات وذلك بعد وضع المعادلتين على الصورة السابقة » وهذه المحددات هی : 


ه يسمى محدد مصفوفة العاملات ویُرمز له بالرمز 4 ویْقراً (دلتا) ' 
ه نحصل عليه بوضع معاملی سس فى المعادلتين فى العمود الأول » ومعاملی ص 


فى المعادلتين فى العمود الثانى. 


ه يسمى محدد المجهول سن ويُرمز له بالرمز 4 _ ويُقرأ (دلتا س) 
ه نحصل عليه من محدد العاملات ۸ وذلك بتغيير عنصرى العمود الأول 


(معاملى س) بالثابتين م » ن 


ه يسمى محدد المجهول ص ويُرمز له بالرمز 4 می ويُقرأ (دلتا ص) 
ه نحصل عليه من محدد العاملات ۸ وذلك بتغيير عتصرى العمود الثانى 


(معاملى صن) بالثابتين م » ن 


3ق إذا كان : ۸ < صفر فان للنظام حلا وحيدًا 
اما اذا كان : ۸ = صفر فان للنظام عدد لانهائی من الحلول أو لیس له حل ٠‏ 


والمثال انتالی يوضح الخطوات السابق ذكرها. 


حل بطريقة کرامر ابلعادلتین الآتيتين : ٩‏ س - ه ص = -۲۳ » ۳ سس + ۳ ص - ۱۱ 


9 


ھا ۷۲-۳۰۶ (-۵) 182 + واد ۳۳ 

TPES TEER Fa 
(2 A مس‎ 
۱3۵ د‎ 1٩ + حا اذ =1 ۷۳-۱۷ (-۲۳) 1و‎ 7 


1 ا مه A‏ 
.. جس ۳۳ 


| ثانیّ/ حل انطمة المعادلات الخطية فى ثلاثة مجاهیل 


إذا كان لدینا نظام من املعادلات الخطية فى ثلائة مجاهیل كالآق : 

[1] ! س + ص + حم عم | (؟]س+سرص+ح غ =ن 
(۳(!س +بم ص + حم غ = لے 

فإنه بطريقة مماثلة لما فعلناه فى حالة نظام معادلتين خطيتين فى مجهولين يكون : 


1 ۳ 2 
۱۸۵ سم سا سعد ده 
3 د لس 
۳ حيس ححصي 
شل دان سم حرم | محدد الجهول سس 
لك يم حم 
ونحصل عليه بتغيير عناصر العمود الأول (معاملات س) بالثوايت م » ن » لت . 
ادجم عم 
شا = © | معد ایس 
لے حم 
ونحصل عليه بتغيير عناصر العمود الثانى (معاملات ص) بالثوابت م » ن » ك 
1 حب ۰ م : 
ھ,= ؟# | ېم ن |= محدد الجهول ع 
اپ عم لتقي 


ونحصل عليه بتغيير عناصر العمود الثالث (معاملات ع) بالثوابت م'» ن » لع 


Kã 


۱ ۵ س 1 ھن 
وبفرض أن ۸ # صفر فإن : سس = 7 » ص = Tl “e A‏ 
والمثال التالی يوضح الخطوات السابقة. / 
حل نظام ابلعادلات الآتية بطريقة کرامر : ۰ 
۳ص + ۲ من ع + ١‏ , ۳ سس +6۲ < ۸ وص e‏ ۳ ع-۱<س ۲ ص 

وا 
(۲ ] نضع نظام املعادلات على الصورة : ؟ مس + سب ص + ح ع = م کالتالی : 
۲ س +۳ ص - ع =۱ » لاسن + وص +۲ ع<۸ , س-۲ ص ۲۰ ع ۷-2 

[]| نوجد كلاً من : ۸۵ » ۸ے » سس » ۸, كالتالى : 


۲ 8 تا 
)٥- 1-( )۱-( + )۲-۹-( ۳ - )+۱۵-( ۲= ۲ 5 ۳۱< ۸‏ 
د ما ۳ 
-۲۲ + ۲۳+ ۱۱ ع ۲۳ 
۱ 8 ۰:3 با 
هدام ه ۱۵۱۲+ )۲ (-۲ +۲) + (۱3) ۱-۵ +ه) 
ع1 اال خا وي وومةه 
E ۱ ۲‏ : 
ق‌عا ‏ ۲ | =۲ ۲:۰ +۲)-۱(-۲-۹) + (۱3) (-۸-۳) 
با کچ 
E ۱‏ ی فا 
۲ ۳ ۱ 
۵« ۰ ۳ = ود + زع دمو دل +م) 


0 3 ۱ 
تج ووه 


[۴] نوجد قيم المجاهيل سس » ص » ع كالتالى : 


> الدرس الرابع !1111001111 


حل نظام المعادلات الآتية بطريقة كرامر : 
۲ س + ص - ع = ۳ » یں +ص<۱-ع ,م س<۲ ص +" ع +5 ' 


يلون اس زر زا میا 

س (؟ »س) » ص (ح »ء) » ع (م » و) فان : 
مساحة ۸ س ص ع 

= مساحة شبه المنحرف س سس ع ع 


+ مساحة شبه المنحرف ع عَّ ص ص 


سب + و و +۶ سه + 
= حت (م -) + کپ (ح- م) - کپ (ح- )) 
= + [(ب+و) (م -) + (و +ء) (ح- م) - ك +) (ح - )] 
= + تم علا + 6و - +١5‏ وح - كله + كج وه بح + ےر - و + ۱] 
= + آب م -و؟+وح-وم -سح +و ۲] )1( 
٩‏ ۲ ۱ 
وبفك الحدد ل اج ء ۱ | باستخدام عناصر العمود الثالث نجد أن : 
۳ و ۱ 
۱ حر ۶ 1 س 1 سا 
انعد + | 3 | 
7 وا ام وا اج چ 
= + [حو - و و-او+می+او-ب‌حج] (۲ 


ويمقارنة الناتج الذى حصلنا عليه فى )١(‏ 6 والناتج الذى حصلنا عليه فى (۲) نجد أن : 


۱ تیه ۱ 
مساحة 4 س ص ع - داح ء ۱ | (بشرط آخذ القيمة الطلقة للناتج) 
م و ۱ 


| 
۱ 
| 
۱ 
۱ 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


ع 3 ۷ ۵ 
(۱) قيمة المحدد :| 8 


-۲ ۲ 
(۲) قيمة المحدد :| |- م نوت رف 
(۱)-۸ (ب) ۸ (ج) حفر 
۲ 
(۳) قيمة المحدد :| بو ۲ - ل 
3 ۲ ۵ 
(1) ۱۰ (ب) ۳۰ (ج) ۱۵ 
Ka :‏ 
إن كانت تیه 3 6 فان -]١|:‏ 1 
۲ ۱ -۵ 
(۸)1 (ب) -۸ (ج) ۲۰ 
e 2‏ 
(ه) قيمة الحدد :| ۲ رب ب أ= SENS‏ 
۸ ۴ 
(1) صفر (ب) ۸۶ (ج) ۶۸ 
IE E ٩‏ 
N‏ لب دا 
۱ 
(1 ) صقر (ب) ۱ (ج) -۱ 
-۲ ۱۱ 
(۷) إذا كانت : = ( فان ۲ 11 = SS‏ 
١ ۲‏ 
() إذا كان :| 1 فان : جسن = sees‏ 
1 سس 
(۱) 4 (ب) ۲ (ج) ۲ 


011111111111111 


(د) -۲۰ 


۸٤- (د)‎ 


(د) -۲۹ 


(د) ۸ 


(د)۱ 


)٩(‏ اذا كان : اا ۲-۱۳ فان: ج = ی 
5 9 ۰ 
(1) ۱۵ (ب) ۴ (ج) ۱۲ (د) ۲۷ 
: 1 
09 إذا كان : ۳ ۴ سن 5 - ۱ فان : سن = ویو 
۹ ۱ 4 
١ ۲(1)‏ (ب) ۲ (ج) ٤‏ (د) ۵ 
سن ۱۲ ۲ ۱ 
9 إذا کان : فان :س = ات ات 
۳ سن ٥ ١٠‏ 
)۲(1 (ب) ۵ (ج) ٩‏ (د) ٩‏ 
60 إذا كان : 5 ۳ ١‏ |" فان : عن = ا 
۲ جن ۲ سن 
۰1۳1۱ -۲ (ب) -۲۰۱۲ (ج) ۳ 1 ۲ (د) -۰1۲ -۲ 
سس ۰ 
00 مجموعة حل العادلة : | ۵ ۳ ۰ |12 هی “0257 
1 ا ۲ سس 
(۱) [۳) (ب) (0) (ج) ۱1 1۱-۰ (د) 11 11-۰ 
لاحن .۰ : ° 1 
69 إذا كان : ۱ ۳ سن ۰ ۸ فان : قيمة س = وم 
۲ 4 دسا ' 
5200 (ب) -۲ (ج) + ۲ (د) صفر 
١‏ 
ان ا `“ = ضفر فى ک هی ی 
١‏ 
2101 (ب) ۲-1 ۳ (ج) (-۲ ت ۲ ت1 (د) (- ت » ت 1 
۴ ۲ 
69 مجموعة حل المعادلة | ربج ؛ هی عي + د 
)1( (۳ 1۲-۰ (ب) (۲ 1۲-۰ (ج) (۰ ۲۲-۰ (د) (۲ » 4 
۱ ۷ -۱ 
07 قيمة ؟ الممكنة التی تجعل الحدد ۳۱ ۱ 2۱ ۰ هی SSS‏ 
ا 4 -۲ 
(1)ه (ب) -۲ (ج) ۱ (د) ۲ 
9 إذا كانت : ؟ (۳ » ه) » سا(" ع » ح(-۲ ۰ ۲) 
فان مساحة سطح المثلث س ح تساوی و وحدة مربعة 
(۲۸)3 , (ب) ۱۶ (ج) ۷ (د) ۲ 


۷ 7۳۷ 7۳ مساحة ۸ ای << وكا تمده توكو‎ 6٩ 


69 إذا كان :| | = وکان 
2-5 
69 إذا كان : 


68 إذا ۳ 


ها 
(ب) -ه,١‏ 
(ج) ۱,۵ 


(د) ۲ ن 


ص 
(۲۰) فى الشكل امقابل : : 


مساحة الشكل الرباعی بح ى = PIES‏ خا 
(۱) ۲۰ 
(ب) ۱۰ 
(ج) 1۸ 


(د) ۳۶ 


(1) ۶ (ب) ۳ (ج) -۲ (د) -ئ 


8 


(۰)1 (ب) ۱۶ (ج) ٩-‏ (د) ۱۹ 


س 


م 5 فان : سس × ص × ع = EIS‏ 


(۱)1 (ب) -۱ (ج) ۲ (د) ۶ 


۵ إذا كانت : ۱- [( ؟) فكان :|۲ - 1۳| = صفر فان :م = مففع و 0( 


۱ ۱ 0 
۱ 
Aw 1‏ : 
۷ ۳ 
9 11 1 
١ EE ۱‏ 
8 1 18 نظ 2 8 5 
: 3 3 + 
: ف 3 IY‏ > 
۶ ۳ 2-5 
۳ ¥ ا 
58 
9 إذا كانت : 1-[1 )وكان :۷-۰-۲ فان : 11-۱۱ ها 
63 إذا كان : 0 
)1( (ب) ٤‏ (ج) 1 A)‏ 


1۱1۱ ۶ (ب) -۱ اء ۶ (ج)- ]۱ (د) ٤-‏ [»-۱ 


(1) صفر (ب) ۷ (چ) ۱۰ (د) ۱۶ 


۳ ۳ 


= ۲ لع" +۱ فان : قيمة لے = ENE‏ 
ای + ۱ 


6۷ إذا كان : 


= ل م دم‌حیث ل » م » لهأعداد غير صفرية 


a ۰ 

فان : س = ووو ۱ .: 

(۲)1 (ب) -۲ (ج) ٩‏ (د) ل م 
4 إذا كان : > د ١‏ 30 7 1 30 

5-5 ١ = ۲ ب‎ ٥ 
© © ۱ 
E فان ۹ 7 تعس‎ 
يون‎ 70 5 

(1) ۶ ۱۰ (ب) ۶ ۵۰ (ج) + ۱۰۰ (د) + ۲۰ 
9 إذا كانت :۲( ۷ 0 ۳۳ مت | وکان اس | - ؟ 0 | + |= 

فان :سس = #اقوو هلو يميه 

(۲)۱ 0 (ب) ۱۵ (ج) ٩‏ (د) ۲۱ 
(۳) إذا كانت ۱ مصفوفة مربعة بحيث :۲۱۱۱ فان :| |= e‏ 

(1 ) صفر " (ب) -۲ (ج) + (د) ۲ 
(۳) إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۲ × ۲ وکان :۷-۱۱۱ فان aC. ۹ =| ٠|:‏ 

(1) ۱۶ (ب) ۲۸ (ج) ٤۹‏ (د) ۰0 
(۲) إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۲ × ۲ وكان : |۱۵۱۱ فان :۲۱ -|١‏ 0 

(1) ۱۵ (ب) ۳۰ (ج) ٩۰‏ (د) ۱۲۰ 
بدا كانت ۰ ۱[ )کان :اس - ۱۲ فإن : | إب |= ees‏ 

(1)-۲۶ (ب) ۲۶ (ج) ۶۸ (د) ۳ 
69 إذا كانت | »ب مصفوفتان على النظم ۳ ۳ بحیث كان :۲۱۱۱ » |م | ١--‏ 

فان : | ۳ إب|- sae‏ مه ملد ذه 

9 (ب) -۱۸ (ج) ۵6 (د)-غئه 
(۲۵) إذا كانت ۱ مصفوفة مربعة تحقق العلاقة : ۱۱ =1 فان :|| =' اتو 

(1) صفر فقط. (ب) ۱ فقط. (ج) -۱ فقط. (د) +۱ 
(© إذا كانت := سن )فان :۱۳۰-۱۷۱ فان : س = intent‏ 

۲ سن 
(1) صفر (ب) ± ۲ (ج) + ۳ (د) + ه 


(۸)1 (ب) 2ه 0 (ج) ۲ ° ود 
( إذا كانت ۱ مضفوفة على النظم ۲ × ۲ وكان :۰-۱۱۱ فان |٠:‏ -!|= ت 
(0 2ه 0 (ب) صفر (ج) ه (د) ۲۵ 
٩‏ إذا كانت | مصفوفة على النظم ۳ × ۲ وکان :۵-۱۱۱ فان :2۱۱-۱ اون جروت 
(1) -9 " (ب) صفر (ج) ۵ (د) ۲۵ 
(ع) إذا كانت  :‏ - - ۱ حيث : | مصفوفة على النظم ۳ ۳ فان 2۱٩۱:‏ 009119 
()-۱ (ب) صفر > (ج)۱ آ(د) ۲ 
() إذا كانت ۱ مصفوفة شبه متماثلة على النظم م × م حيث م عدد زوجى فان -|١|:‏ ع 
(1) صفر فقط.  .‏ (ب) ۱ فقط. ` (ج) -۱ فقط. ( د ) أى عدد حقيقى. 
© إذا كانت ۱ مصفوفة مريعة على النظم ۲ × ۲ وکان :۲۱ ۸۶۱۱ فان :۱ ۳ ۱۱< ی تج 
(۹)1 (ب) ۱۲ (ج) ۱۸ (د) ۲۶ 


€9 فى نظام العادلات ( س + سي ص = حم > ,سس + سي ص = حم 


م ۳۳ أ | 


72 بل ۳ >= = 5 
إن كان :| ۳۹ 0 “ 8 | 3 # ۳ ۳ 
فان : س » ص) = RRA‏ 0 
(1)(-۴۰۲) (ب) (۳ ۰ -۲) (ج) (-۵۰ ۰ ۷۵) (د) (۷۵ ۰ -.ه) 
€9 عند حل نظام العادلات : ۲ س + ۳ ص - ع - ١‏ ¢ ۳ سس + ه ص +۲ ۸-6 
»سس - اص - 7 ع --1 یکون س = 7 
(1)-۱ ۱ (ب) ۲ (ج) -۲ 
() فى الشکل امقابل : ۱ 
؟ حى قطعة مماسة للداثرة ‏ » آب قطر فى الدائرة 
0 ۰ ۰ 1 
فان قيمة المحدد | ۳ ع ص| = 217 
مه . ۳ 
(1)ه (ب) ۳ 
(ج) صفر 21 (د) ۲ 
س ۲ ۴ 
€0 مجموعة حل المعادلة : * ست 7 ٠‏ | = صفر هی EEE‏ 
1١ 3‏ بناء 
(1) 1۰1 (ب) ۴ ۰ ۶ 1۱-۰ (ج) ۲ <{ (د) (۰ ۲۰ ۰ : 


۷0 مجموعة حل العادلة : ۱ ۱ = ه هی هه 
٣ ۲‏ سس + ۲ ۰ 
(۲()1 ۲۲-۰ (ب) (۳ 1۲-۰ (ج) }۲<۳{ (د) (۱ 1۱-۰ 
ما0 ٠‏ 13 
۸ !ذا كان : 22 |= فان :س = ۳ 
یب -ما9 ما9 0 
18 ۴ بحن 
8 (ب) ١‏ (ج) صفر (د) ما 9 
۱ ,ان ۱ ۳ 
69 إذا كان : | . ۲س و أ = سن فإن مجموعة حل المعادلة هی .......... 5 
(1) ۲۲-۰۲ (ب) [۰ ۲۰۲-۰ مج (+ »<] (د) [۰ ۰ +{ 
(ه) |ذا كانت : 0 3 ]. » [ فان مجموعة حل المعادلة إن هن وین 
لل ¥{ (م }¥{ )1&1 
(61) إذا كان ل » م هما جذرا المعادلة : جس" - ٤‏ مس - ٠١‏ = . فان : قيمة المحدد 2 8 
۱ 5 
تساوی کی ۸۳ _ر 5 * ۴ 
(1)-۱۷ (پ) -۱۲ (ج) -۸ (د) ۲ 
60 إذا كانت : ؟ »ب » ح » و أربعة أعداد صحيحة متتالية فين :| أ ]| وین 
بح 8 
(1 ) صفر (ب) ۲ (ج) -۲ (د)۱ 
62 إذا كانت النقط (۱ ۰ -۲) ۰ (۲۰۳) » إن » ۲) منتصفات أضلاع ۸ !بح 
فان ممناأخة ۸ ی‌حتساوی E‏ 
(1) ۱:۵ (ب) ۳ (چ) ٩‏ (د) ۱۲ 
69 إذا كان : ؟ (ك » ل + )١‏ + سا(» («e‏ 0 ح (۳ ؛ )١‏ هی رؤوس المثلث !سح 
وكانت مساحة ۸ ؟ بح تساوی ۱,۵ وحدة مساحة فان : لع = کا 
١)1(‏ فقط. (ب) ۲ فقط. (ج) ۳۰۱ (د) ۰۲ ۳ 
69 إذا كانت النقط (۳ ۰ ۲) ۰ (۰ ٩( » )٩۰‏ ۰ 4) ثلائة رژوس لتوازی الاضلاع فان مساحة متوازی . 
الأضلاع = د وحدة مريعة. 
(۲)1 ۱۹ (ب) ۳۸ (ج) كلا (د) ۳۰۶ 


la) 


وکانت ح تقع على الستقیم ۲ س + ص - ؛ لے = . فان : له 3 EE PE E‏ و 


1۲-۰۲-۱۲1۱ (ب) ۳۲-1 ۰ ۲ (ج) ۳1 ۰ -4۲ )د( (۳ 1۲۰ 
69إذا كان : ؟ (۲۰۱) » -(۲ »۱) » د(۳ .4) » ول(۰۰۰) ۱ 
فان مساحة الشکل الرباعی ؟ و ساح = وس الا بیس نو 
(۷)1 (ب) ۵ (ج) ۳,۵ (د) ۲,۵ 
6# مساحة المثلث الحصور بين الستقیمات ل, : سس + ص = ۳ » لب : ۲ س + ص - -و 
» ومحور المجنات بساوی م وچو مساحة ۱ 
)0 (ټ) 3 (ج) قود و 
69۹ لکی یکون لنظام المعادلات ؟, سس + سم ص حج »اس + سي ص = ې 
حل وحید يجب أن یکون e‏ 
2 صم فون نا 
(1)]م 7 بن (ب) 55 59 
f‏ ې ۱ ۳ ۳ 5 
(جا| و سا فاا اف 


۰ - س 
62 إذا كان 7 س ل EE‏ سس ۲( 0 + 
١‏ عن +سم ص = ه 


فان مجموعة حل نظم العادلات : ۱ ال هی EE‏ 
۴ 


1)۱۰۱(( (ب) ((4)۱ (ج) ((-۱ 40۱۰ (د)‎ 46-۰ ۱(( (i) 


آوجد قيمة كل من ابلحددات الآتية : 
ae‏ وا + 
62 ۳ ۱ بلا 4 
۲ 
جم جع اعت 1 اس بات 
+ ص سا ص + ١‏ ص + ١‏ 
۰۱ كاه ‌ ۱+ 9 
105 6 
38 ا0 ل0 0( أ نبا 
7 
أثبت أن : 
أ «)۲س 1١‏ +|" وت با ۷ ا0 ۶ 0 ۶ ۲ | 
۲ ۳سا این ۱ دنا ۱ 2 أه ‏ -۷ 


الهمعاصر (ریاضیات - شرح) م ۱۱ / أولى ثانوى / الیرم الثانى [ ۸۱ | 


a e اسب‎ ۳ 
: ۳ 


۲ ین 
سه "سس + ١‏ 
)( چن عت - صفر : 1۱-۰ صفرأ» ۰۲ 
Eh ۰‏ 
(۳( جي 4 ۳ ۶ ۱۰ A»‏ ۰۲-1 
۲ ۱ ۲ ۱ 
۰ ۳ سن 
(6) اس ۱ . |= صقر ۰ «-۵ ef el. e‏ 
۱ سن + ۳ ۳ 
N‏ 
هن ۳ “fa‏ 
4 اج كي 
١‏ لس 1 
أوجد قيمة سس التی تجعل :| ".۳ |یساوی ثلاثة آمثال|۲ ۰ 0١‏ ه وچ 
5 ۲ ا 0 
(1] أوجد مستخدمًا المحددات مساحة سطح المثلث : 
(۱) ۲ (۲ ۰ ۶) 6 مب (-۲ £ و( ممم ۰ وحدة مربعة» 
(۲) س (۲۰۳) » ص (-۲۰) »+ ع(۰۱) ۳۰ وحدة مربعة» 


باستخدام المحددات آثبت أن كلا من النقط الآتية تقع على استقامة واحدة : 
(o ۰ ۳( 6 )۱(‏ » (۶ ۰ -۱) » ره » -۷) (O‏ ۲۰) ۰ (-۰۷ ۰) » (-۵ =( 


1 حل کل نظام من امعادلات الخطية الآتية بطريقة کرامر : 
۱ (۱) سنس + ۲ ص = ه 0 ۲ چن وج =۸ ۱ وجلا بن ۲ 


la 


(۲) سن + ۲ ص - . 4 ۲ سس ۲ص - ۱ و » عد 
(۴) سس ١‏ )وص ؛ هس +2۱۲ ۷ص ۱-۰ e‏ ۱* 


حل کل نظام من ابلعادلات الخطية بطريقة کرامر : 
(۱) 63 ۲ س + ص - ”ع - 01٠١‏ ؛ ۳ س+ ۲ هن +۲ ع ۱-۶ 


» سن + ع ص + ۲ ع=٤ «=e fe ls‏ 
03 س +۲ ص -۲ع<۱ , "عن -ص- 5-8 . 

,سس + ل مق -۲ 6 - ۱8 ۰ » صفره 
(۳) © ص + ۲ سن +۲ ع - ٩‏ م ۲ مس اص + ع2 -۲ 

عن - ۷ص( ۲ عم -۱۷ دج اد مد 
()س +۲ ص +۳ ع< ؛ ۲ س+ه ص۳۶ » لاص +ع - 6 ۱-۶ ۰۱۱۸ 
(و) سس -ص ده ۰ ع -ص۸<۶ ۰ س+ص +ع-] ۳-۵ وه 


() ۳ مس + ع = ۲-۷ ص ¢ ه ص + ۲ ع- ع سن »و سس داص ۲۰۱-6 ۰۱-۰۱۰ 


(۷) سن + ص ۳۰-۵۶ ع )م ص<ع , ۲سن ۲-26 ۰ ۰۱۶۱ 
فى الشکل امقابل : ۱ 2 
ب ح مثلث TET‏ وی لا ۱ ۱ 3 
° ۰ ۰ 
ایس اب اج O‏ 
۷ 6 . کج 


اختر الإجابة من بين الاجابات امعطاة : 
f) (f ote)‏ 0 


۱ ۱ ما0 ۱ 
وکان | ×| = + فان :0 = Hooves‏ 
7 7 7 1 
(2)1-> (ب) 5 (ج) > (د) ۲ 
() زد کان الايد | ٠‏ خيك 8 2 [۲۰۰ 17 فان :0 - نت 
7 
(i)‏ 7 (ب) 2 (ج) ۳ )د( 
۱ فسان ا 
(۳) حل العادلة : اجاس قاس = احیث ۰" < سن < ۳۱۰" هو ل 
قاس قاس لاس 


«Î ° £ (1)‏ ۳۱۳۵ (ب) ۰۱۳۱۳۵ ۲۲۵ (ج) 45۵" ¢ ۲۲۵" (د) ۶6 1» ۳۳۱۵ 


لعفا 


eek |‏ © فههم ‏ © تطبیق م مستویات علیا 
E Ce >F ie (6: GF 4‏ 
(1) رؤوس مثلث قائم الزاوية مساحته ه وحدات مريعة. 
(ب) رژوس مثلث متساوى الساقين مساحته ٠١‏ وحدات مربعة. 


( د ) تقع على استقامة واحدة. 
١‏ 
(ه) إذا كان :| ۶ * کے 30 = ۱۵ فان : اك" + يلم = وجنت ۶ 
5J‏ 
(۱3)1 (ب) ۱۵ (ج) ۱٤‏ (د) ۱۳ 


(1) عدد قیم سس الصحيحة التی تجعل قيمة المحدد 


۱ -۲ 
۵ سس +ع < ١‏ يساوى an‏ 


)۲(1 (ب) ع (ج) ۵ (د) 1 
ءاس : 
۶ (۷) إذا كان :۱۱ ان ۲ -- !اسه فان :۴ = ۳ 
قاس لاس لاس 
(۸)1 (ب) -۲ (ج) ۸ 
8 فى الشكل امقابل : 
آوجد مساحة الشکل الظلل 


هستخدما الحندات. 


وما وحدة مریعة» 


باستخدام طريقة كرامر حل المعادلات الآتية : 


۲ ص ۳ ۳ سس 
١ > ۱‏ ع ۱ 8 5 Yo v=‏ ۰ "۰*۱۱ 
١‏ حي ١‏ 


[(© تضبيقات حیانه ۳ 


3 الربط بالمستهلك : اشترى فادى ۳ كشاكيل وكتابين 
بمبلغ ۸۰ جنیها » واشتری کریم كشكولين و٤‏ كتب 
من الأنوا ع نفسها بمبلغ ۱۱۰ جنیهات استخدم طريقة 
کرامر لایجاد سعر کل من الکشکول والکتاپ. 


3 


إذا كانت : ۱ » ب مصفوفتین مربعتین على النظم ۲ × ۲ 


وکان :| اب - ب |= ] حیث آ مصفوفة الوحدة على النظم ۲ ۲ 


فان : الصفوفتین | » ب كلا منهما معکوس ضربی للاخر. 


| 130 ۱ اتب 1-۱ | 
.*. الصفوفتان ۱ » ص کل منهما معکوس ضربی للاخز: 
ملاحظة 


كر المعکوس الضربی للمصفوفة ۲ × ۲ 


أوجد المعكوس الضربى إذا كان له وجود لكل من املصفوفتین الآتيتين : 
8 ) 8( ) 


۱۲ 


تتح و ت بج 


0ه |" |-()()-()()-۲ . ۰۵ ٠.‏ للنصفوفة ! معكوس ضربى. 
ار تلد اه 9 ۱ 
Bie‏ 9 


08 د داج ۳ (+) 00-0 =. ص ۳ غير معرف (لیس له وجود) 


أوجد إن آمکن اللعکوس الضربی للمصفوفة : ! = 3 0 


r كككتكلكلتككة‎ 


آوجد قیم سس الحقيقية التی تجعل للمصفوفة ۱ فى کل مما يأق معكوسًا ضربيًا : 


8 ها | 


سین + ۲ 
- یسب 
[؟] الصفوفة ! لا یکون لها معکوس ضربی إذا كان :|| = . 
أى عندما | "|= ا رن برس = و ٩‏ 
.. المصفوفة | لا يكون لها معكوس ضربى عند سس = + 1 
۰" يكون للمصفوفة | معكوس ضربى عندما سس 3 ع - إا 15 


> الدرس الخامس: 135777 


[1] الصفوفة | لا يكون لها معكوس ضربى إذا كان | |= ۰ 


4 ۱ ۰ 

أى عندما | | = + مس - ۱) س -۲) - ۱۲ = ۰ 
۳ ين - ۲ : 

ب« یا ۳ نب ۲ ا E AE‏ .1 2 .. 

. (س- ۵) (س + ۲) = . ,۰ سس = ۵ ]ء» سن < -۲ 


3 الصفوفة | لا يكون لها معکوس ضربی عندما سس = ه أ٤‏ سن = -۲ 
.*. الصفوفة | يكون لها معكوس ضربی عندما سن 3 ع - 1ه »4۲-۰ 


إذا كانت :1 - | 0 1 سم ) فابتآن: ۱ 
۱ -۱ ۱ 8(اس) 52 ۱ 
بسح 


1: ۲-2)0)-)(-|) 0 


هس( وال دزن ) 
ماع |= ۰2000-00 زاس" لهوجود. 


موز ۳ 0 
اتا=| لم 00-۲( دس ١‏ اسك لا وجو 


بو ان :1=( ۰۰ ۳) ٠.‏ £ 


.*. العادلة هی : اس-- يم 


` 
عر 
2< 
۰ 
۱ 


0 س-- ۳۱ ع 
ا =| "|09 - جم =+ . 


١ ۱ 
1 : 81 : EE ۱- 
۳ سل‎ : 3 + 2 


حاول بنفسا ره ۳۳ 


و سی ست دت( )0 


]4۸[ 


> الدرس الخامس ‏ 7 


“ر حل معادلتین انینین ره تحص زا الضربی للمصفوفة 
لحل العادلتین الخطیتین على الصورة : 4 من + یا ص = حم » ! من + سم ص = حم 
آنيًا باستخدام العکوس الضربى المصفوفة نتبع الاتی : 

8 نكتب المعادلتين على صورة المعادلة المصفوفية : 


9 سم )ی السمدة[٠اس‏ ع | 


حیت 1=( تسر مصقوقة اللعاملات 
4 س 


ء س-- | -] تسمى مصفوفة المجاهيل 0 ۶ =( ) تسمی مصفوفة الثوابت. 
ص ىم 

69 نوجد حل المعادلة المصفوفية : س- - ۴ فيكون | س-- ۲۲ ع | 

ومن ذلك يمكن استنتاج قيم المجهولين س » ص 
حل کل نظام من المعادلات الخطية التالية باستخدام امصفوفات : ۱ 
(۲۲ س + ۳ ص = ۷ مسن ص = ۱ [۴]"س - ۲ ص -۰۱ ۳ ص = ۲ س 
([| العادلة الصفوفية هی : | سح - 6 حیث : 

, .۷ سن ۷ 
١ ۳ (۱‏ سح[ ۰( 


. -()(۱)-سه نع‎ )()0-|  ۱]-۱۱۱-۵ 


E 0‏ من مف کی 37 =±( 1۱-0۲ ۳ 

: و 34 ۸ 
PML‏ ال WE‏ 
)2 ,. س ۲ » ص - ١‏ وتکون مجموعة الحل < ((۲ ۰ ])١‏ 


[؟]س ۲ ص = -۱ ¢ لاسن ۲ص < . 


المعادلة المصفوفية هى : !س-- ع حيث : |[ : سح [ ی ] 1 0 


۳- 


الهمعاصر (ریاضیات - شرح) م ۱۲ / أولى ثانوى / تدم الثانى [ ۸٩‏ ] 


7 
1 


( 2 ا‎ ۵ {N MAO =a 


اه سل OR‏ 
با نم .. سس = ۲ » ص = ۲ وتكون مجموعة الحل = ((۳ ۰ ۲0۲ 
خاول بتفتست 


حل نظام المعادلات الآتية باستخدام المعكوس الضریی للمصفوفة :سس + ۲ ص ٤‏ » ص - ۲ س + ۷ 
إذا كان منحنی الدالة د : د (س) = سس" + ب يمر بالنقطتین (۲ » ۰) » (-۰۱ -۲) 
استخدم المصفوفات لإيجاد قيمتى الثابتين : ؟ 07 


- قاس 


5-5 )۰ » ۲( منحنى الدالة د يمر بالنقطة‎ ٠.٠ 

.“. × (۲)۳ += . ۱ 6 += ۷( 
» ۰.۰ منحنى الدالة د يمر بالنقطة ١-(‏ » -۲) قاو الج سام 

(۱ + es efe 


ولحل المعادلتين (۱) » (۲) نکتب المعادلة الصفوفية ؛ 
(oe‏ )8( 
فیکون س-- ۱ ع . 


۲-۱۱-۱۶, ۱-۱-۰ 


3[]منأسئلةالكتاب الميسى | »تذكر «فهم ۰ ۰ تطبيق  ٠‏ مستویات علیا 


اسنلة الاختیار من متعدد 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات ا معطاة : 
(۱) أى الصفوفات الآتية ليس لها معكوس ضربى ؟ 


۱۱۶ 9 اا 
اك ۳ (ب) ۽ ۸ 


(۲) أى من المصفوفات الآتية لها معكوس ضربى ؟ 


۲ 8 -۳ ۳ ب 0 ۱ 
۱0 8 (ب)|+ م (ج)(. م (د) اب , . ۱ 


() إذا كانت المصفوفة | نا ]لیس لها معکوس ضربی فان : س = a‏ ی 9 
a‏ (ب) صفر (ج) ۲ (د) ۳ 
1 ۲ 
() قيمة سس التی تجعل المصفوفة | - ۽ م | ليس لها معکوس ضربی هی ی دای 


۱۰ حم (ب) -۱۰ (ج) ۸ (د)‎ (i) 


(ه) إذا كانت الصفوفة ب هی العکوس الضربی للمصفوفة ١‏ فان و 


(ز)۱+بعلت] (ب) اب<] (ج) اب [-] (د) 221 
0 المصفوفة ل )له Sa NE O E‏ 

(۶۲)۱< ۷ (ب) ۲ < 1± 

(ج) 51 ۶ - 101 ری) 651 - 1۱۰-1 


() المصفوفة حت + ۲ | ليس لها معکوس ضربی عندما سس = EL‏ 
5 ين - ۳ 


(1) ۳ فقط (ب) + ۲ (ج) ه فقط (د) + ۵ 


(۸) المعكوس الضربى للمصفوفة 58 | ) يساوى Ee‏ 


۲ 
1 ۲ -۱ ۲ ۱ ۳ 7 
(1) ۲ (ب) اب "۲ (ج) ۳ 99 


ے 50 
>> | 


4 3 () إذا كانت : ۱ ۱ 1 ۱ 9 ۱ | 
BS 5 2‏ تقو ۵ a‏ 
۰ ۳ م( با 8 5 8 0 ۲ 
0 إذا كانت : س( 1 فإن ويا 3 0 ا 
(1) س- (ب) س (ج) ] هد 
1 و ۱ 
(6 إذا كانت ۰=(" !)یکت 1 =( ن يت 
)۲(1 (ب) -۲ (چ) ۵ تن 
9 إذا كان حاصل ضرب المصفوفتين ! “د = 1 وكانت المصفوفة ۱[ 9 
فإن المصفوفة وس = ............... ؛ 
۲ ۳ ۸ ۸ ۳ -۲ 0 
0 7 ب( د( 0 ۷ 
ا 
6 إذا كان )| 1 فإن يس = وات نوي 
۲-۲۱ س 
١)1(‏ (ب) ۲ (چ) ۳ (د) ٤‏ 
69 إذا كانت : ال )12 فان : ۳ ١ع‏ و و 
۱۱۱ ۱ ۱ = ۰۱ ۱۱ ۲ ۱ ۲۷ 
+( ۱( ۳ ( ج( ( ۳ ٢‏ 
ذا كانت : ه ا ۲ ۲ Elz‏ - ا 
6 إذا كانت : ۱ ۱ 8 اب ( فإن :منت ..... تج ١‏ 
۳ 6 ج سم ع دع ع 
0 ا( با ۳ ا 30 ۳ 
1 2 ۱ 1 ۱ 
63 إذا کت ۰( ب کان ۱-۱ لاب فان :مب = Re ee‏ 
-۷ 8 ۷۵ ۸ ل رس 
۱ 0 لا ملاع 
۲ 3 
69 إنا كانت :1=( .)وان :1×1 = فان :س × ص = رد وب توا 
)۲(1 (ب) ۲ (ج) -۲ (د) -۲ 
6 إذا كانت :(! ,)اس ی فان ؛ س-- Ya‏ 
5 2 سے © 
ا O‏ ا سم 
ای (ب)| , شض NE os‏ (د) | ۳ 


Ka 


: 9 إذا كانت 1١‏ - | ۱۲ )وكان :۱ --۱ فان : لے = .....:........ حیث لے 3 ص- 


)۱ (ب) -۱ (ج) صفر (د)؟ 
إنا کان :| ۲ یز 1 عدا Re‏ 
/۳ .۱۱ /سه 1 
و )ا جاه (د) 1 
(۲۱) عند حل المعادلتين : (س +ياص < ۵ » حدس +وص - -۱ وجد أن الصفیفة | ار ۱ 3 
معكوشها الضربی هو |" 0 فإن : سن + مت ی 
(۲)۱ (ب) صفر (ج) ٩‏ (د)-۳ 
9 إذا كانت :1=( , 8 , ۷ + ( )"= س فان المصفوفة س-- EEE‏ 
() ۱۶ (ب) 1۳ (ج) 1 NOY‏ 
68 إذا كانت :1=( کان + = فان المصفوفة مب = RSE‏ 
و در ۳۵ و 9 
ان ( 9 3 8 الى 6 
69 إذا كانت :1 =( ' )نكن 2١‏ 0۳ فان : ص - مس = 022201011011111 
(۱۷)1 (ب) -۱۷ (چ) ۷ , (د) -۷ 
69 إذا كانت : ۱۱ ۳ فإن : + (۱+)< جاو U RL ORE‏ 
Yer Je‏ اد لاض سلا 
۳۱ إذا كانت : 1=( _) دکان : سب = 5 ۳۹ 8 فان :و = 7 وه 
¢ حه A‏ 1 با ¢ -۲ ۲ ۹ 
ف للم ل a‏ 
69 إذا كانت ۱ »س مصفوفتين مربعتين من نفس النظم بحيث كان : اب حت ا ا 1 
و ۳0 
() اب (ب) ص ١‏ )ج( 1 ۰ I‏ 
62 إذا كانت ۱ »ص مصفوفتان فان ۰ (اب) 2١‏ ی ی 


1 ی ا رم اب 


ناطق للقن 


e ی‎ 


11 «تذكر © نهه ‏ © تطبيق | 5 مستویات علیا 
6Q ۰‏ إذا كان : سب = بم فان : س = لمعمو و معو ea‏ 
= ۹ ما vv‏ 7 سا 
۱ (۱۷۱ عب (ب) عب (جاب ۱2 (د)۱ مس يم 
(© إذا كانت ۱ »ص مصفوفتان مربعتان بحیث | ۶۱۱« ۰ » أب | . وکان :ب = - ۱ بإ 
فان : (۱+بس) - ۳-۹ 
CKO) EFS‏ (ج) ۱ +۲ IRR‏ (د) ابب 
(۳) إذا كانت ۱ مصفوفة شبه متمائلة على النظم ۲ × ۲ وکان زین فان : elek‏ 


5 
(:) ۱-۱ (ب) ۱- -] (ج) ۱-۱ () 1۱ --۱ 
جا ما9 این. . 

68 إذا كانت : ۱ 0 ] فا 

أولا : : الها معكوس ضربى عنذما 0 3 عم د 


 » ۰[)۱(‏ ] فقط. (ب) [ 2  »‏ ] فقط. (م) |« ۳ ] فقط. )2 
ثانيًا * = SS‏ 


(1)-۱ نک (ج)- ۷ (د) ١‏ 
9 إذا كانت ۱ »ب مصفوفتین على النظم ۲ × ۲ وکان :| اب | - و ۰ اب۱۳ - 
فان :+ اض | یمکن أن تساوی eee‏ 


احير (ب)۱ (ج) ۴ زه) 1۶ 
9 إذا كانت := ؟ ]فان العکوس الضربیالمصضفوقة ۱" ميت نم 2 هن هو تسس 
)ر : بل ج( ( 0 00 
® إذا كانت ا . وکان ۱ <1 فان : ۳۱ - 25215 
EIS‏ (ب) ۱ (ج) ۲ ۱ (د) ۱+ ] 
* 3 إذا كانت | مصفوفة مربعة بحيث | | ٠‏ وكان ١:‏ =1 فان : ۳۱ - س 
نا (ب) ٩‏ (ج) 1 5 


بين المصفوفات التى لها معكوسات ضربية والمصفوفات التى ليس لها معكوسات ضربية فيما يلى وأوجد ابلعکوس 


إن وجد : 


EG ۱ (۱ NEC‏ ف( 


3 


= 


) حیث س ص ع ۰ 
ص 


وو هو 


ما قيم ! الحقيقية التى تجعل لكل من المصفوفات الآتية معكوسًا ضربيًا : 


۹ / 1 
هل ۳ و هل 6 9( 9 
۱ 1 د / ت)حيد ها <-۱ 
ره 00 )حي 
أوجد قيم سس الحقيقية التى تجعل المصفوفة [ ۳* ”! | ليس لها معکوس ضربى. Alls.‏ 


إذا كانت : ١‏ ۱ 


0 اذا كانت :=( 


ا عل يم 

(و) نا a‏ 
ب U‏ 
و و ۲ 


تاذ كانت :=( - ی" ) فاثبت 


۳ 
إذا كانت :<=( 


۲ 
إذا كانت :1=( 


۳۹ 


7 ) فاثبت أن : الصفوقةب معکوس ضربی للمصفوفة ؟ 


| فاثبت أن س اب[ ۳ 


۳ .0 
> ا 5 


o ()‏ (س صم" دص-! س٠‏ () (س- 


3 ( فاثبت أن : (۳۱)" = 


سس ۱ ۳ 
انم د( ست مسيم 
/ ص 


) فاثبت أن : 


س سے زنج سس س 


F3 


إذا كانت 1=(" ) وكان :سس ص = ۷ ثبت أن : +۷" = 1 


( 6 اب - ] فأوجد : المصفوفة | 


أوجد المصفوفة ١‏ فى كل مما يأ : 


: "" اص ۱۶۰ 
00 إذا كانت :==( 
وهال )=( 
هه إذا كانت : ۱ 
اذا كان : (اس)" < ٩‏ ۱ 


ق 


حل کل نظام من سودت الخطية التالية باستخدام المصفوفات : 
(۱) لغ ۳ سس +۲ ص <ه ۰ ۲ سس +ص ۳ 
(۲) 4 ۲ سن ۷ص ۳ ,م سن ۲ ص - ۲ 


(۳) ۲ س +۲ ص-۱<. » س<۳ ص- ۷ 


©) + س -ص - -۱ 6 س + + ص = ه 


kk 77 


۱۵ 


اس باستخدام المصفوفات أوجد عددين مجموعهما ۱۰ والفرق بينهما ؛ 


دلا ¢ ۷۲ 


س ا ا 


أوجد العددين. 


۱٦‏ 3 نصف الفرق بين عددين هو ۲ ومجموع العدد ا واي می ۱۳ باستخدام المصفوفات 


,. ولا 4 #۳ 


سس« يش ب بي ۱۳ 


۱۲ 


۱ ۸ 


إذا کان:: ۳ » -۱ هما جذرا العادلة : ( سن" + سن - 7 - . 
فاستخدم المصفوفات فى إيجاد قيمتى التابتين : ٩‏ » ی 


يمر النحنی : ص = ؟ سس" + س سس بالنقطتین:(۳ 4 ۰) » (؟ (Ae‏ 


استخدم المصفوفات لایجاد الثابتن : ٩‏ » ب N= ¢ Yn‏ 
١س‏ سي ل ل ل ا .ا 
ل 20) الخط الستقیم الذی معادلته : ص + ؟ سس = ح يمر بالنقطتين (۱ » ه) ۰ ۰۷ )١‏ 
استخدم المصفوفات لإيجاد قيمة كل من الثابتين  :‏ » حى f‏ ¢« 
١‏ مسان تقبس مهارات التفكير 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) إذا كاثت : ۱ مصفوفة شبه متماثلة على النظم ۲ × ۲ فان :۲۱ تكون مت 2 
(1) متمائلة. (ب) شبه متمائلة. (ج) مصفوفه قطرية. (د) غير موجودة. 
© كان : | مضفوفة شبه متماگة على النظم ۲ × ۳ فان ۲٩:‏ تگون .نس 
(1) متمائة. (ب) شبه متمائة. (ج) مصفوفة قطرية. (د) غير موجودة. 
© إذا كان : - رن ( | وكان: ۱۲-۱ فان : س + ص = هت ای 
)> (ب) حه (ج) حلا (د) ٩۳‏ 
ون ۱ 
50-5 كانت : رن ۳ ) حيث 0 زاوية حادة فان 
أولا :. س = ca E‏ 
(1) 02 س- (ب) ما0 سهد (ج) ا0 س (د) 05 
ثانیا :. اذا كان : س س = 1 فان : 0 = ی 
1 1 
(1) صفر (ب) چ (ج) -- EG‏ 


فان العکوس آلضربی للمصفوفة (س- + ۲ 1) یساوی EES‏ 


(1) س-- 1۲ (ب) س- + ۳ 1 (ج) س- + ۲ 1 (د) سن - ۳ [ 


۱ (0) اذا كانت س- مصفوفة مريعة بحیث كان س" + و شس + ه 1[ ] 


(«) اذا كان : ٩‏ - ۱+ 1-1 فإن العکوس الضربی للمصفوفة ! هی هنن 
۱ (۱)1 (ب)۱1- ] (ج)1 - ۱ (د) ۱+ 1 
(۷) اذا كانت ۱ »ب مصفوفتین على النظم ۲ × ۲ فأى مما يأتى دائمًا صحیح ؟ 

(۱) إذا كان : اب<[] فان: 1=[ ]أوب=[_] 

(۷) اذا كان : اب-1 فان : !اعس۲ 

(۲) (۱+بس)" = +۲ ات + 

()(۰()فقط.. (ب)(١)‏ 2 (5)فقط. (ج)()۰)فقط. . . (د) () فقط. 


(م) إا کافت مََقوفة مربعة وکان - ١‏ فای مما ياتى صحیح دائّا ؟ 
- 1-10 ۱-۱۱۱ (۳) ۱ مصفوفة قطرية. 


)قا (ب) (۱) » (۷) فقط. 
(ج) (۱) » (۲) فقط. (د) (۲(۰۱) » (۲) 


سم 


» الكتاب : ذهبت هدی ومریم إلى معرض القاهرة الدولی للکتاپ‎ p2 
فاشتر ت هدى من احدی الکتبات ه كتب علمية و ۶ كتب تاريخية ودفعت ثمنًا‎ 
ˆ لهم مبلغ ۱۲۰ جنیهّا » واشترت مریم من نفس المكتبة ه کتب علمية » ۱۰ كتب‎ 
تاريخية » ودفعت شتا لهم مبلغ ۱۵۰ جنيهًا » فإذا كانت الکتب العلمية لها نفس‎ 
۱ الثمن » وکذلك الکتبالتاريخية لها نفس الثمن » استخدم المصفوفات فى إيجاد‎ 
«oe Yu سعر کل من الكتاب العلمی والكتاب التاريخى.‎ 


رايط يويك : : اشتر: و کہ رادید كج من زد ۰ جنيها | 


» استخدم ورم E‏ من كلا النوعين. on‏ ¢ 0۵۰ 


00 الربط بالحياة : | I‏ غارية 00:5 عن لخن ده اتاج دن الزيت بمبلخ رت چنیا 
لتموین دراجته » بینما یڈ یشتری سائق دراجة بخارية أخرى ۱۸ لترًا من البنزین » ۱۰ لترات من الزیت بمبلغ 

۷ جنيهًا لتموین دراجته » استخدم الصفوفات فى إيجاد ثمن کل من لتر البنزین ولتر الزیت » إذا علمت 
أنهما بستخدمان نفس النوعية من البنزین والزیت. ENDS‏ 


المعاصر (رياضيات - شرح) +۱۳ / أولى ثانوى / التيزم قنی | ٩۷‏ | 


4 استخدام الآئة الحاسبة العلمية فى المصفوفة ۱ 
يفك استخدام الآلة الحاسبة العلمية التى تدعم المصفوفات فى العديد من العمليات التى تتعلق بالمصفوفات مث : 
+ إيجاد مدور المصفوفة. * إجراء عمليات الجمع والطرح والضرب على المصفوفات. 
+ إيجاد قيمة محدد المصفوفة. * 'إيجاذ المعكوس الضربى للمصفوفة. 
وما نعرضه هذا سيكون باستخدام الآلة من النوع (21:15 991155 )٤٥A۸510‏ 


او : ادخال المصفوفة ۱[ ۲۶ ): 


ه اضغط على أزرار الآلة بالتتابع التالى من اليسار إلى اليمين : 0 66 -- 
وذلك لاختيار مصفوفة من النظم ۲ × ۲ ِْ 

ثم أدخل عناصر الصفوفة | بالضغط على الأزرار بالتتابع التالی :۰ 6 9© و وج 69 , انل س 

ادخال عناصر 

ET ۳۳۳ 000 


انا : إدخال المصفوفة ب - | ۸۳ ( 


ه اضیفط على أزرار الآلة بالتتابع التالى من اليسار لليمين : ىو و 
099 آخری من النظم ۲ ۳ 
ثم ادخل . از المصفوفة ب بالضغط على الأزرار بانتتابع التالی :۰ 666 وج 659 ر , إدخال نامر 


٠.‏ الصف الاول" 
إدخال عنا 
a 6 69 68 6 3‏ 
وهکذا نکون آدختنا المصفوفتین ۱ » ب ویمکن اجراء بعض العملیات علیهما کالتالی : 


[1] لایجاد ۱ اضغط الازرار © GOO COO‏ ~— 
بالتتابع من اليسار لليمين : / ۱ 
س۷ ٤‏ مد لاختیار MAT A‏ لاختيار آمر 1۳0" 
ستظهر لك على الشاشة الصفوفة |[ ب التى تمش ۲ (مصفوفة |) (مدور) 


سب 


لایجاد ا+ب اضغط الأزرا sur‏ و 
اسك وكين © 5660 o‏ 6599 - 
E E‏ ا ود . ےک ل > 
MAT A MAT B ۳۹ :‏ 

ستظهر لك على الشاشة المصفوفة | 4 ' ع ) والتى تمش ۱+ب 


5 


> نشاط تکنولوچی 0000١‏ 


۳0 لإيجاد اب اضفط الأزرار بالتتابع مت‎ ]#[ 
-- 6 606 © 6 6060 © 
EF go! AAA 
MATA × MAT B 


| والتى تمثل اب 


من اليسار لليمين : 


كن ۲۸ 


ستظهر لك على الشاشة المصفوفة ا 34 


[] لإيجاد قيمة محدد المصفوفة | اضغ ال ن 66 660 © - 
مال ۹ 2 
بالتتابع من الیسار لليمين لاختيار ۸ ۸6۸۲ لاختيار آمر 1064 
(مصفوفة۱) (محدد) 


سیظهر لك على الشاشة -٩؛‏ والذی یمثل قيمة محدد الصفوفة | 


[ج] لایجاد العکوس الضربی للمصفوفة | اضفط © و 6 69 6 -- 
الازرار بالتتابع من الیسار لليمين : 
a E‏ 
ستظهر لك على الشاشة المصتفوفة | ١‏ ۱ | والتى تم المعكوس الضربى للمصفوفة | (مصفوقة |) 
6 7 


مد 2171 لقنا ۲ 
(7] لایجاد 3 + ب اضغط اانداد @ 9© 6 © © © 69 © © © © -- 
بالتتابع :من الیسار یمین : ۳۰ ۱ 
Tm (A) 5 MAT 8‏ 
۳ ۸ مد 


ستظهر لك على الشاشة ١‏ لسفیفة | 


استخدم الآلة الحاسبة لإيجاد کل مما یأق : 


اد و خی اه ۱ يت ارچ E‏ موش 0 1 


الوحدة الثانية 


البرمجة الخطية 


المتباينة الخطية - حل أنظمة من المتباینات الخطية بيانيًا. 


الدرس 


البرمجة الخطية والحل الأمثل. 


الدرس 


۱ نواتج التعلم 

فن نهاية هذه الوحدة من المتوقع أن يكون الطاب قادرا على أن : 

٠‏ يحل متباینات من الدرجة الأولى فى مجهول ٠‏ یضع معلومات خاصة بموضوع مشكلة رياضية 
واحد مع تمثيل الحل بیان حياتية فى جدول مناسب , ویترجم البیانات لها 
٠‏ يحل متباینات من الدرجة الأولى فى مجهولین فى صورة متباینات خطية , ثم يحدد منطقة الحل _ 
وتحدید منطقة الحل بيانيًا. ۱ | بيانيًا. 

٠‏ يحل نظامًا من المتباینات الخطية بيانيا. ٠‏ يعين دالة الهدف بدلالة الا حدائیات , مع تحدید 
٠‏ يحل مسائل حياتية على أنظمة المتباینات" النقط التى تنتمى إلى مجموعة الحل وإعطاء 


الخطية | الحل الأمثل لدالة الهدف. 
٠‏ يستخدم البرمجة الخطية فى حل مشكلات , ` 1 
رياضية حياتية. 


بفرض أن ١‏ »س ١‏ حح ثلاثة آعداد حقيقية 


« اذا کان : | 9<س فان : 9+ ح < ب + ح سواء كانت ح موجبة أو سالبة 
اذا کان ٣:‏ جحي فان : ١9ح‏ < بح اذا كانت ح موجية 
إذا كان :۱ حت فان : ۴ح > یح اذا كانت ح سالبة 


يمكنك استنتاج الخواص السابقة فى حالة علامات التباين الأخرى «ك »> ؛ <» 

كل من المتباينات : ۳ سن < ه 6 سس > ۲ سس » ۲ < سس < ١‏ تسمى متباينة من الدرجة الأولى فى متغير واحد. 
حل المتباينة معثاه ایجاد جمیم عناصو مجموعة التعويض التى تحقق المتباينة. 
وقد تکون مجموعة التعویض هی 2 أو ع بم 


» وفيما يلى نوضح كيفية حل المتباينة من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى كلتا الحالتين. 


نه : ۳ سن + ۱۰ > ۱ 
اذا كانت عة التعو بخ 8 اذا كانت عة التعه بخ × ۶ 


| ۴ 


۳ س < "٩‏ 
ىح" 


وعن ۲ سس < ۱ + ۷ 


OA AU 
0 


نس 


ا ۱ 


ع و ۷ات 


وضح بيانيًا مجموعة الحل للمتباينة : ه سس 


۷ سس -۱فی بي 


* 


Î 


RFRF¦؛ سس‎ 
OOO 


3 


۳ سن + 9 


۳ Joi wa > 


] المنطقة المظللة على يسار المستقیم سس = ۲ لآن علاقة التباين أصغر من. 


(] المستقیم س = ۲ رسم متصلا لاحتواء علاقة التباین على علامة التساوی أى < 


وضح بيانيًا مجموعة حل امتباينة : س - ۱  <‏ سن + ه < مسن + ۱۷ حيث س 2 ع 


5 


> حت ۱ج عحس + و زان + ۱۷ .:. 1< سن + ۵ < ۱۷ 
Na‏ تجح سن 02 

1 - ¬ 1 س سس ل ۰ سس 
.. مج [-؟ 187 ۵ we N FPF‏ 
أوجد بيانيًا مجموعة حل المثباينة : 


۲ حجن - ۲ ۲ جن -۱< جن + و حیث حن 2 ع 


> ۳ 1 ووم ١ 1 ١‏ 1“ 
پنجزنه الفتبايقة الق نافيل 


.۰ ۲ سن ”7 خیس جح ١‏ + ۲ با ؟اين ‏ دين < ن + ١‏ 


وم حد 3 ۲ سس < ٩‏ 


2 سن > ١‏ 5 کرد ين < ۳۲ 


poo [oe ۰ ۱ = مع‎ 


> الدرس الأول ٠٠٠‏ 


حل متباينة الدرجة الاولی فى متغيرين بيانيا 5 
لك 


هه 


المعادلة الخطية : ۳-7 


«ویمکن أخذ زوج مرتب ثالث AD ALL‏ 
ص“ 
+ نلاحظ من الرسم أن هذا المستقيم يجزئ المستوی الکارتیزی إلى ثلاث مجموعات من النقط : 
[[] مجموعة نقط المستقيم | ل | (يسمى المستقيم الحدی) والتی کل منها يحقق أن :|۲ س +۳ ص <1 _ 
(۴] مجمومة نقط السستوی التی تقع على احد جانبی المستقيم ل (وتسمی تمق فاخ )1ه ' 
ویرمز لها بالرمز ف | والتى كل منها يحقق أن : ۲ مس + ۳ ص > 1 
[#] مجموعة نقط المستوی التى تقع على الجانب الآخر من السستقیم ل (وتسمی نصف مستوی أيضًا) 
ویرمز لها بالرمز فب | والتی كل منها یحقق أن : ۲ س + ۲ ص < 1 
ونسنتطیع من التوكيك السابق آن شتعتي ان 5 
ه نصف المستوی ف, هو المنطقة التی تعبر غن مجموعة حل العتباينة : ۲ س + 7 ص > ” 
» نصف المستوی ف بالإضافة إلى المستقیم ل تعبر عن مجموعة حل المتباينة : ۲ س + ۳ ص > 1 
ه نصف المستوی فب هو المنطقة التی تعبر عن مجموعة حل المتباينة : ۲ سن + ۲ صن < 1 
ه نصف المستوی ف, بالاضافة إلى المستقیم ل تعبر عن مجموعة حل المتياينة : ۲ س + ۲ ص < 1 


۱ نمثل معادلة المستقیم المرتبطة بالمتباينة 

وذلك بخط متصل فى حالة علامة التباین > أ» < » وبخط متقطع فى حالة علامة التباین > » < 

"۲ نحدد نصف المستوی الذی تقع فيه منطقة الحل 

وذلك بأخذ أى نقطة (سی, » ص,) تنتمی إلى أحد نصفی المستوی کنقطة اختبار ونعوض بها فى المتباينة : 

ه فإن حققتها كانت منطقة الحل تقع فى هذا النصف. 

« وإن لم تحققها كانت منطقة الحل تقع فى نصف المستوى الآخر الذى لا تنتمى إليه نقطة الاختبار. 
الهمعاصر (رياضيات - شرح) م 14 / أولى ثانوى / الیرم الثاني [ ۱۰۵ ] 


مثل بيانيًا مجموعة الحل للمتباينة :سس - ۳ ص < ۲ فى ع × ع 


وس 


[] نرسم الستقیم العدى ل الذى ادات : ۱ ۲۳ 
ن 1111 
ODD, E‏ 

(بخط متصل لان علامة التباین <) LL LLL‏ 3 


5 کر 


بالاستعانة بالجدول الآتى : O HL‏ 
2 


| ؟ آناخذ نقطة الاصل كنقطة اختبار : 
» .۰ النقطة (۰ » ۰) تحقق التباينة : (لأن : ۰ < ٠)۴‏ 
*. مجموعة الحل للمتباينة هى المستقيم ل لا نصف الستوی الذى تنتمى إليه انقطة( » )٠‏ وتمظها النطقة 
الظللة فى الشکل السابق. 
[لاحظ أنه يمكننا رسم الستقیم الحدی بدون تکوین الجدول السابق وذلك بالاستعانة بمیل الستقیم والجزء 
القطوع من محور الصادات كما درسنا فى الاعوام السابقة] 
زمثان ا 
مثل بيانيًا مجموعة الحل للمتباينة : ؟ سس + ٤‏ ص > ۱۲ فى ع × ع 
جو سوست نت سب بدا 


١ |‏ إنرسم المستقيم الحدى ل الذى معادلته : 


۳ سس + غ ص - ۱۲ 1/1 
7 م سن +4 ص > ۱۲ ا 

(بخط متقطع لأن علامة التباین >) 

بالاستعانة بالجدول الآتى : “O,‏ 


1 ف‎ 2 PL 
FECES 4 اا‎ 
2 اههد ده‎ 


> الدرس الأول 7777777۲ 


[] نأخذ نقطة الأصل كنقطة اختبار' 
مت ۰) لا تحقق المتباينة (لأن : 5 < ۱۲) 
.*. مجموعة الحل للمتباينة هى نصف الستوی الذی لا تنتمی إليه النقطة (۰ » ۰) وتمثلها النطقة الظللة فى 
الشکل السایق. 


مثل بيانيًا مجموعة الحل للمتباينة : ۲ س - ه ص < ۱۰ فى © × ع 


4 حل انظمة من المتباینات الخطية بیانیا 


نظلل النطقة سح التی تمثل مجموعة الحل للمتباينة الاولی. 
نظلل النطقة سح التی تمثل مجموعة الحل للمتباينة الثانية. 
فتکون مجموعة حل التباینتین مها تمثلها منطقة التظلیل المشتركة س- حیث س-< سم [ ]سم 


مثل بيانيًا مجموعة الحل للمتباینتین :سس + ۲ ص < ۳ » ۲ س + ص < + فى 2 ×ع 
سا ن 
[[] نرسم الستقیم الحدی ل : سس + ۳ ص = ۳ (بخط متصل) 
» ۰.۰ النقطة (۰ » ۰) تحقق التباينة (لان : ۰ < ۳) 
.*. النطقة سح مجموعة حل التباينة : سس + ۲ ص < ۳ 
يمثلها ل لا نصف الستوی الذی تقع فيه نقطة الاصل [شلل(0۱] 
(؟ نرسم الستقیم الحدی ل, : ۲ س + ص = ٤‏ (بخط متصل) 


» ۰.۰ النقطة (۰ » ۰) تحقق التباينة (لأن : ۰ < )٤‏ 
. المنطقة سح, مجموعة حل المتباينة : ۲ س + ص ج ٤‏ عل 


» يمثلها ل, لا نصف الستوی الذى تقع فيه نقطة الاصل [شلل(17] 


۱ 
21 


[] مجموعة حل المتباينتين معا هی : س- - سم () سم 
وتمثلها منطقة التظليل المشتركة [شكل(؟)] 


مثل بيانيًا مجموعة الحل للمتباینات : ۱ ۱ : 
سن > . ,م ص >  .‏ ص +”سن < 8و , ص - سن < ١‏ فى ع *< ۶ 


يه سم 


[[] المتباينتان س > ۰ » ص > ۰ مجموعة الحل لهما يمثلها و سن لا وص لا الربع الأول من المستوى. 


[] نرسم المستقيم الحدى ل, :ص + ۲ مس = ٩‏ (بخط متصل) 

٠. »‏ النقطة (۰ ۰ ۰) تحقق التباينة (لان : ۰ < )٩‏ 

.'. التطقة سح مجموعة حل التباينة : ص + ۳ س < ٩‏ 

» يمثلها ل, لا نصف الستوی الذی تقع فيه نقطة الأصل [شكل[١)]‏ 
[۳] نرسم الستقیم الحدی ل : ص - سس = ۱ (بخط متقطع) 

٠.٠ »‏ النقطة (۰ » ۰) تحقق التباينة (لان : ۰ < ۱) 

.*. النطقة سح مجموعة حل التباينة : ص - مس < ۱ 

» یمتلها نصف الستوی الذی تقع فيه نقظة الاصل [فلل(1۳] 


]۸[ 


۳ iw > 


[§] س مجموعة الحل للمتباينات الأربعة تمثلها المنطقة الواقعة فى الربع الأول 
والمشتركة فى التظليل [شكل(؟] 


مثل بيانيًا مجموعة الحل للمتباينتين : 
؟ سن + ص > 1 ؛ ٤‏ سن +۲ ص < ٤‏ فى 2 * م 
| ]| نرسم المستقيم الحدى ل : 
۲ س + ص = ۱ (بخط متقطع) 
وهو يمر بالنقطتين (۰ »۱) » (5 » ۰) 
» ۰ النقطة (۰ » ۰) لا تحقق المتباينة 
.*. مجموعة الحل سح يمثلها نصف المستوى 
الذى لا تقع فيه نقطة الأصل. 


[؟] نرسم المستقیم الحدی ل : ٤‏ س + ۲ ص = ٤‏ ۱ 
(بخط متصل) وهو يمر بالنقطتین (۰ ۰ ۲) » (۱ » ۰) 
٠. »‏ النقطة (۰ » ۰) تحقق المتباينة. 
.. مجموعة الحل سح یمثلها المستقیم لم لا نصف المستوی الذی تقع فيه نقطة الأصل. 
77| مجموعة حل المتباینتین ما هی : س- < سح () سم = © 


حن» 


2 
ey 


مثل بيانيًا مجموعة الحل لجملة اطتباینات الآتية : 
۳ س +۲ ص ۱2 » ص+۳>. » س -ص > . فى × ع 
- قاس 
|١|‏ نرسم الستقیم الحدی 
ل, : ۳ سس + ۲ ص = ۰ (خط متصل) 
وهو يمر بالنقطتین (۲ » ۰) » (۰ ۰ ؟) 
» .۰ النقطة (۰ » ۰) تحقق 
التباينة (لأن : ۰ < )١‏ 
.*. مجموعة الحل سح یمظها 
المستقيم ل, لا نصف المستوى 
الذى تقع فيه نقطة الأصل. 
[1] نرسم المستقيم الحدى ل : ص = -؟ (خط متصل) 
[مستقيم يوازى محور السينات ويمر بالنقطة (۰ » -؟)] 
٠.٠ »‏ النقطة (۰ » )٠‏ تحقق المتباينة (لأن : ۰ > -۲) 
.. مجموعة الحل سح يمثلها المستقيم ل, لا نصف المستوى الذى تقع فيه نقطة الأصل. 
[17] نرسم المستقيم الحدى لم : سس - ص = ۰ (خط متقطع) 
وهو يمر بالنقطتين (۰ » )٠‏ » (۱ ۰ ۱) 
'.” النقطة (۰ » ۲) لا تحقق التباينة (لان : -۲ » ۰) 


فد O PDO SA‏ <«( 
| ؟] مجموعة حل التباینات الثلاث معًا هی : س- - سح )١(‏ سم (] سم 
وتمثلها النطقة الظللة. 


مصنع لانتاج لعب الاطفال ينتج لعبة على شکل سيارة وأخری على شکل طائرة يعمل بطاقة انتاج یومی قدرها 

۰ لعبة على الاکثر فإذا كانت تكلفة انتاج السيارة الواحدة ۱۵ جنيهًا » تكلفة انتاج الطائرة الواحدة ۱۰ جنیهات 
والتكلفة الاجمالية للانتاج الیومی لا تزید عن ۳۰۰۰ جنیه. 

اکتب نظام متباینات خطية یمثل ما سبق ثم مثل بیانیّا منطقة حل هذا النظام. 


][ 


بفرض عدد السیارات المنتجة سن سيارة » الطائرات ص طائرة. 


. نظام المتباینات هو : 
سس > . (اص > . ۳۱ س + ص < ۲۵۰ 


۱۰67 سس + .۱ص < ۲۰۰۰ یآ ؟ سن +۲ ص < 1.۰ 
٠‏ تعين المنطقة التی تمثل مجموعة الحل للمتباينات کالتالی : 
(1] المتباینتان س > . ما > 1 نها وسی لا واص الم الاول. 
[[] نرسم المستقیم الحدی ل, : س + ص = ۲۵۰ (بخط متصل) 

وهو يمر بالنقطتین (۰ » ۲۵۰) » (۲۵۰ » ۰) 

٠.٠ »‏ النقطة (۰ » ۰) تحقق المتباينة (لان : ۰ < ۲۰۰) . 

.". مجموعة الحل لهذه المتباينة يمثلها المستقیم ل | نصف المستوی الذى تقع فيه نقطة الاصل. 
( ۳[ نرسم المستقیم الحدی ل, : ۲ سن + ۲ ص < ٠٠١‏ (بخط متصل) 

وهو يمر بالنقطتین (۰ » ۳۰۰) » (۲۰۰ ۰ ۰) 

» .۰ النقطة (۰ » ۰) تحقق المتباينة 

)۱۰۰ < ۰ SN 


.*. مجموعة الحل لهذه المتباينة يمثلها 


المستقیم ل لا نصف المستوی الذی 
تقع فيه نقطة الأصل. 
الازواج المرتبة التى كل من إحداثيها السینی SE‏ 
۱ 3 


والصادی آعداد صحيحة بالمنطقة 
المظللة بالشکل البیانی مجموعة الحل لنظام 


على المتباينة الخطية - حل أنظمة من 
المتباینات الخطية بیانیا 


(])می أسئلة الكتاب المدرسی «تذگر هفهه ۰ تطبیق ھ مستویات علیا 


11 


أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) مجموعة حل التباينة : -۱ < - سن < ۱ فى ى هی تفگش 


(1)]-۱۰۱] (ب) ع - ]-۱۰۱] (ج) 1۱۰۰ (د) [-۱ ۱۰[ 
(۲) مجموعة حل التباينة : ۱ < ۲ س - ١‏ < ه فى م هی تیه | و رم 0 
)([1 1۳۰ (ب) ]۰۱ ۳] (ج) [۱ ۰ ۳[ (د) [۱ ۰ ۳] 
(۳) الربع الذی یمثل حل نظام التباینتین : سس > . » ص > . هو تکیت 

(1) الاول. (ب) التانی. (ج) الثالث. (د ) الرایع. 
(4) النطقة التى تمثل مجموعة حل التباینتین : ص > ۰ »سس < ۰ فى ع × ع هى الربع e‏ 

(1) الاول. (ب) الثانی. (ج) الثالث. (د) الرابع. 
(ه) النقطة التى تنتمى لمجموعة حل المتباينتين :سس > ۰ » ص < . هی O,‏ 

(۲-۰۰()1) (ب) (۲ ۰ ۰) (ج) (۲ ۰ -۲) (د) (۲ ۰ ۲) 
(3) النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل التباینتین : س > ۲ » ص > ۱ معًا هی تن نوا 

(۱()1 ۰ ۲) (ب) (۲ » ۱) (ج) (۲ » ۱) (د) (۳ » ۲) 
(۷) النقطة التى تقع فى منطقة حل التباينة : س + ص < ۲ هى O ia‏ 

(۱()1 ء۳( (ب) (۲ » -۲) (ج) (۲ » ۳) (د) (۱ ٤‏ ۶) 
(۸) النقطة TESTE‏ لا تقع فى منطقة حل التباينة : ۲ س + ص > ه 

(٦+ 1-7) 1(‏ (ب) (ه ۰ -۲) (ج) (۱ ۰ ۶) (د) (۲ ۰ ۶) 
)٩(‏ النقطة (۳ » ۲) تنتمى لجموعة حل المتباينة : ۲ س - ص uaa‏ 

(1)< (ب) < (ج) > ( د)۴ »س معا 
609 !ذا كانت النقطة (۲ » ۳) تنتمی لجموعة حل المتباينة س + ص < ١‏ فان : ا 

(۲)۲> ۵ (ب) ۲ > ۵ (ج) < ه (د) ۲ < . 


0١‏ اذا كانت : (۱ » ص) تنتمی إلى منطقة حل التباينة : س + ۲ ص < ۷ فان : وی تا 


(1) ص < ۲ (ب) ص > ۲ (ج) ص = ۲ (د) ص > ۷ 


©0 النقطتان (۳ » ۰) » (۱ » ۵) تنتمیان لجموعة حل التباينة : جس + ص | 
(1) > (ب) ک (چ) < ° (د)2 
©6 النقطة التی لا تنتمی إلى مجموعة حل التباینات : سن > ۲ ,» ص > . » سن + ص >۳ 


(۳()1 ۱۰) (ب) (۲ ۲۰) (ج) (۲۳ ۲۰) " (د) (۲ <1( 
69 النقطة التی تنتمی إلى نظام حل التباینات : جس > ۲ » ص < ١‏ » سن + ص < ۵ 


)1( «-( (ب) (۲-۰۱) م٩‏ ۰ ۰ )۲-۰۳ 
©6 النقطة التى تنتمى إلى مجموعة حل المتباينتين : ۲ س + ص < 4 » سن +7 ص <۱ هی 5500 
(1) (۰.۱-) (ب) (۲ ۱۰) (ج) (۱ ۲۰) (د) (۳ ۰ -۱) 
(63 النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل نظام التباینات : سس > ۰ » ص > . »سس +۲ ص > ؟ 

» ۲ س +۲ ص ک ۸ فى ع × ے هی یی سنت 

(۳()1 ۰ ۰) (ب) (۲ ۱۰) (ج) (۰ ۲۰) (د) (۰ ۲۰) 
6۷ فى الستوی الدیکارتی : النطقة التی تمثل مجموعة حل التباینات : ۱ <2 س 2 ه ٠‏ 2 ص 2 ۶ 


(1) داثرية. (ب) مربعة. (ج) مثلثة. (د) مستطيلة. 


۱ 

۱ 

3 
م ا 
ظ 

[ 

ظ 


60 مجموعة حل المتباينات : س > . » ص > . » سس + ص < ٤‏ تمثل منطقة مثلثة رؤوسها 
النقط د ا 
(Ee (۰۰۰ ۰(۰)۶۰ ۰()1(‏ (ب)(° + ›٤(›)0‏ 00 ءل-ء٠4)‏ 
(ج) (؛ » 4) » (۰ ۰4۰ (۶ ۰ ۰) (د) (۰ ۰۰۰( ۰۰۰( <6( 
60 إذا كانت سدهی مجنوعة حل التباينة : سس + ص < ۵ » ص هى مجموعة حل التباينة : 
:0 سس +ص <ه فان : ال ا > و ۵ ۳ ۲ ۱ 
(1) >> هن (ب) سح ر صرح 
(ج) ص ر س (د) > ص-- © 
(6 إذا كانت ؟ هی مجموعة جل التباينة : عن + ص < ۶ »ب هى مجموعة حل المتبايتة : سل + ص > ۽ 
(1) = ` (ب) ۲ 2ب (ج)ب ١2‏ (د) 2-۲۱۱ 0 
60 إذا كانت النقط : (۰ » ۰) » (۲ » ۰) » (۰ » )٤‏ هى رؤوس منطقة حل المتباينات : 
س > . »)اص > . ١‏ ۲ س + ص < حح فان : ى = RENE‏ 
١)1(‏ (ب) ۰ (ج) ۳ (د) ٤‏ 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) م ٠١‏ / أولى نوی / التیرم الثاني [ ۱۱۳ ] 


6 الشکل القابل یمثل مجموعة حل التباينة 
۱ (1) ص <2 ۲ 

(ب) ص < ۲ 

(ج) ص > ۲ 

(د) ص > ۲ 

() الشکل القابل يمثل مجموعة حل التباينة 
(1)سن + ص < ه 

(پ) ۲ س + ۳ ص < ٦‏ 
(ج) ۳ ضس + ۲ ص < ٩‏ 
( د ) ۲ سس + ۳ ص < 1 

60 الشكل الآتى يمثل مجموعة حل المتباينة ا 
(1) -۲ < تس <۱ 
(ب) -۲ < سن 2 ۱ 
(ج) -۲ < ص <۱ 
(د) -۲ <ص < ۱ 


(i)‏ (ب) ' (ج) (د) 
4 (۸) أى من الاشکال البيانية الاتية يمثل مجموعة حل للمتباينة : ٠‏ < ص < ۲ فى ع × ع ؟ 


(1) 
60 النطقة المظللة تمثل مجموعة حل التباینات : 


يا 
(1)س +۲ ص -۱ 2 . (پ)س +۲ ص +۱ < . 
(ج) س +۲ ص -۱ > . (د)س +۲ ص +۱ > . 
() الجزء الظلل فى الشکل القابل یمثل 
مجموعة حل المتباينات EE E‏ 
(1 >> 
(ب) ١‏ <س <۳ ۲۰ <ص ٤<‏ 
(چ) ۱ < س < ۳ ۲ جح ص < ع 
( د )س + ص > ۳ ,سن - ص < ۷ 
() الجزء المظلل فى الشكل القابل 
يمثل مجموعة حل المتباينات واج هة 
(١)جن>‏ ” ص <۲ 
(ب) سن > ۲ » ص > ۲ 
لاسن جا عدا » ص + ١‏ < ۲ 


(د)س +۱ ۲۰ص < ۶ 


9 الجزء الظلل فى الشکل القابل 
يمثل مجمقْغة حل امتباینات ۳ 
(1)س > . ,»ص > . ,سن +۲ ص < ٤‏ 
» ۲ سس + ص < ٤‏ 
(ب) سن + ۲ ص < ٤‏ ؛ ۲ عن + ص < ٤‏ 


(ج) جس > . » ص > . ,سن +۲ ص < ٤‏ 


3 ۰ 
E ۷ ۲ 3‏ 
5 6 ۳ 2 2 3 5 13 5 5 
٩/7 | | |‏ 
١‏ | | | 2274 
» ۲ سس + ص < 5 
(د) ٤‏ سن +۲ ص < ۲۰۰ س ٤+‏ ص < . 
68 المنطقة المظللة قى الشكل القابل تمثل مجموعة حل المتباينات چ اک 
س > ص » سن < ۲ و و "°` ۲ ۳4 1١‏ ۰ 
٤) (‏ س + ۳ ص > ۱۲ 
(ب) ٤‏ عن + ۲ ص > ۱۲ 
(ج) ۳ س + ص > ۱۲ ان سجن 
(د) ۳ سس + ص + ۱۲ > . 
9 الجزء المظلل فى الشكل القابل ص 


یمثل مجموعة حل التباينة 7 
سس + ب ص < ح حيث مه 


(1) > ۰0 »> ۰ ح > . 
(ب) > ۰ »ب< ۰ »<< . 
(ج+) > ۰0 >-< ۰ »> . 
(د)؟!<.ءعس>». :<< . نا 
٥9‏ أى التمثيلات الآنية تصلح لتمثيل المتباینة : اس +ب ص > ج حيث ۲ »ب » حا 3 ع* 


ص 


آوجد مجموعة الحل فى ع لكل من التباینات التالية ممثلا إياها على خط الأعداد : 
(۱) ۲ سس - ۲ 2 ه (6) ۲ سنح ٩‏ 
(۳) © ۳ س ٦۰> ٩۹‏ س © 3 1+ سن < ۳ سن +۲ < ۱۶ دعن 


(۵) ۲ جن - ۱ < یس + ۳ < ۲ یس + ۷ 


أوجد مجموعة الحل فى ع ع لكل من اطتباینات التالية بيانيًا : 


() ۵© ۲ س -ص ۷5 . (۲) جسن + ص < ۴ ۱ )س > -۲ 
)© لل ص 2 ه (0) 2 ص > ۲ س - ۳ ()-س < ۲ ص - ؟ 
(۷) ص < ۲ سن () -؟ < سن < ٤‏ (-۱< ص < ۲ 


حل کل نظام من امتباینات الخطية التالية بيانيًا فى ع × ع : 


(۱) س > ۱ ۰ ص < ۲ (۴ )س ۲ < .۰ »ص > ١‏ 


(۲) سن > ۰ »سس +۲ ص > ٤‏ ()-۱< سن <۲ ».< ص <۳ 


(5) ۱ ص > ۲ من + ٦‏ , ص +۲ سن <-۱ ۱ () ص > سن :س ص > ١‏ 
(۲۷۷ من اص > ۵ » ۲ ص > ۲۰ + ٤‏ سس (۸) سن + ص < ۲ ء من - ص > ١‏ 


(و)سن < ١‏ ۰ س + ص < 1١‏ 9 ) ص < سن +۰۱ ص > سس ١‏ 


€ حل کل نظام من التباینات الخطية التالية بيانيًا فی ع × ع : 
(۱)س  .>‏ م ص > . » سن +ص جه 
() )سس <ع ‏ ص << سن +۲ م سس +۲ ص 5 -۲ 
(۳س > . ,م ص‌>. ‏ ص > ۲-۷ سس » سید ی لالم 
:)سن >. ماص >. ۰ ۲ نس +ص‌< ۲2‏ س + ص 2 ] 
(ه) 0 ص - ش > . ام ۲ سس +۲ صض<١001‏ » ص <۲+۲ سن 
© 0 سس + ع ص > ۰ سس +اص >> ام سى- ص < ١‏ 
0). < سس 02 ام .2۰ص ۳2 ,م سک ص -۱ 
()ښش ٤<‏ » ص <1 ۰ ۲ص -س۲>5 . ص +۲ سن 5 ٩‏ 


(و)سن + ص 48 » جن-لاص << ,م .2۰ :<] 


!و حب مریم مساحة سطحه 1 وحدة مريعة. 


اکتب التباینات التی تحقق مجموعة حل النطقة 


الظللة بالشكل المقابل. یس 
ص” 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(١)إذا‏ كانت النقطة (؟ »ب) لا تنتمى لمجموعة حل المتباينة : ۲ س + ص > ۲ فان 2050000 
(1) ۲ +< (ب) ۲ ؟ + ب < ۳ (ج)۲ ۲+ < ۴۳ (د)۲۲->۳ 
(۲) أى التباینات الآتية لا تقع مجموعة حلها فى الربع الثانى أو الثالث ؟ 
(1) جسن > ۰ (ب) س < ۰ تج ( د ) ص < . 


(۳) إذا كانت مجموعة حل التباينة : ؟س + ص > ۲ لا تقع فى الربع الثالث أو الرابع فإن هن 


۱ 
۱ 


(1)؟1>. (ب) ؟< ۰ (ج) ١‏ - ۰ (د)۲>۱ 


ك3 


5 لا تقع فى الربع‎ ٤ < بس - ص‎ » ٤ > مجموعة حل المتباينتين : س + ص‎ )6( e 


(1) الاول. : (ب) الأول أو الثانى. 
(ج) الثانی أو الثالث. یی (۸) الثالث أو الرابع. 
© (ه) مجموعة حل التباينة : - سن < ص < س هی 3 


5 (ب) (ج)‎ (i) 


(1) إذا كان س » ص عددين صحيحين فإن مجموعة حل نظام المتباينات : 

سس > ۰ موص > ۰ اجن عق ۳ هی و 

{(1 < (< (+ 1) + (1+ 1)} )ب(‎ 1)۱۰۱(۰)۰۰۳(۰)۰ ۰۲۰۰۰۱ (i) 

(ج) ((۱ 10۱۰ (د) 6 
(۷) إذا كان س » ص عددین صحیحین فإن عدد حلول نظام التباینات : 

مه ھی او کن ا یں کیک ا DERA‏ 

(۳)۱ (ب) ٤‏ (ج) ٦‏ (د) عدد لا نهائى. 
(۸) إذا كانت النقطتان (۱ ۰ ۶) » ٤(‏ » ۱) تنتمیان لجموعة حل التباينة : !مس + ب ص < ح 

فأى النقط الآتية من المؤكد أن تنتمی لجموعة الحل أيضًا ؟ 

(۰۰(۱۱) (ب) 0 4۰) )<( ° )۲۰۵ 
)٩(‏ إذا كانت النقطة (4 » لع) تقع على محور تماثل منطقة حل التباینات ٠‏ 


سس +ص > ؟ . سن ص >؟ فان : لك = کات یبا 


(1) ۶ (ب) - ۶ (ج) ‏ (د) صفر 
09 إذا كان متفه هل التيائنات :من ۲ حن ۳ » سن + ع ص < ١‏ هی © 

فان : ۲ = mM Os‏ امه رآ ۳۳ 

(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) ۶ 


© ۱ اذا کان : س + ص > ١‏ » س + ص < ب وکانت مجموعة حل النظام تساوی © فان نز 


(1) > (ب) ؟ <ب (ج) ۲ب (د) < ب 


20 يريد مربی حیوانات عمل حظيرة مستطيلة الشکل » يجب أن لا يقل طول الحظيرة عن ۸۰ مترًا وأن 
لا يزيد محيطها عن ۳۱۰ أمتار فما الأبعاد الممكنة للحظيرة ؟ (اكتب أربعة أبعاد ممكنة) 


3 الربط بالمهن : 
يريد نجار شراء نوعين من المسامير » ولا يريد دفع أكثر من ۶۸ جنيهًا ثمنًا للشراء » فإذا كان النجار يحتاج 
۳ كيلى جرامات على الأقل من النوع الأول » وكيلو جرامًا واحدًا على الأقل من النوع الثانى » فما المبلغ الذی 
سيدفعه النجار متا لكل نوع » إذا علمت أن ثمن الكيلو جرام الواخد من النوع الأول هو ٦‏ جنيهات » وثمن 
الکیلو جرام من النوع الثانی هو ۸ جنيهات ؟ 

(۱) اكتب نظامًا من المتباينات الخطية يصف هذا الموقف. 

(۲) مثل بيانيًا هذا النظام لتوضيح الحلول الممكنة. 

(۳) اذكر نقطة تكون حلا لهذا النظام ؟ 

() اذكر نقطة لا تكون حلا لهذا النظام ؟ 


| © أعطى الاستاذ كريم لثلاميذه زمتا قدره ۱۰ دقيقة لإجابة اختبار فى الرياضيات » يجب أن يجيب 
التلاميذ عن ۶ أسئلة على الأقل من القسم (!) » ۳ أسئلة على الأقل من القسم (س) » بحيث لا يقل عدد 
الاسئلة الجابة من القسمین معا عن ۱۰ أسئلة ۱ 
فإذا استغرقت هناء ٤‏ اقم ۷ () » ه دقائق a E‏ 
کم سوالا فى کل قسم حاوات هناء الإجابة عنه ؟ 


+ البرمجة الخطية : هى إحدى الطرق التی تستخدم للحصول على أفضل الحلول لتحقیق هدف 

معين فى ضوء القیود والامکانیات التاحة والوصول إلى الحل الامثل. 

بحیث یکون الهدف الذی نسعی لتحقیقه على صورة دالة خطية تسمی «دالة الهدف» 

وتکون القبود والامکانیات التاحة على صورة مجموعة من التباینات الخطية. 

+ تعتمد طريقة البرمجة الخطية على : 

( ۲ تمثیل نظام التباینات الذی يعبر عن القیود بحيث نحصل على منطقة مضلعة تمثل «مچموعة الحل» وغالبًا ما 
تشتمل القیود على التباینتینس > ۰ » ص > ۰ وهذا یعنی أن منطقة الحل تقع فى الربع الاول. 

a‏ ی RRR‏ تمد 
لس + م ص = . الذی يمر بنقطة الأصل ثم نجعل هذا الستقیم یتحرك موازیّا لنفسه لاعلی حتی يمر 
برءوس الضلع المثل لجموعة حل التباینات وحیث إن جمیع هذه الستقیمات التوازية تکون متساوية فى 

الیل ومختلفة فقط فى قيمة الحد الطلق (ی) وکل نقطة (بى » ص) تنتمی إلى مجموعة الحل وتنتمی لنفس 
الستقیم تعطی قيمة وحيدة للعدد (م) وبالتالی نستطیع أن نحدد أكبر قيمة أو أصغر قيمة لدالة الهدف . 
فمثلا اذا كانت مجموعة الحل الممثلة 


6 ۱ یلبم 

3 32 ۰ 35 ¬ 7 ۱۹ 4 4 هم 
لجموعة المتباينات التى تمثل القيود BISBEE‏ 

ALLS 1 : : : :‏ ۳ 
زد Re‏ 7 ۱۶272۱ 
والمطلوب هو إيجاد أكبر وأقل قيمة E‏ 

۱ هت SH,‏ نت ۱ 8 ۷ 
للمقدار : عي = ۳ سن +۲ ص كح | ا 
فإننا نعوض بالنقط ؟.»ب"» ‏ »۶ ماد ایا ایا لا 
(رؤوس الضلع) فى دالة الهدف NENE BE NE SK SKN‏ 

e 
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قيمة دالة الهدف عند أى نقطة تقع على ضلع من أضلاع المنطقة المظللة تكون محصورة بين قيمتيهما عند 
رأسی الضنلع الواصل بینهما هذا الضلع ۰ 
۳0 [ ب ],- ؟ ١‏ +؟» ۶ 2 ۱۱ « [ي ل < ۶*۳ +۲ 2۱ ۱۶ 


إن ]۲+۵۲ ۱۹-۲۷ ۰ [ ی ], ۲ ۲+۹ هدم" 
وبالتالی تکون آکبر قيمة هئ ۲۸ وذلك عند النقطةء (1 » ه) وأقل قيمة هی ۱۱ وذلك عند النقطة ؟ (۱ ۰ ؛) 
عبن مجموعة حل المتباينات الآتية معا بيانيًا : . 
بن >. ىم ص >. م سن +”_ ض جلم , ۳س+۲ ص < ۱۲ 
ثم أوجد من مجموعة الحل قيم (س » ص) التى تجعل (ى) أكبر ما يمكن حيث : عي = .ه سس + ۷۵ص 
أولاً : نعين المنطقة التى تمثل مجموعة الحل للمتباينات : .. 
[[ التباینتان : سن > . » ص > . يمثلهما وس ل وص ل الريغ الأول. 
| ؟ آنرسم المستقيم الحدى ل, :سس + ۲ ص = ۸ (بخط متصل) وهو يمر بالنقطتين (۰ » 4) »(4 » ۰) 
[۳ | نرسم المستقيم الحدى ل, : ۳ س + ۲ ص = ۱۲ (بخط متصل) 
وهو يمر بالنقطتين (۰ ٤( » )١6‏ » ۰) 
.*. مجموعة حل المتباينات تمثلها المنطقة المظللة 
بالشكل البيانى وهی المنطقة المضلعة بح و 
لإيجاد نقطة ب جبريًا 
| نحل المعادلتين الممثظتين بالمستقيمين ل » ل حيث : 
ل :سس + ۲ ص ۸-2 0 لہ : ۳ س +۲ ص = ۱۲ آنيًا 
فنجد أن :- (۲ ۰ ؟) 


ثانيًا : نحدد رؤوس منطقة الحل : 

رژوس منطقة الحل هی ٤(۴:‏ ۰) » -(۳۰۲) » ح(4»۰) » و(...) 
ثالًا : نحدد قيمة دالة الهدف عند كل رأس : 

*.٠‏ دالة الهدف من = .ه سس + ۷۵ ص 

.< [ي ]رع .و ۷ +ولا»ا. ۲۰۰2 <« [عى] د .هو ذا ا +۳۱۷۵ ۳۲۵ 
» ی ] < ۵۰ ۰۷ +۷۵ +ع ..؟ » [] ع.و».+ولاع»«.ع. 
.*. أكبر قيمة لدالة الهدف هی ۳۲۵ وذلك عند النقطة ب (۲ ۰ ۳) 


lr) 


۰۰ iwan > 


4 تطبيقات حياتية على البرمجة الخطية 


المشكلات الحياتية المرتبطة بالبرمجة الخطية يمكن التعامل معها بالخطوات التالية : 
١‏ تحلیل الموقف أو المشكلة وذلك بتحديد المتغيرات والقيود والمعلومات المتاحة وتنظيمها فى جدول. 
| ؟] ترجمة القيود فى صورة نظام من المتباينات الخطية. 
كتابة دالة الهدف. 

تمثيل نظام المتباينات الخطية بيانيًا وتحديد منطقة الحل. 


1 ) ایجاد دالة الهدف عند كل رأس من الرؤوس السابقة لتحديد الرأس الذى يتحقق عنده الهدف المطلوب. 


مخبز ينتج نوعین من الکعك » يلزم للكعكة من النوع الأول ۰ جرام من الدقيق » ۵ جرامًا من الزبد » ويلزم 
للكعكة من النوع الثانی ۱۰۰ جرام من الدقیق » ۵۰ جرامًا من الزبد » فإذا كانت كمية الدقیق التاحة هى 

٤‏ کجم فقط وكمية الزبد التاحة هی ۱ کجم فقط فأوجد.آکبر عدد ممکن من الکعك یمکن عمله. 

+ نشرض أن : عدد الكعك من النوع الأول = سس كعكة » عدد الکعك من النوع الثانی = ص كعكة 

+ ننظم المعلومات المتاحة فى المشكلة فى جدول : 


+ نترجم البيانات والقيود فى صورة نظام من المتباینات : Ù‏ 
ض> . » ص > . 
6 ۲.۰ س + ۱.۰ ص < ٤:...‏ آي أن ۲ س + ص <..؛ 
[۲۶۴ س + .ه ص < ۱۲۵۰ آی آن سن +۲ ص < .ه 
+ نكتب دالق الهدف : مس = سس + ص حيث م أكبر ما یمکن. 
+ تمثيل نظام المتباينات الخطية بيانيًا وتحديد منطقة الحل : 
® التباینتان سن > . » ص > . 5 
٠‏ يمثلهما وس لا وص لا الربع الاول. 
(] نرسم الستقیم الحدی ل, : 
۲ س + ص = ٤١‏ (بخط متصل) 
وهو يمر بالنقطتین 
(۰ ۰۰۲۰۰4۰۰ 
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(۳ آنرسم المستقيم الحدى ل, :سس + ۲ ص = ۵۰ (بخط متصل) وهو يمر بالنقطتين (۰ » 5؟) » (۰۰ » ۰) 
.. مجموعة حل التباینات تمظها النطقة الظللة بالشکل البیانی وهی النطقة الضلعة !ی ح و 

+ نحدد رؤوس منطقة الحل : 

رؤوس منطقة الحل هی : ۲۰(۱ ۰ ۰) »یب (۱۰ ۰ ۲۰) » < (۰ ۰ ۲۵) »و (۰۰۰) 

۽ نحدد قيمة دالة الهدف عند کل رأس : 

۲۰2۰+ ۲۰ دالة الهدف ی <س+ص ... [ی ] > .+ . - صفر ۰ [ی ]م<‎ ٠.٠ 

»ی ]2 +١١‏ .د .؟ » [م ]رع . +۲۵ <۲۵ 

.". أكبر عدد من الکعك يتم صنعه هو ۲۰ كعكة منها ۱۰ من النوع الأول » ۲۰ من النوع الثانی. 


88389 7 

مصنم طاقته الانتاجية ۱۲۰ وحدة على الاکثر من نوعین مختلفین من السلع ویحقق ربحًا فى كل وحدة من النوع 

الأول ۱۵ جنيهًا وربخا لكل وحدة من النوع الثانی ۸ جنیهات » وکان ما یبا ع من النوع الثانی لا يقل عن نصف 

ما یباع من النوع الأول. 

آوجد عدد الوحدات التی يجب انتاجها من کل نوع لكى یحقق المصنع آکبر ربح ممکن. 
yS‏ 

» قفوض أن : عدد وحدات النوع الأول =-س » عدد وحدات النوع الثانی = ص 

» ننظم المعلومات المتاحة فى المشكلة فى جدول : 


155۳ 151 


: نترجم البیانات والقیود فى صورة نظام من المتباینات‎ ٠ 


(1آس > . » ص > . [ ۴ ]س + ص < ۱۲۰ 
ص - + سن > . ۲ص -سن 5 ۰ 


٭ نکتب دالة الصلاف : ی ۱۰ سن + ۸ ص حيث م آکبر ما یمکن. 
٠‏ تمثیل نظام المتباینات الخطية بیانیا وتحدید منطقة الحل : 
[[ التباینتان س > . » ص > ۰ یمتلهما و سن لا وص لا الربع الاول. 
([آنرسم الستقیم الحدی ل :س + ص = ۱۲۰ وهو يمر ب (۰ ۰ ۱۲۰) ۰ (۱۲۰ ۰ ۰) 


1 


> الدرس الثاتى 00000 


| ؟] نرسم الستقیم الحدی لم : ۲ ص - س = ٠‏ وهو یمر ب (۰ » ۰( » (۲۰ ۳۰( 


.. منطقة حل التباینات تمظها النطقة الظللة بالشکل وهی النطقة المثلثة و اب 
+ نحدد رؤوس منطقة الحل : 
رؤوس منطقة الحل هی : و (۰ » )٠‏ + 0(1١4+.غ)‏ » (۱۲۰۰۰) 
» نحدد قيمة دالة الهدف عند کل رأس : 
۰ دالة الهدف م = ۱۵ س +۸ ص :. [م] -.+.-. 
لي ]۱۵۶ ۱۵۲۰۰۰۸۲۸۰ ۰ [ی ]۰۲۱۵ +۰۸ 2۱۲۰ ۹۱۰ 
.*. أكبر ربح ممکن هو ۱۵۲۰ جنیهّا ویتحقق ذلك عند انتاج ۸۰ وحدة من النوع الأول 


6 ۶۰ وحدة من النوع الثانی. 


دا — 
وجبة غذائية يراد تکوینها من نوعین من الاطعمة فاذا كانت القطعة من النوع الأول تحتوی ۳ سعرات حرارية ۰ 
7 وحدات فیتامین ج » والقطعة من النوع الثانی تحتوی ٦‏ سعرات حرارية » ٤‏ وحدات فیتامین ج » وکان الحد 
الادنی من السعرات الجرارية الواجب توافره بالوجبة هو ۳۱ سعر » والحد الادنی من وحدات فيتامين ج هو . 
۸ وحدة » وکان سعر القطعة من النوع الأول ۲ جنیهات ومن النوع الثانی ۶ جنیهات. فما عذد القطع التی 
يمكن أن تتضمنها الوجبة لتحقق الحد الادنی باقل تكلفة ٩‏ 


۱ بت ب سه 
م لفرض أن : عدد القطع من النوع الأول بالوجبة هو سس » عدد القطع من النوع الثانی بالوجبة هو ص 
+ ننظم المعلومات فى جدول : ۱ 


+ نترجم البيانات والقیود فى صورة نظام من المتباينات : ش 
سس > . » ص > . 


© ۲ س + ٦:ص‏ > ۳۱ ی نس +۲ ص > ۱۲ 
۰۲۴ سس + ؛ ص > ۸ ۰ ای آن ۲س +۲ ص > ۲8 
+ نكتب دالة الهدف : ی = ۳ س + ٤‏ ص حیث مم أقل ما يمكن ۱ ص 
[7[ التباینتان س > ۰ » ص > . 7 7 
يمثلهما وحن لا وص ل الربع الأول. کک 7 2 
[ | نرسم الستقیم الحدى ل, : 
سن + ۲ ص = ۱۲ (بخط متصل) وهو يمر 1 5 


بالنقطتين (۰ )١٠‏ ۲۲۰ ۰ ۰) 
[۳] نرسم الستقیم الحدی ل : ۳ سن + ۲ ص = ۲ (بخط متصل) وهو يمر بالنقطتین (۰ » ۱۲) » (۸ ۰ ۰) 
.*. منطقة حل التباینات تمثلها النطقة الظللة بالشکل والتی تجدها النقط ۲ »س » ح 
+ نحدد رووس منطقة الحل : رژوس منطقة الحل هی : (۰ ۰ ۱۲) » -(۳۰) » <(۱۲ ۰ ۰) 
+ لحدد قيمة دالة الهدف عند کل رأس : 
'.٠‏ دالة الهدف مي = ۳ سن + ص .< [ى] ع ۰*۳ + ۰ ۱۲ 1۸2 
» [یل ۴۳۶ *۱+ ۲۰۶۲۷ » [J]‏ ۱۲۰۲+ ۳۱-۰۰۷ 
,". أقل تكلفة للوجبة هی ۲۰ جنيهًا وذلك عندما تتکون من " قطع من النوع الأول و۳ قطع من النوع الثانی. 
9ه اا 
تهدف شركة سياحة لاستئجار أسطول من الطائرات يستطيع نقل ۲۸۰۰ راكب » ۱۲۸ طن أمتعة على الأقل وكان 
المتاح طرازان من الطائرات ؟ » ب وكان عدد الطائرات المتاحة من الطراز ؟ هو ۱۳ طائرة ومن الطراز سب هو 
۲ طائرة وکانت الحمولة كاملة لطائزة الطراز ! هی ۲۰۰ راکب » ۸ طن أمتعه وللطراز هى ۱۰۰ راکب » " طن 
أمتعه وکان ایجار الطائرة من الطراز ! هو ۲۶۰ آلف جنیه » من الطراز ی هو ۱۰۰ ألف جنیه. فکم طائرة من کل 
طراز یمکن استنجارها لتحقیق الهدف باقل تكلفة ؟ 


۳ ۳ 


+ لفرض أن : عدد طائرات الطراز ؟ هو سس » عدد طائرات الطراز ی هو ص 
+ تنظم المعلومات المتاحة بالمشكلة فى جدول : 


+ نترجم البيانات والقيود فى صورة نظام من المتباينات : 
سس < ۱۳ , ص < ۱۲ 
.۲ س + ۱.۰ ص 5 ۲۸۰۰ ای أن ۲ س + ص > ۲۸ 
۴۲ سن +۱ ص > ۱۲۸ ای أن » س + ۳ ص > ٦٤‏ 
+ لکتب دالة الهدف : ی = ۲6۰ س + ۱.۰ ص حیث مم أقل ما يمكن 
+ تمثيل نظام المتباینات الخطية بيانيًا وتحدید منطقة الحل ؛ 


( ۱ نرسم الستقیم الحدی ل, : ۹ 
سس = ۱۳ يوازى محور الصادات ۳۳ 
1 
ویقطع محور السينات 2 
ایس 
فى النقطة (۱۳ » ۰) ۵ 
: 8 
!1 نرسم المستقيم الحدى ل : 55 
ص > ۱۲ يوان ده 
بواری بر 
محور السينات ويقطع 5 
۳ 
محور الصادات ا 
برع 
نرسم المستقيم الحدى لپ : 0 
۲ سس + ص = ۲۸ سم 
وهو يمر بالنقطتین ی & تا تاه هه هه ها 


)۰ ۰ ۱۶( » )۲۸۰ ° ( 


۱ 
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[5]] نرسم المستقيم الحدی ل, : ٤‏ سن + ۳ صن = 14 وهو يمر بالنقطتین (۰۱ ١؟)‏ ۰ ١١(‏ ۰ ۰) 
.*. منطقة حل المتباينات تمظها المنطقة المظللة بالشكل وهی النطقة المضلعة !ای حء 

+ نحدد رؤوس منطقة الحل : 

رؤوس منطقة الحل هی : 

)۸۰۱۰(۶ ¢ (LIT) ¢ ء(۱۲۰۱۳)‎ «¢ (Met 

+ نحدد قيمة دالة الهدف عند كل رأس : 

*.٠‏ دالة الهدف مم = ۲٤١‏ س + ۱۰۰ ص 

", |[ = ۲:۰ عدم + 2۱۲۱۰۰ ۳۱۲۰ 

» آم لىع ۲۰ ۱۳+ ۱۲۷۱۰۰ < ۳۲۰) 

۲۵۲۰ [ی] ع ۲۰ ۱۳۷+ ۱۰۰ ع‎ ٠ 

س] = ۲۶۰ ۱۰۷+ 2۸۷۱۰۰ ۳۲۰۰ 


+. أقل تكلقة تحقق الهدف هی عند استثجار ۸ طائرات من الطراز ؟ » ۱۲ طاثرة من الطراز ‏ وتکون 
التكلفة مش ۱ 


مصنع ينتج نوعين من قطع الغيار ؟ » س ولإنتاج قطعة من النوع ؟ يلزم تشغيل ماكينتين الأولى لدة ساعة 
والثانية لمدة ساعتين ونصف » ولإنتاج قطعة من النوع ب يلزم تشغيل الماكينة الاولی لمدة ؛ ساعات والثانية لمدة 
ساعتين. فإذا كانت الماكينة الأولى لا تعمل أكثر من ۸ ساعات يوميًا والثانية لا تعمل أكثر من ۲۱ ساعة يوميًا 
وكان مكسب المصنع ۲۶ » ۰؛ جنيهًا فى كل قطعة من النوعين ؟ »س على الترتيب فأوجد أكبر مكسب يمكن أن 
يحصل عليه فى اليوم الواحد. 


على البرمجة الخطية والحل الأمثل 
اختبر نفساتك 
[![ ]من أسئلة الكتاب المدرسن «تذكر ه فهم ه تطبیق مُه مستويات عليا 


اسنلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
() 3 النقطة التى تكون عندها للدالة ی = .؛ جس + ۰ ص قيمة عظمى من النقط الآتية هی ).لت 5 


(۰()1 ۰ ۰) (ب) (۰ ۰ -) (ج) (۱۵ » ۱۰) (د) (۲۵ » ۰) 
(۲) 63 النقطة التى تكون عندها للدالة م = هس + ۱۰ ض قيمة صغرى من النقط الآتية هی ا 

(۰()1 ۰ ۰) (ب) (۰ » ۱۰) (ج) (۰ » ۰؟) (د) (۲۰ ۰ ۱۰) 
(۳) إذا كان ضعف العدد سن لا يقل عن ثلاثة أمثال العدد ص فان ER‏ 

(1) ۲س < ۳ ص (ب) ۲ سس < ۲ ص 

(ج) ۲ سس > ۳ ص (د) ۲ سن > ٣ص‏ 

© ()) أى التعبیرات الآتية يمثل التباینة سس + ص ٩۱۵۲<‏ 
(1) عددان مجموعهما آقل من ۱۵ (ب) عددان مجموعهما لا يقل عن ۱۵ 
(ج) عددان مجموعهما يزيد عن ۱۵ ( د ) عددان مجموعهما لا يزيد عن ۱۵ 


(ه) أى التعبیرات الرمزية یمثل الجملة الأتية : 
عددان مجموع آحدهما وضعف الآخر لا يزيد عن ۲۰ ؟ 


(۲) سس +۲ ص > ۲۰ (ب) سس + ۲ ص > ۲۰ 
(ج) جن + ۲ ص < ۲۰ ( د )سس + ۲ ص <۲۰ 
© () أى التعبیرات اللفظية یمثل التباينة : ص > ۲ س ؟ 
(1) عددان أحدهما أكبر من ضعف الآخر. (ب) عددان أحدهما لا يزيد عن ضعف الآخر. 
(ج) عددان آحدهما بقل عن ضعف الاخر. (د) عددان أحدهما لا بقل عن ضعف الآخر. 


(۷) النقطة التی تنتمی لنطقة حل التباینات :سس + ص > ه 4 سن ۱ + ص > ۲ 
وتجعل دالة الهدف ہر = ۲ س + ص أقل ما بمکن من النقط التالية هی و 
(۰()1 ۰ ۰) (پ) (؟ » ؟) (ج) (۳ » ۲) (د) (۱ ۰ ۶) 
(۸) القيمة العظمی للدالة ی = ه س + ۲ ص تحت الشروط س >  .‏ ص >> . 
» بن + ص <2 ۷ ۶ مسن + ۲ ص <2 ٠١‏ هی 7 ۳ مق 95 
۱۰۰1 (ب) ۲۹ (ج) ۳۵ (د) ۷۰ 
)٩( ©‏ النقطة التی تنتمی لمنطقة حل التباینتین : ٠‏ < -س < ه ,» .۰ < ص < ۲ وتجعل دالة الهدف 
عي = ۲ س + ۲ ص آکیر ما بمکن هی تیه 
(1) (؟ » ۵) (ب) (۱ » ۱) (ج) (۰ ۰ ۰) (د) (۵ ۰ ۲) 


لننا 


۳(9 (ب) -۱۹ (ج) -۲۸ (د)۱۱ 
0 اذا كان (؟ » س) ينتمى لجموعة حل المتباينة سس + ۲ ص > ه حیث ؟ » س عددان صحيحان 
فان أقل قيمة للمقدار ۲ ۲+ ٤‏ ب - اا ا 
(1) (ب) ٥-‏ (ج) ۱۰ (د) ٩‏ 
660 إذا كانت دالة الهدف (ي) تأخذ القیم 5١‏ » لاه عند النقط ٤(‏ » ۷) » (۰ ۰ 0) على الترتیب 
فان دالة الهدف (ی) يمكن أن تساوی او 
(۲)1 سن + ه ص (ب) لاسن + ٣ص‏ (ج) ۲ سس +۷ص ‏ (د)هس +۲ ص 
©6 الشکل القابل یمثل منطقة الحل 
لنظام من التباینات فان دالة 
الهدف مي = سس + ص تکون 


9 الشکل القابل یمثل منطقة الحل لنظام 
من التباینات فان القيمة الصغری لدالة 
الهدف في = ۳ سن + ۲ ص هی تا اجه 


11 (ب) ۸ 
(0) فى الشکل املقابل : 


النطقة الظللة تمثل مجموعة حل التباینات 
ين >. موص > . سس + “اص < ٩‏ 
» بسن + ص < ٤‏ فان القيمة العظمى 
لدالة الهدف ی = ۲ س + ص 


تساوى E...‏ 
(۷)1 (ب) ۸ 
(چ) ۴ (د) ۶ 


(63 إذا كانت النطقة الظللة هى حل لاحدی مسائل 
البرمجة الخطية وكانت دالة الهدف هی عي = ه س +م ص . 
فإن القيمة العظمى لدالة الهدف تساوی EAA,‏ 
(1) ۲ 
(پ) ۳۱ 
(ج) ٤٥‏ 
(د) 1۶ 

(۷) مصنع طاقته الانتاجية ۱۲۰ وحدة على الاکثر من نوعین مختلفین من السلع » سس » ص على الترتیب 
فإذا كان ما يباع من النوع الثانی لا يقل عن نصف ما یبا ع من النوع الأول أى من أنظمة التباینات 
الآتية تمثل البیانات والقیود السابقة ؟ 


(1) سک . » ص ۰5 » سن اج 2 ۱۷ » ۲ص < من 


(ب)س >  .‏ ص >  .‏ سن +ص > ۱۲۰ ۰ ص < ۲ س 
(ج)س >  .‏ ص >  .‏ سن +ص < ۱۲۰ ۰ لاص > س 
(د)س >  .‏ ص > . »> س +ص < :۱۲ ,م ص > ۲ س 
60 فى |حدی مسائل البرمجة الخطية كانت دالة الهدف مي = ؟ سس +س ص لها قيمة عظمی عند رأسين 
من رؤوس المنطقة المظللة التى تمثل الحل فإن عدد النقط التى تجعل دالة الهدف قيمة عظمى 
انا #ه .ا 


(۲(1 (ب) ۲ (ج) ؛ (د) عدد لانهائی. 


8 مثل کلا من أنظمة المتباينات التالية ثم أوجد النقطة التى تحقق دالة الهدف فى كل حالة : 
(۱) 3© س + ص 2ہ ,م ص > ١‏ ۰ س > ۲ 


» دالة الهدف ‏ = ۲ س + ۳ ص أصغر ما یمکن. ۰( ۰ ۱)» 
(۲) سک . » ص ک>ا. »> ص +۲ سن <.۱ ۰ سن + ۶ ص < ۱۲ 

» دالة الهدف عي = ۲ ص + ه سس أكبر ما يمكن. «( 0050 
(۳)س > . وص > . , ۳ص + سن ۱۵5 6 سن +7 ص > ۲۶ 

» دالة الهدف ر = ۳ ص + ۲ س أقل ما يمكن. ۳(۰ ¢ «(f‏ 
(ء) سن - صن ۳2 اسن +۲ ص ۲-5 ,4 س۲-5 , ص < هو 

» دالة الهدف عي = ۲ س - ۲ ص أكبر ما يمكن. )< (=e‏ 


آوجد أكبر وأقل قيمة لدالة الهدف : ل = سس + ۳ ص - ۵ حیث : (س » ص) تنتمی لنطقة حل نظام 
۱ التباینات : -۳ < سن < ۰۳ - < ص < ٤‏ ؛ ٤‏ سن +۲ ص < ۰۱۲ سن +۳ ص > -۱۲ 
ولا ¢ ۱۷+ 


لتنا 


8 عم یوسف أنه للحفاظ على وزنه يجب عليه حرق السبعرات الحرارية الزائدة عن طریق ممارسة الشی والجری 
فيد أن اة النی لد بقيقة واحدة شعرق ٩‏ سعرات حرارية وممارسة الجری لد دقبلاة واحدة تحزق 
۵ سعر حراری » وکان یوسف یمشی ما بين ۱۰ » ۲۰ دقيقة يوميًا ویجری ما بين ۲۰ » 0؛ دقيقة يوميًا » 
وکان الوقت التاح لمارسة الشی والجری يوميًا لایزید عن ساعة واحدة فکم دقيقة يجب أن یمارس فیها یوسف 
الشی وکم دقيقة یمارس فیها الجری يوميًا لیحرق أكبر قدر ممکن من السعرات الحرارية. +۱۵ » ۵؛ دقيقة؛ 


EQ‏ ينتج مصنم صغير للأثاث المعدنى 5 دولانًا أسبوعيًا على الأكثر من نوعين مختلفين ؟ »ب » فاذا كان ریحه 
من النوع () هو ۸۰ جنيهًا وربحه من النوع (س) هو ۱۰۰ جنيه » وكان ما يباع من النوع الأول لا يقل عن ثلاثة 
أمثال ما یبا ع من النوع الثانی. آوجد عدد الدوالیب من كل نوع لیحقق الصنم أكبر ربح ممکن. ۰ «o‏ 


00 كان المكان الذی سیربی فيه هذه الطیور لا يتسع إلا لثلائمائة فقط 
من الطيور وهو يرى ألا يقل عدد الدجاج عن ضعف عدد البط فإذا كان ربحه فى كل دجاجة جنيهًا واحذا 
وفی كل بطة جنیهین: ۱ 

آوجد عدد ما يربيه الزارع من کل نوع حتی یحصل على أكبر ربح ممکن. داوج 


1 ببیع آحد محال الاکولات البحرية نوعین من الأسماك الطهية ؟  »‏ ؛ ولا تقل الطلبات من صاحب 
الحل عن ۰ سمكة » كما أنه لا بستخدم آکثر من ۰ سمكة من النوع (!) » ولا یستخدم أكثر من ۲۵ سمكة 
من النوع (ب) » فإذا علمت أن ثمن السمكة من النوع (!) هو ٤‏ جنیهات » ومن النوع (ب) هو ۳ جنیهات 
» کم سمكة من کل من النوعین ؟ » ب يجب استخدامها لتحقیق أقل ثمن ممکن للشراء ؟ دوا Fo‏ 


3 ينتج أحد مصانم الالات الوسيقية نوعین من آلات النفخ » یحتاج تصنیع النوع الأول ۲۵ وحدة من 
النحاس » ٤‏ وحدات من النیکل » ویحتاج تصنیع النوع الثانی ۱۵ وحدة من النحاس » ۸ وحدات من النیکل 
» فإذا كانت الكمية التاحة فى الصنم فى آحد الأیام ٩۵‏ وحدة من النحاس » ۳۲ وحدة من النیکل » وکان 
ربح الصنع فى الالة من النوع الأول هو ۰ جنيهًا وربحه فى الآلة من النوع الثانی 4۸ جنيهًا » فما عدد 
الآلات التى يجب أن ينتجها المصنع من كل نوع حتى يحقق أكبر ربح ممكن ؟ Fé Yo‏ 


0 وجد مزارع آنه يمكن تحسين نوعية مزروعاته إذا استخدم علی الأقل ۱۱ وحدة من الثيترات » ٩‏ وحدات 
من الفوسفات فى عملية التسمید للقيراط الواحد. یوجد فى الأسواق توعان من السماد ؟  »‏ موضحة 
محتویاتها وتکلفة کل منها فى الجدول التالی : 


آوجد آقل تكلفة من مزیج السمادین ؟ »ی تمکنان الزار ع من توفیر العدد الكافى من وحدات النیترات لتحسین 
نوعية مزروعاته. ۷ 6 كن 


i 


سس ۱ 


9 00 ابترض الله تمم وقبيع زیا قجد + وإذا كان تصبفيع عبوة امرطب العادی يستإزة ۲ سم" من الزیت 
6 ۱ سم" من زبدة الكاكاو » وكان تصنيع عبوة المرطب من النوع الممتاز يستلزم ۱ سم " من الزیت» ۲ سم" 
من زبدة الکاکاو » سوف یکون ربحك هو ۱۰ جنیهات لكل عبوة من النوع العادی » ۸ جنیهات لكل عبوة من 
النوع المتاز. فإذا كان لديك ۲۶ سم" من الزیت » ۱۸ سم من زبدة الکاکاو » فما عدد العبوات التی یمکن 
تصنیعها من کل نوع » حتی تحصل على آکبر ربح ممكن » وما هذا الربح ؟ ۰۶ 4» 


9 سلعتان غذائیتان الأولى بها ۵ وحدات فیتامین وتعطی ۳ سعر حراری والثانية بها وحدتان فيتامين وتعطی 
7 سعر حراری » فاذا كان الطلوب ۵ وحدة فیتامبن على الاقل » ۰ سعر حراری على الاأقل وکان ثمن 
الوحدة من السلعة الاولی 7 جنیهات وثمن الوحدة من السلعة الثانية ۸ جنیهات. فما هی الكمية الواجب 
شراؤها من كل من السلعتين لتحقيق المطلوب باقل تكلفة ؟ «o é Ys‏ 


(8] 63 ينتج مصنم نوعین من الکاتب الصاح وکل نوع یقوم بتجمیعه أحد. العمال ثم یقوم عامل آخز بالدهان » 
يستغرق پستفرق العامل الأول ساعتين اتجمیع الوحدة من النوع الأول »و ۲ ساعات لتجميع الوجدة من التؤع الثاني 
» بینما د يستغزق العامل الثانی ساعة ونصف الساعة لدهان الوحدة من النوع الأول وساعتين لدهان الوحدة من 
النوع الثانی » فإذا كان العامل الأول يعمل 7 ساعات یومیّا على الأقل » بینما يعمل العامل الثانی ” ساعات 
يوميًا على الاکثر » وکان ربح الصنع هو ۵۰ جنيهًا فى كل وحدة من کل من النوعین » فما عدد الوحدات التی 
يجب أن ینتجها الصنم يوميًا من كلا النوعین لیحقق أكبر ربح ممکن ؟ ۰ من النوع الأول» 
و یی بل کار RH O E PE RE‏ باه م۳ 


۱ مصنم ينتج نوعين من الصابون ؟ » ب فاذا كان انتاج ما قيمته ۰ جنيه من النتج ! یحتاج إلى ۳۰ کجم 
من الواد الخام » ۱۸ ساعة من التشغیل على الماكينات » وانتاج ما قيمته ۱۰۰ جنیه من النتج ب يحتاج إلى 
۰ کچم من نفس الواد الخام » ۲۶ ساعة من التشغیل على الماکینات. أوجد آکبر قيمة للمنتجات التی تنتج 
من ۷۰ كجم من الواد الخام » ۷۲ ساعة من التشغيل على الاکینات. ۰ جنیها» 
Ê J TAR‏ حم ات 


3 ترزیان ینتجان نموذجين من البلوزات (1) » » (س) فيقوم الترزى الأول بتفصيل القماش بينما يقوم الثانی بخياطته 
» فاذا كان الترزی الأول د بستغرق ساعة فى تفصیل النموذج 13 وساعتین فى تفصیل النموذج (س) » » وكان 
الترزى الثانى يستغرق ۳ ساعات لخياطة النموذج 0( وساعة واحدة لخياطة النموذج ب » وکان الترزی الأول 
يعمل فى اليوم / ساعات على الأكثر بينما يعمل الثانى ٩‏ ساعات فى اليوم على الأكثر وكان مكسبهما من بيع 
البلوزة من النموذج (؟) هو ۱۰ جنيهات ومکسبهما من بيع البلوزة من النموذج (ب) هى ۱۵ جنيهًا. فأوجد عدد 
. البلوزات من كل نموذج التی يمكنهما إنتاجه فى الیوم لیحصلا على أكبر ربح ممکن. ۳ 


مسائل تقيس مهارات التفكير 


يوسف وسامى يعملان على إحدى الماكينات لإنتاج منتج معين. فإذا كان يوسف ينتج وحدة المنتج فى الساعة بينما 
سامى ينتج وحدتين من هذا النتج فى الساعة ولکنه یمکنه العمل ساعتين على الأكثر فى اليوم زيادة عن ساعات عمل 
يوسف. وإذا علمنا أن الماكينة يجب أن تعمل " ساعات علی الأقل يوميًا لتغطية نفقاتها وأنه يجب إنتاج ۸ وحدات 
من النتج على الأقل يوميًا فأوجد أقل أجور يومية تدفع ليوسف وسامى إذا علم أن يوسف يحصل على ه جنيهات 
و ا ا هک 4 ده e f°»‏ ۱۱" 
ی 


بو ۳ ردي ی و یم فا 
عدد الکتب من كل نوع التی توضع على الرف بحیث یکون عددها آکبر ما یمکن.. «فسر وجود عدة حلول». 


الوحدة التالتة 


اب 1 1 نات 


5 المتطابقات المتلتیه. 
3 حل المعادلات المئلئية. 
3 ل 9 
3 حل المثلث القانم الزاوية. 
3 ۱ 
| 3 زوایا الارتفاع وزوایا الانخفاض. 
3 القطاع الداثری. 
ج القطعة الدائرية. 
E‏ المساحات. 


نواتج التعلم 
فى نهاية هذه الوحدة من المتوقة أن يكون الطالب قادژا على أن : 
٠‏ يستنتج العلاقات الأساسية بين الدوال المثلثية. | ٠‏ يحل المثلث القائم الزاوية. 
٠‏ يثبت صحة متطابقات على الدوال المثلثية. ٠‏ يحل تطبيقات تشمل زوایا الارتفاع والانخفاض. 
٠‏ يحدد ما إذا كانت المتساوية متطابقة أم معادلة » يتعرف على القطاع الدائرى ويوجد مساحته. 
تسد ٠‏ يتعرف على القطعة الدائرية ويوجد مساحتها. 
٠‏ يحل المعادلات المثلثية البسيطة فى الصورة ۱ 
العامة فى الفترة [۰ » ۲ 76[ 


“بود مساحة المثلك ومضاحة الشکل الربامی . 
ومساحة المفيلع المنتظم. 
٠‏ يستخدم أنشطة لبرامج الحاسب الالی. 


. يتعرف على الحل العام للمعادلة المثلثية.‎ ٠ 


المتطابقات والمعادلات المثلثية 
المتط ابقة 
هى متساوية صحيحة لجمیع قیم التغیر الحقيقية والذی یعرف به کل طرف من طرفی التساوية. 
فمثلا _ التساوية : ما (- 0) = عا 0 تسمی متطابقة لانها صحيحة لجمیم قیم التغیر 0 الحقيقية. 
وذلك لأن : فى الشكل المقابل : 
من دراستنا السابقة للعلاقة بين الزاويتين المنتسبتين 8 ؛ (- 8) 
وجدنا أن : النقطةسَ (س » ص) صورة النقطة ب (س » ص) 
بالانعکاس فى محور السینات 
أ الأ سنعس | 


» .۰ عا (-0)عس »ما سن .*. عا (- 0) = عا 0 لكل قيم 0 الحقيقية 


ب 


متاحظة 
لعلاقات المتلشة ببن الدوال المتلشة للزوايا المنتسية التى درسناها سابقا هی متطابقات لأنها تتحقق لجسم 


قيم التغتر الحقيقية. 


مثل ما (0-20)عما6 » ما۳۳ 


المعادلة 
هی متساوية صحيحة لبعض قبح المتغير الحقيقية التى تحققها وغبر صحيحة للبعض الآخر الذى لا بحققها: 
فمثلا المتساوية عا 0 = ما 0 تسم معادلة لانها صحيحة ليعض وليس کل قيم المتغير 0 الحقيقدة. 


۱۳3 


وذلك لأن : فى الشکل المقابل : 1 


من دراستنا السابقة وجدنا أن : ما 0 - سن , ما 0 = ص ۳4 

سن 1 
.*. ا 0 = ما0 عندما س = ص فقط 
وهذا لا یحدث الا عندما 0 = 4۵" أو ۲۲۵ أو أى من الزوايا المكافئة لهما. ۸ 


و سر ۸ ۳ USO‏ و۳۳ ۲7 


الدالتان د : د, (0) = ما (-0) » دہ : دہ (0) = عا 0 متقاطعتان فى جمیع النقط أى منطبقتان. 
ولذلك : التساوية عا (- 0) = ما 0 تسمی متطابقة. ' ۱ 
ه فى الشكل التالی : 


الدالتان د : د (0) = ع0 » دہ : دہ (0) = ما 0 متقاطعتان فى بعض النقط 
ولذلك : المتساوية ما 0 = ما © تسمی معادلة. 
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+ درسنا فیما سبق المتطابقات المثلثية الآتية  :‏ 
8 متطابقة الدوال المثلثية ومقلوباتها : 


ه ما 9< ل 0 یا80 _ ل 
9 - وزج اج 
3 ۰ 0 وا 1-0 
عا 6 15 ا0 8 

۱۳ 9 ۳ د‎ 
qy =0. = ۰ 

8 التعبير عن را 0 » نا © بدلالة ما 6 » ما 0 : 

01 عا9 20100 0l‏ 
ا 6 0 هلا 0L‏ 


و متطابقة الدوال المثلئية للزاويتين المتتامتین (9 » ( 75 - 0)) : 
«عا(-60) -هاة ‏ + نا (6-3)-914 
«وعا(خ-0) عماه ٠5‏ فا(8-3) -۶ا9 
۰ (-6) فا <« ها (6-3)-99 


8 متطابقة الدوال المثلئية للزاویتین (9 » (- 0)) : 


ها 6) ماه > اد6) ۶اه 
Ob OIL‏ > کا د) --6ا9 
هنا (-6) --نا8 `° 1 فا (- 0) = - فا 0 

9 متطابقة فيثاغورث : 
لای زاوية موجهة قیاسها 0 فى الوضع القیاسی |ذا كان ضلعها النهائى ل 
يقطع دائرة الوحدة فى النقطة (س » ص) فان : 1 
۾ سس" + ص" = ۱ » ۰ ماس » ما 0 = ص 


إا" 0 + ءا" 0 = )١( | ١‏ متطابقة فيثاغورث 
» بقسمة طرفى العلاقة (۱) على عا" 0 نجد أن : 


:- 7 8 ۱ _ 9 عا 9 ر‎ 
EEE O Ok O 


۸) 


0 


> الدرس الأول . e‏ 
ه بقسمة طرفى العلاقة (۱) على عا" 0 نجد أن : 


ما9 ما 9 _ ١‏ 9 "> اا ۲ 
ع" 6 OL‏ 8 99 8 0 + 12-۱ 0 


تحقق من فهمك . ۱ 
اختر الإجابة الصحيحة : ما" 0 + من" 0 ج eS‏ 
)نا 6 ها (ب) ما" ۲ 0 + ا" ۲ 0 


(ج) فا" 0 - ئا" 0 (د) كا" © - ۶" 0 


القصود بتیسیط القدار الثلنی هو استخدام المتطابقات المثلشية لوضع المقدار فى أبسط صورة له. 


۰ اکتب كلا من المقادير الآتية فى أبسط صورة : 


١ 35‏ عا" 8 ES‏ 4 
سس كاعا ( ع -6)قاة 


9 (ما 9 + ما ۲-۲8 ما ما‎ E] 


۷ ٠ 
١-0 ۲ FE كرك‎ 
۱ ‌ 0 و ما"‎ 
مان‎ 


E aia: cii 
ما( 2 - 0) قا -ما0 01 ى‎ ۲[ 


6 - ها 0 


FÎ‏ (ما 8 + عا 0( - ؟ ما 0 ما9 
- ما" 9 + BLOT‏ + ما 0 90427 


ا © 


ا كه ١+ن"‏ 86 
( "= 


ضع فى أبسط ضورة كلا من المقادير الآتية : 


و ما نشب 0 ما( 37 - )۶( ۵-7) 20 9 


ما" © 0۲۶ ۱-2 


6 المتطابقات المثلثية 7 


+ لإثبات صحة المتطابقة المثلثية نتبع إحدى الطريقتين : 
[1] نبدأ بأحد طرفى المتطابقة ونستخدم التطابقات المثلثية الأساسية لوضعه على نفس صورة الطرف الآخر. 
[؟]] نضع كلا من طرفى المتطابقة المثلثية فى أبسط صورة لإثبات أن الطرفين لهما نفس الناتج عند 
وضعهما فى أبسط صورة. 


أثبت صحة المتطابقة : ما 8- ما 0 = ؟ مأ" © - 
9 
الطرف الأيمن = ما" 0 - ما" 6 عا" 6 - ١(‏ - ما" 9) لاحظ آن 
ما" ۵ ۸+۱۰" © = ۲ ما" 9 - ۱ = الطرف الایسر. -۱- مق 


آثبت صحة المتطابقة : ما 0 - ما 0 = ١‏ - ۲ ا" 0 
<< فا 
الطرف الایمن = مالا © - ئ ۵ 
= (ما" 0 + ما" 0) (ما" © - ع" 0) 
= ۱ × (ما" 0 - ما" 0) 
١ = *‏ -عيا' ۲-0 ۲-۱-0 ما" 0 = الطرف الایسر. 


3 


۳ Ji wa > 


۲ ۲ 
ف ۱+ ما9 


Ok 
ا ا‎ G0 8 افا ا‎ 


۳ 09-۱ 8 مسميا 8 


0 -۱- ما9 LF‏ 0 + ما 8)" + (ما 6 - ما 0(" = ۲ 


آثبت صحة المتطابقة : لا © + لا 0 = قا 0 قا 9 


_ ما9 , 9 لسهولة الاثبات نکتب القدار بدلالة ما © » عا 9 
8 ما6 فقط وذلك باستخدام العلاقات الآتية : 
ا ا ما9 05 
8 اح د م = 
عا ما ا 
ماما ومالك اف ل اليد 
تب 0 ht‏ 
= قا 0 فا 0 = الطرف الایسر. 
۲ 
أثبت صحة المتطابقة : ۲ عا" د ق 
١‏ + لا" 68 


وق ما" 9 
8 


۲-۱ 8 7 0 ۲ 
انق انیب لاك يي للدي رو ار و 
لطر يسر ١+ن"‏ 0 كا" © ١‏ . ۱ 2 
Ok‏ 


= 0 - (۱- ا 0) = ا" 0 - ١‏ + ا" 0 = ۲ ما" © - ١‏ = الطرف الأيمن. 


لثنا 


۱ 
31 


یس 


آثبت صحة المتطابقة : خا" © - ۲۶ 0 عا" 0 = ع" 0 + ؟ ما" 0 


9ب 


الطرف الأيمن = كا 8 - لا" 0 ما 0 = ا - مد × ا" 0 


1 ماه OlL-1‏ (۱+سا (O0‏ ئلم 


الطرف الأيسر = عا" 0 + ۲ ما" 0 = ١‏ - ما" 0 + ؟ ما" 0 
= ۱+ ما 8 


من (۱) » (۲) ينتج أن الطرفین متساویان. 


) مج اک ١‏ اک س 
0 0 6۲۶ . لضم اا 


(1) 


(۲) 


إذا كان : ما © + ما (۲۷۰*-9) = ج أوجد قيمة : ما 0 ما 0 حیث 9 3 ]. »ج [ 


e 


:.* عا © + ما ( .°۷ - 0( = + .. ما0 - عا 0 = ج ويتربيع الطرفين. 
.عا" © - ”عا 8 +O‏ - +4 ۲-۱۰ما9ما9-< + 
Ole ۲-۰‏ ما 0 - ع2 .< عا ما 0 - 5 


| !من أسئلة الكتاب المدرسى «تذكر 


أسئلة الاختيار من متعدد 


0. 


سس 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة ؛ 


(۱) أى من العلاقات الاتية تمثل متطابقة ٩‏ 
ز 
(ج) عا (7 - 0) = ما 0 

(۲) أى من العلاقات الآتية تمثل معادلة ؟ 
)سا كك + و) = - ناه 
(ج) عا (- 0) = ا 6 


0111 - 0 لا 0 ما‎ (r) 
0 (ب) عا‎ ۱)1( 
0 ما6 (ب) ا‎ )1( 
EE. A 
= ey ۵( 

(1) 1۶ ۲۷ (ب) طا" ٩۳۷‏ 
So)‏ ۲۲۰ + اما ۳۲۰ < 2011 
(1) ۰ (ب) ۱ 

)۷( ۳۹ ا ماع 
0L‏ 0 
(1)1 (ب) - 


(۸) عا" ( ۱۸۰ - 0) + عا" ( ۲۷۰ - 0) = ت 


(۲)1 ما" 6 (ب) ما" 9 
١( )(‏ + ها ۲-۲۵ 02 = E‏ ان 
(1)قا" 0 (ب) عا" 9 
65 (۱ + ها" 6) ما" 0 = 2210111 


(1)- ما" 0 (ب) ف" 0 


(ب) ما 0 = ما 9 
(د) ما( 7 -8) = - + 


(ب) عا ( 3 -9) = - ما9 
(د) نا 0 = - وا ٩۳۰‏ 


(ج) كا 6 (د) قا 6 
(ج) كا 9 (د) قا 0 
(ج) ما" ۳۷" (د) ما" ۳۷" 
(ج) ۲۵ (د) ۱۰ 
(ج) + (د) عد 
(ج) ۱ (د) -۱ 

(ج) فا" 0 (د) - 6" 0 
(ج) - ما" 0 (د)۱ 


(6 63 ما 9 ما 0 فا 0 فى ابسط صورة یساوی 


00 و ووووموو 


(1)عا" 6 (ب) عا" 0 (ج) ۲۶ 6 
ری یج موی 
00 ۳5 فى ابسط صورءة بساوی که اند 
(1)-۱ (ب)۱ (ج) ۵" 0 
٩ 6 ۲۶-9 "۶‏ 
أنشط فسا ی 
وة 7 سن 
١)1(‏ (ب) لا" 0 (ج) -۱ 
69 63 القدار : چ : فی ابسط صورة یساوی eR‏ 51 
Bb -)(‏ (ب) - ها" 8 (ج) نا" 8 
0+۱ 
(۵) المقدا 8 فى أبسط صورة يساوى ننج تور 
(1) لا" 0 (ب) فا" 0 (ج)۱ 
63 عا" 0 + ما" 0 + نا" 6 = مج ور 
١)1(‏ (ب) ۵" 0 (ج) كا" 0 
6۷ (طا" E a‏ ۰ < ده 
(1) (ب) = (ج) ۵ 
؟ ما" 0 + ما 0 + 2 ھی 
(۲)1 (ب) ۱ (ج) ۶" 0 
( ما 9 قا 6 + ؟ ما 6 ما 0 + ؟ نا 0 91۵ - ag‏ 
(۱)1 (ب) ۳ (ج) ۵ 
-١( 60‏ ما 0) ١(‏ + ما 0) ١(‏ + نا" 0) = 220008 
(1)-۱ (ب) ۱ (ج) ما 9 
يم عاست عا سن طاسن +عا تا سن کا ے ............. 
: عا سن كاسن 
' (۱) لاسن (ب) لا سس (ج) اس 
عا8 , ما9 _ 00 
°° 2 0 
(1)طا.6 (ب) عا 8 + ًا 0 (ج) ا 8 ما 6 
ب. ما98 _ اس ۶ ام 
۳ + عا 0) ١(‏ - ما 6) 
(1) ما 06 (ب) ما" 0 


(ج) كا 9 


(د) ۵ 6 


(د) کا" 0 


۱+6 ۸-0 1 


(د) ماس 
(د) اسن 
(د) ۴ 


(د) ۱۹ 


(د) + ۱ 


(د) ۲۵ 


۱ 0۶1 f9 
9 ما 8 (ب) عا 6 (ج) - ما‎ )1( 
بح ولاس لاس ا وت ات‎ 
ماس‎ 
(ب) ۱ (ج) لاس‎ ۱ 00 
ما سس اا سح‎ 
تن مه‎ ۳ e 1 
(ب) ۲ ماس‎ " ۲۱( 
(ج) ۲ ماس (د) ماس + ماس‎ 
a حاعلا ی‎ ١ + ماحد‎ f» 
سل‎ 
۱ ماس (ب) ماس (ج) ماس‎ )1(" 
۱ - الجن‎ ١ 
اجى‎ 9 
-طاس (ب) لاس (ج) - هاس‎ )1( ۰ 
ها 9 - ما ۲8 + (قنا 0 - ما10 - (فا 9 - نا 9)' = وب‎ 69 
۲ صقر , (ب)۱ (ج)‎ )1( 
اذا كان : طا" 0 = ۱۵ فان : كا" 0 = و فد‎ )۳( 
۱۵ (ب) ۳۳ (ج)‎ Yo (î) 
202595 = 0 إذا كان : لا 0 = لل فان : فا"‎ 9 
* ( (ب) م‎ 3) 
rT = 0 فان : كا‎ LA = 0 |ذا كانت : طا 0 ما‎ © 
لا ا‎ 
(ج) + م‎ ۷ ۳۶)1( 
إذا كان : ما 0 + یا 0 = ه فان :ا 6 + 6" @ دس‎ 9 
......:..*< 6 10 إذا كان : ما 0 - ما 0 = + حیث 0 3.]. ۰ ۴[ فان :مأ‎ 9 
(ب) چ (ج) ك4‎ 7 )1( 
إذا كان : ما 0 - ئا 0 = + فان : قا 0 + نا 0 = سسا‎ ۲۵ 
+ ب( (ج)‎ `. ۳(1) 
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e) 


(۱) 960۷ (ب) ما 0 - متا 9 
(م) كا" 0 - 0" 0 ۱ (د) ۲ ۵ - 6 0 
9 إذا كان : ما !9 × قلا 0 = ما 0 ۳ 7 EET‏ 
4 5 (ب) ۵ (ج) 1 (د) ۷ 


۵ ما۵6 (ب) عا © + ما 6 (ج) ۲ فا" 0 (د) ۲ ما"‎ eM 


9 (۱ +ع" 0(" +؟ (1 + ما" ۵ (۱ ميا" 8) + )1 + من" 10 - asane‏ 

(1) > (ب) ه (ج) ۷ (د) ٩‏ 
((ع) |ذا كان : ۳ میا ۲۳٩‏ + ۲ ما ۵6 ءا ۲۲-۷۳۳۸ فان :5 -1١+‏ ۱[ 

"۳۱ ۷ (ب) ۲ (چ) ۵ (د)۳‎ ١)1( 
Een - (ما 6 - ما ۹6 - (ما 0 + عا 0)؟‎ 68 

1 ` HOF 

(ج) -؛ ما 8 ما 0 (د) ١6‏ تا 6 ها 6 
69 إذا كانت 9 قياس زاوية حادة من :| عا - ا 

٠ 6 -)1(‏ (ب) -۲ نا 6 (ج) ا 6 (د) لا 86 
69 إذا كان : ما" 0 + نا" 0 لی فان :حا 0٩۶-0‏ = تسس 

(۲) له (ب) ۲ + لے ' (ج)۲ - دك 7 (د) لوا 


۵ إذا كان له ع ره 8 فان : لد ..... : es‏ 


٤ (ب) ۲ (ج) ۳ (د)‎ ١)1( 
200 = اس + ما + اء‎ + ١ اذا كان ؟ب <ء رباعی دائرى فان : عا‎ € 


۱ (1)” ماس . (ب)۲ قاس (ج) ۲ طس (د)۲ ماس 


(1) حنا ۳۹۰" EG)‏ ۳۹۸۰ (ج) حا ۹۰" ۱ (د) ؛ ما ۱ 


6۷ إذا كانت := ۲ ءا" 0 + ه ما" 6 فان : 2۱ ی 


(۳۰۰[)1] (ب) [۱ ۰ ] (ج) [. »ه] ٠‏ (د) [۲ <[ 
6۸ إذا كان : ۲= ۲ ماس + ]ا سن »ب = ۲ اس - ماس فان : ۷ جي؟ 2 018 

(1) (ب)ه . ۱ 

(ج) ۸ ماس ماس (د) ماس +ه ماس 


€0 إذا كان 0 » )0 قياسى زاويتين حادتين وكان 0 + )0 = 3 فان : عا" 0 + عا" 0 = E REE‏ 
(1 ) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ ما" 0 (د)۲ عا" 8 
63 فى ۸ بح إذا كان : ما" ؟ + عا" ب =۱ فان : ۸ !سح يكون 311100 
(1) متساوى الأضلاع. (ب) متساوى الساقین. (ج) مختلف الأضلاع. ١‏ (د) قائم الزاوية. 


9 +8 ۳ 

(ه) إذابكان : ۶-۵۵ فإن , عا 3+0 . 
(1) ۲ (ب) ۱ (ج) = (د) -۱ 
ما" - ما ۱-0 

83 ۳ ی Ehud‏ 
(1)-۱ (ب) ما 9 (ج) - ما 9 (د) ما 9 


ای میا 


5 -م)ی۱ 27 
5 5 0 ما( *-6) فا( -0) 
ما( -9). 
(۳) ما : - 0) فا (0: - 0( یبد 
le‏ (۲ 7 - 8) 
(e)‏ (ما 9 + ما 0( - عا 0 عنا9 | 0 ه ما ( + 8) فا د6) 
) 3 عا" 9 ا 0 کا 0 ز) 3تاما 0 کا 0 -ع" 9 


60 ما( 3 - 6) ما 9 - ما ( 3 + 9) ما (< - 9) | 62 ما( -6) ها( 0) كا( - 8) 


۵+۱ "9-3 
( ما 0 ما 9 (فا 9 + نا 6) "لضا رو ۱9 


E E 
(0 بم 0ا0 , ا0 اجن"(‎ 
61501 " ۵ 


8 أثبت صحة کل من ابلتطابقات الآتية : 
() 2 ها 6 + نا 6 - كا و 05 


(۳) ۲ ما" 6 + © ١‏ + ما" 0 
(ه) 2 ما (۹۰*-) ما = ١‏ - ما لا 


( كا" 8 + قا" ۵ l=‏ 8 16 ۵ 


60 نا" 6 +۸ 6 - رقا" 6 + 5 0) ۲-۶ 


00 (ما 6 + ما 6)" + (ما 6 - ما 0)" = ۲ 
5) (۱ - ما 0) )ا 0 + نا 6) - ما 0 
6 عا" ۲۶۵ 0 + ما 0 + نا" 0 = ئ" 0 


69 عا" 0 "le‏ 8 + ما" :0 عا" Ê‏ + عا" 0 = 


(۲) قا 60 -عا6 عا 60 ا6 

)£( 63 عا" »0 + نا" :0 عا" aL‏ = نا" بن 
60 63 نا" ير - ا ير = ها" ما ۲ 
(ب) فا 6 - عا 6 ما 8 - ما 60 

03 نا" 0 عا" 0 + 0 ما۲ 0 = 

65 ما" 9 5 0 + ما" 0 كا 6 = ١‏ 

69 عا 6 ما (.ة" - 0( نا 2-۱-0 6 
63 ما* 0 -عءا؟ 0 + ما" 0 - م" 6 


أثبت صحة كل من المتطابقات الآتية : 
00×0 _ 


رم م ع99 رل و ۵ چیه = ما 6 * ما 9 

مم ع + وا -عا9 و ۵ + 

ری یگ وا و م سل 1ن 0- 

مم 0 سس (۱ - ما ) = ۵ 9 ۱-9-0 

م ت اعفد ما" 8 21 1 شي ما 8 
وم 9-9 -وا و "9 9 ۵ ها 9 - 1۵ - 9۲-۱ 

TT TT hah‏ و e‏ ر 
هه كير - اه نت | وي ۵ ۳ و 


9 (ما 6 + ما 8)" + زا 0 + ما 0)؟ = نا" دنا 


"(Ole + 0 (ما‎ - ١ 


-۲ ۲ 0 
عا 6 ا 6 - نا 6 


0۸0 


۸) 


0 : 0 فأوجد قيمة : لا‎ a SET O i 


۳۳ ما ۲+0 ما6 
إذا كانت : ما © + ما 0 = ج فاوجد قيمة : ما 0 عا 0 حیث : 9 5 ]۰ » 7 .2 
إذا كان :“كا 0 - ا 0 = + فاحسب قيمة كل من : كا 9 » ]| © ,ا e‏ ده 
Bi‏ ۷2 
نا كان : مگ - ج فاثبت أن :ما 0 منا 0 = بم 


إذا كان : طا 0 + ًا 0 = ۰۰ آوجد القيمة العددية يكل مما يأ : 
60 نا" 6 + نه" و ifn‏ نا" 8 + INS 0 "lh‏ 
(۲) ما 6 - ها 6 «V+‏ 0 نا" 2-6" 06 + ۵ ۲۱» 


مسائل تميس مهارات النتمكير 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) إذا كان : سن + ص = ۳.۰" فان : طا (س +۲ ص) فا (۲ ہس + ص) = م 


)۲ (ب) صفر يدا ...... )۴۴۳۲ ۰ 
() إذا كانت : ما ۰-0 6 3 ]. ۴۳ فان : ١|‏ + نا" 6 = هت وج 
() جك ب جك (ج) سح (د) << 
06 سريت E i SAE‏ 
() إذا کان : ۴ < 0 <: فان e = 6۲۵ ٤+ ٤:‏ 
(۲)۱ ق91 (ب) ۲ عا 0 (ج) -۲ كا 0 (د) -۲ م 8 
(ع) إذا كان : ما 0 » عا 0 هما جذرا العادلة : ۲ سس" + بسن - =١‏ . فان :ی = م94 
سار (ب)۲ ١‏ (ج) ۲ (د) ٤‏ 
(۵) إذا كان : ۳ ما 0 + ؛ ًا 0 = ه فان : ۳ عا 0 -؛ ما 0 <.. تست 
(1) ° (ب) ٤‏ (ج) ۲ . (د) صفر 
0) إذا كانت : 0 3 ]۰ >[ وكانت لا 0 + ليا 0 =۸ فان :عا 0 + ا 0 = و 
ب ب 1 ٥‏ 
KA‏ (ب) بت (ج) 2 (د) + 


لكلا 


(6 إذا كانت : 0 3 ]۰ » ج[ فان :۶ 6 + 15 6 = E.‏ 


() 9 بناة+ضة ‏ مجافاه ا0 ()6ا0 +0 
(4) إذا كان : ما ؟ + عا" ۴= ۱ فان : ما ۴ + ما ۴ = م E‏ 

۲ ا ار (د)‎ a e 
AS ۵ ۰ اذا كان : ما" 9 + ما" ۲ 0 + ۳ 0+ ...+ ما‎ )٩( 

e: 206۱.۰ + 2+0 ۶+0 ۲ +0 ۲ : فان‎ 

(1)١1-هم‏ وا ب ار E‏ (د) نه- ۱۰۰ 
TUE TLE OD‏ ۰۰4+ ۰ ب n‏ 

(۱) 947 (ب) ۲۵ (ج) + (د) ۶٩‏ 
بعلا ا ا ےو 


عا ۱" + ما ۲" + ما ۳۳ + ...+ ما ۱۸۰* 


٩۰- )1(‏ (ب) -۸۸ (ج) ۸۸ ۰ (د)۹۰ 


آثبت أن : عا 0 + عا 0 = ١‏ - ؟ ما" 0 ع" 0 


فى الشكل المقابل : 

دائرة وحدة مركزها و 

اذا گان يس دما 0 ۰ اس ميلقا للدائرة عند ؟ 
أوجد قيمة : ما" © + ما 9 


القصود بحل العادلة المثلثية هو ایجاد قیم التغیر التی تحقق هذه العادلة وذلك بالاستعانة بالتطابقات المثلثية. 


الحل العام للمعادلة المثلئية 


لإيجاد الحل العام للمعادلة المثلثية على الصورة : 


ما 0 -؟] أو |ما 0 -؟ ] آو إها 0 -؟ ) نتبع الخطوات الآتية : 
١ (‏ )| نوجد قياس الزاوية الحادة ولتكن ۵ التى تحقق 

العادلة : ما © = | ١‏ | أو ما 9 |٩۱‏ و لا ۵ ۱۱۲۱ 
| ؟ | نحدد الربع الذی تقع فيه الزاوية حسب إشارة ؟ 

(انظر الشکل القابل) 


(۳] نوجد قیم الزاوية 0 حيث إن : 


» اذا كانت 0 تقع .فی الربع الأول فان : 0 = 8 

ه إذا كانت 0 تقع فى الربع الثانی فان : 8 = ۱۸۰" - 8 

» إذا كانت 0 تقع فى الربع الثالث فان : 0 = ۱۸۰ + 8 

» اذا كانت 0 تقع فى الربع الرابع فان : 0 = ۳۱۰" - 8 
٤‏ | نضیف عددا من الدورات (۲ د7۲) حیث لم234 صد إلى قیم 0 لنحصل على الحل العام للمعادلة المثلثية. 


or 


آوجد الحل العام لكل من المعادلات الآتية : 
(1]عا9 - + (۲]۲ ما ۲۷-0 2 . 2 ؟ 2۱-0۷ . 
<< ای 


|[ ا0 = + (موجبة) .. 0 تقع فى الربع الأول. O ES‏ 
أو 0 تقع فى الربع الرابع. ۰ ۲۱۰۰-۲۳۱۰۶ ۲۳۰۰۶ وهی تکافی:- ,۱* 


وبإضافة (۲ له76) حیث بم 3 صد إلى قیم 6 
a ۲+ =0 <.‏ أو 0 - 3 +۲ 1 


.'. الحل العام للمعادلة هو : 0 = + 2 + ۲ ه16 حیث لہ 3 ص. 


9 م9 = شلك (موجبة) ۰. © تقع فى الربع الأول. .. 20 "fo‏ 
أو 0 تقع فى الربع الثانی. ۰ ۶0 6۵-۳۱۸۰ = ۱۳۵* 


وباضافة (۲ لہ 7۲) حیث دم 3 صد إلى قیم 0 


° 0 + ہ1 آو 0 - I‏ 7۲ +۲ بم 


.'. الحل العام للمعادلة هو : 0= +۲ رہ أو 0- 2 ۲+7 77 حيث لم3 ص 
8 6 = (موجبة) .. © تقع فى الربع الأول. هيدنه 
أو 0 تقع فى الربع الثالث. ۱ ° توالا لاب" عا 


> الدرس‌الثانی | 


وباضافة (۲ له]7) حیث ہہ 3 صہ إلى قیم 0 

ru +¥ =0 أو‎ Ta ۲+ =0 . 

.. الحل العام للمعادلة هو : 0 = + ۲ نم1 أو 0 - + 7 +۲ 1 حيث 3 ص 
ويمكن كتابة الحل العام للمعادلة بصورة أكثر تبسیطا کالاتی : 
الحل العام للمعادلة هو : © = + ده او حيث ل34 ص 


وذلك بإضافة ہ٠7‏ إلى أصغر قياس موجب. 


ملاحظة 


ینس 


آوجد الحل العام لكل من امعادلات الآتية : 


(۲] ما 6 - . (؟ ]ما0 - . (۳] ما - ١‏ |١عاعا‏ 6 <-۱ 
رس 

(7|ما0-. .0= .° أو 0= ۸۰ 

وباضافة (۲ 7۲ سم) حیث له3 صد إلى قیم 6 


.*. الحل العام للمعادلة هو : 


0 = ۲ 7۲ ده أو 7-06 +۲ 7 له حیث لہ 3 ص 
ویمکن كتابة الحل العام نلمعادلة قى صورة أكثر تبسیطا کالاتی : 
الحل العام للمعادلة هو : 0 = 7۲ لہ حیث لہا3 ص 
(۲ ما0 - . .2 ۹۰-0" و ۲۷۰-0" 
وباضافة (۲ )7 له) حیث دم 2 صد إلى قيم 0 ۱ 
.'. الحل العام هو : 8 < 3 +۲ ونم أو © = ج 7 +۲ :له حيث م3 ص 
المعاصر (ریاشنیات - شرح) + ۲۰ / أولى ثانوى / التيرم الثانى | ۱۵۳] 


ویمکن كتابة الحل العام للمعادلة فى صورة أكثر تبسیطا کالاتی : 
الحل العام للمعادلة هو : 0 - 2 + بو بم حيث ل24 صہ 


[7]عا 0 <۱ 5-60 
.. الحل العام هو : 0= +۲ u1‏ حيث لہ 3 صہ 
3 0= -\ .0= ۱۸۰* 


' .“. الحل العام هو : 0 = :7 +۲ :7 له حیث لہ 3 ص 


آوجد الحل العام لكل من املعادلات الآتية : 
(۲]۲۲ حا 2۱-6 . [f‏ عا 6 +۲۳ -. (۴] ۲۷۲-۵ - . 


لتكت اس 


آوجد الحل العام لكل من ابلعادلتین الآتيتين : 


۵۵ +۱-. (۶]۲ 0122-0 = : ۱ 
۱ تست س فا سیم 

١ - 02‏ .. طا © <-۱ (سالبة) 
ید 6 تقع في الريع الثاتى: .:. 6 - ۱۸۰*- وغ* = وم أ قياس الزاوية الحادة التى تحقق أن 
ای 8 نفخ فی لیے ايع 9ع دوع" ۳۱۵" | ا۱-۱20اهوه 


> الدرس انثانی ۰ 15557777۲ 


.*. أصفر قياس موجب یحقق العادلة وهو ۱۳۵" 
,*. الحل العام هو : 0  <‏ 26 + لہا7 حیث لہ 3 ص 
(۱۲ ما9 (ما 0 -۱)< . 
.*. اما ًا 6 = . ,. 0= ۰ أو 0 = ۲۷۰ وهی تكافئ - °٩۰‏ 
© - كل + لہ حيث نم 3 ص 
3 ما۵ <۱ ١‏ مرش 8 . .'. 0 = ۲ 7۲44 حيث 3 ص 


.*. الحل العام للمعادلة هو : 0 - 3 + لم16 أو ۲0 7۲۶ حیث ‏ ص 


آوجد الحل العام للمعادلة : ما 0 ما 0 = + ما 9 


س 


. - ما © عا 0 - ل ما 8 = . .”.. ما9 (ما9-+)‎ ٠.٠ 

.*. اما ما9 = . ١.26‏ و ۱۸۰-6 

۰ 0 - نہ حیث 3 ص ۱ 

و ما0 دن ۱ 0 = لل (موجبة) 

. 0 تقم فى الربع الأول. ۱ 0۵ 

أو 0 تقع فى الربع الرابع. ,۰ 0= ۲۱۰-۳۳۹۰ ۲۰۰ وهی تکافی - ۱۰" 


.*. الحل العام هو : © رہ أو 0= +۲ ںہ ]ا حیث 3 ص 


آوجد الحل العام للمعادلة : ۲ ما 0 عا ۳۴۰-۵ ما 9 = . 


4 المعادلة المثلثية فى الفترة | ۰ » ۲ 7۲ 


كتكتكت1..7 1 ت 


إذا كانت : 0 3 [. » 57٠١‏ [ أوجد مجموعة الحل لكل من امعادلتین الآتيتين : 


[۲۲۱ ما0 +2۱ . (۲]۲۴ تا 0 - ۲ = . 


0 
3 


- ی 
[[۰۰ ۲ ما0 +2۱<. .*. عا 0 = چ (سالبة) 
۰ 9 تقع فى الربع الثانی أو الثالث. 
» . الزاوية الحادة التی جيب تمامها = لم قیاسها .+" 
ci NENE‏ ۲۱۸۰۶ +۲۱۰ ۳۲۶۰۱۶ | » مج 1۳۲۰۰۱۲۰ 
9 ۲۳۰۰ 05 - = . 06 - 
١ ۲ ۲۳‏ ۲ 
حون نی ۰ 9 تقع فى الربع الأول أو الرابع. 
*.٠‏ الزاوية الحادة التى جيب تمامها ادهب مع 


د < 2[ لين = .£ =|[ 4 0110 1۳۳۱۵ 
my‏ 


أوجد مجموعة الحل للمعادلة : ٤‏ عا" 0 - ۲ = ۰ حيث 0 3 [. 0 JT.‏ 


ل---#_ سم 


£ 8-0 د . f.‏ 80 < ۳ 
0l 2 =0.‏ =4 
- 
.. إما e het‏ ۰ 0 تقع فى الربع الأول أو الرابع. 


» ۰۰ الزاوية الحادة التى جيب تمامها و 


۳۹ 9-[ 0*۲۰ - رن > |۳۳۲۰ 


امن = ا (سالبة) .. 9 تقع فى الربع الثانی أو الثالث. 


*۷۱,۱- ۳۰ +۳۱۸۰ 2 0 1۱۱۵۰1 و‎ FS NASO 


.'. مجموعة الحل = ۸۳۳۰ ۱۵۰" » ۳۲۱۰ ۲۳۳۲۰ 


آوجد مجموعة الحل لكل من ابلعادلتین الآتيتين حیث 0 3 [۰ 2 ۲ 7[ : 
(۲۷۲۲ فا ۲-0 - . (۶]۲ 6ع 


> الدرس الثانى ‏ أ 


أوجد مجموعة حل المعادلة : ۲ ما ۵ عا 0 + ” عا 0 = ۰ حيث 0 3 [. » 17[ 


وا 
۲۰ ما9 عا 8 + r‏ عا 0 = . .“. عا 0 (۲ ما + ۴( = . 

م اما عن قلا . :. | ۴ |1 - 5ب (مرفوض لان ۵ 2 [۰ ۰ 17) 

أ ۲ ما ۳+0 <. .. ما © = حك (وهذه العادلة ليس لها حل لأن -۱ < ما 0 < ۱) 


hte - 


4 37 


آوجد مجموعة حل المعادلة : ٤‏ ا" 0 - ۲ ما 0 ما 0 = ۰ حيث 0 3 [. 1۳4 


سس 
٠.٠‏ ؛ ما" ۲-0 ماما - . ». ما6 (؛ عا ۲-0 ما 6)<. 
ما ما0 ل كه 

أ 4 ما ۲-6۵ ما6 . ای : 0= ا0 

انا عم > ۲ آی ا0 - + (موجبة) 


۰. 0 تقع فى الربع الأول أو الثالث. . 
» ۰.۰ الزاوية الحادة التى ظلها قیاسها 57 iA‏ 


5 اب ۲ 2[ ۵۲ ۲۲۱۲ ] 


مخ د ۰۳۱۸۰۰۲۰ ۰۳۳۱۵۲ ۵۲ (TIT‏ 


إذا كانت : ۰" < 0 < ۳۹۰" أوجد مجموعة حل العادلة : ۲ عا 0 ما 9 = ۳ عا" 6 


آوجد مجموعة حل ابلعادلة : ۲ عا" 0 - ما 0 - ١‏ = . حیث 0 3 [۰ ۰ ۳۱۰[ 


3 


بالتعويض عن عا" © = ١‏ - ما" 0 «لتوحيد النسب المثلثية فى المعادلة» 


۰ ۲ (۱ ما 0) - ما ۰-۱-06 ۰ ۲-۲ ما 0 - ما0 -۱<. 

۱- ما ۲-0عا 6<. .*. (۱+ ما 6) ۲۱ ا6) = ۰ 
ما ١:‏ + ما0 = ۰ أى :ها ۱-0 < ]۱۸ 

۲-۰۱ ما2 ۰ ای" ما 0 = + (موجبة) 


۰ 0 تقع فى الربع الأول أو الرابع. 
» ۰.۰ الزاوية الحادة التی جيب تمامها ج قیاسها .1" 
۵ 0=[ ]أ اب داه ع عوج 1 Et Ws‏ 


فى مثال (۱) وجدنا أن : 

الحل العام للمعادلة : ما 0 = لل هو 0 = + + ۲ بر حيث 3 ص 

ويمكن التاکد من صحة الحل برسم الدالتين د, :د (0) = عا 0 »يم : دې (0) = + 
باستخدام آحد البرامج الرسومية وتحديد قيم 0 المناظرة لنقط تقاطع الدالتين ومقارنتها 
بقيم 0 فى الحل العام عند وضع لہ = ۰۰۰  ۲-‏ ا ۰ ۰ ۱۰ ۰ ۲ ... 


هی سا PEZE ]5 512۳۱۲۵ o‏ 
نیم ess:‏ 5 0 موه .- »= " 2 هد 


ونلاحظ من الرسم أن الدالتین تتقاطعان فى النقط : 
۰۶۸٩(۰‏ )۰۲۰ )۰۲(۰؟) ۰ (غى چ) .. 
ای أن 0م » ۰۲4 ۰52 2و ... 
وهى نفس القيم التى نحصل عليها من الحل العام 
عند التعويض عن لہ= ۰.۰ -۱ ا 


[ م‌اسئلة‌الکتاب‌المدرسی . هتذکر «فهم ©هتطبيك ‏ © مستویات علیا 


۳ 


و8 


اسنلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 


(۱) 0© إذا كانت : .* < 0 < ۳۹۰ وكانت : ما 0 + ٠ - ١‏ فان : 0 = 2320 

۳۲۷۰ (ب) :۹" (ج) ۳۱۸۰ (د)‎ EI) 
E = 0 فإن:‎ ٠ - ١ + 0 إذا كانت : .° < 0 < ۳۱۰" وکانت : عا‎ 63 )( 

(1) ۳۹۰ (ب) ۸۰" (ج) ۲۷۰* (د) ٩۳۹۰‏ 
(۳) إذا كانت : *٠‏ < 0 < ۳۱۰ وکانت : فا ۱-0 2 . ' فإن : 0 < REE‏ 

(1) .° (ب) ۹۰" (ج) ۱۸۰" (د) ۲۷۰" 
©) ۵ إذا كان : ۲ عا ۳۴۳-۵ = ۰ وکاتت .* < 6 < ۳۹۰" فان : 6 = eh:‏ 

)1( 1۳۰ ۱۵۰" (ب) 2۱۳۰ ۱۲۰* (ج) ۱۵۰ 41 ۲۱۰" (د) 41۳۱۲۰ ۳۲۰ 
() 63 إذا كانت : ۱۸۰*< 0 < ۳۱۰ وکانت : ۲ عا 0 ٠ - ١+‏ فان : 0 = و 

Ns e *۲۱۰ )1(‏ (د) ۳۳۰ 
(«) إذا كان : ۲۷ ما 0 +۰۱ حيث 0 قياس آکبر زاوية موجبة » 0 5 [۰ ۲۰ 7[ 

فان : 0 - «. ۲۳ 

ر = (ب) 26 (ج) 2 7 (د) 76 
(۷) مجموعة حل العادلة : ما 0 - ۲ ما 0 = ۰ حيث 0 3 ]× ءج 7[ هی RE‏ 

{7 + [ (ج) [ + 7 ] (د)‎ {r+} {rf} 
1 هی ال‎ "۲۷۰ < 0 < ٠ حيث‎ ١ = 0 مجموعة حل المعادلة : ۳۷۴ طا‎ )۸( 

(۱) (۳۰] (ب) [۱۰۰ ] (ج) }1۰{ (د) {é۰}‏ 
() 113 مجموعة حل العادلة : ما © + ما 0 = ۰ حیث ۱۸۰*< 0 < ۳۲۰" تساوی بانیم 

{1٥} (د)‎ {٤٠} (ب) [۲۲۵) (ج)‎ 6۲۱۰ (i) 
EEN N = 0 : فان‎ ١= 014» ۱۸۰ < 0 < °. : إذا كانت‎ 09 

الل ۳۰ (ب) ٤٥‏ (ج) ۰" (د) و 
00 إذا كانت : 9 3 ]۰ » ] » ما 9 ا © = + فان مجموعة الحل هى 2ے 

(1) 0 (ب [ج+] (ج) ( 7 ] )( }+ 7{ 


(6) مجموعة حل العادلة : ما" 0 + ١‏ - . 0۰ 3 [۰ 7۲۰ ] هی ی 


0 2] رب) = )+( }%{ (د) 2 
68 آذا كان : تا (- 0) = ۲ حيث ۰*< 0 < ۱۸۰ فان : 0 = موم موه 
(1) ۰ ° (ب)۲۰ (ج) ۱۲۰" (د) ۱۵۰" 
© الحل العام للمعادلة : ۳۱۴ طا © - ١‏ = ۰ هو و 4 
(1) + (ب) ۲ به + كد (ج) > +۲ له (د) ۲ بم 7۲ جک 
(۱۵) الحل العام للمعادلة : ما 0 = + هو .............. )0ض 
r 1‏ 1 1 
(1) ۲ 712۶ 4ب (ب) ۲ 1۲ج -- (ج) >“ + 7۲ مر (د) +7۲ ره 
. (63 الحل العام للمعادلة : لا ( = - 9) ۳۳ هو ی CC‏ تیم 
)1( 2 + ی ۱ (ب) حت + ۲ بهن 
(ج) غك + ۲ نہ (د) + ۲ ب أو حك + ۲ رہ 
۷ إذا كان : ه ماس = ۱۲ ماس حيث ۰" < 0 < .۱۸" فان :سس ای ا 
)۸(1 (ب) ۳۷۹۲ ۱۱۲* (ج) ٩۲‏ ۳۷ ۲۲* (د) 8۸ ۲۲ ۷“ 
6۸ إذا كانت : ۳ ۱2*۳ حيث 0 3 ]۰ ۰ ۲ 7[ فان :0 - و 
)2 (ب) چ (ج) 7 )2 
٩‏ إذا كان : ۰" < 0 < ۳۰" فإن مجموعة حل العادلة : ٩۳۷‏ = پل هی وی 
(i)‏ 1۳۰ (ب) [۳۳۰ + ۲۳۱۰۰ (ج) (۲۲۱۰ ۳۳۳۰۰ (د) 2 
60 إذا كان : ماس = حك 5 E‏ 1 فان : س = اه 
1 1 7۷ ۷۱ 
۱ (ب) کچ (ج) د (د) 2 
60 إذا كانت سس 3 [۰ ۲۰ 76[ فإن مجموعة حل العادلة : ما سن = ل هی نفسها مجموعة حل 
العادلة E ES‏ 
(1)طاس = ۲ ماس (ب) ۲ يإ" س = ما سس 
(ج) ۲ عا" سن + ۲ ما سس = ۲ (د) ما (س - +) = . 
© إذا كانت : 0 3 [۰ ۲۰ 7[ فإن عدد حلول المعادلة : ۲ عا 0 + ۳ هو E‏ 
(1) صفر (ب) ۱ ۱ " (ج) ۲ (د) ۴ 
68 إذا كانت : ۰" < 0 < ۳۱۰" فان مجموعة حل العادلة : طا (© - ۹۰) ۳۷ هی ۲ 
(1) ۰۳۳۰ 1۳۲۱۰ (ب) ([۱۵۰* ۰ 1۳۲۱۰ 
(ج) [۱۵۰* ۰ 1۳۳۲۰ (د) }°1° <« 1۳۳۲۰ 


9 إذا كانت : ٠‏ < سس < ۲ 7 فان مجموعة حل العادلة : ما (س - *) رد هی 7 


رن( »32 )1+3 (م) = 1 رد) (5: 3۶) 
©6 إذا كانت : ۰" < 0 < ۳٠١‏ فان مجموعة حل المعادلة : ۲ ما" 0 - ١‏ = . هی ی 
{No ¢ ۲۲۲۵۰۳۱۳۵ ۰ fo} (1)‏ (ب) [۵:* ۰ 10{ 
(ج) [۱۳۵* « {Yo‏ (د) }° « 1۳۲۲۵ 
6٩‏ إذا كانت : .* < 0 < "٣٠١‏ فان مجموعة حل المعادلة : ما" 0 - ا 0 = ٠‏ هى AEE‏ 
F(1)‏ +{ (ب) 1 »۰ + 14۰{ 
(ج) $° ۰۳۹۰۰ 1۳۲۷۰ (د) (۰۳۹۰ 1۳۲۷۰ 
69 إذا كانت ۰ < سن < ۲ 7 فان مجمومة حل المعاولة : للحت عا ۽ ۲ = . هی اگوی 
ES }()‏ لاسن 
لج e ahs KE a‏ 


60 إذا كانت ۰* < 0 < ۲۳۱۰ فإن مجموعة حل العادلة : ما (۲ 0 + بدو مایم ۳۰( 


هی 1111111111111 
(1) [۰:۳۰ ۱۲۰*) (ب) ا“ ۳۲:۰۰ 
(ج) }°< ۰" ¢ ۱۲۰" ¢ 1*۲۰ (د) ۱۵1 6 ۰۳۱۰۵ ۲۱۹۵ ¢ {Ao‏ 
69 إذا كان : 0 3 [۰ ۲۰ 7[ فان مجموعة الحل للمعادلة : ما 0 + قبا 0 = ۲ تساوی ی 
{Z}(i)‏ (ب) }2 )+( {r}‏ رم) 3 
(۳) عدد حلول المعادلة : عا" 0 - ٤‏ ا 0 + ٠ = ٤‏ يساوى OEE‏ 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۳ 
© إذا كانت : ۰" < 0 < ۲۳۱۰ فان مجموعة حل العادلة : ۲ ما" 0 - ه ما 0 - ٣‏ = . هى BME,‏ 
)1( }- <.1{ (ب) ‡ 1۰“ ۰ 1۲۰ 
(ج) }٠1ء {٤٠‏ (د) }۰ء4۰{ 
© إذا كانت : ۰" < 0 < ۲۷۰ فان مجموعة حل المعادلة : ۲ ما" 0 + ۳ ما 8 + ١‏ - . هی 5576 
(1) (۲۶۰) (ب) [۲۱۰] (ج) (۲۳۰) . (د) (۲۳۰) 
6# أى من قیم سس التالية تحقق العادلة :ماس + = ا 
ماس ۳۳۲ 
(1) ۰ . (ب) ٩۳۰‏ (ج) ٤٥‏ (د) ۰" 


الهمعاصر (ریاضیات - شرح) ۴ ۲۱ / اولی ثانوی / التيرم الثاني 


6۵ إذا كانت : 0 3 ]۰ » 7[ فان عدد حلول العادلة : ما 0 ما 0 = + ما 0 يساوى ا 


(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۳ 
۲۵ إذا كانت : ۰ < 0 < ۲ 7۲ فإن عدد حلول المعادلة : ما 0 - ما" 0 = ما 0 يساوى 500 
١)1(‏ (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ۶ 
0 إذا كانت : 0 3 [۰ ۲۰ 7[ وكانت س هى مجموعة حل المعادلة : ما 0 = ۰ » ص-هی مجموعة حل 
المعادلة : ما 0 = لم فإن مجموعة حل العادلة : ما © (۲ عا 0 - )١‏ = ۰ هى و 
(1) س-(] ص- (ب) سح ل ص (ج) س- - صہ ( د ) ص - س- 
gS 155 E e‏ مجتیمار یل المعاتلتية :ما6 + سیب 9ج 
وکانت صد تمثل مجموعة حل العادلة : ما 0 عا 0 فان : P4‏ 0/۳ 
(1) سد ص (ب) س- < ص (ج) ص- 7 س ( د ) نم(س) > نم (ص) 
۴ مجموعة حل المعادلة : (۱ + ما 0)" = ما © + ۲ ما 0 حيث .* < 0 < ۳۱۰" هى او 
(1) 1۰1 (ب) ۱۸۰۰ )۳۲۷۰۰۰۱۸ (د) 1۳۸۰۰۹۰۰۰ 
0 إذا كانت : سس » ص 3 [۰ ۲۰ 76[ » 0 = سن + ص فان مجموعة قیم 0 التی تحقق أن 
ماس ماص = ۱ تساوی ام 
 {rYer}(i)‏ (ب)(۲۳۰۳) مصم(» 3) رم( 3] 
() إذا كان الحل العام للمعادلة : ما0 = ٤-۴۲‏ هو 3 + ۲ 77 لہحیث لہعدد صحیح فان :۴ = کک 
(1) صفر (ب) -۱ (ج) ۱ (د) 2 
((ع) الحل العام للمعادلة : ما ج 0 = صفر هو 520008 
(1) 7۲۶ (ب) ‏ 7۲ (ج) + 7۲ (د) 7۲ 
© الحل العام للمعادلة : ما 0 ما 0 = ٠‏ هو ...م (حیث لہ 3 صم) 
)۲(1 7 ده (ب) 7۲ لہ (ج) كد به (د) رہ 
69 إذا كانت : 0 3 [۰ ۲۰ 7[ فإن عدد حلول العادلة : عا" 0 = ل یساوی بیط 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) 6 
€9 مجموعة حل المعادلة : طا © + حا © = ٣‏ حيث ٠‏ < 0 < ۲ 7۲ هی aaa‏ 
(Ho HF {Ie (۱‏ 
69 |ذا كانت : 9 3 ]۰ » چ[ وکانت : طا 0 + طا" 0 = ۲ فان : كا" ۵ + تا © = سای 
(۱)1 ۱ (ب) ۳ (ج) 1 (د) ۸ 
(63 إذأ كان : ما 0 أحد جذری العادلة : سس" -س فا 0 + ما" 0 = + فان |حدی قیم 0 هی ی 
(1) ۳۰* (ب) ۶6۵" (چ) “٠‏ ا 


آوجد الحل العام لكل من امعادلات الآتية : 


() 63 ما 0 = + اون ا 6 ۵۵ ۳۳-9۱ 
Eceb‏ (0) ما 0 = عد 0 0 <-۱ 

(۷) قا -<-۲ زين فا ۲۳-۵ () ۵ ۳۳-۵ 

6 2ه ۲ ۳۳-۵۶ ۰-2 6 ۲ ما 6 +۲۳ = . وه يه ما( -0) = + 


EA 69‏ ما9 r+ OL‏ ۰-012 وى هه ما۵ اق = ان 69 ۷ ما ۲۴-۵ ما 6 -. 


63 © ما 0 - ما 0 = . 9 ED‏ ۲ ما" 0 = ما 9 
64 62 ۲۳ عا 0 ما9 - ما9 ١‏ |(6 ۲ ما" 6 +عا 0 - . 62 ۲ ما 1+015+60-. 


إذا كانت 0 3 [۰ » ۲ 76[ أوجد مجموعة الحل لكل من المعادلات الآتية : 


() ۲ حا 2۱-0 .۰ () 63 ۲ ما +۱<. 6 ۲ ما 0 +۲۳ = . 
©) ۱-0 <. ۱ (ه) ۲ قا 0 += . 60 4 ما 0+ ۲ 2 . 

6 كا +۲۳ = . () ؛ ۰-0۱ <. () عا 0 -۲ 0 > . 
05 عا OLD) . - ١+0‏ 0=. نع +“ -2)0. 
6 ما (9 - ۰( = + 69 ؛ ما ۲-6 6۵ ؟كا 6 - ؛ 

63 ما" 0 -م 6 - . 69 ۲ ۲ 0+ ۲ ما9 ما 0 < . 

م6 ED‏ ؛ ما ۲-۵ ما 6 ما6 - be GO|:‏ 6 + 0۱۲ - . 

.- 2-9 (| .-1١-6ام+8‎ ۸۲6۵ 


8 6 آوجد حل كل من المعادلات الآتية فى الفترة | . +[ 


)0( نا" 6 - ما 60 = () ۲ ما 20ا0- ما0 = 
3 حل المعادلة : ما 0 ما 0 - + عا 0 = ٠.‏ إذا كانت : .* < 0 < ۱۸۰ 
IPT‏ 3 الآتية : 
فد EM CG)‏ ما۲ 6 عا 6 

(۳) اه 0 ما ء 9 )اء ۲۱۸-0 6 


8 أوجد مجموعة حل کل من المعادلات الآتية فى الفترة [۰ » 76 [ : 


(۱) © ۲ ما" 0 - ما6 +۲ < . (f)‏ 0۵ +۸ )0۵+ ۲ < . 

(۳) ۲ نا" 0۶-6 -۱<. (ع) ۲ كا" 6 - 012۷ +۲ 2< . 
€ أوجد قياس أصغر زاوية موجبة تحقق العادلتین : ۲ عا 0 + e . = ۳۷-1 ۰ . - ١‏ 
8 أوجد مجموعة حل المعادلة : ما ( لك ) - ل خيد 0 3 ]. ۳ لا ee‏ 


Û‏ مسائل نقيس مهارات التفكير 


6 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) عدد حلول المعادلة : ماس = . حیث س 3 [. ۰ 7[ هو کک 
)۲(1 (ب) ٤‏ (ج)1 (د) ۸ 
(۲) اذا كان : ما +١‏ عاسب" فان : ا ۳ ۳۹ 


(1) عا ۲ + اس = صفر (ب) ا۱!-مای< ۱ 
(ج) عا ١!‏ - عاس = ١‏ (د) عا (؟ + س) = -۱ 
(۳) مجموعة حل العادلة : ا سس + ماس = ۲ حيث س 3 [..» 7[ هى ف 
I‏ (ب) [صفر] (ج) [صفر »۳ (د)© 
(4) إذا كانت ۰" < سس < ۲۳۱۰ فإن عدد حلول المعادلة : ۳ ماس = لاس هو 55-59 
(۲)1 (ب) ۳ (ج) ٤‏ (د)ه 
(ه) إذا كان :ا 0 +۲0 فان : ۲۳ 0 + ۳۳۵ 0 > ............... 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۴ 


(1) قیم 0 التی تجعل جذری العادلة التربيعية : سس" + ۲ سن + ۲ ما 0 = ۰ متساویین 
حیث 0 3 [. ۰ ]هى یی 


]هه (ب) 1 2۳۳ (ج) ۶ ۱, 2۳4 E‏ 
؛) (؟) مجموع حلول العادلة : ما" سن - ماس ماس = يا سن - ماس 

حیث س 3 ]۰ ۲۰ 7[ هو حو 

7۲ ۶ (ب) ۲ 7۲ (ج) ۳ 7۲ (د)‎ 7 £ (i) 


زه مجدو] رل اا ا و ما لاحن هن 13 2 هی و 
2 م تیه ر 33 


«م) إذا | كانت 0 3 [. مسا I‏ مد مد سم 


فان : حا 9 ما 0 = دیع 5 7 

FON E 1 ۲ ود‎ (i) 
fret 3550 اذا کان :4 اس +۲ ماس - ۳ فان"‎ 62 

وی الا ل 
6١‏ الحل العام للمعادلة : طا © - طا © = فا 0 هو . EE EE‏ ۱ 1 

)1( )+ع كد t+‏ (ب) امه 

(ج) "3 + ۲ يميج (د) - 4 +۲ نہ 


إذا كانت 0 3 [۰ ۰ ۲ 76[ فأوجد مجموعة الحل لكل من المعادلات الآتية : 


(6 ۲ ما ۱+۵ ما( = -0) -= . 00 ؛ ما9 +016 --. 

. ع‎ ١+8 عا 9 + كا 6 2 ۳۷۲-۵ ن ل 5-6 نا‎ (r) 

(م ۲ ما 0 ما ۲+0 ما6 - ما ۰-۱-0 TCD‏ ۵-(۳۲+۱) ۱ +2۱ . 
(۷) نا" 6 + كا" 0 - ۷ ۱ رم ۲۱ جه فا9+<. 


أى مثلث یحتوی على ستة عناصر » ثلاثة أضلاع وثلاث زوایا » والقصود بحل المثلث هو ایجاد قیاسات 
زواباه وأطوال اضلاعه الغير معلومة. 

لحل المثلث القائم الزاوية يلزم معرفة : طولی ضلعین فيه أ» طول آحد أضلاعه وقیاس إحدى زاویتیه الحادتین. 
تستخدم النسب المثلثية للزاوية الحادة ونظرية فيثاغورث فى حل الثلث القائم الزاوية حیث 


المقا ب 
ماه - ال _ اس ۲ ع وى ان ی ا ۱ 
لوتر => الوتر > لو 
,وا ل ےآ 1 
i‏ ع 9 
المجاور 7 المجاور 2 
(اح)" = (اس)" + سح" 
ل 
<< ۸ سم 2« =0 ۲ سم 
۲ 
5 ۸ 
9 7 7 مایت اج ۲۳ 
وباستخدام حاسبة الجيب نجد أن : ی (دی) = ۳۱ ٤۷‏ ۳۹* 1 ۴ 
. ۰.۰ فه(ذس) = ۳۱ 1۷ ٩۳۹‏ 


9ه (د ) = ۳۱-۳۹۰ ۷ ۳۳۹ = ۲۹ ۹۲ ۵۰ 


لذنا 


> الدرس الثالث 7 


بعك يول Ra,‏ 


(4 ۶۷ PI) x ۱۲,۵ حت‎ 


. لاحظ أله يمكن إيجاد بح باستخدام نظرية فیثاغورث حيث : 2)5 (اس)" - (اح) 
فیکون ساح = (۲)۱۲,۵ - (۲)۸ 2۶ ٩,۳‏ سم 
' ۱ 647 


حل المثلث ب ح القائم الزاوية فى ب والذى فيه : س = ١١6,‏ سم » ساح - ۲۶,۷ سم 


ا 
تور و ا 
ویاستخدام حاسبة الجیب نجد آن : ۵ (دح) 2 ۳۲۹۲۳۲" 1 
ه .٠.‏ مه (د ۲) < ۹۳۲-۳۹۰ ۲۳۲ - ۲۸ ۳ ۵۷* ب ۷ سدم ج 
اب AF a E)‏ 4 1,1 
ا حوفي او ۱:2 
وباستخدام حاسبة الجيب نجد أن : ؟ ى 


= ۲۹,۲۱ سم 


مس دح نیو (اح)" =( + ح) 


۲)۲,۷( + ۲), e 


حل اثلث 9س ح القائم الزاوية فى ب ف الحالتين الآتيتين : 
(۱]!ب<۱ سم » << ۸,۱ سم 


©= 5 سم » سح = ۷,۳ سم 


حل المثلث القانم الزاوية إذا علم منه طول ضلع وقياس إحدى زاويتيه الحادتين 


حل المثلث ۲ب ح القائم الزاوية فی ب والذی فيه : ؟ح - ۱۲,۵ سم » وه (دح)= ۰ ۲۵ 


ا 


»ی (د 0 = ۰-۳۹۰ ۶۲۲۵ ٩۰‏ 25 ا 
اب ج لاس 
ا چ یا بی . سلس ح ما ۵ ۲۵ 
بف اب ۱۲,۵ ما ۵۰ ۲۲۵ یم 


| 
3 


وباستخدام حاسبة الجیب نجد أن : اب > 6 سم 


سب سس سس علق ۳ 5 
O ae‏ مهدو الا وو 


وباستخدام حاسبة الجيب نجد أن :سح ع ۱۱,۲۰ سم 


حل المثلث ب ح القائم الزاوية فی ب والذى فيه :س = 8.75 سم » ىه(دح)-38١غ6*‏ 
٠ن EASY 2*۱ ۹۸-۳۹۰ = (F3)‏ 
!ی ",م ۳ 
۳ وي 1 کت رب 
وباستخدام حاسبة الجیب نجد أن :سح ع ٩۰۷۹‏ سم 
لاحظ أنه يمكن إيجاد طول ب ح باستخدام مه (د ؟) حیث یکون : = 
ب عع 4۸1۲2 .بح ۸,2 ۲4۸1۲۱ 2۶ ٩,۷۹‏ سم 


۳ RARE ۱۳. وى‎ 
TK 7T ia ۰ ۰ ٤١ ۱۸ کی اح + ۰ = < ما‎ © 


وباستخدام حاسبة الجیب نجد أن : ! ح = ٠١,۰۲‏ سم 
9[ يمكن إيجاد طول ۴ح باستخدام ف (د ؟) حیث یکون : أ = ما ! 


۸,٦ O 
سم‎ ۱۳,۰۳ TE للج م| ۲ ۶۸ ات سس‎ 


= 


حل المثلث ۲ب < الذی فيه مه (دس) = ۲۹۰ |ذا كان : 
١1]؟س-‏ ۱۰ سم » ف (دح) = 04" (]-< 2 ۲۲ سم » ف (د ) = ۲6 ۳۲* 


تفکیر ناقد 


| هل يمكن حل المثلث القائم الزاوية معلومية قیاسی زاویتیه الحادتین ؟ الإجابة : لا یمکن. 


لأنه یوجد عدد لا نهائی من الثلثات القائمة التی لها نفس قیاسی الزاویتین الحادتین (أى القثات التشابهة) 


سے ع ی 


۱ ولذلك لا يمكن تحديد أى من هذه المثلثات هو الطلوب تحديد أطوال أضلاعه (أى حله) إلا إذا علم على الأقل 
أحد آطوال أضلاعه. 


E 
اقآ‎ 


حل ابلثلث ؟ ب ح القائم الزاوية فى ب مقربًا قیاسات الزوایا لأقرب ثلائة أرقام عشرية من الرادیان والطول لأقرب 
ثلائة أرقام عشرية من السنتیمترات إذا كان : 


[۱] ی (د !) = ٩۱,۲۵۶‏ ع ساح - ٠١,5‏ سم 1 (۲] ی (ذ ح) = ۰:۷۱۵* ۴ح = ۲۳ سم 


يجب تحویل نظام الآلة الحاسبة من النظام (68) إلى النظام (1*30) قبل إجراء العملیات الحسابية التی تحتوی 
على دوال مثلثية لزوایا مقدرة بالرادیان 
وذلك بااضغط على 6 ثم 68 نم 9© 


_ 71 0 0 
[1] ء ف (دح)= 2 - ۶ , ۱ :2 ۰,۲۱۷ 


3 اس اغا ۶۱,۲۵۵ - دنل 
= م 7 = ۱۵۵ ا ووب 

.٠ Tab ۰‏ لا ۲۵۶ ند 

ت ۲ ۳ 
اب - = ٣,٤۷۵‏ سم ۰ فان 
٠19‏ مه (د ) = - 2۶۰,۷۱۵ ۰,۸۵۱" 
0 لوي ماح - اعد ۱ ما ۶۰,۷۱۵ لح 
,*. اب ۲۳ ۷« ما ۰,۷۱۵* :2 ۱۵,۰۷۹ سم 
و انیت /. ما ۶۰,۷۱۵ عاج 


حل المثلث س ح القائم الزاوية فى س مقربًا قیاسات الزوایا لأقرب ثلاثة أرقام عشرية من الرادیان والطول 
لأقرب ثلاثة أرقام عشرية من السنتيمترات إذا كان : 
(1] ی (د ۱) = ٩۰,۸۲۳‏ 4 ساح < ۱۰ سم (؟] یه (د ح) = ۱,۰۷۳* » << ۳۷,۵ سم 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) +۲۲ / أولى ثانوى / التيرم الثاني 


3 


315155 ست 


!بح مثلث فيه : مه (دس) ‏ ۹۲ ۵۸* 2 ساح = ۱۵ سم 2 وستم ق اف 
حيث؛ 3 بح ء ۶= ٠١‏ سم آوجد : ف (دح) 


9 ___" 


انط ب ۳ 


اء 


۳ 
ب و < سس 22 ٩,۲‏ 
۱ مه 


.*. وه - ۱۵ - 2,۲ ۸,۸ سم ۰ 
م 6اسم مه 
وافى ۸ ۶۲ ح : ۰۰ زاح - ا 


وباستخدام حاسبة الجیب نجد أن : مه (د ح) = ۸ ۳۹ مغ" 


.تاد 


داثرة طول نصف قطرها ٩‏ سم رسم فیها وتر يقابل زاوية مركزية قیاسها ۱۰۰" 
احسب طول هذا الوتر لأقرب ثلاثة أرقام عشرية. 


بن لم 


نرسم ۶۶ ل اب يقطعه فی ۶ 
و ات ۱ اماف اب 
4 ۰ مود مس نق ١‏ 0 6 پتصف دعب 


ب (د ۵۲ع) ۳۱۰۰+ ۲ .۵ 


۶۸ فيه : ی (د !ء م) = ۳۹۰ 


ER ۳ 2‏ :. ۲ ۱ رز 
.*. ما (د (s^‏ ۹ ما دهع ع 
.. ۶۴ = اما ۵۰ = 4,۵۹۱ سم .. اب ۲ ي = ٩,۱٩۳‏ سم 


فى الشکل المقابل : 

آب قطر فى الدائرة م ۶۰ 
» ی (د !) = ۳ ۰ << ٠١‏ سم ۱ لو 
أوجد طول نصف قطر الدائرة م لاقرب رقمین عشریین. 


Ka 


على حل المثلث القانم الزاوية 
[) من أسئلة الکتاب المدوسى تخگر + فهه ` ه تطبیق ھ مستویات علیا 


اسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© (١)يمكن‏ حل المثلث القائم الزاوية فى كل الحالات الآتية ما عدا أن يكون العطی ATI‏ 
(1) طولا ضلعين فى المثلث. (ب) طولا ضلعين وقياس الزاوية المحصورة بينهما. 
(ج) قياسا زاويتين فى المثلث. (د) طول أحد ضلعى القائمة وطول الوتر. 
© (۲) فق الشكل المقابل : 
> ی 
فين (ب) ۸,۳ 
(ج) ۳,۷ (د) ٥,۹‏ 
(۳) فى الشکل المقابل : 


جس ص > eased‏ سد 


٩,۸ )1(‏ (پ) 1,۹ 
(ج) ۸,۶ (د) ۱۶,٩‏ 
(د) 0٩‏ 

© () ف الشکل القابل : 


(د) ۳۶ 


٩۵۲ 4 (ب)‎ ٩۹)1( 


(ج) ٩‏ (د) ۵ 


rs 
ف الشكل المقابل:  . ر‎ 0 ۰ 
1 ۱ 1 O = ف (دح)‎ 
3 *۳۹ 1۸ (ب)‎ ۱ "01۳۷ )۱( ۰ 
,و* مکی‎ ٩۲ (ج) ۲۳ ۳۳" ۱ (د)‎ 
إذا كان المثلث !بح قائم الزاوية فى س » ات2 ه.سم. 4 ساح = ۵ ۳ سم‎ )۷( © 
فان : وه (د ح) = کرک ن‎ 
"۵٩ (ج) 60" (د)‎ E اه‎ . ۰ ( 
۹ : فى الشکل المقابل‎ )۸( 
۱ اب < - سمه‎ 
۳ (ج) ۹۸ ما ۲۰* ( د )۹۸ ۲۰* لب اسم‎ 
مسج <۸ سم‎ » .٩۳۰ > ]) إذا كان ۸۵ اب حقانمالزاویة فیس » ی (د‎ 0 
فان : !جح > سم‎ 
۱۱ (ب) ۱۳ (ج)1 (د)‎ ۱۰ )1( 
سم‎ ۲۰ = » ۶ ٩۳ = إذا كان ۸ !سح قائم الزاوية فى ب » ىه (د ح)‎ 62 
قاٍن : طول تت 2 میم‎ 
۲۷,۷ (ب) ۱۱,۷ (ج) ؛ ,۱6 (د)‎ ۱۹:۲۲1( 
فى أى الاشکال الآتية لا يمكن حل المثلث ]سح ؟‎ 00 


أ اک 


(i)‏ با 
60 إذا كان ؟ ب ح مثلث قائم الزاوية فى ؟ فان : 
OR ES‏ 
( )س اح (ب) !اب اح (ج) ٣ب‏ ااب ' (د )ساح 
ثانيًا : ۴س = للد امس" ر عي # 
(1) ۲ح لطاب (ب) ؟ حاكاس (ج)۲احقاب (د)احطّابت 
© الشكل القابل یتکون من ۳ مربعات متلاصقة » إذا كان طول ضلع | 
کل منها پساوی ۲ سم فان :سڪ = 000001 تم 1 
2 
(1) ± (ب) + (ج) + (د) چ 


لتنا 


64 فى الشکل المقابل : 


ال 
۲ 1 
اد (ب) ١2‏ 1 


(ج) < ۳ (د) ۲ 
(6 فى الشكل المقابل : 7 


سم 
r~‏ 
4 
ی 
3 


(د) ۲۸,۵ 


fo, )1(‏ (ب) ۱۵,۸ (ج) ۱۸,۷ (د) ۲۵,۸ 
(6۷ فى الشکل المقابل : ۱ 


(1) ما (د ؟حس) ما (دء اح) 

(ب) ما (د ؟حس) ما (دء اح) 

(ج) عا (د !حس) طا (دء اح) 

(د) عا (د !حس) نا (دء !ح) 

(6۸ فى الشکل المقابل : 

دود و سجن ییون 

N (بزاعا‎ 6 )1( 
E ار‎ EHS 


: فى الشكل امقابل‎ 0٩ 
ؤس ح مثلث قائم الزاوية فى ب‎ 
وكان : ١ب = ۵ سم :بود كسم حوس سل نتم‎ 
TY ۳ 
فان : كا 0 - ما 0 = مو ع ولاه اموه‎ 


+ (ب) + (ج)‎ ١)1( 


تزه" 


31 #تذكر »© فهم © تطبيق ‏ :5 مستویات عليا 


(.۲) فى الشکل امقابل : ۱ 
۸ب < قائم الزاوية فى ب 
6 2 سای بحیث روت ۲۰ سم 
فان : ؟ب < ا )0 ج ار ج فاس ۶ 
(۱) ۳۳۲۱۰ ی (ج) ۱۵ 
(۲۱) في الشکل المقابل : 
اب ؛ هر دع مثلثان قائما الزاوية فى ب » ۶ على التزتیب 
فإذا كان : ح منتصف ب۶ فان : كك - 2220155 
EPC‏ (ب) ه : ۳ 
(چ)۲ :۱ (د) ۴ : ۱ 


60) 613 يبين الشکل المقابل : 
دائرة مركزها م » اب قطر فيها 


» فإذا كان : 9ح - ۱۲ سم » ف (د ) = ۳۷* ھا 
فإن طول نصف قطر الدائرة = ۰ یه 
(د) ٤,۷۹‏ 


)۷,0(1 (ب) ٩,۹۷‏ (ج) ۷,۹۱ 5 
() فى الشكل المقابل : 
۴ 
الدائرة م طول نصف قطرها ۵ سم 7 


» اح‌مماس للدائرة عند ؟ » !۶ ١‏ سم ۱ ۱ 


لخم )۳۱ (ج) ۳۹" (د) ۳۷" 
62 فى الشکل امقابل : ۱ 

سس و۱ ۱ 

0 (ب) ۱۰ 3 
یه ۱ (د) 5 ح - 


(۲۵) بح متلث وم رل بح فلذا گان : !۱-۶ سم » یف (دس) ۵۲" وب (دح) ۲۸" 


(1) ۲۰ (ب) ۱۹ (چ) ۱۷ (د) ۱۸ 


o RIPE YS‏ ا ماک 
LT OR‏ 0 
١ 2 1 NE SS 3 ee‏ 
E 40 :‏ 2 5 2 ۷ 4 بل 7۳ :4 1 3 ۰ ۲ ۳ 5 0 ۹ 2 4 5 ۹ 
0 في الشكل المقابل : 
۱ ؟ سح مثلث متساوی الاأضلاع طول ضلعه = ۳ سم 
تن E‏ بل اب » هرق 1 سح : 


فان : ء م + ۵ و < 02+00 یمه سا و 0 ی 


۳۳ ۳/۳۰ ۳۳۹۰۵ عا 


E 1‏ (ب) 3 (ج) ۸ ( د) ۷ 


9 فى الشکل المقابل : 
E. E‏ 
إذا كانت : 0 3 [25 ۰ ۴] 
فان : = 3 O meran‏ 0 کے 


" (۱۰۳۳۸[)۱] (ب) [ ۲۷ ۱۱۰] EEG‏ 
. )ج( [۱۹ ۳ [TY‏ (د) |۱۱ ۰۳۳ ۳ 


(۸) فى الشکل المقابل : ۱ 0“ 
(0)1, < 0, =0 (ب) 9, < 0, < 0, / : 2 ۳0 
(ج) 0 0 > OSO)‏ مه حضف 1 ۳ 


"سم ۱0 
٩‏ فى الشکل امقابل : ۱ ۱ 1 
إذا كان : ؟ح قطر فى الدائرة م 
فان مساحة الدائرة الار برژوس ۸ ؟ب حی 
تساوی = نی ر اش ١‏ 


(1) اح )ا (ج) ١‏ + نا" ؟ (د) ۲۲۵-۱ 


3 أوجد قيمة كل من س » ص فى كل شكل من الأشكال الآتية : 


۲ سم 
TF 4‏ د 
ص عن ۷ سس 
حجن 5 : ۸ سم 
Mm 22 ۹‏ 


8 603 آوجد قيمة كل من الزاویتین :0 » 8 بالقیاس الستینی فى كل شکل من الأشكال الآتية : 


۱ 2 ۱ 
رم ۳ 
E. 1‏ مه سم 
)0 )( 


9ع ؛؟ ب ح مثلث قائم الزاوية فس أوجد طول ب مقربًا لرقم عشری واحد إذا كان : 
(۱) مه (د ح) = ۹۸ ۳۲" > ؟ح< ۲۵ سم ۰ سمه 
(۲) مه (د ۲) = » پڪ = ۱۱ سم ۰ شم» 
(۳) مه (ذ ۲) A=‏ 6 << ۲ سم ۷۰ سم» 


!ب ح مثلث قائم الزاوية فوب آوجد ى (د ح) لأقرب دقيقة إذا كان : 
(0١ت-17,8‏ سم ۰ ۱۸,۱2۲ سم ۲۳۹۰ 
(۲) ساح - ۵6 سم ۾ << سم ۹ e oF‏ 
0 = ۲۷,۲ سم 4 سح < ۲۰,۶ سم A»‏ 5۳ 


[' () حل المثلث ؟س ح القائم الزاوية فى س مقربًا قیاسات الزوايا لأقرب درجة والطول لأقرب سم حيث : 
(۱) اب < ع سم » ساح - ۱ سم 
(۲) ای 2 ۵ , ۱۲.سم » ساح ,۱۷ سم 
(۳) س = ۵,۳ سم » = ۱۲,۲ سم 
(عء) سح - ۳۱ سم > << ۲؛ سم 


حل ۸ !ب ح القائم الزاوية فى ب والذی فيه : 

(۱) ۲,۱2۱ سم ۰ اب-2 ۱۱,۲ سم 
)00 = ۳۹ سم ؛ ساح ۱۲ سم 
© 2 ی (دذح) ۱۲" ۰ << ۷۱ سم 
() اب< ۱۲ سم o‏ (د) < ۲۶ ۲" 


3 حل المثلث ؟ ب ح القائم الزاوية فس مقربًا الزوایا لأقرب ثلائة آرقام عشرية من الرادیان والطول لأقرب 
ثلاثة أرقام عشرية من السنتيمترات حيث : 
(۱) مه (د ۲) = ۰,۱۱۹ 20 ۱۸2۲ سم 
(۲) ا (د ح) = ۱۶۱..* » = ۱۵,۷ سم 
(۳) ف (د ح) < ۱,۰۸۲ ۰ << ۲۵,۸ سم 
لهذا 


8 مثلث متساوی الساقین طول کل من ساقیه ۷ سم وقاعدته ۱۰ سم. 
احسب قیاسات زوایاه. ۰ ۶ ۰ 6 ۶ 4 ۰ ۰ .1 N‏ 


سح مثلث متساوی الساقین فيه : ب = حح 4 << ۲.۰ سم » ب (دس) = 6۶ 8۸" 
اوجد طول : اب لاقرب سنتیمتز. ١68‏ سم» 


3 سس ص ع مثلث فيه : س ص = ۱۱,۵ سم » ص ع = ۲۷,٦‏ سم 6 سن ع = ۲۹,۹ سم 


© 
اک أن : الثلث قائم الزاوية فى ص ثم أوجد : قياس زاوية سس CY TY»‏ 
1 دائرة طول نصف قطرها ۸ سم » رسم ؟ حح قطر فیها ثم رسم الوتر ب طوله ۱۰ سم 

أوجد قیاسات زوایا المثلث ایح ۰ ۱ ۹۰۰ ۵۷ CTA.‏ 


8 ) دائرة م طول نصف قطرها ۷ سم » رسم فیها وتر ۴ب يقابل زاوية مركزية قیاسها ۰۳۱۱۰ 
احسب طول ب لاقرب ثلاثة أرقام عشرية. ۱۱,۶ سم» 


بح معين طولا قطريه ای » ب۶ هما ۱۸,۸ سم ۲۶,۷ سيم 
أوجد : مه (د ١ء‏ ح) لأقرب دقيقة. «VE Vs‏ 


قطعة أرض على شكل معين ۲ ب ح۶ طول ضلعه ۱۰ أمتار » مه (د ب ح) = 17 ۱۰8" 
آوجد : طولی قطریه ؟ س بت 10.7 مترًا تقريبًا » سمترا تقريبًا» 


اء مستطیل طول قطره ای ۲6۰۸ سم + ةد 1 خب) ۲۳۲۱۶" 


آوجد طقل كل فق : اب » بخ ۰ سم تقریبّا » ۲۲,۷ سم تقریبًا» 


[ 00 اب حء شبه منحرف متساوی الساقین فيه : 
اوور 0 ب = ح<ء < ۵ سم 0 ٤= ٩‏ سم ¢ ساح = ۱۰ سم. 


أوجد قياس کل من زوایاه الاربعة. oF Ae‏ ۱۳۱۵۲ ۵۳۸۰ ۱۲۵۲۰ » 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)١(‏ فى الشكل المقابل : 


إذا كانت : ء 2 سح بحيث ء << و << ه سم 


» مه (د ؟ءس) = "hs‏ فان : ؟ ى - یم م 3 3 2 
(1) ۱۰ عا ۰ع* (ب) ۱۰ حا ۵۰* (ج) ه عا °۸۰ (د) ۵ ما 6۰" 


المعاصر (رياضيات - شرح) م ۲۳ / اولی ثانوى / التيرم الثانى | ۱۷۷ 


(۲) إذا كان : !سح مق قائم الزاوية أطوال أضلاعه هی ۰1 ۱+۱ ۱-۱۰ حیث ١ > ١‏ 


فاٍن قياس أكبز زوایاه الحادة بساوی سس تا 
(1) 6۲ ۳۹* (ب) ۹۸ °٤۸‏ (ج) ۸ ۵۳* (د) ۲ ۲“ 
(۳) إذا كان : اب ح متا قائم الزاوية فىب » کب = ۱ سم ومحيط 4 اب ح< ۲۶ سم 
فان : ف (د ح) = یھ ہے چ يان محم عونم 5٠٦٠ل‏ 
(۱) ۱۶ (ب) ۱۸* < WO‏ (د) ۵۳" 
(») إذا كان : ات حا متا قائم الزاوية فی وكان اب > بخ » مساحة ۸ اب ۳۰ سم" 
» !+ ب << ۲۰ سم فان : ف (د ۱) د مي 
19 5۷۷ (ب) ۳۷ ۵6* (ج) ۹۸ °۲٦‏ (د) ۶۱ ۱۲* 
(5) فى الشکل امقابل : ۳1 
إذا كان : ؟ح قطرًا فى دائرة م » اب مماسْا لها ۱ 
» ب سم »نق > ستم ۱ ۳ 
فإن : مه (د ء حم) = eS Es‏ 
يد (ب) ٩‏ ۲۵* (چ) ۳۱ ۹۸* (د) ۳۹ ۳۷* 
(1) فى الشكل المقابل : 0 
بح قطر فى دائرة م » ؟ ج ٦=‏ سم »م (د اج) - 0 SN‏ 
فان مساحة ۸ ۴سح = ا سم" ا 2 1 
)0141(1 (ب) ‏ ا 8 (ج) ۱۸ 0 (د) ۱۸ ا 0 
(۷) فى الشکل امقابل : ۱ 
إذا كان : اب ح مثثًا قائم الزاوية فى ؟ 4 
۰ 1 سح ۱۰ -ما" 6 “ا ر 
فإن ی = ااا ا ا سح« 1 5 
(1) ما ۵ (ب) طا 8 (ج) عا 8 (د) نا" 0 ۱ 
(۸) شكل خماسى منتظم طول ضلعه ۸۸ , ۵ سم فإن طول نصف قطر الدائرة المارة برؤوسه = أ 
)1( (ب) ه (ج) ٩‏ (د) ۷ 


زوایا الارنفاع 
وزوایا الأنخفاض 


4 
إذا فرض أن هناك راصد عند نقطة ؟ ونظر إلى جسم NG‏ 
عند نقطة ‏ أعلى مستوی النظر فإن الزاوية المحصورة 
زاویه ارتفا ع 
بين الشعاع ب الأفقى والشعاع !١خ‏ الواصل بين ت Af‏ 


(عين الراصد) 


عين الراصد والجسم الرصود تسمى زاوية ارتفا ع الجسم المرصود ح بالنسبة لنقطة ؟ 


4 

اذا فرض أن هناك راصد عنذ نقطة ؟ ونظر إلى جن 
عند نقطة ‏ أسفل مستوی النظر فإن الزاوية االحصورة 
بين الشعاع اب الافقی والشعاع ؟ح الواصل بين عين 


حه (الچسم العرصود) 
ملاحظة 

قياس زاوية انخفاض ح بالنسبة إلى ؟ بساوی 

قياس زاوية ارتفا ع ! بالنسبة إلى ح 


وذلك لان مه (د ؟) = مه (د ح) (بالتبادل) 


باستخدام الشکل القابل أكمل ما یأق : 


([[] زاوية ارتفا ع الشخص ‏ بالنسبة للسیارة ح هى 
8# زاوية انخفاض السیارة < بالنسبة للطائرق هی 
(۳زاوية ارتفا ع الطائرة ب بالنسبة للشخص ! هی .. 
[؟] زاوية انخقاض الشخص ‏ بالنسبة للطائرة ب هی 


من نقطة على سطح الأرض على بعد ١ه‏ وا 0 رن وی روج مر مت رن 
يساوى ۲۳ ۳۸" آوجد ارتفاع المنزل لأقرب متر. 

بفرض أن ب یمثل ارتفا ع المنزل 
2 ۵+ اد 


,* اب ۵۰ × 0 ۸ .ع مترا. 
د ارتقاع المنزل = ۶۰ مترًا تقريبًا . ۰ ۵ مترا = 


e 323505“ 


من قمة برج ارتفاعه ٠١‏ مترً وجد أن قياس زاوية انخفاض جسم واقع ف ابلستوی الأفقى المار بقاعدة البرج 
یساوی ۲٤‏ ۲۳" أوجد بعد الجسم عن قاعدة البرج لأقرب متر. 


ل 


بفرض أن ٩ب‏ يمثل ارتفاع البرج ٤‏ چ 7 


.*. ف (دح) < ى (دء اح) = ۲6 ۲۳* (لأن ۶ // سح ) ح (الجسم) . 
TE lb‏ +5 20 ب حب = - ۱۱۹۰ مترا. 
r TE |‏ 


.*. بعد الجسم عن قاعدة البرج ٠١١‏ مترًا تقرييًا. 


من نقطة على سطح الأرض تبعد ۵۰ مترًا عن قاعدة عمود رأسى» وجد أن قياس زاوية ارتفا ع قمة العمود هو ۴۲ ۱۸* 
أوجد لأقرب متر ارتفاع العمود عن سطح الأرض. 


a 


سس - »> تعرس سبع 7۳۳۳ 


وقف شخص طوله ۱,۵ متر على بعد ۱۰ آمتار من قاعدة سارية علم مثبتة رأسيًا على سطح الأرض فوجد أن قياس 
زاوية ارتفاع أعلى نقطة فى السارية پساوی ۲۲ ۶۰" احسب طول السارية لأقرب متر. 

بفرض أن : !ب یمثل ارتفا ع السارية » ح۶ يمثل طول الشخص 

نرسم حن // وس حيث ن 3 آب 

ارگ الك م نع ان AR, Ot‏ 


6 طول إس = إن + نس حيث : نب = و - ۱,۵ مترًا 


لست ۸,۵ +۶۱۵ ۱۰ .*. طول السارية = ۱۰ امتار تقریبا. 


عمود إنارة ارتفاعه ۶ ,۷ متر یلقی ظلا على الأرض طوله ۵,۵۵ متر. 
آوجد بالرادیان قياس زاوية ارتفاع الشمس عندئذ. 

افون الق + آب بدا شب الإدازة 

» سح یمثل ظل عمود. الإتازة على الاين 

» 0 قياس زاوية ارتفاع الشمس عندئذ. 


ا رام ی ۰0۳۹۷۸۵ 


.. قياس زاوية ارتفاع الشمس بالرادیان = 1۸ ۷ ۵۳" × سكج = ,٩۲۷‏ .* 


من قمة صخرة ارتفاعها ۲۰۰ متر عن سطح البحر قیست زاوية انخفاض قارب يبغد ۳۰۰ متر عن قاعدة الصخرة. 
فما مقدار قياس زاوية الانخفاض بالرادیان ؟ 


۸ 


هه 29 
ظ 


من قمة صخرة ارتفاعها ۰۰ متا رصد شخص سفينتين فى البحر على شعاع واحد من قاعدة الصخرة فوجد أن قيامى زاويتى 
انخفاضيهما ٩۰‏ ۲۳۲ » .؟ ۰:٩‏ أوجد البعد بين السفينتين. 


بفرض أن ؟س يمثل ارتفاع الصخرة » حى البعد بين السفينتين. 
.'. فى ۸ سء :طا ۵ ۲۲ 


و ۷۹,62 ٣‏ تقرييبًا 
يد 74 
: لا . اا ` 1 مالل سمال 
ح 


.۶۷,۷ بیا. 


ل ل ل ا ل 
يق ی = ۳۹:۸ متر تقريبً. 


ون 


تقترب سفينة من منارة ارتفاعها 4۰ متا عن سطح البحر » رصدت قمة ابلنارة فى لحظة ما فوجدت أن قياس زاوية ارتفاعها 
۲ وبعد ه دقائق رصدت قمة المنارة ثانية فوجدت أن قياس زاوية ارتفاعها ۲٤‏ , .“ . احسب سرعة السفينة علما بأن 
السفينة تسبر بسرعة منتظمة. 


بفرض أن : آب يمل النارة 

وأن ح١‏ هی السافة التی قطعتها السفينة فى ه دقائق 
.. فى ۸ سح : سا 

5 مه 5 د هد 2 

مر رز جيم KONE oe‏ يونا 

» فى 4 او : طا (د اوس) = 


۰ کے 3 
م طا ۰,۲۶ 


:۶ ‌ 
= ۵ , ۱۱۳ مترا. 
6 


و سام ت 
2 


وح - ۳۳۱,۷۳ - ۱۱۳,۱۵ = ۱۱۸,۲۸ مترًا. 


٠.٠‏ السفينة قطعت ۱۱۸,۲۸ متا فى ه دقائق 


5 .د _ الساقة _ ۷۸,۲۸ _ ۹ 
۰۰ او الا ا 


9 


على زوایا الارتفاع وزوایا الانخفاض 


( .من أسئلة الکتاب المدرسى وه تذکر e‏ فشم ه تصبیق ممه مستویات علیا 


اسئلة الاختیار من متعدد 


6 اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 


(۱) من نقطة على سطح الارض تبعد ۰؛ مترّا عن قاعدة برج قیست زاوية ارتفا ع قمة البرج فکان 
قیاسها ۷۲ فإن ارتفا ع البرج لأقرب متر یساوی TERR‏ .۲ 
(1) ۱۲۰ (ب) ۱۳۱ (ج) ۱۲۲ (د) ۱۳۳ 

(۲) رصد شخص طائرة على ارتفاع ۱۰۰۰ متر فوجد أن قياس زاوية ارتقاعها ۶۰" 
فان بعد الراصد عن الطائرة بساوی مگ مخت لأقرب متر. 
(1) ۹۶۳ (ب) ۱۱۹۲ (ج) ۱۳۰6۵ (د) ۱۵۵ 

(۳) من قمة برج ارتفاعه ۸۰ مترًا إذا وجد أن قياس زاوية انخفاض جسم واقع فى الستوی الافقی الار 
بقاعدة البرج ۱۲ ۲۶" فإن بُعد الجسم عن قاعدة البرج یساوی تقريبًا HE‏ ی 


(1) ۱۹۵ متر (ب) ۱۷۸ متر (ج) ۸۸ متر (د) ۳۱ متر 

(؛) من قمة منارة ارتفاعها ۸۰ متر عن سطح البحر قیست زاوية انخفاض هدف ثابت على سطح البحر 
فکان قیاسها ۰۸۰ » فان بعد الهدف عن قمة النارة یساوی ل ۶ ۲ 
(1) ۷۸ (ب) ۷۹ (ج) ۸۰ (د) ۸۱ 

(ه) عمود إنارة طوله ۸ متر یلقی ظلا على الارض طوله ه متر » فان قياس زاوية ارتفاع الشمس عندئذ 
لأقرب درجة بساوی اوم 
(۱) ۳۲" (ب) ۵۱" (ج) ۳۹" (د) ۵۸" 

(+) من قمة صخرة ارتفاعها ۱۰۰ مترّا عن سطح البحر یکون قياس زاوية انخفاض قارب یبعد عن قاعدة 
الصخرة ۲۰۰ متر بالرادیان > ۳ 
۰,۰۸۱ (ب) ۶۱ ,۰ (ج) ۰,۲۵ ۱ (د) ۰,۲۶ 

(۷) إذا سار شخص مسافة ۱ کم على طریق منحدر یمیل على سطح الأفقى بزاوية قیاسها ۱۵ ۲۲" 
فان مقدار ارتفاعه عن الستوی الأفقى عندئذ بساوی اد خن تا زرا" 
٩۲۵,۵۰ )1(‏ (ب) ۰۹,۱ (ج) ,۳۷۸ (د) ۳۷,۸ 

(۸) 67 طائرة ورقية طول خیطها ۲؟ مترًا » فإذا كان قياس الزاوية التی یصنعها الخیط مع الارض 
الأفقية يساوى ۱۳" فإن ارتفاع الطائرة عن سطح الأرض = سا0 مقر | 
(1) ۳۷ (ب) ۱۹ (ج) ۸۲ (د) ۸۰ 


)٩(‏ شخص طوله ۱۱۰ سم ویقف على سطح الارض وعلی بُعد ۲۰ مترّا من شجرة رأسية وجد أن قياس 


زاوية ارتفاع أعلى نقطة فى الشجرة یساوی 1۸ ۳۱ فإن ارتفا غ الشجرة - دنت مقر. 
(۱۳)1 (ب) ۱۶ (ج) ۱۲ (د) ۱۱ 
)٠١(‏ فى الشکل املقابل : 
إذا قيست زاویتا ارتفاع قمة برج طوله ۵۰ |۲ متر 3 
من النقطتين ؟ »س على نفس الخط الأفقى الار بقاعدة E‏ 
البرج فكان قياساهما ۳۰" » "٠٠‏ على الترتيب 
فان البعد بين النقطتين ؟ » ب يساوى FREE‏ : 
(1) ۳۳۱۰۰ (ب) ۰۰ ۳۷ (ج) ۱۰۰ (د) ۵۰ 


0) 63 من سطح منزل ارتفاعه ۸ أمتار رصد شخص زاوية ارتفا ع قمة عمارة آمامه فوجد أن 
قیاسها ۳ ورصد زاوية انخفاض قاعدتها فوجد أن قیاسها ۳۸" فإن ارتفا ع العمارة لأقرب متر 


(۳۰)۱ (ب) ۳۸ ˆ (ج) ۲۹ (د) ۳۱ 


00 وقف شخص على صخرة ارتفاعها ۰ مترًا ولاحظ سفینتین فى فى البحر على شعاع أفقى واحد من 
قاعدة الْصَغْرة » وقاس زاویتی انغفاضیهماء فوجد قیاسیهما 1۲ ٩ ۰ ٩۲۰‏ ۵۳" فإن البعد بين 


السفينتين = مدع تن وین 

(1) ۱۹,۶ (ب) ۱۷,۷ (ج) ۲۹,۷ (د) ۸1,۷ 
69 إذا كان قياس زاوية ارتفا ع الشمس ۳۰" فان طول ظل برج ارتفاعه ۱۵۰ متر على 

سطح الارض - میت بو 

۲۷۵ (ج) ۱۵۰ ۳۲ (د)‎ ۱۳۳۰ TY v(i) 


69 من قمة تل ارتفاعه ۳۰۰ متر كانت زاويتى انخفاض قمة وقاعدة برج مقابل قياساهما ١‏ » ۵" 
على الترتيب فإذا كان كلا من قاعدة التل والبرج على نفس الستوی الأفقى 
فاٍن ارتفا ع البرج = E‏ 
r) ۰۰ )(‏ -۲۷۲) (ب) ۲۰۰ (۳ -۳۷) ما ۳۷۲-۲ (د) ۱۵۰ (۳۷۲-۲) 
69 إذا كان طول ظل برج رأسی على الارض الافقية عندما كانت زاوية ارتفاع الشمس قیاسها ۲۳۰ أكبر 
من طوله عندما كانت زاوية ارتفاع الشمس قیاسها 40" بمسافة ۰ متر فان ارتفاع البرج = سس نش 


٩۰ )1(‏ (ب) ۳۰ (ج) ۲۰ ۳۳ (د) ۲۰ (۳۷ +۱) 


00 ف الشکل امقابل : 
شخص يقف على ضفة نهر وجد أن قياس زاوية ارتفا ع قمة شجرة 
ا aî 5 e a‏ 
الشجرة آخنیع ۲۰ فان عرض الذهز ت .. 005060 هقوه 
(1) ۷۰ (ب) ۰؟ (ج) ۳۰ (د)۲۰ 

0۷ قام شخص من قمة برج مراقبة ارتفاعه ۲۰۰ متر برصد سفینتین فى البحر فى نفس الستوی الأفقی 
المار بقاعدة البرج وفی جهتین مختلفتین من برج الراقبة فکان زاویتی انخفاضیهما ۳۰" » ۶۰" فان 


2 
۱ 


السافة بين السفینتین = ەا ق 
(1) ۵۵۰ (ب) ۵۶61 (ج) ٤٣٣‏ (د) 11٥‏ 

(6۸ من قاعدة وقمة منزل ارتفاعه ۱۰ أمتار تم رصد زاویتی ارتفاع قمة برج مقابل فکانتا ۱۰" » ۳۰" على 
الترتيب فإذا كان قاعدتی المنزل والبرج على نفس الستوی الأققى فان ارتفاع البرج = Ono‏ خر E‏ 
(1) ۱۰ (پ) ۱۵ (ج) ۲۰ (د) ۱۷,۵ 


من نقطة على بعد ۸ أمتار من قاعدة شجرة وجد أن قياس زاوية ارتفا ع قمة الشجرة ۲ ؛ آوجد ارتقاع 
الشجرة لأقرب رقمين عشریین. ۰ مترّا» 


8 وجد شخص أن قياس زاوية ارتفاع قمة برج یساوی ۲۱ ۹۳۹ فاذا كان الشخص يبعد عن قاعدة البرج مسافة 
۰ مترًا فما ارتفاع البرج ؟ 3 مترًا تقرییّا» 


8 113 رصد شخص طائرة على ارتفاع . ۰ متز فود آن قباس زاون ارتقامها 7۷ ۵ آوجد بعد الراصد 
عن الطائرة. ۰ مترا تقریبّا» 


۰ من قمة صخرة ارتفاعها ۱۸۰ مترّا من سطح البحر قيست زاوية انخفاض قارب يبعد ۲۰۰ متر عن قاعدة 
الصخرة » فما مقدار قياس زاوية الانخفاض بالراديان ؟ ةب تقرییا» 


8 3 رصد شخص من قمة جبل ارتفاعه ۲,۵۲ كم نقطة على سطح الارض» فوجد أن قياس زاوية انخفاضها 
هو ۰۱۳ . أوجد السافة لاقرب متر بين النقطة والراصد. ۰ هترا تقزيباء 


من قمة منارة ارتفاعها ۲۰۰ متر قیست زاوية انخفاض قارب فى النهر فکان قیاسها یساوی ۱۶ ۲۱ فا بعد 
1 لبد KIRE i‏ إذا كان القارب یقع مع قاعدة المنارة فى مستو أفقى واحد ؟ ۰ مترا تقرییّا» 


] من قمة برج ارتفاعه ۰ مترًا وجد أن قياس زاوية انخفاض جسم واقع فى المستوى الأفقى المار بقاعدة 
البرج يساوى ATT‏ أوجد بعد الجسم عن قاعدة البرج لأقرپ متر. ۱۱۰ متر تقرییّا» 


الومعاصر (رياضيات - شرح) +۲۶ / أولى ثانوى / التيرم الثاني [ ۱۸۵] 


3 عمود إنازة طوله ۲ متر يلقى لا على الأرض طوله ۸ ٤‏ متر 
أوجد بالراديان قياس زاوية ارتفاع الشمس عندئذ. AT‏ , 0 


۰ آوجد بعد هذا الچسم عن کل من قاعدة البرج وقمته لأقرب متر. ۰ متا تقرييًا » ۷۹ مترًا تقرییا؛ 


3 سلم يستند بأحد طرفیه على حائط رأسی » ویرتفع عن سطح الأرض ۳,۸ متر والطرف السفلی 
على الارض وقياس زاوية غيل السلم على الأرض 54 

أوجد لأقرب رقمين عشريين كلا من : 

(۱) بعد الطرف السفلی عن الحائط. (۲) طول السلم. ۰ مزا تقرييًا » 4.۲۳ هترا تقريباء 


۰ 


3 إذا كان قياس زاوية ارتفا ع مثذنة من نقطة على بعد ۱۶۰ مترّا من قاعدتها يساوى 557 ۲۱" فما هو 
ارتفا ع المئذنة لاقرب متر ؟ وإذا قیست زاوية ارتفاع المئذنة نفسها من نقطة تبعد ۰ أمتار من قاعدتها 
فأوجد لأقرب دقيقة قياس زاوية ارتفاعها عندید . ۰ متا ۳ 


مسافة ۸۰۰ متر وجد أن قياس زاوية الارتفاع هو أ 
آوجد ارتفا ع النطاد لأقرب متر. - ۱۰۹۳۰ مترا تقزییا» 


وقف رجلان فى جهتین مختلفتین من سارية علم مثبتة رأسيًا على سطح الأرض بحیث كان الرجلان وقاعدة 
السارية على مستقیم أفقى واحد. فإذا رصد کل منهما زاوية ارتفاع قمة السارية وکان قیاسا زاویتی 
ارتفاعها هما 17 ۵6" » ۱۲ ۰۶۷ آوجد البعد بين الرجلين 

إذا كان طول السارية ۱۲ متا (بفرض إهمال طولی الرجلین). ۷۰ متراء 


اب ينل برجا ارتناعه ۵۰ متا عاص عت وهه ۰:۱ وتف شخصان لتحا علد ح والاکر عند ۶ .ميت 
ب » ح »۶ تقع على مستقیم آفقی واحد » بحیث ح تقع بين ب » ۶ فاذا رصد کل منهما زاوية ارتفاع قمة 
البرج » كان قیاسا زاویتی ارتفا ع قمة البرج ۱۳ ۵۲" ۳۱۰ ۶0" على الترتیب فأوجد طول ح ء (بفرض |همال 
طولی الشخصین). ۰ متراء 


من قمة برج ارتفاعه ۱۰ مترًا رصدت سفینتان فى البحر على شعاع أفقى واحد من قاعدة البرج فوجد أن 
قیاسی زاویتی انخفاضیهما °4۷ Toe‏ ۱ علی الترتیب. 
جد البعد بین السفینتان لاقرب متر. ۰ مترا» 


یقف شخص على بعد ۸۵ مترًا من قاعدة برج على قمته سارية علم فلاحظ أن قياسى زاويتى ارتفاع قمة 
السارية وقاعدة السارية 07" » ۵4" على الترتیب. 


آوجد طول سارية العلم لأقرب متر (بقرض |همال طول الشخص). ۰ آمتار» 


PL‏ ل ا 


0 تقترب سفينة من منارة ارتفاعها ۰۰ مترًا » رصدت قمة الثارة فى لحظة ما فوجد أن قياس زاوية ارتفاعها 


۱ وبعد ٠١‏ دقيقة رصدت قمة النارة ثانية فوجد أن قياس زاوية ارتقاعها ۰,۲۲" احسب سرعة السفينة 


علمًا بانها تسیر بسرعة منتظمة. ۰ مت ر/دقیقة» 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 

(۱) فى الشکل امقابل : 
إذا كانت قیاسات زوایا ارتفاع أعلى نقطة فى یت 
من ثلاث نقاط على الخط المؤدى لأسفل نقطة فى البرج ٠ ٠‏ ی 
هئ ۳۳۰ ۰ 4۵ » ۱۰" علی الترتیب 
فان ؟ب : بح = تمھ کو 
۳۷۰۱ (ب) ۲ : ۲ )+( YY:‏ (د)۳۳ :۱ 

(۲) فى الشکل المقابل : ' 
ظل زاوية ارتفاع قمة البرج من قمة النزل = رسمه 


E Ê E‏ و زج 
as‏ 
I EF‏ ا O r‏ 
۱۳ 


(i) 


(ب) 
(ج) وا 
(د) ۰ ط ۰-۳۹۰ 0 .£ 


(۳) فى الشکل امقابل : ۱ 
قیست.زاویتا ارتفا قمة جبل انب 
من قاعدة وقمة منزل حرء ارتفاعه ف فوجد قياساهما على 5 ۳ 
الترتيَي سن » عن فإن : اب < م ا م ا کے ۱۱ 5 
رو طاسب e‏ 
(ج) ف (طاس - طاص) (د) ف طاسن لاص 


القطاع الدائرى 


القطاع الداثری هو جزء من سطح دائرة محدود بقوس فیها وبنصفی القطرین الارین بطرفی هذا القوس 
فإذا رسمنا فى الدائرة م نصفی القطرین ٩۶‏ » #ب 
كما فى الشکل القابل - فان سطح الدائرة 


ینقسم بهما إلى جزاین کل منهما بسمی «قطاع داثری». 


۾ فالجزء م ؟ جب سمی قطاعا داتریا اصغر ينما الجزء م ؟ء س يسمى قطاعا داثريا أكير. 
© ونسمی د ؟ م س بزاوبة القطا ۶ الاصفر » ل ۴ حب لمنعكسة در وبة القطا ۶ لأكبر. 


۳۳۳ سے 


© دنس !.ح< يقوس القطا ۶ الاصفر 2 ۲ س بقوس القطا ۶ الأكدر. 


مساحة 4 مساحة القطاع الدانری ۶ الدائرى 


شکل(۱) 
بملاحظة الأشكال السابقة نجد اين : 


مساحه القطاع (م ؟ حا س) مه (د ؟ ۵ -) .°4 
شكل١١)‏ : ۱ ۰۹۹ مج ي 
مساحة الدائرة م 5 قیاس الدائرة .۳۹۰ 

: مساحة القطاء ۱ ؟ حح س) ی (د ؟ ۵ ) 9 
097 س - ۱ سس = 
I E‏ الذائرة م قداس لدائرة م ول 


۱۸۸ 


۲ weli اتدرس‎ > 


مساحة القطاع (م !حس) 
شكلم 7 EAI‏ 


MA: دام‎ 


الو ان 


۳ قياس الدايرة ‏ ۳۹۱۰ رن 


«| 
Il 


حة القطا 0 المنعكسة) ‏ .عم" 
5105 س ع (ماحس) _ , آی(دامب ۲ E‏ 


ل — 
ج د ا = 


مساحة الدائرة م ۳ قياس الداترة م ۳۹ 
ای أن النسبة بين مساحة القطاع ومساحة الدائرة هى نفس النسبة بين قياس زاوية القطاع وقياس الدائر 


مساحة القطاع قياس زاوية القطاع 


مساحة الداترع ‏ اقاس الداثرة 


وإذا رمزنا إلى : قياس زاوية القطاع بالتقدیر الداثری بالرمز 8 وقیاسها بالتقدیر الستینی بالرمز سس" » طول 


نصف قطر الدائرة بالرمز نق وطول قوس القطا ع بالرمز ل فإن : 


0 
مساحة القطا ع الدائرى 2 : 0 8 
0( ی ے لي مساحة القطاع الدائرى = ج × 7۲ نق" 


ق" 


مساحة القطا ع الا ق ا خف ا ت 
م ع ی ے کے :*: مساحة القطاء الداشری < س يروز 


ای آنا ٠‏ مساحة القطاع الدائرى = ج × مساحة الدائرة 


5 .6+ ك 


» ۰.۰ مساحة القطاع الدائرى = + 0* نق" .". مساحة القطاع الدائرى = ل × س × نق" 


ساب 


آی أن ' مساحة القطاع الدائرى = + ل نق 
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س 


آوجد مساحة القطاع الدائرى الذى طول قوسه ل ف دائرة طول نصف قطرها نق إذا كان قياس زاويته ؟ بالتقدير 
الداثری » سس" بالتقدیر الستینی فى كل مما يأ : ۱ 

(1] نق = ۱۰ سم » 2*۶6 ۶۱,۵ | [؟]نق< ۱۰,۵ سم » س" = ۱66" 

(۳] نق = ٦‏ سم » ل = ۶ سم 

(۲] مساحة القطاع = 0 نق" = ۳ x‏ ۵ (۱۰) = ۷۵ سم" 


_ سن سا NEE‏ : 
| ؟] مساحة القطاع = 2 × 7۲ نق" بج × 7۲ × (۱۰,۵) < ۱۳۸,۵ سم" 


رز ا و ۹ 
[۴] مساحة القطاع = چ ل نق = ل × ٠١١ × ٤‏ سم" 


۶۲,۱ آوجد مساحة القطاع الدائرى الذى طول نصف قطر دائرته = ۷ سم » زاويته المركزية قياسها‎ ]١[ 


| ؟] أوجد مساحة القطاع الداثری الذى طول نصف قطر دائرته = ۱,۵ سم وطول قوسه = ۸ سم 


(۳] آوجد مساحة القطاع الدائرى الذى قياس زاويته ۱۰" فى دائرة طول نصف قطرها ۵ سم 


r 


قطاع داثری طول نصف قطر دائرته ۱۲ سم » ومحیطه هه سم أوجد مساحته. 
٠‏ نق = ۱۲ سم » محیط القطاع = 5ه سم » ۰۰ محیط القطاع = ۲ نق + ل 
۵۵۵ ۶ ۲ + ل .*. ل > ۳۱ سم 


.'. مساحة القطاع = ج ل نق = ل × ۲۱ × ۱۲ = ۱۸١‏ سم" 


۳ 


> الدررس الخامس 77777 
قطاع دائرى طول نصف قطر دائرته ۱۵ سم » ومساحته ۲۷۰ سم" آوجد : 
| ۱] طول قوس القطاع. قياس زاوية القطاع بالقیاسین الدائرى والستینی. 
0 .. نق = ۱ سید » مساحة القطاع = ۳۷۰ سم 0 مساحهة القطاع = ل نق 
8 ۰ = + ل x‏ 16 ل 2 


(؟ ]۰۰ ل = ۲١‏ سم » نق = ۱۵ سم .. ےك 82 9۲,6 


ا وبع = ۶ 26:۷ و- 


قطاع دائری مساحته ۷۵ سم" ومحيطه ۲۵ سم 


أوجد طول نصف قطر دائرته وقياس زاويته المركزية بالقياس الستينى. 


*۱۳۷ TY = 


پت ي“ 
م مساحة القطاع < ۷۵ + ل نق = ۷۰ E‏ ل نق ۱۵۰۰۶ )۱( 
» .۰ محیط القطاع = ۲۵ .٠‏ ل +۲ نق = ۳۵ .*, ل< ۳۵+ ۲ نق )۳( 
وبالتعویض من (۲) فى (۱) : .'. (۳۵ - ۲ نق) نق = ۱۵۰ 
.*. نق" - ۳۵ نق + ۱۵۰ = . .*. (نق - )٠١‏ (۲ نق - ۱۵) = ۰ 
.*. نق = ۱۰ سم > نق = ۷ سم وبالتعويض فى (۱) 

ل = ۱۵ سم ل = ۲۰ سم 
۱ 8 - حل - ٩,۵‏ : 6 - سل - ها 
سس = ۶۱,۵ بے ۳۷ ۵1 و۸" سس = 4 × نکل ب ٩٩‏ 1۷ 10۲ 


قطاع دائرى مساحته ۱۷ سم" » وطوله قوسه ۰ سم 
آوجد قياس زاویته بالقیاسین الداثری والستینی وأوجد محیط القطاع. 
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698689 
دائرة م طول نصف قطرها ” سم » رسم فیها نصفا القطرین ٩۶‏ » ۶ب بحیث : اب - ۱۰ سم 


آوجد مساحة القطاع الأصغر م ب لأقرب سنتیمتر مربع. 


ترسم ۴ح ل اب یقطعه فى ح فیکون ح متتصنف اب 


:8 ات ح تیب عه ۵ سم 


0 ۵ح م فيه : م (د ! حدم) = ۹۰" 


ما (د؟مح) - اک = چ < (refa).‏ ع ۳۵ وه 


*۱۱۲ ۳ A= ۵1 TI FE x = (د ۲ مس)‎ <. 


مساحة القطاع الاصفر م ٩ب‏ = ۳۸پ 


a 


!ب ح مثلث قائم الزاوية فی ب فيه : ب = ٦‏ سم »ساح = ۸ سم» رسم قوس دائری مركزه ؟ وطول نصف قطر 


دائرته یساوی اب قطع حح ف ء آوجد لأقرب سم" مساحة ابلنطقة المحضورة بين : سح » حء » ۶ 


× 7 نق۲ = ٤= "(1) x ۲ x‏ ,۵۰ سم" 


المساحة د کے ۸ ی ا القطاع بء 


مساحة ۸ ۷ب 2 ج س عابس نح ع +« م - ۶ سم" 


ایجاد مساحة القطاع بء : 


.* نق = ب = ٦‏ سم » طا (دب۲عء) د == ۾ .'. ف (دب ۲ء) = ٤۸‏ ۷ ۵۳* 


نا 2-2 ۰ 
سس ¢+ ۶۸ ۷ 6۵۲ ۲ 
x‏ جع و[ ۷ ۰۱ ۶ = ۱۷ 
i ۳ ۳۹‏ 


.”. مساحة القطاع اب = ۲ نق" 


.*. الساحة الطلوية = ۲6 - ۱۷ = ۷ سم" 


l9 


آوجد مساحة الجزء امظلل فى كل مما یأق بدلالة 7 : 
٩ 1[‏ 17 


۲ نقطة خارج داثرة م طول نصف قطرها ه سم ۸۱۰ ۱۳ سم » رسمت ب » ؟ح مماستین 
للدائرة فى ب » حح فأوجد لأقرب سم" مساحة المنطقة بين : اب عق مج 


مساحة المنطقة المطلوية = مساحة الشكل ب م ح - مساحة القطاع م دوب 


٠‏ ؟ب مماسة للدائرة ؛ س* نصف قطر فيها. 


.». ف (د مب) = ۹۹۰ 

وبالثل مه (د ؟ حم) = ۹۰" 

.:. اب - ح = |(۲)۱۳ - (5)0 = ۱۲ سم (فیثاغورث) 
.*. مساخة الشکل اب م ح = ۲ × مساحة ۸ اب م - ۲  «‏ × و × ۱۲ = ۱۰ سم" 

ایجاد مساحة القطاع م حوب : 

فى ۸ مس ١‏ القائم الزاوية فى ب : عا (دب م )١!‏ = + ب ف (دتم ) = 1۸ ۲۲ ۳۹۷ 
ب ف )د( = ۲ Fz "۱۷ ۲۲ 1۸ x‏ 10 ۱۳۶" 


e 5‏ 
1 ۱۳:9 
۰ مساحة القطاع م و ی = 7۲ نق" × اک و۷ برش بل 


۲٩ =‏ سم" 


رن مساحة النطقة الطلوية = ۰ - ۲۹ = ۲۱ سم؟ 


الومعاصر (ریاضیات - شرح) م ۲۰ / أولى ثانوی / التیرم الثانی 


على القطاع الدانری 


(..۲ من اسئلة الکتاب المدرسن ۰ تذكر ه فهم ه تطبيق مه مستویات علیا 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


© (۱) [-] محيط القطاع الدائرى الذى طول قوسه ٤‏ سم وطول قطر دائرته ۱۰ سم يساوى ملعملل معلل سیم 
(1) ۱۶ (ب) ۲۰ (ج) ۳۰ (د) ۱۰ 


(۲) مساحة القطا ع الداثری الذی طول نصف قطر دائرته ؛ سم وطول قوسه ٩‏ سم 


تساوی نت سم" 
(i)‏ ۲۶ (ب) ۱۲ (ج) ۱۰ (د) ۸ 

© (۳) مساحة القطاع الداثری الذی طول قوسه ۱۰ سم وطول قطر دائرته ۱۰ سم تساوی تمد دیدن 6 
(1) 6۰ (ب) ۲۵ (ج) ۱۲,۵ (د) ۱۰۰ 

8 () 0© مساحة القطاع الدائرى الذى قياس زاویته ٩۱,۲‏ وطول نصف قطر دائرته ٤‏ سم تساوى ويج يناي 
(۸)1:. (ب) ٩,٩‏ (ج) ۱۳,۸ ۱د) ,۱۹ 

(۵) ل مساحة القطا ع الداثری الذی قياس زاویته ۰ وطول نت قطن داق6 ۲ سع تنساوی الع م۳ 

(1) ۲ 7۲ (پ) ۱ ۲[ (ج) ٩‏ 1۲ (د) ۱۲ 7۲ 

زى (5) اذا کان محیط قطاع دائری ۸ سم وطول قوسه ۲ سم فان : نق = MCT‏ مسج 
NET}‏ (ب) ۲ (چ) ۴ (د) ٤‏ 


0 (۷) القطاع الدائرى الذى محيطه ٤٤‏ سم وطول نصف قطر دائرته ١‏ سم 


فان طول قوسه بساوی مب شیم 
(۱۹)1 (ب) ۸ (ج) ۳۲ (د) > 

Lû (A) ©‏ مساحة القطاع الداثری الذى محیطه ۱۲ سم وطول قوسه ۱ سم تساوی دم ری سه" 
)1(1 (پ) ٩‏ (ج) ۱۳ (د) ۱۸ 


e اون‎ 

(1) ۶۰ (ب) ۳۲ (چ) ۲۶ (د) ۶۸ 
۱ (۱۰) قطاع دائرى مساحته ۱۵ سم" وطول قوسه ۲ سم فان : نق = م 

(1) ۵ (پ) ۱۰ (ج) ۲,۵ (د) ۱۵ 


(۱۱) قطاع داثری مساحته ۰۰؟ سم" » وطول نصف قطر دائرته ۲۰ سم فإن طول قوسه یساوی سم 


٠١ )1(‏ (ب) ۵ (ج) ۲۰ (د) ٤١‏ 

66 3 اذا كانت مساحة قطاع دائرى تساوی ۰ سم" وقياس زاويته ۶۲,۲ 

ف بقل سيق تلن وا وا اه سس 
()۲ (ب) ه 9 ۶ ۱ (د) ۲۰ 

(۲) طول قوس القطاءع الداثری الذی مساحته ١‏ 7 سم" » وقیاس زاویته المركزية = هو خت ی 
(۱۸)1 (ب) 77 (ج) 1 (د) ۲ 1۲ 

69 63 محيط القطاع الدائری الذی مساحته ۲۶ سم" » طول قوسه ۸ سم يساوى ا 

(1) ۲۰ (ب) ۱6 (ج) ۳۲ (د) ۲ 

(۵) قطاع داثری مساحته ٤٥‏ سم" وطول قطر دائرته ۲۰ سم » فان محيطه یساوی اسا قن 
)1( ۲۹ (ب) ۱۹ (ج) ۳۹ (د) ٤۹٩‏ 

0 مساحة قطاع دائرى ۲۷ سم" وطول نصف قطر دائرته " سم 
» فان القياس الدائرى لزاويته المركزية = ا 

(۱:۰)۱ 2 (ب)۲ (ج) ۳ (د) ٤,٥‏ 
69 قطاع دائری محيطه ٤‏ نق سم حيث نق طول نصف قطر دائرته » فإن القیاس الدائری لزاويته الركزية 
> موی 1 

(1) + (ب) ۸ (د) + 

(6۸ قطاع دائرى طول قوسه (ل) وقیاس زاویته ۱,۲" وطول نصف قطر دائرته (نق) 
فان محیطه = ۰۰ وحدة طول. ۱ 
(۱.۲)۱نق (ب) ۲:۲ نق (م)۱:۲نق ۰۰ (د)۲,۲نق" 

)٩(‏ قياس زاوية القطاع الداثری الذی طول نصف قطر دائرته نق سم ومساحته د نق" سم" 
یساوی ن 

(۱ ۳۰ (ب) ۰ (ج) ۹۰" (د) 6۵" 

(۲۰) قطاع داثری محیطه ۶ سم وطول قوسه ۳ سم فإن مساحة سطح الدائرة التی تحوی هذا القطاع 
ناوي رونت ات ۱ 
)۷(1 7 (ب) ۱6 7 (ج) ٤۹‏ 7۲ (د) ۱۵6 7۲ 

(6 دائرة مساحتها ۵۳,٩‏ سم" فان مساحة قطاع من هذه الدائرة قياس زاویته ۳۰ "٩۷‏ » ............ سم*: 
)۱ (ب) ۱۱ (ج) ۱۲ (د) ۱۳ 

0 داثرة مساحتها ٤۹.‏ سم" فإن مساحة قطاع من هذه الداثرة طول قوسه ۳۲ سم ح مما 
(1) ۱۰۰ (ب) ۲۰۰ (چ) ۰۰؟ (د) ۴۰۰ 


(7) قطاع دائثری طول قوسه ٤‏ ل سم وطول نصف قطر دائرته نق سم فان محیطه = هتم 


(1)ل+ ۲ نق (ب)نق +۲ ل (ج) ۲ (نق + ۲ ل) (د) ۲ (ل + ۲ نق) 
69 قطاع داثری طول قوسه (ل) وقیاس زاویته (9) وطول نصف قطر دائرته (نق) 
فان محيطه = ..... 2010111111 
(أ)نق+ل (ب)نق+۲ل (ج) نق (۲ + 8) (د) ۲ نق (۱ +8) 
(8)) قطاع داثری محيطه ۳۰ سم » ومساحته ۷۰ سم" فان قياس زاویته بالقیاس الدائری = دوگ 
(1) 2212 (ب) »¥ . (ج) 2 2,1 4 (د) ۰1۱ 4 
0 قطاع دائرى مساحته (م) زاد طول قطر دائرته إلى الضعف فإن مساحته تصبح ینس فقاو 
أن زاویته المركزية لا تتغیر. 
(۲۲۱ (ب) عم (ج)ا چم . (د) ۳ م 
6۷ دائرة طول نصف قطرها نق سم وکان محيط قطاع داثری فیها (۲ نق + ۸) سم 
فإن مساحة هذا القطاع .., i en‏ 
(1) نق" (ب) ۶ نق" (ج) ۸ نق" (د) ٤‏ نق 
(6۸ إذا كانت النسبة بين مساحة قطاع دائرى إلى مساحة دائرته كنسبة ‏ : ه 
فان قياس زاوية القطاع = ٠...»‏ نج 
)1(1 (ب) ۷۲" (چ) ۱۰۸" (د) ۱66" 
60 إذا كانت النسبة بين مساحة قطاع دائرى إلى مساحة دائرته كنسبة ۳ : ۷ وكان محيط الدائرة يساوى 
31 سم فان طول قوس القطاع = وت يتك 
(۹)1 (ب) ٩‏ (چ) ۱۲ . (د) ۱۸ 
(۳) فى الشکل المقابل : ۱ 
مساحة المنطقة الفظللة تساوى RN‏ 
. 1ك 7 (ب) غك ۲و 
(ج) شي 7 (د) مگ ۲ 
(۳) فى الشکل امقابل : 
داثرة مرکزها م » مم » م هما مساحتی القطاعین المظللین ۱ میگ ۳ 
UT ۱2۱ SSSR ۳۹‏ نز 
رت ص 
ل 8 ل 
ال 5 7 
(1) (۱) فقط, (ب) (۲) فقط. 
(ج) (۱) » (۲) فقط. (د) (۲) » (۳) فقط. 
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(ج) ۱۰۸" 


8 فى الشكل امقابل : 
مساحة الجزء المظلل < 00 
)40 (ب) ۱۸ ۳۳ 
(ج) ۳۷۹٩‏ 7۲ : (د) 71 


۴9 فى الشکل المقابل : مساحة القطاع الظلل = یجوم وم 
A‏ 3 (ب) ‏ 


(ج) 2 (د) ۵۰ 3۲ 


(۲۸) فى الشکل امقابل : 
ربع داثرة مرکزها م 
فان مساحة الجزء الظلل = يب سم" 
(1) ۱۰ 7۲ :3۷ 


(ج) ۲۰ 7۲ ۱ ۰ (د) ۶۰ 7۲ 
0 فى الشکل امقابل : 

دائرتان متحدتا المركز (م) 

طولا تصفا قطریهما ٤‏ سم » ۱ سم 

وطول ‏ ۶ = ٩‏ سم 

فان مساحة الجزء الظلل = یم 

(۱۰)1 ۱ (پ) ٩‏ 7۲ ۰ .. (ج) ۱۲ 7۲ (د) ۱۵ 
۷ فى الشکل امقابل : 

مساحة الجزء الظلل = أذ سیم 


(7)1 ۱ (ب) ۲ 7 


۲ 


(ج) = (د) + 7۲ 


(۲۸) فى الشکل المقابل : 
کا 6 كوب فاسان ارچ 
».طول نصف قطر الدائرة م = ۸ سم 


فإذا كان : ت (د ۱ مس) = + ]و 


فإن مساحة الجزء المظلل - ل ا سم" 
(۷۹,۱۲ (ب) ٩۷,۱‏ (ج) ۷,۹۱ 
Q0‏ فى الشکل امقابل : ۱ 


أدائرة م طول نصف قطرها ۱۰ سم 


»ساح = ح ان (د اح م) = ٣٦‏ 


فان مساحة الجزء المظلل = em‏ 
(i)‏ ۲۰ 7۲ (ب) ۲۰ 7۲ (ج) ۶۰ 7۲ 
(۰ع) فى الشکل امقابل : 5 
نصف دائرة مرکزها غ فاٍن مساحة الجزء الظلل نس .سس 
(i)‏ ۸:۲۹ (ب) ۱۹,۲ 
(ج) 9۴و ۱ (د) ۱۱,۰۶ 
(۱؛) فى الشکل امقابل : 
إذا كانت ؛ ‏ (؛ ۲۷ ۰ ۶ ۲۳ ) 
فإن : مساحة الجزء الظلل تساوی و 
(i)‏ ۱۶ 7۲ (ب) ۱٦‏ 7 
(ج):؟ 7۲ (د) ۸ 7۲ 
© ف الشکل امقابل : 


!ب مماس للدائرة م التی تمر بالنقط ح » و » 4 
إذا كان : اب<۸ سم » م2 ۱۱ سم » طول ح ترك = ۱ سم 
فإن مساحة الجزء المظلل = eects‏ سم" 


)1( ۲۲ (ب) ۱۸ (ج) ۱۲ 


6 فى الشکل المقابل : 
م مرکز الداثرة » محیط الجزء الظلل > ٤٥,۷‏ سم 
فان مساحة هذا الجزء - ی 


م ۱۱۳۶۲ (ب) ۱۰۱,۱ (چ) ۲۶ 1۲ )د( ۳۳ 7۲ 
€9 فى الشکل القابل :2 ۱ 

قطاعان دائريان فى دائرة طول نصف قطرها ه سم 

» مجموع محيطيهما ۲۰ سم فإن مجموع مساحتيهما 


(۱) ۳۰ (ب) ۲۰ ج( ۲۲ 
() فى الشکل امقابل : 
دائرة طول نصف قطرها ۷ سم 
فإن مساحة النطقة المظللة = as‏ سم" (70 = ) 
(1) ۱۱ (ب) ۷۷ (ج) ۵۳۷ 
€ فى الشکل امقابل : 
آب قطر فى دائرة م طول نصف قطرها ٤‏ سم 
» ۶۶ ينصف دب مح » 08 ینصف 3 1م ى 


فإن مساحة الجزء المظلل = E ES‏ سم" 
(1) ۶ 7 (ب) 7۲*۳ (ج) ۲ 7۲ 
€۷ فى الشکل امقابل : 


دائرة مرگزها ‏ وظول نضف قطرها ۳ سم » ی( ج) > ٩۲۰‏ 
» ف (دء ه س) < ۲۳۰ 


فاٍن مساحة القطاع ء مس تساوی ی 
(i)‏ (ب) + 7 (ج) ۲ 7 
€0 فى الشکل امقابل : 
إذا'كان طول ۴ : طول ‏ الأكبر < ١‏ : ۵ 
فان مساحة القطاع المظلل = a‏ : 
7۲٩۰۲1۱‏ (ب) ۱۲۰ 7۲ (ج) ۱۵۰ 77 (د) ۱۸۰ 7۲ 


ی »تذكر | «فهم ه«لطبيق مستویات عنیا 


۲ 69 فى الشکل امقابل : 


۴ مساحة القطا ع الاصفر ۲ 
0 إذا کان ؛ سس تست < 7 


(60) فى الشكل المقابل : 
. إذا كان : م ؟ : مس : م ح ٩:1: ٤=‏ 
7 مساحة القطاع الأصغر م "٩٩‏ 0 
E a‏ يي 
(1) ± (ب) + (ج) ج 
(۵۱) دائزة.طول نصف قطرها نق قسمت إلى ده من القطاعات الدائرية التساوية فى الساحة 
فإن مساحة القطاع الواحد = میت 


(1) جک نق" (ب) نق" (ج) ی 7 نق" (د) جك نق؟ 
68 فى الشکل المقابل : 


دائرتان م » له متماستان من الخارج 2 الا واي اسم 


. فان مساحة الجزء الظلل - دزی 2 


)۸(1 - چ :2 (ب) ۱۱ ۳۴ - ۲ 7 
)+( ۱۱ ۳۷ - ۱۷ 77 (د) ۳۴۸ - ۲ 
69 إذا كانت م مساحة قطاع داثری فى دائرة فإذا نقص طول نصف قطر الدائرة إلى النصف دون تغییر 
زاويته المركزية فإن مُساحة القطاع تنقص بمقدار دنسب لتاق اله 
(1) + (ب) + (ج) ٣‏ (د) + 
69 ف الشکل المقابل : 


۳ قطاعات دائرية من دائرة طول نصف قطرها نق سم 
و ۳ قطاعات دائرية آخری من دائرة طول نصف قطرها ۲ نق سم , 
فإن المساحة الكلية للشكل = یو 


۴ 


(1) نق" . (ب) ۵ ۲ نق" (ج) چ 7۲ نق 


4 6 فى الشکل المقابل : 


۷ دوائر متطابقة ومتماسة من الخارج 
كما بالشكل طول نصف قطر كل منها نق سم 
فان مساحة الجزء المظلل = 0 سه" 
زک Fh‏ ۹۹ رید e‏ ۳ 
(1) ۴ نق! (ب) ا نق" (ج) 7 نق؟ (د) + ۲ نق" 
8 أوجد مساحة قطاع دائری طول قوسه ۱۲ سم » وطول نصف قطر دائرته ۸ سم ۸۰ نسم 
0 قطاع داثری طول قوسه ١7‏ سم وطول نصف قطر دائرته ٩‏ سم. آوجد مساحته. ۶ ناء 


أل اوا اا اط ي اا ا 
3 قطاع دائرى قياس زاويته المركزية ۳۰" » وطول نصف قطر دائرته ۲۳,۵ سم 
احست لأقرب سم" مساحة القطاع. ۰ سم تقرییّا » 
سس سي بيبرييريييييييبيبي يي ب ب لا 
3 أوجد مساحة القطاع الدائرى الذى طول قطر دائرته ۲۰ سم وقياس زاويته ۱۲۰" ۱۰8,۷۰ سم" تقريبًا» 
الالماار ی ااا الحا ا ل لاسا ا ڪب 


أوجد مساحة القطاع الدائرى الذى قياس زاويته 6۰" فى دائرة طول نصف قطرها ۱ سم لأقرب سم" 


۶ سم » 

لعا او و ی اص 
3 أوجد مساحة القطاع الداثری الذی طول نصف قطر دائرته ۰ سم وقياس زاويته ۱,۲ ۱۰۰ سم" 
وجوج فهو أ سيج ١‏ اس تست ی تست 

9 1 قطاع دائرى طول قوسه ۷ سم » ومحيطه ۲۵ سم أوجد مساحته. "١‏ سم"» 


000ستتتتتككتككلنن<ط<ظللككككككك”تث = 


قطاع داثری محیطه ۲۸ سم » وطول نضف قطر دائرته ۷ سم آوجد مساحته وقیاس زاویته الركزية بكلا 


"| القیاسین الدائری والستینی. ۰ سم" » ۲ ¢ ۴۵ ۷۱۱ 


ابيب يبي يب سس 


قطاع داثری مساحته تسناوى ۲۷۰ سم" وطول نصف قطر دائرته يساوى ۱۵ سم 


أوجد طول قوس القطاع وقياس زاویته المركزية بالرادیان. regam‏ 
قطاع دائری مساحته ۰؛ سم" » وطول قوسه ۸ سم آوجد محیطه.. ۰ سم» 


قطاع داثری مساحته ۵ سم" » وقیاس زاویته الركزية ۰,۵* احسب طول نصف قطر داثرته وطول قوسه. 


۶ سم 4 0 سم» 


الهمعاصر (رياضيات -شرح) 6 ۳۱ / أولى ثانوى / الیرم الثانى | ۲۰۱ ] 


"۵ ۳4 ۳ 52 سس 73 ار‎ ١ 
£. ' ۳ 1 
٠ - ۹ 6 TE 
#۳ ۳ 5 


© تطبيق ‏ هھ مستویات عنیا 
إذا كانت مساحة قطاع دائرى = ج مساحة داثرته فأوجد قياس زاوية القطا ع بالقیاس الستینی والقیاس الداثری. 


واذا كان طول نصف قطر الدائرة ۰ سم فأوجد محیط القطاع لأقرب سنتیمتر. 1 6 ۵ ٩۵‏ سم» 


8 دائرة + ظول نصف قطرها ۷,۵ سم متم فيها تجنفا رین ۲۴+ اب بحیت :س ۱۲ سم 
سس مت ۹ ۰ سم" تقرييًا؛ 


آوجد بدلالة 7۲ مساحة الجزء المظلل فى كل شکل من الأشكال الآتية : 


ثلاث دوائر طول نصف قطر کل منها ه سم ومراکزها هی رژوس المثلث متساوی الاضلاع وطول ضلعه ۱۰ سم 


١‏ مس سيم سمه ۰ سم" تقرييًا» 


؟نقطة خارج دائرة م طول نصف قطرها سم ۱۲۳۵ سم رسمت ای » حت مماستین للدائرة فیب »حو 


1 آوجد لأقرب سم" مساحة النطقة المحصورة بين المماسين وت <2 الاصفر. ۰ سم" تقریبا » 


۴سح مثلث متساوى الاضلاع طول ضلعه ۸ ۲ سم وسو قوس اداتزى موکد وعدن بت سے فى ۶ 
ویقطم ب خا قى سن » ص أوجد لأقرب جزء من عشرة من السنتيمتر المربع مساحة المنطقة 
الحصورة بين سح » ی صن ( ۳۷ = ۷۳۲ ۳( ۷۰ سم" تقريبًاء 


ات »۲ وتزان فى داثرة م خیت : اب = ۴ح = ۸ سم فإذا کان هه (د !) = e‏ 
» فأوجد لأقرب سم" مساحة القطاع الاصفر مسح ۰ سم" تقریبّا» 


۱ 
Kã 


»درس انضامس ۲ 


yy‏ تقیس مهارات التفکیر 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 
(۱)إذا كان جذرا العادلة ۲ سس" - ۱۹ سن + ۱۳ = ۰ يساويان طول قطر دائرة وطول قوس فيها 
فان محیّط القطا ع الداثری الرسوم على هذا القوس = ۳ 
۳ 
(15)1 (ب) ۱۳ (+) چ (د) > 
(۲) إذا كان جذرا العادلةس" - ١7‏ مسن + ۱۹ = ۰ يساويان طول قطر دائرة وطول قوس فيها 
۲ 


فان مساحة القطاع الدائرى الرسوم على هذا القوس = تسم 


([1) ۱۹ (ب) 3 ۱ (ج) 3٣‏ (د) ب 


1 
(۳) فى الشکل امقابل : 
دائرتان م » له‌متباعدتان 


اذا كان م » م, هما مساحتا القطاعین 


Vea) | 3٠ (ب) ۸۰" (ج)‎ VY (i) 
۱ : فى الشکل القابل‎ ):( 
م اب قطاع داثری من دائرة مرکزها (ع)‎ 
3۴ = سم » ف (د ۱ج ب)‎ ٩ طول نصف قطرها‎ » 
ودائرة (ح) بداخل القطاع‎ » 


تعس ۰٩۴‏ مب ۰ ۲ب 


۲ 


فان مساحة الجزء الظلل = دج منم 

7۲ (ب) ۲ 7۲ (ج) ۲ 7۲ (د) ؟‎ (i) 
: (ه) فى الشكل ال مقابل‎ 

دائرتان متحدتا المركز (م) » مح = ح؟ 

إذا كان م » مم هما مساحتا المنطقتين المظللتين 


"وکان :اب = مم 
فان ن (د ۱م ه) = ss‏ 

1۲ 
0 (ب) ٣‏ (ج) ۴ : (د) + 


و 5 Se‏ مک 


و 


< 


(1) فى الشكل المقابل : 

إذا كانت مساحة المستطيل ؟ ‏ ۶ و = ۲۷ سم" 

فإن مساحة الجزء المظلل - 1 بيع" 

(i)‏ 7۲ (ب) ۱۲ 7 ۰ (ج) ١5‏ 7۲ لالمديد 
(۷) فى الشكل المقابل : 


أ » 5 قوسان فى دائرتين متحدتی الرکز م 
» م سا باح ا ءاي (د آم ب) = ن (د حم ء) 


إذا کان م 2 مہ مساحتى القطاعين 


اب م ا ١‏ ا ي ٢ھ‏ مرح ۴ 
(1) + (ب) + (ج) + (د) 2 
(۸) فى الشكل المقابل : 


دائرتان متحدتا المركز (م) 
إذا كان : ى (د ۴م ب) = 1۰ » مح = وب 


وكان م, » مم مساحتى المنطقتين المظللتين 


(۲(1 (ب) + 
)٩(‏ فى الشكل المقابل : 

إذا كان : ء ح مماس لنصف دائرة (م) 

وكان : وب = ۲ ء ج » او = ۱ سم 


. فان مساحة الجزء المظلل = کی ی 

2: ۳ - ۳۷ ۱۲ (ب)‎ (i) 

(ج)۱۸ 7۱-۳۷ (د) ۱۸ ۳۷ - ۸ 77 
(۰) فى الشکل املقابل ٠:‏ 


اب قطن فى الدائرة م طوله ۱۲ سم 


إذا كان : ف () = ف (2) = مه( 2) : 1 
فان مساحة الجزء الظلل = | سم" 
)7(1 (ب) ۱ 7۲ (ج) ۸ 7۲ 7 ۲۳ 


(۱۱) فى الشکل المقابل : ۱ 
دائرة مرکزها. (ع) ۵ 070 چ E EIT‏ 
» طول نصف قطر الدائرة = ۱ سم 


"فان مساحة الجزء الظلل = ی( 
FEY,‏ (ب) ۱ 2 (ج) ۸ 7۲ 
(۶)) فى الشكل المقابل : 


إذا كان طول القوس ۲ء 2 = طول ؟ حی 

2۰ ۱۷ سم »حح مماس للدائرة م عند ؟ 

فان مساحة الجزء الظلل - 2 سم 

)(1 7 (ب) ۱۸ 7 ' (ج) 7۲۲۶ 
8 فى الشکل امقابل : 

دائرتان متحدتا الرکز م طولا نصفی قطریهما ۱۲ سم 

۰ سم إذا كان : ف (د ۲ م۴ ) = ۳۰" 

فان مسباحة المنطقة المظللة > .............. سم" 


)1( ۱۲۹ 7۲ (ب) ۱۵۰ 7۲ ° (ج) ۱۱۵ 7۲7 


و وت اد 3 سم »ساح = ۱ سم » رسم قوس من دائزة مرکزها ویمس 
نی تتح هند ب ویقطع حم فى ۶ فأوجد ی ی نی یز الربع مساحة الجزء | لحصور 


رحد ] ۱۰ ,£ سم" 


مساحة المنطقة المحصورة بين الماس المشترك والداثرتین ( ۳۷ = ۱,۷۳۲) ۰ سم" تقريبّاء 


6 تضبيقات دان 


027 الربط بالزراعة : حوض زهور على شکل قطاع داثری مساحته 4۸ م" وطول قوسه ٦‏ م 
آوجد محیطه وطول نصف قطر دائرته. ۰ متر » ۱۱ فتر» 


قطعة من الورق على شکل مربع قطع منها ربع دائرة مرکزها آحد رژوس المربع وطول نصف قطرها یساوی طول 
أ ضلع المربع فإذا كانت مساحة الجزء الباقى من المربع 4۸۰۲۸۵ سم" فأوجد طول ضلع المويع.. ۰ سم» 


القطعة الدائرية هى جزء من سطح دائرة محدود بقوس فبها ووتر مار بنهايتى ذلك القوس. 


فإذا رسمنا فى الدائزة م الوتر ؟س - كما فى الشكل القابل 


فإن سطح الدائرة ینقسم بهذا الوتر إلى جزأين کل منهما یسمی ی 

م 
والزاوية المركزية التى تقابل قوس القطعة تسمى زاوية القطعة فالزاوية ! ٣س‏ فى الشكل 
هى زاوية القطعة الصغرى ؟ ىت بینما د ! ٣س‏ المنعكسة هی زاوية القطعة الكبرى اعب ‏ واد 


وإذا كان وى قطرًا عموديًا على الوتر اب بحيث : وى () اب = د 5 
فإن ى ص يسمى ارتفاع القطعة الصغرى. 
مساحة القطعة الصغرى = مساحة القطاع م !ی ب - مساحة ۸ م اب 
» مساحه القطعة الكبرى = مساحة القطاع م !ء ب + مساحة ۸ ب 
وعلى ذلك فإن مساحة القطعة الدائرية يتطلب حسابها إيجاد مساحة الثلث الذی قاعدته وتر القطعة ورأسه مركز 
الدائرة » لذلك نمهد لمساحة القطعة بقانون يستفاد به فى ایجاد مساحة المثلث. 


نفرض أن لدینا ۸ ؟ سح العلوم فيه : طول اب » طول ؟ح » ف (د ۲) 
فإذا رسمنا العمود بء على حح (کما فى الشکل القابل) فان 

مساحة ۸ !ساح - + اج ابتء 

ولکن من ۸ ؟-؛ القائم الزاوية فى ء 


سا٤‏ س = 


1 ما آی سء = ۴س ما 


!اب 


5 


> الدرس السادس 7 
وبالتعویض من (۲) فى (۱) : .'. مساحة ۸ !بح = :1خ ب اب ما۲ 


وهذا القانون صحیح لأى مثلث 


.*. مساحة المثلث = + حاصل ضرب طولی ضلعين فيه × جيب الزاوية المحصورة بینهما. 


نفرض أن المطلوب إيجاد مساحة القطعة الصغرى ! ىب 
من دائرة طول نصف قطرها «نق» وأن قياس الزاوية 
المركزية للقطعة - 9 بالقياس الدائرى. 
لذلك نقول : مساحة القطاع م !یب - + 0* نق" 
» مساحة ۸ م !س- ل م۴ × مب × ما (د !مع) = ل نق × نق ما 0 = ج نق' ما 9 
.*. مسناحة القطعة ! ی س = مساحة القطاع م !یب - مساحة ۸ ماب 

= + 9*نق" - + نقعا 9 = + نق' (0*-ما9) 


. | .*. مساحة القطعة الدائرية = + نق" (8* -عا 9) 


66899 


آوجد مساحة قطعة دائرية طول نصف قطر دائرتها ۸ سم » وقیاس زاویتها المركزية ۱۲۰" 


٠-0‏ هم 


1 °0 ج ۹۲۰ » 3 


بد ۹66 ۶۲ 


.'. مساحة القطعة.الداثرية = لے نق' (0*-عا0) = چ × ۸ (۲,۰۹۶6*- ما ۱۲۰) = ۲۹,۳ سم 


آوجد مساحة القطعة الدائرية التی طول نصف قطر دائرتها ۱۰ سم » وقیاس زاویتها المركزية ۰۲ , ۱* مقربًا الناتج 
لرقمین عشريين. ۱ 


مساحة القطعة الدائرية = ل نق۲ (0*- ما 0) = ل × ۲۱۰ (۱,۰۲*- ما ۱.۰۲*) 
2 ۸,۲۹ سو" 
حاول بنفسك + 5 ۱ 
أوجد مساحة القطعة الداثرية التی طول نصف قطر دائرتها نق وقیاس زاویتها المركزية 0 إذا كان : 


( ¥ ]تق = ۱۲۷ سم » 6.28" [ ۲ انق = ۸ سم » 2*6 ۶۲,۰۲ ۱ 


000 


قطعة دائرية طول نصف قطر داثئرتها ۱۰ سم » وطول قوسها ۳۹۶۱۹ سم 
5 مساحة هذه القطعة," 


.. مساحة القطعة = + نق" (0؟ - ما 9) 
۱ 
۲ 


× (۲)۱۰ [11۹ ,۲ - ما ۱۱٩‏ *] = ۱۰۵,۹۹ سما 


> الدرس السادس 00000 


إذا كان طول وتر قطعة دائرية فى ذائرة طول نصف قطرها ٠‏ سم يساوى ۱۲ سم 


فأوجد مساحة هذه القطعة علما بأنها قطعة صغرى ف الدائرة. 


نفرض أن اب هو وتر القطعة » م هو مركز الدائرة 


ونرسم ۴ح ل آب فتکون ح منتصف اب 


آی س = حب = ۱ سم ۱ 
ومن ۸ ؟ م ح يكون : مح | (۲)۱۰ - ۲)٩(‏ = ۸ سم » ما (د ٣‏ ح) = 3 ڪاو 


.. )د (=f‏ م ۰۳۱۵۲ .۰ وه (د !مس) ۳۱۵۲۲" 2 6 ۷۳" 


٩,۲۸۹ م‎ x "۷۳ 16 2*0 ,*, 


.*. مساحة القطعة الدائرية !وب - + نق" (0*-ما8) 


91 
۲ 
ح + ۱۰۰ (۱,۲۸۷۹*- ما 6 ۷۲) 2۶ ۱۱,۳۵ سم" 


آوجد مساحة القطعة الداثرية الصغری التی طول وترها ۲۶ سم » وارتفاعها " سم 
نفرض أن : اب هو وتر القطعة فى دائرة م 


ونرسم #ح .ل اب یقطع ۲ب فى ۶ ویقطع الدائرة فى ح 


فیکون حء هو ارتفا ع القطعة رم خی ۱2 سم 

4 و اب ۱ .. ۶۲ <وب< ۱۲ سم 

» مح =م=نق . مئ =نق -۷ ۲ × ۲ = * (۲ نق )٩-‏ 
م فيد ف (د كوم =۰ ۰ ° 0= 0ئ + می اق 

.*. نق" = ۱۶۶ + (نق - )۲ .*. نق" = ۱٤٤‏ + نق" - ۱۲ نق + 75 

.*. ۱۲ نق = ۱۸۰ .. فق > ۱۵ سم 


الهمعاصر (ریاضیات - شرح) م ۲۷ / أولى ثانوی / التيرم الثانى [ ۲۰۹ ] 


۱ 
3 


مادا مئ - 45 - = ف (د ۱مع) < 4۸ ۷ ۵۳" 


T= oF VA x< = (f3) <.‏ ۹۵ ا 


x "۱۰۹ ۱۵ ۳۱-۶۵ ۰ »‏ ید وا 
.". مساحة القطعة الداثرية الصغرى = + × نق" (۵*- ما 0) 
= + × ۲۱۵ (۴۱,۸۵- ۸ ۳۱ ۹۵ ۱۰1 = ۱۰۰,۱۲۵ سم" 


آوجد مساحة قطعة دائرية ارتفاعها ۲ سم » وطول نصف قطر داثرتها ۱۰ سم 


ۉÈضyÈ‏ وجلل 
دائرتان متطابقتان طول نصف قطر كل منهما ” سم وتمر |حداهما بمركز الأخرق 
آوجد مساحة المنطقة المشتركة بينهما. 
بفرض أن الدائرتين متقاطعتان فى ؟ » ب 
". ب يقسم المنطقة المحصورة بين الدائرتين إلى قطعتين 


متصاويتين فى الساحة: 


٩۸ ٠.٠ »‏ ن متساوی الأضلاع فيه : م = م ن - ان <۱ سم 

» 4 سام ن متساوی الأضلاع فيه : م س = م ن = نس = ۱ سم 

.. ت (د م ن) = تن (دمءن) 5.2 .. ىو (د ام )= تن (دانع) = ۱۲۰" 
NY. =0‏ كمد طم 

.*. مساحة القطعة الصغرى ؟ ن ب - نق" (۶0- ما 0) 


ما ۲ ۲ ar‏ 
= + × ا"( - ما ۱۲۰) = ۲۲,۱۱ سم۲ . 


.*. مساحة المنطقة المحصورة بين الدائرتين = ۲ × ۲۲,۱۱ < ٤٤,۲۲۴‏ سم؟ 


ا 


على القطعة الدانرية 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


(۱) مساحة القطعة الدائرية التی طول نصف قطر دائرتها ۸ سم وقیاس زاویتها الركزية ۱۲۰" 


تساوی تقريبًا تقو 
٩۹۰ )1(‏ (ب) ۵۱ (ج) ۸۳ (د) ۳۹ 
© (۲) مساحة القطعة الداثرية التی طول قطر دائرتها ۸ سم وقیاس زاویتها الركزية ۲ ,۱* 
تساوى تقرییا aa esaî‏ 
(1) ۸,۵۷ (ب) ۲,۱6 (ج) ٤,۲۸‏ (د) ۱,۶۷ 
© (۳) مساحة القطعة الدائرية التی طول نصف قطر دائرتها ۱۰ سم » وطول قوسها ۵ سم 
تساوی تقريبًا OEE‏ ات 
(1) ۱,۰۳ (ب) ۲,۰۱ (ج) ۰,۰۱ (د) ۰,۰۵ 
(4) مساحة القطعة الدائرية التی قياس زاویتها ۲۳۰ » وطول نصف قطر دائرتها ۲ ۳۱۲ سم 
تساوی a to‏ 
(1) +۲ (ب) ۳-3 (ج) ۳+۶ *. (د)-۲ 
© (ه) مساحة القطعة الداثرية الرسومة فى دائرة طول نصف قطرها ۱۰ سم وقیاس زاویتها الحيطية ۰" 
تساوی تقريبًا امم a‏ 
(۱۸)1 (ب) ۵۵ (ج) 1۱ (د) ۲۷ 
(1) مساحة قطعة دائرية طول وترها ۱۸ سم » وطول نصف قطر دائرتها ۱۸ سم لأقرب سم" 
تساوی مه 
(1) ۲۹ (ب) ۲۸ (چ) ۴۰ (د) ٩۰‏ 
© (۷) فى الشکل امقابل : 
مساحة الجزء الظلل تساوی تقريبًا یدرس ات 
(۷۰۱)1 (ب) ۲۸,۵ 


(ج) ۱۶,۳ (د) ۲,۰۲ 


ln 


يساوى ۱۲ سم = ب سو 
(1) ۶۳۹ ۰ (ب) ۳۱۵ (چ) ۱۳۷ (د) ۱۳ 

)٩(‏ !بح مثلث متساوی الاضلاع مرسوم داخل دائرة طول نصف قطرها ۵ ,۷ سم 
فان مساحة القطعة الصغرى التی وترها ساح = مش ا 
(i)‏ ۲ (ب) ۷۲ (ج) ٤٥‏ (د) ٩‏ 

(:1) القطعة الدائرية التى قياس زاويتها الركزية ۹۰" ومساحة سطحها ٠١‏ سم" يكون طول نصف قطر 
دائرتها یساوی تقزییا یت نم 
٩,۹ )1(‏ (ب) ۱۹:۸ (ج) ۷ (د) ۱۶ 

(۱۱) دائرة مساحتها ۷۰,۰ سم فان مساحة قطعة من هذه الدائرة قياس زاویتها الركزية ۱۳۵ (7۲ = ۳,۱6) 
تساوی ال سي مت ازیو 
۲۷۶,۹1۱ (ب) ۵ , ۱۸۵ (ج) ۱۲,۶ YEE VES)‏ 

(1) مساحة القطعة الدائرية التی ازتفاعها ه سم وطول نصف قطر دائرتها ۱۰ سم 
تساوی تقريبًا تن تین ما 
٩,۱ )1(‏ (ب) ۱۲۲,۸ (ج) ۱۲,۳ (د) ٩۱,۶‏ 

(۷) مساحة قطعة دائرية طول وترها ۸ سم » ويبعد عن مركز الدائرة ه سم تساوى تقريبًا نش ةسدنه مرب 
(1) 1۸ (ب) ۱۲۱ (ج) ۷ (د) ۸ 

69 مساحة قطعة داثرية طول وترها ۱٩‏ سم » وارتفاغها © سم > - سوسیا 
(1) ۱۶۱ (ب) ٤٥‏ )+( ۷۹ (د) ۱۰۷ 

(0) مساحة القطعة الدائرية e‏ مساحة القطاع الداثری الشترك معها فى القوس |ذا كان قياس زاویته 
المركزية بساوی ERE‏ 
٩۰ )1(‏ (ب) ۱۸۰ (ج) ۲۷۰ (د) ٤٥‏ 


00 سح مثلث فيه : ب = ه سم م ساح <۸ سم » ۶ (د س) > ۹۰" 


فان مساحة الظث = هر 
(۱۰)1 (ب) ۲۰ (ج) ۱۰ ۳۷ (د) ۲۰ ۳ 

69 فى دائرة واحدة إذا کانت القطعة الدائرية تشترك مع القطا ع الداثری فى نفس القوس فیکون لها نفس 
'المساحة إذا كان ا 
(۱) ل < ۲ نق (ب) 0 = 7 (ج) 9 - 3 (د) ل < نق 


فان مساحتها مرش 
(1) نق"( -۱) ۱ (ب) + نق" (: - ؟) 
(ج) ۲ نق (۱-7) (د) + نی (-۱) 
() فى الشکل امقابل : 
ت (د اب ح) = ۲:۵ » اب قطر فى الداثرة م بحیث ١ب‏ = ١4‏ سم 
فان مساحة الجزء الظلل = ١...‏ سم" حیث (20 = € ) 
(1) ۷۷ (ب) ٩۳‏ (ج) ۱۶ 
(۲) فى الشکل المقابل : 
نصف دائرة م » س حح مماس للدائرة م عند ب 
۾ = د بجت ۲ سم فإن مساحة الجزء الظلل = EK‏ سم" 
(1) ۲۰,۵۵ (ب) ۳,۶۲ 
(ج) ۱۰,۲۷ (د) ۱,۶ 
(۲۱) فى الشکل امقابل : 
مساحة القطعة الدائرية الصغرى 
التى وترها اب نت ووم انا صق ا 
(1) ۰,۳ ۳ (ب)۰,۱ 
(ج) ۱,۳ (د)۱,۷ 
66 فى الشکل المقابل : 
إذا كان ؟س قطر فى دائرة م 
فان : مساحة الجزء المظلل = جاده وسو مخ 
(۷)1 (ب) ۸ 
(ج) ٩‏ زد ۱۰ 
68 فى الشکل المقابل : 
فان مساحة الجزء الظلل = دتم یت 


۷: ۱٩۹ , ۵۷ (ب)‎ ۱۹,۲۶ )1( 


(د) ۲۲,۱۵ 


31 :تقر همهم © تطبيق ‏ © مستویات علیا 
4 ©6 ف الشكل المقابل : 

دائرة طول نصف قطرها نق 

فإن محيظ القطعة الدائرية المظللة - ل 


3 ش 72 
(1) نق (۵*+ ما 8) (ب) ۲ نق ( ۶8+ ماج 8') 
(ج) ۲ نق (9*+ ما + 9") (د) نق (+ ۵*+ما) 
(۵) فى الشکل امقابل : 


إذا كان : م مساحة القطعة الدائرية التی وترها اب" 


» مم مساحة القطعة الدائرية التى وترها حء 


ش فان : حك ساون كلما يقتي ما عدا مات 


7 
0 1 8 (ب) 0 ىم 
6 فى الشكل المقابل : 
آب سای فذاق م )= ۲ سم » ی (د) < ۳۳۰ 
فان مساحة الجزء المظلل = وید یش 
(1) ۱۸,۵۱ (ب) ۱۰,٩‏ 
(ج) ۸,٩‏ (د) ۵۳ , ۵ 
6۷ فى الشکل امقابل : 
دائرة مرکزها م » ع مدان قاط عض ۶ » ف9ه (دس!ح)- 86" 
فإن مساحة المنطقة المظللة - دج ما 
٩ - 3 ٤ )1(‏ (ب) ٤‏ 4-17 
(ج) ۲ 7 - ۶ (د) ۲ 1-7 
6 فى الشکل المقابل : 


نصف داثرة م طول قطرها ۱۲ سم 
احا كن انیب » و 2ت ۲ سم 


فان مساحة النطقة الظللة = وا را سم" 
٩ - 7۲ ۱۵ )1(‏ (ب) ۱۵ 7 - ۱۸ 
(ج) ۱۲ 7۲ - ٩‏ (د) ۱۲ 7۲ - ۱۸ 


4 6 فى الشکل المقابل : 
حح ربع داثرة مرکزها د rE‏ فى 4 
فان مساحة القطعة الدائرية الظللة = تی 


)1(1 7۲ (ب) ۷۲ 7۲ 


(ج) ۳۱ (7۲ - ۲) (د) ۷۲ (۲-0) 
2 فى الشکل امقابل : 

دائرة مرکزها (د) » فه (د و) = .5 9ح = ۲ سم 

فإن مساحة الجزء الظلل = سما 

زع ۳۲۲-۲ 

ال ۲۳۷9۵ 
(۳) فى الشكل المقايل : 

إذا.كان : ات » ١ح‏ قطعتان مماستان للدائرة م 


» قياس الزاوية بينهما ۲۲۰ » اس ۵ سم 


فان مساخة الجزء الظلل > سه 

(۲۲ ۱,۹ (ب) ۲,۷ (ج) ۳,۲ (د) ٩,٩‏ 
۳0 فى الشکل المقابل : ۱ 

قطاعان دائریان من الدائرتين م » د اللتان طولا نصفا قطريهما ٩‏ سم AMA:‏ 

» ۲۷۲ سم على الترتيب » فاذا كانت مساحة القطاع م !2 ۱ 76 سم ۴ 4 

» مساحة القطاع له اب = ۵ , 6 7۲ سم" 

فان مساحة الشکل الرباعى ؟ م س لہ= سم 

(1) ۱۰,۵ 7۲ (ب) ۳۳۹ (ج) ٩‏ ۳۷ 7 (د) ۹ +۳۳۴۹ 
68 فى الشكل المقابل : ۱ ۱ 


وندیل فيه ور ميتس ۶۲ »آم < ۶۵ <۱ سم 
رسمت دائرة مرکزها (تْ) تمر بالنقطتین هم » خ 


فان مساحة الجزء المظلل = eared‏ سم" 
لل هنا (ب) ۱۸ ۳۳۸-۲ - 
(ج) ۲۶ ۳۳۱-۰ (د) ۳۹ ران 


3 »تذكر | ۶ذفهه ۰ طپیق هھ مستویات علیا 
۳۵ فى الشكل المقابل : 
دائرة مركزها م » وطول نصف قطرها نق 


إذا كان : ء ه = ۲ م ى 


الأسئلة المقالية 


0 أوجد مساحة القطعة الدائرية التى : 


(۱) طول نصف قطر دائرتها ۱۲ سم » وقیاس زاویتها یساوی ‏ , ٩‏ ۰ سم" تقرييّا» 
(۲) طول نصف قطر دائرتها ۸ سم » وقیاس زاویتها یساوی ۱۳۵" ۰ سم" تقريبًا» 


أوجد مساحة قطعة دائرية قياس زاویتها الركزية ۲۶ ۱۱۵ » وطول نصف قطر دائرتها ۲۰ سم 


۰ سم تقرييًا » 


8 مساحة القطعة الدائرية التى طول نصف قطر دائرتها ۱۶ سم » وطول قوسها ۲۲ سم. ۵۱۰ سم تقرییّا, 


38 دائرة مساحتها 4٩۰‏ سم" أوجد مساحة قطعة من هذه الدائرة طول قوسها ۲۱,۱۸ سم ٩۱۰‏ سم"؛ 


3 س وتر فى دائرة طوله ۱۰ سم يقابل زاوية مركزية قیاسها ۱۰" أوجد مساحة القطعة الکبری 


التی وترها اب ۵۰ سم 


3 أوجد مساحة القطعة الداثرية التی : 


(۱) طول وترها ۱ سم » وطول نصف قطر دائرتها ٥‏ سم ۰ ۰ سم" تقرييًا» 
(۲) ارتفاعها ه سم » وطول نصف قطر دائرتها ۱۰ سم ۰ سم تقريبًا» 
8 أوجد مساحة قطعة دائرية طول وترها = طول نصف قطر دائرتها < ۱" سم تسه از یژاه 


8 اوجد مساحة قطعة دائرية کبری طول وترها ۶ سم » وطول نصف قطر دائرتها ۵ , ۰ سيم ۳۲۱۶ سم"» 


3 وتر فى دائرة طوله ۸ سم على بعد ۳ سم من مركزها » GSE‏ آلستقری الاي 
من تقاطع هذا الوتر مع سطح الدائرة ۰ ۶ سم" تقريبًا ٠‏ 


" 8 ۲:۱ فى الشکل ایلرسوم : 
س ح مثلث متساوی الأضلاع مرسوم 
' داخل الدائرة م التی طول نصف قطرها 
۸ سم » أوجد مساحة كل جزء من القطع 


الدائرية الظللة. سم تقريياء 


اب ح مثلث متساوی الاضلاع طول ضلعه ۲۶ سم » رسمت دائرة برژوسه أوجد طول نصف قطر الدائرة 
ثم أوجد مساحة القطعة الدائرية الصغرى الى وترها سادق 2 نا ١‏ نیم » 


سح مثلث مرسوم داخل دائرة فاذا كان س = = سم وما < ۱۸ سم فأوجد مساحة كل من 
أ القطع الصغرى الثلاث التی آوتارها أضلاع المثلث ایح ۳۹۰۳۰ سم" ۳۹,۳ سم" » ۸٩,۵‏ سم تقريبّاء 
و ا ج 


3 اب » ؟ح وتران متساویا الطول فى دائرة م طول كل منهما. ٩‏ ۲ سم » مه (دب ٣‏ ح) = ۰" 
آوجد مساحة الجزء من سطع الدائرة المحضور بين الوترین والقوس الاصفر ‏ 2 ۵۶ سم 
2132 لان ات نس سس و گت سس ا 


سس 


3 فى الشکل المقابل : 
ب ح<ء مربع طول ضلعه ۱ سم 
رسم قوسان دائريان مرکزاهما ؟ » خ 
» وطول نصف قطر کل منهما = ٦‏ سم ۱ 
آوجد مشاحة الجزء الظلل, ۱ 9 .. دص 
۰ سم تقریبّا » 


ا ا ا 
دائرتان متطابقتان طول نصف قطر كل منهما ۱۲ سم » وتمر كل منهما بمرکز الاخری. 


س ح مثلث قائم الزاوية فى س فيه : س = ۱ سم 0 ب ح = ۸ سم مرسوم داخل دائرة 
أوجد لأقرب سنتيمتر مربع مساحة كل من القطع الثلاث الصغرى التى أوتازها أضلاع المثلث. 
۰ سم" » ۱۱ سیم" » 74 سیم" تقريبّا» 


7 فى الشکل المقابل : 

1 م » ن » م مراكز أنصاف دؤائر 
۲ > = ۸ سم ء حب <۱ سم 
أوجد مساحة الجزء الظلل. 


المعاصر (ریاضیات - شرح) ۲۸۶ / اولی ثانوی / التيرم الثانى | ۲۱۷ | 


3 » تذکر هم © العنبيق ‏ ** مستویات علیا 


۱ ده وت ۱ 
لل ؟ نقطة خارج دائرة مرکزها م » رسم من القطعتان الماستان اب » حح یمسانها فی ب » ح فاذا كان 
طول نصف قطر الدائرة = ۵ سم » ۷ < ۰ سم 
فأوجد مساحة القطعة الصغرى التى قوسها سب دل ۷۰ , ١6‏ شنم 


دائرتان طولا نصفی قطریهما ۱ سم » ۸ سم » والبعد بين مرکزیهما ۱۰ سم ۱ 
آوجد مساحة النطقة الشتركة بين الدائرتین لأقرب جزء من عشرة. ۰ سم » 


مسانل نقیس مهارات التفکیر 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 


(۱) فى الشکل املقابل : 
EGE‏ موش جو واه ی 
فان مساحة الجزء الظلل = دج سیم 
TY (i)‏ + ۱۸ (ب) ۱۱ 1۲ (ج) ۹٩‏ +7۲۸ . (د)۱۲ 7 
(۲) فى الشكل المقابل : ٠‏ ° 
داثرتان متماستان من الغارج فی ۴ ۶ [ذا کان : اس < 4 سم 
6< = ۱ سم وکانت مم » مي مشاحتی الجزآین المظللين 
7 ۳۳ 
(۱) 5 (ب) ۳ (ج) + n. O‏ 
(؟) فى الشکل المقابل : ۹ 
دائرة مرکزها م »ته (حب) -...+ة 
» محيط الشكل الظلل = (۳ × + )٩‏ سم 
فان مساحة الشکل الظلل = زر سم" د 


) ۲۲۳-۶۲ ۲( ۲ (ب)‎ ) ۳۷۲۳-۰۲ ۳( ۴ (i) 
) ۳۳۳-۲ ¥) ¥. )۰( ) ۳۷۲۳ - ۳( ۶ (+) 


إذا كان وتر التقاطع لدائرتين متقاطعتین هو قطر |حداهما وطوله یساوی طول نصف قطر الدائرة الاخری 


]61۸[ 


وع فى الشكل المقابل : RE‏ 

دائرتان متحدتا الرکز فى م فإذا کان نق مو طول 

نصف قطر الدائرة الصغری وكان م ء = نق » م ! =۲ نق 

حيث ؟ تقع على الدائرة الكبرى » مه (د ۱ م ب) = م (د حمء) = 0 : 
آوجد النسبة بين 0 » ما 0 إذا علم أن مساحتى الجزأين المظللين متساویتان. r‏ 


| © زينة : حوض زفور على شكل دائرة طول نصف قطرها ۸ آمتار * رسم فى الدائر E‏ 
احسب مساحة القظغة الدائريا ي ماري ی و : م 


6 زراعة + حوض الزرع علی شكل داثرة طول نصف قطرها  ٤‏ أمتار + سم إلى أريعة أجزاء بواسطة مث 
متساوی الأضلاع تفع رؤوسه على الدائرة. 
احسب مساحة إحدى القطع الدائرية الصغرى لأقرب رقمین عشریان. ۰ ۱ ۰ 


. اونا / مساحة المقث = ل طول القاعدة × الارتفاع المناظر لها 


فى أى مثلث !بح اذا کان ١ء‏ 1 سح فان 


مساحة 4 سح = ل ساح × !ء 


ثانيًا / مساحة المثلث - + حاصل ضرب طولى ضلعين فيه × جيب الزاوية المحصورة بينهما 


فى أى مثلث سح ۱ 
مساحة المثلث ١سح‏ = ل ١س×‏ اج × ءام 
= ل ب یه × راب 
= ل اح سح اح . 2 


> الدرس‌السابع .7 
yy‏ سس 


احسب مساحة المثلث ۲ب ح فى کل من الحالات الآتية : 
[[] ۲ < = ۱۰ سم وطول العمود المرسوم من ب علی حح پساوی ۷ سم 
(۲] اب ۱۲سم » بحسم 2 ف(دس) هه 
۲۳اب ۱۱سم » ب‌ح- .۱سم ۰ یف (دب) =۷" مقربًا الناتج لاقرب رقمین عشریین. 
(؟]اب< ۲۵ سم ؛ بح = ۱۷سم » ح٣۲‏ سم 
وق 

[1] مساحة المثلث !بح = + اج »اب ۶ ۱ 

Vx. x + = ۱ 


= ۳۵ سم" 


۱ ‌ 
| ۴ | مساحة المثلث بح = چ تح × ب 
, د ل ۷ ۱۵ ۶ ۱۲ > 
۳ 1 
55 ۹ ۳ 
تت. . سم : 


[#] مساحة المثلث ت < = ل اب »تج« ماب ۱ 
= + ×۱۱ » ۰ ما ۶۷* 


22 ۷۲۲ , ۶۰ سم" 


(3] نرسم ۲ء ل سباح » نفرض أن ساء = سل ستم 


٠سيم‏ ا 
1 : 
فيكون : وح = (۱۷ - سى) سم ء: 
E GFE DOERR‏ < 6 - ۲-۱ - لب" ,۱۱۵ /2 
(ئ) 1002 - سن" إلى 


.۰ لك ۱و حفیه : ب (د !وح) = ۹۰ .. ئ < (۱ج/۲ وح ۷اس 
۰ (۲)۶۱ = ۷1 - (۱۷ سن" )۲( 

من (۱) » (۲) ينتج أن : ۶۵ - مس" = ۱۷۹ - (۲۸۹ - ۲۶ سن +س") 

۲-٩۷۲۵‏ = ۱۷ - ۲۸۹ + ۳6 سس كمي" ,»۰ ۳۶ س < ۲۳۸ ,*, سن = ۷ سم 


بالتعویض فى (۱) : .۰۰ (59)" = ۱۲۵ - ٩‏ < ۵۷۱ .2۶۲۰ 55 سم 


گر مساحة المظث ۲ج ح = ل بح × او< 3 ۱۷ «< 6 < ۲۰6 سم" 


النن 


إذا رمزنا لمحیط المثلث بح (مجموع آطوال أضلاع المثث) بالرمز ۲ ع 
فان : مساحة المثلث ١تح‏ = مأ (ع - اس) (ع سح (ع - ۴ ح) 


تأكد من الحل فى المثال السابق. باستخدام قاعدة هیرون. 
رس ۱ 


احسب مساحة المثلث ؟ سح فى کل من الحالتین الآتيتين مقريًا الناتج لرقمین عشریین : 
[1] الثلث !بح متساوی الاضلاع وطول ضلعه ” سم. 


|۴ ]۴= ۱۲ سم ¢ ساح = ۱۵ سم ¢ (دی) = ۲ ۱ 


فى الشکل المقابل : 
اب حء شکل رباعی قطراه آح » بء متقاطعان فى ۶ ویحصران ۰ 
بینهما زاوية قیاسها 6 . 


فاذا گان : ام لس حو دب 


فان : مساحة الضلع س ح<ء = مساحة ۸ + مساحة 4 ب حء 


= + باه + + بې × جوع + بو (؟ هم +حنو) 


۰ ۸م م فيه : ی (د !م م) = ۹۰* .. ما - أ .. آم ۲ ما۵ 
»حو م فيه : ىف (د حوم) = .° .. ما 0 - 22 3 ح و - حم ما 0 


4 ۷ . فقو ریت یورب + بو (۱م ما 6 +حم ماو) = + بء ما 6 (۱م +حم) 


= + سوعا 6 «اج- ل و اج« ما ۵ 


ای أن" ! مساحة الشکل الرباعی < ل حاصل ضرب طولی قطریه × جيب الزاوية المحصورة بینهما 


 ةقحالم‎ 


Kû 


> الدرس السابع 000000 


احسب مساحة الشکل الرباعی الذئ طولا قطریه ۱۰ سم » ۱۲ سم وقیاس الزاوية اللحصورة بینهها ۹۲" 


مساحة الشکل الریاعی = ۹ حاصل ضرب طولی قطریه × جيب الزاوية الحصورة بینهما 
۱ 
3 


یمکن استخدام القانون السابق فى حساب مساحات بعض الأشکال الرباعية الخاصة مثل : 


فى الشکل ابلقابل : !ی حء مربع. و 

۱ ۹۹ ١ POE 0 ETI 

مساخة الربع اب جود × یی ما ۳۹۰ 9 ود 
= ل »2۱ + (1ح)" 

. فمثلا المربع الذى طول قطره ۱ سم تكون مساحته < ل × ۲)٩(‏ 2 ۱۸ سم" 

فى الشكل اللقابل : ؟ ی حى معين - ب E‏ 

3 مساحة المعين !ب حء = ل < اح بو« ما ۹۰ 32 7 
1 


= ج × د ×س۶ 


مساحة المعين = . حاصل ضرب طولی قطریه > 


فمثلا المعين الذى طُولا قطریه ٩‏ سم 6 ۸ سم تکون ضمناعته ٩  <‏ ۸ = ۷6 سم 


(۱] مساحة الربع الذى طول قطره ۸ سم 
(۲ | مساحة العین الذى طولا قطریه ۱۲ سم » ٠١‏ سم 


(۳] مساحة.الشکل الرباعی الذی طولا قطریه " سم » ۸ سم وقیاس الزاوية بینهما ۱۲۰" 


٠‏ المضلع المنتظم : هو مضلع جمیع زوایاه الداخلة متساوية فى القیاس وجمیع أضلاعه متساوية فى الطول. 
a 7‏ نس ۲ وس _ )× ۱۸۰ 

٠‏ قياس زاوية رأس الضلع النتظم الذی عدد أضلاعه له ضلعًا - نت 

فمثلا قياس زاوية رأس الضلع السداسی النتظم < سپس 

» يمكن تقسیم الضلع النتظم الذی عدد أضلاعه نه ضلعًا إلى عدد نہ 

من المثلثات التساوية الساقین والتطابقة والتی قياس زاوية رأس کل منها < ۳۴ 

هثل" المضلع الخماسی النتظم ینقسم إلى ه مثلثات متطابقة 

كل منها متساوی الساقین وقياس زاوية رأسه = 255 = ۷۲" 


: مساحة المضاع المنتظم‎ ٠ 


فى الشکل المقابل : 
مضلع منتظم عدد أضلاعه نہ ضلعًا 


| >< وطول تي وس نلول:. 

۱ فإن : مساحة الضلع = مساحة 4 ۴ مس × نم 
۰ ۸ ۱ب متساوی الساقين فيه : م ! = مب » ف (د 1 مس) - 3۳ 
< لاب ف (د امء) دك 


1 3 


۹ > الدرس السايع ۱ ۳ 


0 TU غم نم‎ ٠ 2 ék 
= ا (د ۱مع) = وعدم 1 3 مء = ل س نا‎ 2 


۲ 5 > 1۲ 
أى أن ! مساحة المضلع النتظم النی عدد أضلاعه نهضلعًا وطول ضلعه سن = + لهس" لا ر 


آوجد مساحة کل من : 

([] شکل ثمانى منتظم طول ضلعه ۷ سم (لاقرب رقمين عشریین) 

[؟] مضلع منتظم عدد أضلاعه = ۱۲ ضلعًا وطول ضلعه = ۱۰ سم (لأقرب سنتیمتر مربع) 
 "‏ (۳]مثلث متساوی الاضلاع طول ضلعه = ٩‏ سم (لأقرب ثلاثة آرقام عشریة) 


س شوشو اس 


[[[] مساحة الضلع الثمانى النتظم = + ہس' لا = = + ×۸ × ۷ × با كك 


۳۳۱,۵٩ 2‏ سم" 


[۴[ مساحة الضلم الذی عدد أضلاعه ۱۲ ضلعًا = + مس" لا 3 


۱ ۲ ما 3۲ بح ۳ 
x ۱۲ x 7 ۳‏ و × =p‏ ۰ سم 
1 ۳۹ ب ۳ 9 ۳ ام 7 _ ٩‏ ۴ 75 1 


:2 ۳۵,۰۷۶ سم" 


مساحة الث = لم حاصل ضرب طولی ضلعین × جيب الزاوية الحصورة بینهما 


= ل × ٩‏ × ۹ × ما 22 ۳۵,۰۷6 سم" 


المعاصر (رياضيات - شرح) ۲٩+‏ / أولى ثانوى / التيرم الثانى | 520 ) 


المثلث التساوی الاضلاع هو مضلع ثلاثی منتظم ولذلك یمکن استخدام قانون حساب مساحة الضلع النتظم 
فى ایجاد مساحته كما فى الثال السابق ویکون + 
مساحة المثلث المتساوى الأضلاع = 2 "x‏ ود 


وبنفس الطريقة يمكن إيجاد مساحة السداسى النتظم: 
مساحة السداسی المنتظم = 3 ٩‏ سن" × وا 2 


استخدم قانون حساب مساحة ابلضلع ابلنتظم فى إيجاد مساحة کل من : 
(1] مثلث متساوی الاضلاع طول ضلعه ۱۵ سم (مقريًا الناتج لرقمین عشريين) 
[ ؟] مربع طول ضلعة " سم 


[۳] مضلع خماسی منتظم طول ضلعه ۱۲ سم (مقربًا الناتج لثلائة آرقام عشریة) 


( ]من أسئلة الکتاب المدرسی تذگر ۰ فشمم ه تطبیق مه مستویات علیا 


أسئلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 


© (۱) مساحة الظت سح الذی فيه :س = ۷سم. »> ساح <۸ سم ©» له (دس)< ۵۰ 
تساوی تا 
(1) ۲۱,۶ (پ) ۶۲,۹ (ج) ۱۸ (د) ۳۳,۶ 

4 (۲) مساحة المثلث التساوی الساقين الذى طول أحد ساقيه ٠١‏ سم وقياس زاوية رأسه e‏ 
تساوی ی ؟ 
(i)‏ ۲۰ (ب) ۳۷۰۰ (ج) ۲۵ ۳۷ (د) ۵۰ 

© (۳) مساحة المثلث التساوی الساقين الذى طول قاعدته " سم » طول أحد ساقیه ه سم تساوی سس 9 
(1) ۱۵ (ب) ۱۲ (ج) ۱۰ (د) ۲۰ 

© ()) مساحة المثلث المتساوى الأضلاع الذى طول ضلعه 1 سم تساوى ا مدز 
(۱۸)1 (ب) ۳۳۱۸ (ج) ٩‏ (د) ۳۷۹ 

(۵) مساحة الشکل الرباعی الذی طولا قطریه 1 سم » ۸ سم وقیاس الزاوية بینهما ۳۰" تساوی ۱ 


(1) ۱۲ (ب) ۲۶ (ج) ۳۷۱۲ (د) ۳۷۲۶ 


)٩(‏ الشکل الرباعی الذی طولا قطریه ۱۰ سم » ۱۲ سم ومساحته تساوی ۲۰ سم" یکون قياس الزاوية 


(1) ۳۰ (پ) ۰" (ج) ۱۵۰" (د) ۶0" 
(۷) مساحة الشکل السداسی النتظم الذی طول ضلعه 4 سم تساوی از 

() ۳۳۱۲ (ب) ۱۲ (ج) ۲۶ ۳۷ (د) ۲۶ 
© (۸) مساحة الشكل الخماسی النتظم الذى طول ضلعه ٠١‏ سم = د یه 

)1( ۱۷۲,۰۵ (ب) ۸۲ , ٩۰‏ (ج) ۹۸۸,۱۹ (د) ۹۶ , ۱۳۷ 
)٩( ©‏ المعين الذى قياس إحدى زوایاه ۰۰" وطول ضلعه 7 سم تكون مساحته سم 

۱۳۰۷۹۲۲۱ ۷۱۰۳ (ج) ,۲۷ (د) ۱۱:۵۷ 
)١( ©‏ مساحة المثلث التساوی الأضلاع الذى طول ضلعه -س سم تساوی A.‏ سم" 

(1) سس" س سينا (د) ل س" 


لئنا 


(۱۱) مساحة المربع الذی طول قطره سس سم تساوی وود تم 


(1) سن" ٠ ١‏ (ب) سس" (ج) ۲۷ س" (د) جسن 
©0 مساحة الشكل السداسی المنتظم الذى طول ضلعه سس سم تسناوى سم 
دغ لد i‏ ۱ ری نی" (د) © سس 
69 مساحة الشكل الثمانى المنتظم الذى طول ضلعه سس سم تساوى 200 سني 
(1) ۲ سس" طا °٤٥‏ (ب) ۲ سس" لا 6۵" 
(ج) ۸ سن" طا ۲۲,۵" (د)۲ سس طا ۵ ,۲۲۲ 
69 فى الشکل امقابل : ۱ ۰ 
؟ ب ح<ء شكل رباعى فيه : سا۶ = ۱ سم "4 خا 
؛ مساحة الشكل ؟ب جع = ۲4 [؟ سه" ال رم 
فان : ١ح‏ = کو ا ۰ 1 1 
(۱۲)1 (ب)4١‏ . (ج) ۱۰ (د) ۱۹ 
9 مساحة المثلث الذی أطوال أضلاعه ۲ ۳۷۰ ۵۱۸۰ سم تساوی ھچ 
(i)‏ (ب) + ۳ (ج) ۳۰۷ (د) + ۳۰۲ 
60 مثلث حاد الزوايا مساحته ۱۶,۶ سم" » طولا ضلعين فيه " سم » ۸ سم فإن جيب تمام الزاوية 
الحصورة بين هذين الضلعين يساوى a‏ 
() 1 (ب) ‏ (ج) ٣‏ (د) + 
6 مساحة المثلث الذی أطوال أضلاعه ٤‏ سم » ۱ سم » ۸ سم > میم 
(1) ۱۷۳۶۹ (ب) ۱۱,٩‏ (ج) ۱۳۹ (د) ۶۱,۱ 
6 سح منلث حاد الزوایا مساحته ۰,۱۳؛ سم" فإذا كان : !2 ٩‏ سم 4 اح = ۱۲ سم 
فان : ت (دت) = SRS‏ ˆ (لأقرب درجة) 
(1) ۳۲ (ب) ۶۲ (چ) ۶۸ (د) ۸۸ 
090 طول ضلع المثلث التساوی الاضلاع الذی مساحته ۳۱ ۳ سم" يساوى وبنت ایی 
Tha)‏ (ب) ۲۶ نويا : (د) ۱۲ 
(۲۰) فى الشكل القابل : ۸ 
تنا هه 12 سم" 1 57 ۳ 


(۱۹)۱ (ب) ۲۰ (ج) ۲۶ (د) ۳۹ 


(۳۰1 ۰۱۳۳ ۰ 2 (ج) ۰ (د) ۱۶۶ 
68 إذا كانت مساحة شکل سداسی منتظم ۵۶ ۳۱ سم" » فإن طول ضلعه یساوی اق یو 

(1)1 (ب) ۱۲ (ج) ۳۳۲ (د) ۳۳۱۲ 
6 فى الشكل المقابل : 


بح قطر فى داثرة م ۰ << سم » 9 (د س ح) =0 ۷ کر 
فان : مساحة ۸ سح = ففوفم و مم فوفققة سه" ۵ 


6 طا 0 (ج) ۱۸ ما 60 (د)۱۸ لا‎ ٦ ما 0 (ب)‎ 1( i) 
إذا كان طول العمود المرسوم من مركز سداسی منتظم ۶ ھ۵‎ 64 


على أحد أضلاعه یساوی 7 سم 
فان مساحة المسدس تساوی ۹ ۰ ۳۳ ۲ ۳ 
(1) ۳۱۲۷ سم" ش (ب) ۳٩‏ ۲۳۷ سم" 
(ج) ۵ ٣۷‏ سم" (د) ۲۷۷۲ سم" ت ۱ 
6 فى الشکل المقابل : 
تنج I‏ الح مساوق منم 71 
(1) ۲۶ (ب) ۲۸ 


(ج) ۳۲ (د) ۳۲۵ 


(-» فى الشکل المقابل : 
إذا كانت مساحة الشکل اب حو = ۵۰ سم" 
فان : م (د !۱ ه-) = نت تاه 
٩۳۰ )1(‏ (ب) ۰" 
(ج) ۷۰" ان 
6۷ فى الشکل المقابل : 
إذا كانت مساحة الشکل اب حع = ۱٩۰‏ سم" 
فإن : طول م = ا یم : 
٩)1(‏ (ب) ۱۰ ' (ج) ۱۱ 


64 فى 4 !سح : إذا رمزنا لنصف محيط المثلث بالرمز م وكان ع - ؤس = ٦‏ سم 0 
ع دسح - 8 سم + 2 - حح = ۱۰ سم فان مساحة ۸ سح = 210111 سه" 
(۱) ۳۰۲۸ (ب) ۲۶ ۵۳ (ج) ؛ ۳۰ (م)مفعل]ه 


(1) ۲۷۷ 0 (ب) :۲۲ (ج) ۲۱۸ (د) ۱۹۲ 


((۳) !سح مثلث فيه :سح = ۸ سم وکان طول التوسط ؟ء = ٤‏ سم فان أكبر مساحة للمثلث تح 


تساوی سیون سب 

(۳۲)۱ (ب) ۱ (ج) ۱۲ ۳۷ (د) ۳۷۰ 
© مثلث متساوى الأضلاع ارتفاعه 1 سم فإن مساحته شاي رن دن ۱ 

(۱) ۱۲ ۳۷ (ب) ۱۱ ۳۷ (چ) ۱۹ ۲ (د) ۰۲۱۸ 
© |ذا كان ل هو ارتفاع المثلث التساوی الاضلاع فان مساحته = دج سیم 

رن ا کن (ج) ۳۷( ر ره 
وسقت دموه :۱۰۰۰ ملم یالت بي ال قفاوم ۱۳:۰۵ :۱۳ ف امه دج میم 

)1( ۲۵۰ (ب) ۳۷۵ ۵۰۰ (د) ۷۵۰ 


۵ آی المثلثات الاتية یمکن ایجاد مساحته ؟ 
(1) مثلث متساوی الساقبن محيطه = ۳۰ سم (ب) مثلث قائم الزاوية محيطه = ۳۲۰ سم 
(ج) مثلث متساوی الاضلاع محیطه = ۳۰ سم (د ) مثلث قائم الزاوية طول وتره = ۳۰ سم 


69 إذا كان قطرا الشكل الرباعی متعامدان فان مساحته = کد 


(1 ) حاصل ضرب طولا قطریه. (ب) ‏ حاصل ضرب طولا قطریه. 
(ج) حاصل ضرب أطوال أضلاعه. ٠‏ (د) + حاصل ضرب أطوال أضلاعه. 


6۳۷ إذا كان : سن هو محیط المثلث سح 


فان : اس (س - ۲ ؟ ب ) (مس- ۲ب ج) (سس- ۲۲ ج) = ینوی 


(1) مساحة ۸ سح . (ب)۲ مساحة ۸ سح 
(ج) ۳ مساحة ۸ سح (د) ٤‏ مساحة ۸ !بح 

۴۷ مساحة المعين الذى طول ضلعه ل سم وقياس إحدى زواياه الداخلة © تساوی 0 
09 ۰+ ۰*۶ (ب) + ل" ما 8 (ج)ل" ما 0 (د)ل" ما9 


هنا 


- 97 
© !ی ح مثلث فيه : س = ٤‏ سم » ساح =۸سم » حاسم ET J‏ تا 


فان مساحة ۸ سء < سپ 
دنا ۱ (ب) ۲ ۱۵۷ (ج) ۱۵۳ 

9 فى الشکل امقابل : ۱ 
سح مربع طول ضلعه ٦‏ سم » ف 3 ب۶ بحيث ب فر = ۶ "|7 سم 
فان مساحة ۸ لس هر = E‏ 
(1) ۱۲ (ب) ۲۶ 
We)‏ (د) ۲۶ ¥ 

9) فى الشكل المقابل : 


ات امع وتران متقا غا ن فى هن ۲ء = ۲۳۷ سم 


» هت 4 سم »> ت( )= 1۰ ی (ج) < ۲۳۰ 


فان : مساحة ۶۸ تب - دی تا 

TY ۲۸)۱(‏ (ب) ۲۸ (ج) ۱ ¥ 
69 فى الشکل القابل : 7 

اب حء مربع »۶ح اله مثلث متساوی الأضلاع ۱ 

فان مساحة ۸ ۱ هر - . الم وه 

)1(1 (ب) ۸ 

ا شای (د) ۶ ۳۷ 
65 فى الشكل المقابل : 

شكل سداسى منتظم فإن مساحة النطقة الظللة > مت بات موري 

)1,1(1 ش (ب) ۲۶۹۰۱ 

(ج) ۲۶۳,۰٩‏ ۱ (د) ۲۶۸۰۳ 
هع فى الشکل المقابل : 

مساحة 4 ید یم 

)1(1 (ب) ۱۱۱۲ 


۱۳۳۹ (د)‎ ۱ WY AC) 7 


1 


3 »تذكر | ۰ فهه ۰ اطبیق ف مستوياتعليا 
كر الأسئلة المقالية 


O ۰‏ آوجد مساحة كل شكل من الأشكال الآتية باعتبار أن [ ] هی وحدة المساحة : 


0 2۵ أوجد مساحة المثلث بح فى كل من الحالات الآتية : 


١‏ ا۴نی = اسم » ساح-8 سم © 9 (دی) < ۳۹۰ ۰ سم 
(؟) ۲ = ۱۲ سم وطول العمود الرسوم من س على جر یساوی ۷ سم © سم ۰ 
(0) = ۱۱ سم 0 بح = ۲۰ سم 0 هه (دس) = 81" ۰ سم تقرييّاء 


8 602 أوجد مساحة الثلث ۲ سح الذی فيه :سح = ١7‏ سم » ببسم + وه (دتی) < ۲۹۳ 
مقربًا الناتج لأقرب ثلائة آرقام عشرية. ۷۰ سم » 


3 آوجد لأقرب رقم عشری واحد مساحة مثلث متساوی الساقین طول کل من ساقیه ۱۲ سم وقیاس 
ا #بينهنا 4" ا سلا 


8 اوجد مشاحة الشکل الریاعی الذى طو لا قطریه 5 سم ۷ سم وقیاس الزاوية المحصورة بینهما 
۴ نی الناتج لأقرب سنتیمتر مربع. 


ل 3 آوجد مساحة الشکل ۲ب حء فى کل من الحالات الآتية : 
(۱) متوازی آضلاع فيه :تم سم » ساح ۱۱ سم ۰ ف (دی) - ٩۱۰‏ ۰ ۳ سم" 
(۲) شبه منحرف طولا قاعدتیه المتوازیتین ؟ء » سح یساوی ۷ سم » ۱۱ سم 
على الترتیب وطول العمود المرسوم من ء۶ على ب ح یساوی ٩‏ سم. ۰ سم » 
(۳) معين فيه ؟"ب = ۸ سم » وقیاس الزاوية الحصورة بين ضلعین متجاورین فيه يساوى ۵۸ ۵4۰ سم'ء 


لتنا 


برسي 0 
اب‌حء متوازی أضلاع طولا قطريه ؟ح » بء هما ۱۱ سم » ۲۶ سم على الترتیب فإذا كانت مساحته ۱ 


۴ فاوجد : ی (د ۱جء) ۹۰ 


3 فى الشکل المقابل : 
بح شکل رباغی مرسوم داخل دائرة » ؟ح ) بء = ۵ھ 
فإذا کان هر = ۲,۱ سم » هرح - ۲,۱ سم ۰ ۵ ۶= ۲,٤‏ سم » 
ن (د ۱ ب) = ۷۰ فاحسب مساحة الشکل الرباعی سحو 


أوجد مووي و را ی الآتية (مقربًا الناتج ااب جزء من عشرة) : 


(۲) 63 سداسی منتظم طول ضلعه = ۱۲ سم ۶ سم" » 

(۳) ثمانی منتظم طول ضلعه = ۸ سم ۰ سیم » 

(6) سباعی منتظم طول ضلعه = ۱۰ سم ۲۱۳,۵۵ سماء* 
8 أوجد لأقرّب رقم عشری واحد مساحة شکل منتظم نو ۱۲ ضلعًا وطول ضلعه ۱۰ سم ۰ ,۱۱۱۹ سم » 


۳ 
1 
600 احسب مساحة المثلث سح الذى فيه : س > / سم 4 شاح تح لا سم << ۱۱ سم ۰ سم" تقريباء 

"© 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) مثلث اب ح محیطه = ۱۶ سم ومساحته = ۲ ۱٤١‏ سم" وطول أحد أضلاعه ۲ سم 
فان الفرق بين طولى الضلعين الأخرين = پیم 
١)1(‏ (ب) + ۲ (ج) ۷ (د) ۱۱ 
ی ی ھا فان مس :مس = 200 
)ع :۳۷ (ب) ۳۳:۶۲ (ج)۲ :۳۷۲ (د) ۲ :۳۷۳ 
49 مضلعان منتظمان مرسومان داخل نفس الدائرة » آحدهما مکون من ۱ أضلاع مساحته (م, ) والاخر مکون 
من ۱۲ ضلعًا مساحته (مب) فان مم :هې = ۷ 
TY: 10)‏ (ب) ۲۰۱ (ج) ۲۷ : ۳ (د)۳۷ :۰۲ 
(ع) فى الشکل امقابل": ۰ 
إذا کان : اب حء شکل رباعی فيه : ح () -۶ = [ه) 
» مساحة (۸ ۲ ء) = 9 سم" » مساحة (4 ۲ س) = ۱۸ سم" 
» مساحة (۸ ح ه ب) = ۱۱ سم" 
فان مساحة ۸ ۶ هر حى = ...::.......... سم : ل ع 
)1(1 (ب) ۸ )ثم ٠‏ قد 00 
المعاصر (ریاضیات - شرح) ۲۰۴ / اولی ثانوی / التيرم الثانی | ۲۳۳ 


۲ 


31 »تذكر ‏ #ذفهه ۰ لطبیق ۰ مستویات علیا . 


۰ (0) إذا كان : بح م شكل خماسى منتظم طول ضلعه = ل سم وطول ؟ حر = م سم 
٠‏ مساحة(4!اسح)_ 
“ مساحة(4 ١1ح‏ 30 


9 ج ۳ 
7 11 (+) ٣م‏ 27000 


(3) لت حء شکل رباعی فيه : ؟ح () س۶ = [] إذا كانت مساحة (4 ۶ ۵ ح) = م سه" 
» مساحة (۸ ۵۲ ۶) = (م - ۲) سم" » مساحة (۸ ١‏ هه ب) = (م + ۱۰) سم" 
» مساحة (۸ ب ص ح) = (م + ۱۱) سم" فان مساحة الشكل : ؟ب حوء = i teat‏ 
(۸)1 (ب) ۳۲ (ج) 51 


8 فى الشکل المقابل : 
إذا كانت مساحة (۸ و ء) = ۳ سم" » مساحة (۸۵ ۶ ه ح) =۸ سه" 


» مساحة (۸ م ساح) = ۲۶ سم" 


وكانت ف منتصف ۶۴ آوجد مساحة الشكل بدي 


سیم 


۵ انشاء ات : الشکل القابل يرسم مجموعة من الدرجات تؤدى إلى مدخل 


مجمع سكنى على شكل شبه منحرف متساوى الساقين قاعدته الكبرى لأسفل 2 
وعرضها ۷ آمتار وقاعدته الصغرى لأعلى وعرضها ۳ أمتار» ويميل كل من 

ساقیه على القاعدة السفلی بزاوية قیاسها ۷۵ آوجد : ۸ / 
(۱) طول قاعدته عند منتصف الساقين (القاعدة المتوسطة) المتار 
(6) طول كل من ساقيه (لأقرب جزء من عشرة) 


(۳) مساحة شبه النحرف لأقرب متر مربع ۵ ۵۷۱۷ ۲۸ج 


» آحواض زينة : صمم حوض لاسماك الزينة قاعدته على شکل خماسی منتظم طول قطره ۲ سم‎ ca 


ان زهور : يصمم كريم حديقة لنزله » ويرغب أن يكون الجزء المخصص للزهور على شكل سداسى منتظم 
مساحته ۵۶ ۳۴ متر مربع. آوجد طول ضلعه. ۱ ¥ 


سة التحليلية 


الوحدة الر aa‏ 


المتجهات 


دروس الوحدة 


الکمیات القياسية والکمیات المتجهة والقطعة المستقيمة الموجهة. 


نواتج التعلم 


فى نهاية هذه الوحدة من المتوقع أن يكون الطالب قادرا علی أن : 


» يتعرف الکمية القياسية والکمية المتجهة والقطعة » پتعرف توازی متجهین وتعامد متجهین. 
المستقيمة الموجهة , ویعبر عنها بدلالة طرفیها را 9 
١‏ 42 ۰ يضرب متجها فى عدد حقیقی. 
فى مستوى الإحداثيات. 
٠‏ يجمع متجهين باستخدام قاعدة المثلث 
٠‏ يتعرف متجه الموضع ويضعه فى الصورة (الإحداثيات - طريقة متوازی الأضلاع) - يطرح 
٠‏ يوجد معيار المتجه , والمتجه الصفرى. ٠‏ يثبت بعض النظريات الهندسية باستخدام 
» يتعرف ويحل تمارين على تكافؤ متجهين. المتجهات 
ه يتعرف متجه الوحدة ويعبر عن المتجه بدلالة ٠‏ يحل تطبيقات فيزيائية على المتجهات. 
متجهى الوحدة الأساسيين. 


۱۳۳۷ 


الکمیات القياسية 


والگمیات المتجهةۃ 
والقطعة المستقيوة 
الموجهة 


۱ الکمیات القياسية والكميات المتجهة 
+ تنقسم الكميات التى نتعامل معها فى حياتنا إلى نوعين : 

۱ الكمية القياسية : هى كمية تتعين تمامًا بعدد حقيقى هو مقدار هذه الكمية. 
ومن أمثلتها : الطول - الكتلة - الزمن - درجة الحرارة - الحجم - المسافة. 

؟ | الكمية المتجهة : هى كمية تتعين بعدد حقيقى هو مقدار هذه الكمية بالإضافة إلى الاتجاه. 
ومن أمثلتها : القوة - الإزاحة - متجه السبرعة. 

ونتوضيح الفرق بين الكمية القياسية والكمية المتجهة نوضح على سبيل المثال الفرق بين المسافة 
ككمية قياسية والإزاحة ككمية متجهة : 

١‏ ] المسافة : هى طول المسار الفعلى المقطوع أثناء الحركة من موضع إلى آخر. 
وهی كمية قياسية لأنها تتعين تمامًا بمقدارها فقط وليس لها اتجاه. 

۲ الإزاحة : هی أقصر بعد بين نقطة البداية ونقطة النهاية » وفى اتجاه من نقطة البداية إلى نقطة النهاية » 
أى آنها مسافة بين النقطتين فى اتجاه معين. شنال 
وهی كمية متجهة لانها تتعين تمامًا بمقدارها بالإضافة إلى اتجاهها. 

فمثلا فى الشكل المقابل : 

إذا تحرك جسم من النقطة (۱) مساقة ۱۲ متا شرقا ثم غير 

اتجاهه وسار مسبافلا 6 امتار شمالا ثم توقف عند النقلة الحا 0 

فان : السافة التی قطعها الجسم آثناء الحركة = ؟ + سبح = ۲ + ه = ۱۷ مترا 

وتکون : الازاحة الحادثة خلال الحركة هی طول ؟ ح وفی الاتجاه من ؟ إلى ح 


ای اف ` الإزاحة - "| (؟١)'‏ + (۲)۵ = ۱۳ مترا ف اتجاه آح 


۲۳۸ 


a 
جعوب‎ = 
3 


۲ متراً 


itll + 


کل شعاع فى الستوی يعين اتجاهًا معيثًا. 

فمثلاً فى الشکل المقابل + ' ۱ 

۰ و؟ تعد اتجاه الشرق. 

ه وهر يحدد اتجاه آلشنمال الشرقی. 

و ماه ۷۰ نیال لقب 

واو بحدد اتجاه ۲۵ شرق افجتوب. 

لاحظ أنه فى الشكل امقابل: 

إذا كان : آب » حء متوازيين وکل منهما لا يوازى س ص 

,۵ 2 اب )دور ع3 سىرص ١‏ 

فان :وى( » ب ١‏ لينا نفس الاتجاه ويحملهما مستقيم واحد. 
ه ۲ » وح لهما نفس الاتجاه ويحملهما مستقيمان متوازيان. 
ه هأ ء هرب فى اتجافين متضادين ویحملهما مستقيم واحد. 
ه ۲2 » وى فى اتجاهين متضادين ويحملهما مستقيمان متوازيان. 
ه ۲۵ ع سن مختلفان فى الاتجاه ويحملهما مستقيمان غير متوازيين. 


وبصفة عامة : 


ه إذا حددنا للقطعة المستقيمة اب نقطة بداية ! ونقطة نهاية ب فإنه يترتب على ذلك أن 
يصبح للقطعة المستقيمة اتجاه من ! إلى س وتسمى قطعة مستقيمة موجهة ويرمز لها 
بالرمز ؟س مع ملاحظة أن : ؟س < ب 73 لاختلافهما فى نقطتى البداية والنهاية 


* الشعاعان المتحدان فى الاتجاه أو المتضادان فى الاتجاه يحملهما مستقيم واحد أو مستقيمان متوازيان. 
+ الشعاعان المختلفان فى الاتجاه لا يمكن أن يحملهما مستقيم واحد أو مستقيمان متوازيان. 


> الدرس الأول 


مما يؤدى إلى تضاد‌هما فی الاتجاه. 3 
ه مما سبق نرى أن القطعة المستقيمة الموجهة تتحدد بثلاثة عناصر هی : 
[1] نقطة البداية. (7] نقطة النهاية. ۳۱ الاتجاه من نقطة البداية إلى نقطة النهاية. 


فى الشکل المقابل : 
اب حء متوازی أضلاع تقاطع قطراه فى م » ص منتصف ؟۶. 
اوا : اذکر انقطع المستقيمة الموجهة (ان وجدت) والتی تکافی : 


00 58 .. . تا 
ID ۱ 3‏ ۱ ۳ 

ثانيًا : بين نماذا تكون القطع المستقيمة الموجهة التالية غير متگافنة : 
sc‏ م حت .۰ لمحم 


اوقا : ۳1 (آج بت ۶8 
انيا : ج لان : | ىم | عد اوت | ۱ ]لان : ؟۶ » حب متضادتان فى الاتجاه. 
(88] لان : 9 » ح۴ متضادتان فى الاتجاه. 


l2 مم‎ ee a 


ا آنه اا ر پاد ريه 


فى الشكل المقابل : 0 1 
اذا كانت ۶۲۰ () سح = [م] 2 م1 = م۶ مسا = مح 

فاکمل ما يأق بوضع «تكافن» أو «لا تکافن» مع ذكر السبب : 1 

8 مح لانهما ي‎ -... a ره مء لأنهما 7 تسناوت امت‎ IN 


(۱] آب »جع لایمکن أنتتكافنا 


اب 


إلا إذا كان يحملهما مستقيمان متوازيان أو مستقيم واحد كما بالشكلين الآتين: . 


۳ 


ات و 


۲ 


حك 


1 E و ب‎ ١ 


دح 0 


[ ۲ | إذا كانت ٩:‏ »ب » ح ١ء‏ لا تقع على استقامة واحدة ١٠‏ ا 
وكانت :ب تکافی وى ١ ١‏ اب 


فان : الشکل اب حء متوازی أضلاع. 


تست ۰ ۹ 3 5-5 

| ۳] من نقطة فى الستوی ولتکن حلایمکن ريسم 
الا قطعة مستقيمة موجهة وحيدة حء ۱ 
تکافی قطعة مستقيمة آخری ب فى تفس الستوی. ۱ ١‏ | 


| >] یوجد عدد لانهائى من القطع الستقيمة الوجهة التى يمكن رسمها فى الستوی وکل منها تکافی قطعة Ù‏ 
مستقيمة موجهة أخرى. : : ۱ 


0 
فى مستوی |حدائی متعامد عين النقط : | (-۲ ۰ ۱) » ب(۴۰۱) » ح(۲ ۲۰) » ۶ (۲-۰۱) 
ثم ارسم حص » ول کل منهما تكافئ آب » أوجد إحنداثيى كل من : م » ل 


۱۱۱07 
لرسم حص تکافی اب يجب أن تکون ح م » آب 
لهما نفس الاتجاه ونفس المعيار. 
٭ نرسم بح م // أب (میل حم = ميل آب = ۴ ) 
* تحدد طول ح هر = طول ۴ب باستخدام الفرجار 

أو بحساب عدد الربعات الأفقية والرأسية فنجد أن : ه = (ه + 4) 
+ وبالثل : نرسم ول نجد أن : ل = ٤(‏ ۱4( 
حل آخر: ٠.٠‏ الانتقال يحافظ على التوازی وأطوال القطع الستقيمة. 
... النقطة حا هى صورة ۲ بالانتقال [(۲ » ۲) - (-5 0۱۰] = (4 ۱۰) 


وام من اقفن وی فجت أن ح 4 ھی ضورة لب بالانتقال (6 )١‏ 
.*. النقطة هم هی صورة النقطة ب بالانتقال ٤(‏ » ۱) .*. الثقطة ص = ١(‏ + ۶ ۰ ۱+۳) 2 (۵ ۰ 4) 
وبالمثل يمكن إيجاد إحداثيى النقطة ل ٠‏ ۱ 


الھعاصر (رياضيات - شرح) +۲۱ / أولى ثانوى / التيرم الثانى [ ۲6۱] 


على الکمیات القياسية والگمیات المتحهة 
والقطعة المستقيمة الموجهة 


1 من أسئلة الکتاب المدرسی تذكر ‏ خهم ه لطبیق له مستویات علیا 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات ابلعطاة : 
© (۱) 3© أى مما یأتی یمثل كمية متجهة ٩‏ 


(1) الزمن. (ب) درجة الحرارة. ‏ (ج) الازاحة. (د) الكتلة. 

6 (۲) إذا كان : ؟ حء متوازی أضلاع تقاطع قطراه فى م فان : ۱ 
آولا ح و تکافی؛ میا 
للك (ب) ت (جاح؟ . . ()۶۲ 
ثانیا : ۶۶ تکافی Ea‏ 
(1)ىم (ب) ب (+) سم (د) 1۶ 

+ (۳) فى الشکل المقابل : قت 
إذا كان : ۲ ب ح۶ » م سبح و متوازيى أضلاع - 
فان : ۶۴ تکافی: كلا من gms‏ : 
(۱)ت؟» و ۱ (ب) ساح » حو و 
(ج) سح » مق rem‏ 

4 () فى الشكل المقابل : ١‏ ۸ 
ب ح٤۶‏ له و سداسی منتظم » مرکزه النقطة م فان : , / 
ولا : آ تکافی كلا من القطع الستقيمة الوجهة الآتية 

ماعدا پپپیببیبیی. . . ح ۲ 

(1) مک (ب) سك (ج) #ح (د) وم 
ثانيًا :۴ء تكافى: و 
)۴)1 7 (ج) هو (د) حبت 

3 (5) 13 ؤس حء مربع تقاطع قطراه فى م » فإن أزواج القطع المستقيمة الوجهة الآتية متكافئة 
اس ا 
FTE‏ (ب) ۵٩‏ ۰ مي ۱ (د )۴۴ء 


لتنا 


EE »رشن‎ 


(3) 63 اذا كان !اب حرء م و شکل سداسی منتظم مرکزه الهندسی (نى) أى من القطع المستقيمة 


الوجهة التالية غير متكافئة ؟ 
(۱)اب وش )اتقو , (ج) اه ی 


(۷) اذا كان : ؟س = ۴ح فان : e‏ 


(د) اب »و 


(1)س منتصف اح 0 (ب) ح منتصف ب 

(ج) ب تنطيق على ح (د) ۴ تنطبق على ح 
4 (4)إذا كان ح منتصف ۲ب فأی مما يأتى يكون صحيح ؟ 

(ااحععحسی (0ااحاعاسح|ا ‏ 0 اجدعيت 

(1) (۱) فقط. (ب) (۱) ۰ (۲) فقط. (ج)(؟)2(؟)فقط. ‏ (د) (۲(۰)۲(۰)۱) 
)٩( 4‏ فى الشکل القابل : 

إذا كان : ۴۴ » ۴ب آنصاف اقطار فى دائرة (م) 

قان سما پاش حسحيم ؟ 

(0)م7 دعت 0 ا ؟| <اعب| (۳) ۴= - م ۲ ۳ 

(1) (۱) فقط. (ب) (۲) فقط. (ج) )١(‏ » (۲) فقط. (د)(۲) » (؟) فقط. 
4 0 اذا تحرك جسم من نقطة ؟ إلى نقطة ب فان السافة التی قطعها تکون تسکت 

(۱) ۱ب (ب) أقل من | اب | 

(ج) أكبر من أو یساوی | اب | (د) ات 


3 ۷ إذا تحرك جسم من نقطة ؟ إلى نقطة ‏ ثم إلى نقطة ح " فان عم موجه 


(1) السافة التى قطعها الجسم تساوی || ؟ح | 
(ب) السافة التی قطعها الجملم تساوی اب + سح 
(ج) الازاحة التی قطعها الجسم تساوی || اب | + بح | 
(د) الازاحة التی قطعها الجسم تساوى حى 
00 فى الشکل امقابل : 
إذا تحرك جسم من النقطة ؟ شرقًا إلى النقطة ح 
ثم عاد غربًا إلى النقطة ب فان : 
اولا : السافة التى قطعها الجسم = سس یی 
(1)1 (ب) ٩‏ (ج) ۱۵ 


4 اقفر هم © لضبيق؟ ۰ © مستویات علیا 


ثانيًا : الازاحة الحادئة = ا ا ا 
(۹۱ سم فی اتجاه ات و ساق تاه یت 
(ج) ٩‏ سم فی اتجاه ی؟ (د) ۲۱ تم فی اتتضاه آب 
شكل ۱ : 
( فى الشكل المقابل 5 
إذا تحرك جسم من النقطة ؟ مسافة ۸؛ مترًا شرقا ثم غير اتجاهه 


وسار مسافة ۲۰ مترًا شمالا ثم توقف عند النقطة ح فان : 


۲ ۸ متراً 
آولا : السافة التى قطعها الجسم = E ant‏ 8 جنوب 
(1) ۵۲ (ب) 1۸ (ج) ۶۸ (د) ۲۸ 
ثانيًا : الازاحة الحادثة = سر 6۸ 1۳۳ 
(۱) ۹۸ متر فى اتجاه اح زیی اتتجاه جح 13 
(ج) ۵۷ متر فی اتجاه ای 0 (د) ۲ متر فى اتجاه ی 
69 فى الشکل المقابل : 


إذا كانت کل هن : وحي اس ونا على سبح 
وإذا تحرك جسم من النقطة ؟ إلى النقطة س ثم ح 


وتوقف عند النقطة ۶ فان : 


أولًا : السافة التی قطعها الجسم = مس 
(1) ۲۵ (ب) ۳۵ (ج) ۲۹ (د) ۲۰ 
ثانيًا : الإزاحة الحادثة < چپ 
(1) 0" سم فی اتجاه ء۶ (ب) ۳۵ سم فی اتجاه ٩۶‏ 
(ج) ۲۵ سم فى اتجاه ؟و (د) ۲۵ سم فى اتجاه 1۶ 
(۱۵)ق الشكل القابل : : 
۲ب ح۶ هه و شكل سداسى منتظم طول ضلعه ۸ آمتار 
» إذا تحرك جسم من النقطة ۲ إلى النقطةب : 1 
ثم ح ثم ى ثم ص وتوقف عند النقطة و فإن : - ۱ 
أولا : المسافة التى قطعها الجسم = مقو 
A)‏ ` ۱ (ب) 4ع (ج) ۳۲ >6 


۱ : 


ثانيًا : الإزاحة الحادثة = E‏ 
(۸)1 متر فی اتجاه آو (ب) ۰؟ متر فی اتجاه و 
(ج) ۸ متر فى اتجاه و 7 (د) 6۰ متر فی اتجاه آو 


00 سيارة قطعت ۲۰ متر فى اتجاه الشمال ثم قطعت نفس السافة فى اتجاه الغرب فإن إزاحة السيارة 


(1) ۰ متر فى اتجاه الغرب. (ب) 4۰.متر فى اتجاه الشمال الغربی. 
(ج) ۲۰ ۲۷ متر فى اتجاه الشمال الفربی. ‏ (د) ۲۰ ۲ متر فى اتجاه الجنوب الغربی. 
6۷ فى الستوی الاحداثی التعامد |ذا كانت : ؟ (۳۰۰۱) » --(-۱»۳) » (. »4) 


وکا :اب كلقن من فان :22 سس 

(1) (- ۲۰) (ب) ٤(‏ » -۲) (ج) (-۳ ۱۰) (د) (-۶ ۰ -۲) 
۸ فى الشکل المقابل + ۳ 

حديقة مربعة الشکل مساحتها ٩۰۰‏ متر مربع تم عمل مسارات 

مستقيمة للترجل بها حتی لا تؤذى النباتات فقسمت تلك امسارات 

الحديقة إلى ٩‏ مربعات متطابقة كما بالشکل فإذا تحرك شخص 

من نقطة ! إلى ب متخدًا السار الوضح بالشکل فإن : 

اوا : المسافة المقطوعة - ما ان م ۱ 

(1) ۳۰ (ب) ۵۰ (چ) 1۰ (د) ٩۰‏ 

ثانيًا : الازاحة الحادثة = ال وی ای نت 

(1) 1۰ متر فى اتجاه آب (ب) ۲۰ متر فی اتجاه آب 

(ج) ۲۳۳۰ متر فی اتجاه اب (د) 1۰ متر فی اتجاه ؟ 
6٩(‏ فى الشکل المقابل : 


تحرك رجل من نقطة ؟ إلى نقطة ب ثم تحرك على 
مسار دائری طول نصف قطره ۷ متر فان أقصى 


معبار إزاحة للرجل < 011111111111011 متر. 


(۱۱)1 (ب) ۲۰ (ج) ۳۵ (د) ۵۰ 


4 1 ۰تذکر «فهم | ©تطريق ‏ هھ مستویات علي 


8 فى الشكل المقابل : 
5 : ا 
س ح۶ مستطيل تقاطع قطراه فى م » م 3 ۲ء 
نين ما إذا كان الشعاعان فى كل مما يأق متحدين ف الاتجاه 


أو متضادين ف الاتجاه أو مختلفى الاتجاه : 1 1 
وه بو (۱)۱م » وم م 
(4) ت ي | الوه م عه (3) سخ و 
8 ف الشكل امقابل : 
بحو معين فيه : < ۱) بء = [م] 
اكتب القطع المستقيمة الموجهة والتی تکافن کل مما يأق : ۱ ح 
F0)‏ )مو 
o)‏ ۱ بت 
8 فى الشکل المقابل:: ۱ 
اب حء متوازی أضلاع فيه : ؟ح ۱) بء = [م] 
وی وک ی ۳ 
أولا : اذکر القطع المستقيمة ابلوجهة (ان وجدت) والتی تكافئ : س مه بر 
(۱) سه (۲) مب (۲) ۶م 
PE‏ ۱ () اب PE‏ 
ثانيًا : بين ماذا تكون القطع ابلستقيمة ابلوجهة التالية غير متكافئة : 
(۱) ۵۶ + سو 3س فا 
( وت تون ۱ 0 وی 
38 فى الشکل المقابل : 
!بح مث فيه : س منتصف اب سن ل 
» ل منتصف ۴ح »سس ص ع ل مستطیل a ٩‏ 2 
اكتب القطع ابلستقيمة الموجهة (إن وجدت) والتى تکافن كلاً مما يأ : 
() سوحن (0) سل )ال 
(ه) سن ا کی 


!بح مثلث فيه : ب = ح 
» سس م ص 4 ۶ منتصفات ب تى » حی؟ علی الترقيب. 


ولا : أى العبارات التالية صحيحة : 


(وایصا-اجص! .۰ (»س‌ص‌تکافی عص (6)سص تکافیعسن 
ثانيًا : اکتب القطع المستقيمة الموجهة (ان وجدت) والتی تکافن كلاً من : 

ا E‏ 0 هاسع 
eed‏ نی ۱ 6 عص 


( فى مستوی إحداق متعامد : إذا كانت ؟ (۲ » ۴) » ب( ۱( ره -ا) 
(۱) ارسم حء تکافی ؟س وعين إحداثيى النقطةء 
(۲) عين إحداثيى النقطة م منتصف ب ح ثم حدد القطع المستقيمة الموجهة التى تكافئ : 


(1) سم (ب)۴ ” (ج) آح (د) وت 
() هل الشكل ؟ حوب متوازى أضلاع ؟ فسر إجابتك. 


وس تسس 


0 ق مستوی احداق متعامد : |ذا كانت ؟ (۶ ۶ -۲) ٠‏ :6 ۰ خا )وکات کمن 
القطع الستقيمة الوجهة ب 5 » حء » و۸ »رمو متكافئة حيث 3 نقطة الاصل. آوجد إحداثيى كل من :۶ »م » نم 


8 5 فى مستوی إحداق متعامد : 
j‏ کانت ۲-۰۳(۲) » (۲۰۱) ۰ ح(۲۰۱) ۰ ۶( ۷۰ 
(۱) آوجد من الرسم : | اب | »| حء | 
(6) اثبت أن : اب تکافی ح۶ 
(۳) إذا كانت القطع الستقيمة الوجهة بح » ۵ » بو » وی متكافئة. 
آوجد إحداثيى کل من : م » له » م حیث و نقطة الاصل. 


[ آنشن نظامًا للإحداثيات المتعامدة فى ابلستوی حیث (و) نقطة الأصل وعيّن عليه النقط : 
(Neu « (Fea ¢ (<<) «< (Fe‏ ۰ ط (۱۰۶) 
ثم ارسم القطع المستقيمة الوجهة : ح ء۶ » وص » نمل » فط كل منها تكافئ اب 
وعين من الرسم إحداثيات :۶ » هم » ل » مه 


نعلم أن كل نقطة ؟ فى ۱۱ توء الإحداثى التعامد تعین بزوج مرتب ؟(سن»ص) 
يتحدد بالقطعة المستقيمة الموجهة و ؟ التى تُسمى متجه الوضم لنقطة ؟ 


ویکتب : و۴ = (س » ص) , 


تعریف 00007 ۰ 
متجه الموضع لنقطة معلومة ۲ بالنسبة لنقطة الأصل و : ٠‏ 
هو القطعة الستقيمة الوجهة و؟ التی بدایتها نقطة الاصل و ونهایتها النقطة العلومة ؟ 


فمثلا فى الشكل المقابل ص 
+ و؟ هو متجه الوضع لنقطة ؟ بالنسبة لنقطة الاصل و ۳ a‏ 
سسس 
ويكتب : و ١‏ = (۳ ؛ ۲) 8 
۱۳:۳ 9 
+ وس هو متجه الوضم لنقطة ب بالنسبة لنقطة الاصل و ۱ ۱ 
ويُكتب : وي = (-۲ (٤‏ 5 ۳ 5 ۱ و ¢ به تک 
ملاحظة ص 


نظرًا لان كل متجهات الموضع لها نفس نقطة البداية :و» لذلك نرمز لمتجه الموضع «و ؟» بالرمن:؟» 


ففی الشكل السابق : نکتب : ؟ - (۳ , ۲) , 72-2 ؛ 
2 


۳ ۳ 


هو طول القطعة الستقيمة التى تمل التچه. .. تا یکی | 


فاذا كان :۴ = (س » ص) فان : |۴ | = طول و؟ 
وإذا استخدمنا قانون البعد بين نقطتين لایجاد طول و؟ 
فان : طول و۴ = | (س -.)۲ + (ص -۲)۰ 
. = س + ص" 
ه إذا كان : = (4-۰۳) فان : || ۱۴| (۲)۳ + ")٤-(‏ = ه وحدة طول 
و اذا كان  :‏ = (-۰۲۳ ۳۷۲ ) فإن : | ب || -م|(-۲)۳ + (۳۳۳ ) = ۱ ودة طول. 
ه إذا كان : = (-۲ » لع) وکان | | < ۲۷۲۳ فان : ۷(-۲۲۳ + لے" = ۲۳۲ 
ب +٩‏ لع < ۱۸ .», اك" = ٩‏ له :2 ۳ 
هو متجه معیاره الواحد الصحیح. ۱ لاملا یی 


٤ » 2( - ۲ 65‏ ) متجه وحدة لان ۰ (؟) + (4)' <۱ وحدةطول. 


.ا ل ف ا 


هو متجه معياره يساوى الصفر ويرمز له بالرمز و أو ۰ حيث و - (۰ » ۰) وهو متجه غيز معين الاتجاه. 


تحقق من فهمك 
© |ذا کان :؟ - )۸-۰٩(‏ فنوجد :|1۲ 


ل - ( ع ) متجه وحدة آم لا ؟ وماذا ؟ 


[۴] إذا كان : (لت » ج ) متجه وحدة فأوجد قيمة : هك 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) م ۲۲ / اولی ثانوى / التيرم الثانى ]۲٤۹[(‏ 


اد 5 
وو * تک 


فما إذا كان و؟ يصنع زاوية قياسها ۲۰" مع 
الاتجاه الموجب لحور السینات وكان |/؟ || = ١‏ وحدة طول 
فان : الصورة القطبية للمتجه و = (7 ۰ ۳۰*) 


إذا كان و ؟ متجه موضع النقطة ۲ بالنسبة لنقطة الأصل 

فأوجد إحداثيى النقطة ! فى كل من الحالات الآتية : 

(19]7-(۲۳۳۱۰, .1( [؟] ۲9 (۱۳۰۰۲۷۲) (9]د؟ - (۸ ع 
تلا 

س - ۳۱۱۰ ا ۰ = To‏ « ص - ۳۷۱۰ ما .دوا .. ؟ زه ۳۷ ۰ ۰( 

(Me W=f ۰ ٦ = *۱۳۰ ما‎ ۲۷ ٦ = ص‎ 0 ٩-۳۱۳۵ ما‎ ۲ > 777 

[2] سس - م ما كك - -ع 0 ص ۸2 ما كك <- ۳۳ ۰ 2۲ )= ۳۷-۰ ) 


> الدرس الثاني ٠.٠٠٠٠‏ 


mm‏ ل د 
إذا كان و؟ متجه موضع النقطة ؟ بالنسبة لنقطة الأصل 
أوجد الصورة القطبية للمتجه و؟ فى کل من الحالتين الآتيتين : 
(19]1-(: ۳۲۶۰ ) كاد ؟ - زه 28 
ج ا و ن 
۲0 5= )+<4( ۰ 


(9+ ۵-9 


= ۸ وحدة طول. 


cou 
۴ قياس الزاوية الحادة التى ظلها‎ ۰ » 
e = ) ۳۴( ۳۵: می‎ 


6 ۰ سن > . م ص > . :. 5.20 .و ع9 ) 


(Ve ۳ ITs. ۳:‏ تن نتن 


0 
» ۰ قياس الزاوية الحادة التى ظلها ( 5 ) هى لا" ( جاح ) = ۲۰ 


WISTS NSO ۰ < من ۰۰ ص‎ 6 


EE‏ = (ه ۲ » ۲۲۵) فأوجد إحداثيى النقطة ؟ 
[؟] اكتب بالصورة القطبية متجه الموضع و؟ = (-۱۲ ۳۴ ۱۲۰) 


کل متجه ؟ = (س » ص) یمکن تمثیله هندسيًا بالعديد من القطع الستقيمة الوجهة المتكافئة والتی كل منها 


تكافئ متجه الموضع للنقطة ؟ - (سن » ص) 


ق ابح | اءم -..9-۰؟| 

= ۲۳ + ۲۶ = ه وحدة طول 
سیب وق وه ,عون نا انپا 
ولذلك یعتبر کل من + 


یج 4۵۶۰ ۸ تمثیلا مندسیاً المتجه ۴ 


أى أن سح - وم - 


1 - و؟ = (۳ ¢ ( 


ه نلاحظ مها سبق : ارتباط المتجهات بالأزواج المرتبة أى بعناصر ع × ع أى (2") 
ولذلك يمكن استنتاج تعريف المتجهات بمفهومها الرياضى أو الجبرى كالآتى : 


عت اا ا 


عناصر المجموعة ع" مع عمليتى الجمع والضرب فى عدد حقيقى المعرفتين عليها تسمى متجهات ويرمز لها 
E FS)‏ نين لاك عاد 
حيث إن المجموعة ۲۶ = مجموعة الأزواج المرتبة لحاصل الضرب الدیکارتی ع × ع 
= ((س » ص) : س 3 ع » ص 3 م 
ادا کان :سس )۲۶5 ۰ بش اصض) ۲۶5 ۰ ش 
فان :؟ + ب = س +سن, » ص + ص,) 
فمثلا. إذا كان :۲ (۰۰۳) 0 ب 2 (۱۰۷) فان :۲ +ب = (۳ +۰۰۲ +۱) = (ه (1e‏ 
[1] خاصية الانغلاق : لکل ؟ ء 2 3 ۲۶ يكون :۲+ ید ع۲ 
(۲] خاصية الابدال : لای متجهین ؟ » ب یکون :۲ +ب دب +۲ 


(۳] خاصية الدمج أو التجميع : لای ثلاثة متجهات ؟ » ب » ح یکون : 


نت 4“ ا مت 3077777 0277# 0 


سلب١‏ ص ص ص لضم 


حيث :۴ + و = و +۲2۱ 
[6] خاصية توفر المعكوسات الجمعية : لكل متجه ۴ لس » ص) يوجد متجه (- ۴ ) = (-س » - ص) 
حيث : ؟ + (-۲) = (-۲) +۴ = و (المتجه الصفری) والتجه (-۲) يسمى المعكوس الجمعی للمتجه ؟ 
[7] خاصية الحذف : لای ثلاثة متجهات ؟ » بح اڏا کان :۲ + ب =+ فان :ب = 


اذا کان :=( » ص) ۲22 :لے 3ع فان : لع؟- لے (س » ص) = (ك سن > لع ص). 


فمقلا اذا كان : ۰۲۲ -۰) فان : ۳ ۲- ۳ ۰۲ -ه) = (۱۰-۰) 


ر خواص صرب المتجه فى عدد حقیقی 
(۲] خاصية التوزيع : , 

(1)لأى متجهين ؟ ,باك £3 يكون : له (؟ + )= لے ۲+ كاب 

(ب) لأى متجه ؟ » لے »لم 3 ع . يكون : (لع, + لعم) = كر ۲ + كر 3 
[7] خاصية الدمج أو التجميع : لأى متجه أ , ك, » لم 3 ع 

يكون : (ك, لع ) = ك (ك, ۲) 


(۳] خاصية الحذف : لای متجهين ؟ » ب »ك 3 2" إذاكان :لے -ك ب فان :۲ب 


إذا كان : ؟ > (۳ ۰ -۱) 6 ب = ۰۷ ۰) ¢ د( ) 
فأوجد كلاً من المتجهات الآتية : 
0 ۳-۲ سا (0] + (:؟+۲ ب-ح) ` 


(۲] ۲ و - ۳ (ح +؟) حيث و التجه الصفری. 


۱ 
-41 


)۱۷-۰ ۰( 2 )۱۵-۰ ۷-( + )۲- ۰ ( < ) 6 » ۷( ۲-۱-۰۳ ۲-2۳-۲۴ 
)۲ 6) 3 -)0۰۷(+)۱-۰ ۳۲-2 + - 


9 + (۲+۱۶ب-ج) -۲۲+ب- 
(o ¢ ۲( + )۲- ۰ 1) =:‏ + (۲ ۰ -۱)< (۲۰۱۰) 


8 - ۲ (ح + =۲ (. « ۰ - ۳ [(-؟ ۰ ) + (۳ ۰ -] 
< (۰ <<( = ۳ (-۰(<)۱۱ .)+ (۳ ۰ -۲) 2 (۳ -۲) 


6966699 


إذا كان : ؟ = (5 » )١‏ 0 =( <«( فاوجد : ۲-۴۱ ب | 
ساقت ةك 

۲-۰ (۰-۱۰۱۲۰۸۰۲ -۰ 

۱۱۷۳-2۲-۰ +۲۰۹ داه وحدة طول. 


إذا كان :۰۳۱-۲۰ -۱) ۳ ا (0-e‏ ¢ ا »ة) 


قافتي عفن الصورة القطبية الفجه ۶ حیت © ۷-٩‏ سبي 


لای متجهین ؟ < (سم, » صم)  .۰‏ - (سم » صم) یکون : ؟< ب 


إذا وفقط اذا كان : سس = سر » ص, < صم 
فقا ادا کان ۲١‏ = (س ۲۰) » ب = (ه , ص) وكان :1 = بت 
فان :س = -ه 2« ص - ١‏ 
إذا كان : ۴ = (۲ -۲) » ب 2 (3 » ه) عبر عن ح = (۱۲ )١٠‏ بدلالة : » ب 
حت حت ت سي 
نفرض أن : ح = اك ؟ + ل ست حيث : لك ؛ ل 3 م 
m= <‏ (۷ ۰ -۲) أجل (0۰۳) = 20۲ ۰ -20۲) + (J o ۰ J)‏ 
= (۲ لت + ۳ ل » ۲ ك + ه ل) 


سس چم درس ‌الثالنن 


.. زاك + ۳ ل ۲-۰ + (Jo‏ <(۱۰۱۲) 


.. ۲ لت + ۳ ل = ۱۲ ویضرب العادلة × ۲ لح + ول ٣=‏ )۱( 
» -۲ لت + ه ل = ۱ ویضرب العادلة × ۲ ,۰ "رق + ۱۰ ل < ۲ )۲( 
بجمع المعادلتين (۱) » (۲) : ۰۰ ۱٩‏ 54-2 , د کل 


وبالتعويض فی ٦ .'. : )١(‏ لت = ۱۸ ومنها ك = ۳ کت د 
إذا كان لدينا نظام إحداثى متعامد فى المستوى » (3) نقطة الأصل فان : 
[[] متجه الوحدة الاساسی س- ١(=‏ » ۰) هو متجه الوضع 

للنقطة (۱ » ۰) ومعياره الوحدة واتجّاهه هو الاتجاه الموجب لحور السینات. 


الوحدق الأساسیان س » ص 


(۲ ] متجه الوحدة الاساسی صد = (. ۰ هو متجه الوضع للنقطة (. ۰ ) ومعياره الوحدة واتجاهه هو الاتجاه 
الوجب لحور الصادات. 
٠‏ اخظ آن اس|-ااص-|<۱ 
التعبیر عن أى متجه بدلانة متجهی الوحدة الأساسیین : 
إذا كان :؟ متجهًا فى الستوی حيث ؟ = (س » ص) 
فانه یمکن التعبیر عنه بدلانة متجهی الوحدة الأساسیین کالتالی : 
=( س » ص) = (س ۰ ۰) + (۰ » ص) (من تعریف الجمع) 
- سس (۱ ۰ ۰) + ص (۰ )١ ١‏ (من تعریف الضرب فى عدد حقیقی) . 


الهم 


؟ = س س۔ + ص صہ 


وتستخدم هذه القاعدة مباشرة للتعبير عن الزوج المرتب الذى يمثل ؟ بدلالة متجهى الوحدة الاساسیین س- ۽ صد 


فمثله ؟ - (۲ ؛ *) -؟ سب + ص 0 ب E‏ <+ه مويه صق 
عبر عن كل من المتجهات التالية بدلالة متجهى الوحدة الأساسيين ثم أوجد معياره : 
= مم ۱ 00 ل > (۲-۰۰) 
=)¥ ۰۰) ]اح -(۷ ۲-۰) 


من د 
ههد ا ست 
۲-8 ص- ۱ .*. ال ۲)۰(۷-۱+(-۲)۲ = ۲ وحدة طول. 
ید ۰ () +( = چ وحدةطول. . 

س- 


وج .. || ح|-۲)۲(۷۲+(-۲)1 < ۲ ۱۰۷ وحدة طول. 


عبر عن کل من التجهات التالية بدلالة متجهی الوحدة الأساسيين ثم أوجد معیاره : 
= ۰۱ -:۲) ۱ =<( 


آل (۰ ۰ -۱۲) 9م = ۱-۰۱۲ 
ES‏ 
اكتب كلاً من ابلتجهات التالية بالصورة القطبية والإحداثية ثم عبر عنها بدلالة متجهى الوحدة الأساسيين : 
(۲] قوة مقدارها ۱۲ نيوتن تؤثر فى اتجاه الشمال الشرقى. ' 
(؟] سرعة منتظمة لسيارة تقطع ۸ أمتار كل ثانية فى اتجاه ۰ شمال القرب. 
(۳| إزاحة جسم مسافة ۲۶ مترّا فى اتجاه الشمال. 
]٤[‏ قوة مقدارها 4 ثقل کجم تؤثر فى اتجاه ۲۳۰ شرق الجنوب. 


و سسس 


[[7] نفرض أن متجه الوضع للقوة = ؟ SF‏ 
٠.‏ اتجاه الشمال الشرقی ینصف الزاوية بين الشمال والشرق. 
4 م - ند وو* شرق - 0 1 غرب 
+ الصورة القطبية ؟ - (۱۲ , ٤٠٥‏ ) جنوب 


+ الصورة الإحداثية ؟ = (۱۲ ما ه؛* ۰ ۱۲ ما 4۰) = (۲۳۱۰۲۳۲) 
۲۳۱-۶ س- +۲۳۱ ص 

!]| نفرض أن متجه الوضع للسرعة = ب 
8 ع< 2۲۲۰-۳۱۸۰ ۱۵۰* 
* الصورة القطبية ‏ = (۸ ۰ ۱۰۰) 
+ الصورة الإحداثية ب = (۸ ما ۳۱۵۰ ۰ ۸ ما ۱۵۰ = (-؛ ۰۳۷ ؛) 
مب 4-2 ۲۳ س + ص 


[۴] نفرض أن متجه الوضع للازاحة = .. 2,0 ٩۰‏ 
+ الصورة القطبية ی = (۲۶ » ۲۹۰) 
+ الصورة الإحداثية ی - (74 ا ۳۹۰ ۰ ۲۶ ما ۹۰) = (صفر » ۲4) 
حي ۶6 ص 

1] نفرض أن متجه الموضع للقوة = ۶ 


oem Te NV ی(‎ 


« الصورة القطبية عت (4 » كه 
+ الصورة الإحداثية ء = (؛ ی Ltt Ebi‏ ۰) = )۲ ۳۷۲-۰ ) 


٭ ۶ ۲ س - ۳۷۲ ص 
حاول بنفسك 
اكتب كلا من ابلتجهات التالية بالصورة القطبية والإحداثية ثم عبر عنها بدلالة متجهى الوحدة الأساسبين : 
[[] قوة مقدارها ۱۳ نيوتن تؤثر على الجسم فى اتجاه الشرق. 
[ ۲ | إزاحة جسم مسافة ۳ أمتار فى اتجاه الجنوپ. 

(۳] سرعة منتظمة لسيارة تقطع ۰ مترّا كل ثانية فى اتجاه الشمال الغربى. 
| « لکل؟ » ب متجهین غير صفريين حيث : ؟ = (س, » ص,) ٠‏ ب = (س, » صم) ۲ 
8 إذا كان : ؟ ب 


8 إذا كان : ؟// ب 


فان : طا 6 > لا 6, فان : لا 0, × طا 6, = -۱ 
مس تنس فد ا 
جن ې الصف سما ون ۱ 
س ص -س, ص = ۰ اجس سرپ + ص صم = ۰ | 

والعكس صحيح والعكس صحيح. 


المعاصر (رياضيات - شرح) م 77 / أولى ثانوى / التيرم الثانى 


4 
فاد إذا كان : ۲ = (۳ ۰ :) ۰ ۰-۰ (۱۲۰۹) 


فان : ؟ ل ب فان : [۳ × ۸ + ٤‏ ×(-ا) -صفر] 
۰ ح لان: [۳ × ۱۲ - 6 × ٩‏ = صفر] 


٠‏ الاح ان" میل!< + » میلب < عد عا ملاحظة 
» ميل ح = 3 = ځ ذ. کل مولي إذا كان : ؟ - (س » ص) 
21 #میل ] لے الس فإن : ميل ؟ - حك 
٠.‏ يو یں 


إذا كان : ؟ = (-۲ » ۳) » e‏ أوجد قيمة م فى كل مما بأق : 


(]۱//- 1-< 
متس سر م 
- ۱ ,۰ حلام -۲(-ع) < . 
۰ ۲ م 2 ۱۲ 1 
PEN 9‏ ۱ .*. (-۲) (-4) +۳ ام = . 
۳۲ دسم =p.‏ عد 


آنشن نظامًا للإحداثيات المتعامدة فى ابلستوی حیث (و) هى نقطة الأصل ثم مثل عليه كلاً مما يأ : 
[1] التجه ؟ - (۱ ۰ ۲) بقطعة مستقيمة موجهة مبدؤها النقطة (۱ » ۲) 
[؟] التجه ب = ٤(‏ » -۲) بقطعة مستقيمة موجهة مبدؤها النقطة (-۱ ١‏ ۱) ثم أوجد إحداثيى نقطة النهاية فى 
کل حالة. ۱ 
سس ۳ 
( ۲ لتمثيل التجه ؟ = (۱ ۰ ۳) 
+ نبدأ من النقطة (۱ » ۲) ثم نتحرك يمينا وحدة 
واخدة فی الاتجاد الوجب مور السینات. 
* ثم نتحرك لاعلی ۳ وحدات فى الاتجاه الوجب لحور الصادات 
.*. نقطة النهاية = (۲ » ه) 1 


> الدرس الثاتى ‏ 020200 


([5] لتمثيل المتجه ب = ٤(‏ ۰ -۲) 
+ نبدأ من النقطة (-۱ )١ ١‏ ثم نتحرك يميئًا ٤‏ وحدات فى الاتجاه الموجب لمحور السينات. 
+ ثم نتحرك لأسفل وحدتین فى الاتجاه السالب لمحور الصادات. ‏ 
.*. نقطة النهاية = (۳ ۰ -۱) 


إذا كان : #متجهًا غير صفری »اك < ۰ فان : ۶ // فت 6 ویکون | له ۶ | اك | ۶۰| 
حيث اتجاه لع هو نفس اتجاهم لكل ك > ۰ » اتجاه لت م هو عکس اتجاه ‏ لكل ك < ۰ 


فمثلا ۶۲۰۶۰ متوازيان وفى نفس الاتجاه. 35 
ممم متوازیان وفی اتجاهین متضادين.  ٠ 2١‏ ره 
إذا كان : ؟ متجه غير صفرى أوجد قيمة لت فى كل من الحالتين الآتيتين : 


۲۲-۱-۴۲ ۲۲-۱-۱۴۱۲ 


.< ۲۲-۱۵ .. ۲۱۲-۱۴۱۵ .2 اك < ۲ 
5] 1۲۲۱-۱۲۵۲۱۰۰ ۰ ۲۱۳-۱۲۱۱۵ .۰ ۲ات ۳-۱ 
:. | له |= 7 ,. اك < + ۳ 


ارسم المتجه م - (۱ » ۲) ثم ارسم من النقط دب (-4 ۳-۰) » ح(۰۰۲) » ۶(-۱۰۱) القطع المستقيمة . 
الوجهة والتی تکافن ۳ م , - م » - م على الترتیب. 
راو ل 
([7] نرسم التجه ۴= (۱ » ۲) بداية من النقطة (۰ » ۰) 
[7] نرسم التجه ۲ ۴= ۳ (۱ ۰ ۲) 2 (۱۰۳) 
بداية من النقطة ب (-؟ » ۳) 
(۲] نرسم التجه -چ ۴= ۴ (۲۰۱)-(۴* ۲-۰) 


| آنرسم التجه - - (-۱ 0 كه بداية من النقطة ۶ ١-(‏ ۱۰( 


۱ 
4 


الشبكة المقابلة طتوازیات أضلاع متطابقة » عبر عن كل من القطع المستقيمة الموجهة التالية بدلالة المتجهين م » رم : 


1 إن و 238 37772977 


a J] 30 6 وم‎ 
اياي‎ tJ 711 ]كل‎ 


۳ 5 in 
"E م.‎ :-]5[ 7133 
a ۶۳-7 


ملاحظة 


ی (۱۵ 6 1۰ 


فمثله إذا كان 57 Ta‏ اک 

باب 2 E fos fet)‏ 
۲۳۲ 
فى الشکل املقابل : 


تمثیل لبعض التجهات فى الستوی التعامد 
اکتب كلا من التجهات الآتية بدلالة متجهی 
الوحدة الاساسیین : 
N ۱ f0‏ | سح 
1۳3 0 


[[) من أسئلة الكتاب المدرسى  ١‏ ه تذكر ‏ «فهم »© تطبيق © مستویات علیا 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) |ذا کان :۴= (ه ۰ -۱۲) فان :۴| = E‏ 


(1) ۱۳ (ب) حلا (چ) ۱۷ (د) ۷ 


(۲) إذا كان : ؟ = (۱۲ » )١14‏ فان : + ۲ = a EE‏ 


(۱۲۰۸()۱) (ب) (۸۰۱۷) (ج) (7 ۰ 4) (د) (۱۸ ۰ ۲۷) 
© (7) کل التجهات الآتية هى متجهات وحدة ما عدا مس بووین 
(۱()1 ۰۰) (ب) (۰۰۱ ۰ ۰۰۸) (ج) (۰ ۰ -۱) (د) (۱ ۱۰) 
(4) إذا كان : ٩(‏ 4.6) » (۳ ۰ع) متجهين متعامدين فان : م - 2206 
ند = (ب) -۲ ۱ (ج) ۸ (د)-ه,ع 
(ه) © إذا كان :7 - (-۲ ۱۰) ۰ ح = (-5 » لك) متوازیین ‏ فان : لت = تب 
(1)-2 (ب) ‏ (ج) -2 (د) 7 
(1) |ذا كان : ؟ -(4 ۰۰) » تب - (-۲۰ ۱۰۰) فان : التجهین؟ » ب موم یج نیمهن 
(1) متعامدان. (ب) متوازیان. (ج) متکافنان. (د) غير ذلك. 
0) إذا كان :۲= ۵ ۲۰) + ب۲ س--ص- وكان :1 بت فان : له = TE‏ 
(۱)1 (ب) -۱ (ج) ۶ ۱ ( د ) صفر 
() © إذا كان : ۴( ۲۰) » ب-(۲-۰۱) فان :۴ - با ین 
FO) ۱‏ (پ) ۶ (ج) ه (د) ۷ 
)٩(‏ إذا كان :۲-(۵۰۳) , =( 66) فإن:|]-؟9+؟ب|- 25-8 
۱ )1(1 (ب) ۸ ۱ (ج) ۱۰ (د) ۱۶ 
(۱۰) إذا كان : ؟ > (-۰.۲ 4) أ ۲(<۶ ۱6) » بح +۲ ب. فان : -ى < ۳۳ 
| (1)(-۵۰۱) (ب) (- )٩۰‏ (ج) (۱ 0۰) (د) (۰۰۱ ۰) 
١‏ إذا كان :۴+ یب (۱۱۰۸) ۰ ۴-(۱۲۳۰۰) فان :اب ||< lens;‏ 
۱ (۷)1 : (ب) ۵ (ج) ۱۳ (د) ۵۸ 


۱ 


AS 41 ٠ 4۹‏ ۹ ۱ پا 8 9 5 
1 | ليصا" فقو ` «فهم هتطهیق ‏ ف مستویات‌علیا . 


4 9 کان( ص) ب ۴۳ (س ۰ -۲) -(۲۰۳)" فان :عن + ص - Fr IE‏ 
5010 (ب) ٤‏ (ج) ه (د)٩‏ 
00 آذا کان : ب = (-۲ (f‏ « ح - (؛ » ۳ 4 ۲-۲ -؛ ح فان :1۲۱ ری 
(۵)1 ۱ (ب) ۱۲ (ج) ۱۳ ( د) ۷ 
۵ |ذا كان : ۴( ۰۰-۰ ۲-2۷-2۳ فان :بت - مخ 
0-0 . (ب) (۲-2 (e‏ (ج) (-۲ ۰ -۲) (د) (۲ ۰ ۳) 
69 إذا کان :+ =( ۸۰) ۰ -۲+ب<(-4۰۲) فإن:؟- EE‏ 
(۲()1 ۰ =6( (ب) (۲ )١ ٤‏ (ج) (؛ » ۲) (د) (۱ ۰ ) 
ان ادي دمن عاص ع و ey‏ اهلد 
فان : | < ۱[ 
 ۲۰۸[(‏ (ب) ۵۲ (ج) ۳6۷۲ (د) 1۲۷ 
۷ إذا کان:: ؟ < ۳ س- + ای ص- وکان : |۴۱ ه فان : لے ”= 0[ 
(1) ۶ فقط (ب) -5 فقط (ج) + ع (د) ۲ 
60 جع إذا كان : || ۲۱۵-۱۲۵۳ فإن:ك - ...0 حیث || ؟ || چ . 
(1) ۵ فقط (ب) -۵ فقط (ج) + ه (د) ۱۵ 
69 إذا كان ۴= (ك ‏ ؟) ء 2 امع ۰ ۴ ٣=‏ فان :لع +م - ا 
(1)غع (ب) ۵ . (ج)١٠‏ (د) ۳ 
6 إذا کان : ت | ۶ ۲۳-۱۱۲ فان : له - مسب 
))۴ (ب) چ (ج) حك (د) ۳± 
60 إذا كان : || له (۳ » ؛) | - '١‏ فان : لع - د 
(1) 3 (ب) چ (ج) + + (د) + ه 
60 إذا كان : ؟ - -۷ ب فان : کت 
1 لت ` (ب)7/ س وفى اتجاهين متضادین. 
(ج) 7/۸۲ ب وفن فشن الاتجاه. (۱۴۱)۰ ۱۷۰ ]| 
6 ذا كان :۳۱۴ ¢ -۱ < لی < ۲ فان : | له 317 277721 
(1)[-۳ ۰ 1] (ب) [۰ ۰ 1] (ج) [۱ ۰ ۲] (د) [۳ ۰ 1] 
2۵ ۷ س- + ۳ عق يضدع ضع الأتجاه الموجب لحور السینات زاوية قیاسها 6 حيث E‏ 
)١(‏ ما 6 = £ (ب) ها 9 = 2 (ج) ما 9 - 3 (د) نا عد 


مس ۲ ع 


(۵)) إذا كان : 1 - (۱ ۲ » " ) متجه موضع فى الصورة القطبية لنقطة ! فان اسب 

)1( ۰ -۲) (ب) (- ۱۰) (ج) (۱ 0۰) (د) (- ۲-۰) 
0 الصورة القطبية للمتجه ؟ = -۳ ص- هى i‏ : 

(۱)(-۲ ۰ (ب)(۲ ۰ )=( ° (د)(۰۲ 3 
۷ الصورة القطبية للمتجه (5 » ۲ ۳ ) هى OTT‏ 

(1) (۱۲ 3 (ب) (۱۲ ۰ 3 (ج) (" ۰ ۴( (د) 3 
6۸ إذا كان : ۴ - (۱۰ » 0) حیث ما 0 = ل متجه موضع لثقطة ؟ ‏ فان : ۴ = .......... 

)۱۰۸( ۰10۰ ۸( (ب)‎ (A- «e 1) «î (^< 1) (i) 

(ج) (7 +^( (1e ۸) c‏ ۱ (د) 68 +1( › ركء حم) 
۴١‏ فى الشكل المقابل : 

٤= |||‏ وحدة طول 


فان ت دهده وق (بالصورة الإحداثية) 
*)(i)‏ <( (ب )¥<( 
(ج) (؛ ۳۳۰( (د) (۲۰۳۷) 


(۲) اذا کان معیار التجه ؟ یساوی ۷ فان معیار التجه - ۲ ؟ یساوی A‏ 


)۷(1 (ب) -۲ (ج) ۱۶ (د) -۱6 


(۳) إذا كان : ۲-(۳ 3۰ ) فان : ۴۲ = KEE‏ 
(Fees )۴۲( N TiN‏ 
69 اذا کان : ل = (۲-۰۲) » لے -(۱۰۳-س) متوازيين فإن: ہس = 5000 
(4)1 (ب) 4 (ج) -۱ (د) ٩-‏ 
9 إذا كان : ؟ - (س ۰ 4) » ب = (۲ » ص) وكان :۴// ب .فان : چوا 
ا ی (ب) جن = ۲ ص (ج) س ص = ۸ (د)س ص - ۸ 
69 إذا كان :۵-۴ +۱۰۱ ۰ ب( ت فان قيع لص التی تجعل ؟// ب هی 2301555 
(۲-۱ ۱-۰ (ب) ۲۰۱ (ج) -۲ ۱۰ (د) -۱ ۲۰ 


9۵ إذا كان := (۲ 0۱-۰ ۰ ب -(5 4 4) ۰ ح = (لت ۰ ۱۵) والتجهان ح » ب - ؟ متوازیین 
فان : لق = ان 
)۱)1 ۱ (ب) ۲ (ج) ۴ (د) ۶ 


43 «تذکر ۰ #فهم هتطبیق. 4ھ مستویات عدي ' 


4 9© إذا كان التجهان ؟ - (نمء ۱) ¢ بت فوعی-. - 6 من متعامدین فان : یم < 017111111 


)۲(1 00 ۷-6 (ج) + ۲ (د)-؛ 

6# أى أزواج المتجهات الآتية تكون متعامدة ؟ 

(۳۸۱ ۱-۰۰۰ (ب) ۰۰۰۲۵( ۱۰-۰ 
(ج) ۰۰۲۰۰ ۲۰) (۰) (۰۱ )۷۰ ۸-۰) 

۸ أى من أزواج المتجهات الآتية ليسا متضادين ؟ 1 
(۲۲۱-(۰۰۲۸)»ب-(۵ ۰۰) (ب) =( ۲۰) ۰ب ۱-۰۷ 
(ج)۲< (۰ ۲-۰) عب > (۰۳-) ()4۰۰(<۲) ۰ب 2 (۱-۰۰) 

69 اذا کان ؟ متجه غير صفری » له 2 ۶* وکان : |۵1 ۱-۴ و ES‏ 
(۱) ۱۲۱ با (ج) 2 12 7 1 

() إذا كان :۴ الق حی خی خا متجنه وحدة فل اتمان ۶ فان : لك = TOE‏ 
ا ۱۱ e île‏ 

69ا كان :۲= (-۱۰۲) » = (ك ۳۰) ۰ ح-(م 4-۰) 
وكان 1۲۰۰/٩‏ ح _ فان :گت یبن 
0-07 (ب) -۲ (ج) ۳ (د)-۲ 

69 إذا كان : ۲-۴ سن - ع عو : بحاص ف جح تلهم نگ 
فإن :۴| + اا ا + احا 53312 

٩ )1(‏ (ب) ۱۰ (چ) ۱۱ (د) ۱۲ 

9 التجه الذی يعبر عن إزاحة جسم مسافة 4٠‏ سم فی اتجاه الجنوب الشرقى هو es‏ 
(۲۰/۱ ۲ س +۲۰۰ ۲ ند (ب) -۲۰ ۲۷ س- + ۲۰ ۲۷ص 
(ج) -۲۰ ۲۷ ش- - ۲۷۲۰ صہ (د) ۲۰ ۲۷ س- - ۲۰ ص 

© 60 |ذا كان معيار القوة مه = ۱۰ نیوتن وتعمل فى اتجاه ۳۰" شمال الشرق فان :ى = r E‏ 
(1) ۰ ۲ س - ه صرح (ب) ه سح + ۵ ۳ ص 
(ج) ۵ ۲۷ س + ه صہ (د) -ه ۳۷ س- + ه صہ 

€۵ سفينة تقطع مسافة :۳۷۱ کم شمالا ثم ۱۰ کم غربًا فان الازاحة - مه قل وج اک 

 ۲۰( )۱(‏ (ب) (۲۰ 0 ك( &) . (ه)(۲۰ 3۳ 


»دس الثاني 76 


60 إذا كان :۲ EEE‏ > |۰۳۱۲ وحدة طولية فان إحدى قيم ك هى ا 
۱ (1)-۲ (ب) صفر (ج) ۳ . (د) 
6۷ إذا كان : ؟ - (س, »ص,) ۰ ب = سیم » صم) ۱ 
فان التجهین ؟ واي متعامدان اذا کان : توت وه O‏ 
( 9 )2ی هر = ی هن < ۰ (ب) جسن جني - ص صم = ۰ 
کے حتفب 
ص, صم سرپ صر 
6۸ إذا كان : ؟ - (سی, » ص,) > =( »صم) ۰ ح< سم ۰ صم) 
وكان : س سر + ص صب = سس سم + ص ص = صقر فان : سم صم = ھچ چچ 
(1) صفر (ب) سس ص (ج) صم سدم (د )سم صم 
69 إذا كان : 7 اد( :۲) Nes ¢ Wea o‏ فان دی« ا 
(۲۲۲۱- بت (ب) ۲+۲ ب (ج) ۲ ب -۲ (د) ۲+۴۳ بت 
(م) إذا كان :۴ = (Ze‏ , ل - (؟ ۰۲۳ + (r‏ فان : 9+ ب = سس 
(۶()۱ ۰۲۷۳ ۲) (ب) (4 (F<(). )۰ ۰ ٤()+( ) ٤‏ 
4 () التجهان (؛ ۳۷ ۰ 3 ) ۰ (۶ ۳۷ ۳ » شك ) یکونان ass‏ 
(1) متکافثان. (ب) متوازیان. 
(ج) متعامدان. (د) متساویان فى القدار ومتضادان فى الاتجاه. 
00) فى الشکل امقابل 
Meee, CI‏ 
وطول ضلعه ۵ وحدات طولية ۱ 
را تاش 
)$( (ب) (-۰ ۰ ۴ (r‏ 
(ج) (ه (r  »‏ (د) (۰ » ج) 
67 إذا كان الشکل المقابل يمثل ١‏ 8 
أى الأشكال الاتية يمثل التجه - + ۴ 
E ۳15 (i)‏ م 


الهمعاصر (ریاضیات - شرح) م ۳4 / آولی ثانوى / التيرم الثانى 


٠ 4‏ هتذگر مفهم ©تطبيق” ف مستویات علیا 

4 ©0 ف الشكل المقابل : 
۲۰۱(<۱۲) »2 (ه 0۰( 
فان الشکل الذی یمثل اب 


(پ) 


الاسئلة المقالية 


+٩0۱(‏ بت 


) 
NT) +6 


I+ ۱ 
۲۲-)۰( 


8 إذا كان :۲ (۲-۰۳۲) 6 ب (e)‏ 6 حح = (۱۰۱۷) فأوجد : 


(10؟+؟ حا :۱۷ )اه + ۲۳| 2۹ 
1232-6 ۰ وت ]+ -؟ ح | اه 


1] عبر عن كل من المتجهات التالية بدلالة متجهى الوحدة الأساسيين» ثم أوجد معيار كل منها : 
(۱) ۴ 2 (- -۲) )بم = )۸ (=e‏ (0)مه < (ذه ۰ -۱۲) 
 )۵( ۱ |) ۰ (=©‏ = (-۲ ۳«( ۱ (-(۲۳۳-۰۲۷) 
9م أوجد الصورة القطبية لكل من ابلتجهات الآثية : ۰ 
(۱) ۲۷۳۸-0۵ س- +۸ ص ۱ (0) 03 نم = ۲۷۳ س + 717 ص 
(۳) و ؟ - زه 0۰| (4)ب - ( ۰۳۳۷ -۷) 
(۵) سي - - س۔  -‏ صہ 


۰ 68 إذا كان و؟ متجه موضع النقطة ۴ بالنسبة لنقطة الأصل فى الضورة القطبية فأوجد (حداثیی النقطة ؟ فى كل 


مما بأق : 


(ZX ۲۲۰-1900 ۱ ۳۲۱۷۶۲9۱ 


3 
(E (= )۱۰۰ ۰ 4) =a) 


له .۰ 
آوجد قیم سس » ص فى کل مما يأ : 


(مسن نديص) د موه 000 )فسن ,مد زه )=( ص) 


٦‏ (۳()۳ , ص) + سس (۲-۰۱) - ٤-(‏ » ا)=. (4) سن (۲ ۾ ؟) + ص (-5 ٤-( -)١ ١‏ ۰ ه) 


8 إذا کان :۴ = (4-e ٩(‏ 6 =( ۰ ؛ ان » -۲) 
)١( 1‏ أثبت أن : ؟ // ب « عد E‏ 6 تال 2 


سا سا 


(۲) آوجد : ۲ ۲+ ب 4 ب<۲ و ٩‏ + + ب-۲ ی 


8 إذا كان := (-۲ ۳ -۲) ¢ = ۳۳۰( 


اذکر العلاقة بين المتجهين : ؟ » ب مع ذکر السبپ. 


8 إذا كان : ۶ = ۲ س- + ۳ ص 0 رم = مل سب - ۱۲ ص 


» ل س >+ ۱۵ص , ن = ٦‏ س- +ب صد 


. () أثبت أن : ۴ // رم ' . | ())آوجد:۲<ع إذا کان :نم //ل 
(۳) أوجد قيمة :+ ۴ + رم » ء ( ۵ (w+‏ (6) أوجد :ب 3 ۶ إذا كان : قه ل نم 
(ه) هل : ی لا ۵ ؟ فسر إجابتك. 


س سے و ل 
8 ۵۵ إذا كان : ؟ = (۳ ۰ -۲) م ع 5ه ۵) 6 بح - (۰ ۱۱۰) 
(۱) اكتب كلا من المتجهات التالية بدلالة متجهى الوحدة الأساسيين : 
E 6 ۳ 6 $‏ یا ل إن + 


(۲) عبر عن ح بدلالة :7 » ب, 


و إذا كان : ح = (؛ ۱-۰) » ۲۰۳-۶ , م -(۰ ۱۰ 


أوجد المتجه ۴ الى يحقق المعاذلة و PE‏ بهل قير )¥ ۲-۰ 


سل 


و إذا كان 7 ۲-۰ 1 =( (e‏ 7 حك سي كن 
(۱) أثبت أن : : المتجه ل دنه 4 ۱0 نباف ل 8 دوع سيم 
(۲) اذا كان : ل = اك م أوجد : ل ان 


قا فی مسنتوی إحذاثى متعامد » إذا كان : ل = ه س EEE‏ سج جنر 
| إت مینست آوجد حح ف الصورة القطبية حيث : جر دل +۵ + 


3 أوجد بدلالة متجهی الوحدة الأساسیین المتجه الذى يغبر عن : 


(۱) قوة مقدارها ۳۷ نیوتن تؤثر على جسم وتعمل فى اتجاه الشمال. 


4 «تذگر همهم © تطبياق ‏ © مستویات علیا 
(۲) 63 سرعة منتظمة مقدارها 7۰ کم/س فى اتجاه الغرب. 
(۳) إزاحة جسم مسافة ۲۵ مترًا فى اتجاه الجنوب. 
(4) متجه معياره ٩‏ وحدات ويصنع زاوية قياسها ‏ مع الاتجاه الموجب لحور السينات. 
(0) إزاحة جسم مسافة ۱۵۰ سم فى اتجاه ۳۰" شمال الغرب. 
(1) 63 قوة مقدارها ۲۰ ث كجم تؤثر على جسم فى اتجاه ۳۰" جنوب الشرق. 
(۷) () إزاحة جسم مسافة ۶۰ سم فى اتجاه الشمال الغربى. 


[8] ؟ »ب »ح ءء أربع نقط على استقامة واحدة مرتبه من اليمين إلى اليسار حيث اب : بح : حرو - ۲ : ۳ : ه 


ضع العدد المناسب مكان النقط فيما يلى علما بأن الرمز « - » يعنى تکافی : 


HST 47‏ ۳۹ 0 ( )و عيبيو iets‏ 8 ۷ج ۶ مه تومه ات 
(4) بح => و و ( 40 میب ی = ۳ (1) و ء = ل ۳۹ 
(۷) ی = < ۲ (4) ی ۶ = ..: یو ی )٩(‏ ۶۲ = ور ۲ 


لهل إذا كان :۴ - ۲ س- + ص- 6 مه عق +۳ هی وچو 
(۱) قيمة لت التى تجعل التجه (۴ + لك س) يوازى المتجه س 


( ؟) قيمة ل التى تجعل المتجه (ل ؟ + س) يوازى المتجه ص ور E‏ 


۳ (7 الشبكة المقابلة لمتوازيات أضلاع متطابقة. 
عبر عن كل من القطع ابلستقيمة ابلوجهة التالية بدلالة المتجهين س » رم : 


(0 اب (۲) ساص (۳) نی ۳ 
PIG)‏ (۵) سم (0) س‌ض تم a A‏ 
(۷) صم (۸) لم )٩(‏ سم ۱ قم جم : 7 
03 وم و 69 ول 00 وء 5 2 ۱ 


أنشئ نظامًا للإحداثيات المتعامدة فى المستوى حيث (و) هی نقطة الأصل وعيّن عليه متجه الموضع الممثل 
1 5 

للمتجه ۶ = (۲ » ۲) ثم ارسم : 

(۱) قطعة مستقيمة موجهة مبدؤها النقطة ؟ = (-۲ » -۲) تمثل التجه ۲ ۶ وأوجد إحداثيى نقطة النهاية. 


(۲) قطعة مستقيمة موجهة مبدؤها النقطة = ٤(‏ » ۵) تمثل التجه  -‏ وأوجد إحداثيى نقطة النهاية. 
يمه مو< 2 2 الحم ی 


اکتب کل متجه بدلالة متجهی الوحدة الأساسیین. 


مسائل تقیس مهارات التفکیر 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) اذا كان : ؟ متجه وكان | ؟ || = ۶ فأى من التجهات الآتية يكون متجه وحدة ؟ 


(1) +۲ (ب) -۲ (ج) -2؟ (د) 


| 
4إ“ 


ص 


© (۲) اذا كان :۳-۴ س-+ص- ۰ ب ۷س ۲٤+‏ ص- 
فان : التجه الذی له نفس معیار ب ویوازی التجه ؟ هو E‏ 
(1) ه س- + ۲١‏ صہ (ب) ۱۵ س + ٠١‏ ضہ 
ون ا یا کی و4 مق + :۲ ند 


تفت کے 


(۳) إذا كان :۴ = ۲ سہ - صہ م ب < س-+ص.د 4 و = س + ۲ صہ 


وکان ۴ ل (ك ب + ح ) فان : لے = O‏ 
(۱)-۱ (ب) ۱ (ج) ۳ (د)؛ 
(4) أى الجمل الاتية غير صحیح ؟ 
(۱) إذا كان :۲ب فإن : 1-۱۴۱ -] (ب) إذا کان :۲۱۰-سا فان :؟<ب 
(ج) إذا كان :۴// ب فان :۲علع بت (د) إذا كان := لاس فان : 7// ب 


(0) قياس الزاوية بين التجهین : ؟ = ١‏ س- - ۲ ص- من كاسن ۳ صن هو ,۱۳99 


(1) صقر (پ) ۳۰" (ج) ۰“ (د) ۹۹۰ 


ون 4i‏ ۰تذکر «ففم هطبیق ‏ 5 مستویات عي 
۱ (0) قیاس الزاویة بن التجهین ۲ ۳ عن- +۲۴ اص- .۸ ےھ ا سم ایی ۳۳7 
(1) £" (ب) ۰" (ج) ۱۲۰* (د) ۱۵۰ 

(۷) فى الشکل املقابل : 
إذا كان : و؟ یمثل القوة ی » ی |= ۱۲ وحدة 


فنی العبارات الاتية لا یمثل متجه القوة ی ؟ 


(۱) القوة ی معیارها ۱۲ وحدة قوة وتعمل فى اتجاه ۱۰" شمال الفرب 
(ب) ی = (۱۲ وحدة قوة » ۱۲۰") 
(ج) ف = - ٦‏ س +۳۳۱ ص 


(د ) القوة مه معیارها ۲ وحدة قوة وتعمل فى اتجاة يصنع ۰ مع الشمال 


(۸) إذا كانت الصورة القطبية للمتجه ؟ هی  ۱۲(‏ "ب ) فان الصورة القطبية لمتجه - ؟ هی رهز 


(1) ۰۱۷ 3۴ (ب) (۱۷ ۰ 3۳ ) (ج) (۰۰ 3 ) (د) (۱۲ ۰ 3 ) 


)٩(‏ |ذا دار متجه الوضع ؟ - ( ۳ ١‏ ۱) حول نقطة الأصل بزاوية قیاسها 40" فى عکس 
اتجاه دوران عقارب الساعة فإن الصورة القطبية للمتجه ؟ بعد دورانه هی سس 


(vo » ٤()د(‎ (ve » ۲( (ج)‎ (to ٤ ۲( (ب)‎ (۰ » ۲( )1( 


(قاعدة المثلث «علاقة شال») : 
اذا كان آی تمش المتجه + » بح تمل المتجه وم 


حيث إن نقطة النهاية (س) للمتجه الأول م هی 


نفسها نقطة البداية للمتجه التانی وم 


فان ؟ح تمش المتجه م +رم. | ایا ! ای+ تجاح 


سس سح 
أ 


ای آن ! الإزاحة ای متبوعة بإزاحة أخرى بح تکافی: إزاحة وحيدة ؟ ح | 


JY 

إذا تحركت سفينة من الموقع (۲) فى الاتجاهات المعطاة حتى وصلت إلى الموقع (ب) ارسم مسار الرحلة 
بمقیاس رسم مناسب مستخدمًا آدواتك الهندسية ثم أوجد من الرسم مقدار واتجاه (زاحة السفينة (اب) 
إذا كانت الاتجاهات هی : 

۱ مسافة ۱۰۰ متر شرقا نم مسافة ۰ متر شمالا. 


۲ [ مسافة ۲۰ کم غربًا ثم مسافة ۳۰ کم فى اتجاه ۱۰" شمال الغرب. 


- 


1 ] نفرض أن مقیاس الرسم هو : 
کل ۲۰۰۰ متر» فى الحقيقة تمثل بد ١١‏ سم» فى الرسم |" 


ف ۰ متر تمثل ب ۲ سم » ۰ متر تمثل ب ٤‏ سم 


من الرسم وبالقياس نجد أن : ؟س = ۵ سم 


٠,‏ معيار الازاحة = ه ۲۰۰ = ۱۰۰۰ متر 


» اتجاه الازاحة 0 = ۰۵۳ (باستخدام المنقلة) 

۱ (۵ 

ی السفينة تبعد عن الموقع ؟ مسنافة ۰ متر فى اتجاه ۵۲" شمال الشرق. 
| ؟ | نفرض أن مقیاس الرسم هو : 

۰ ۲۰ کم تمثل ب ۷ سم » ۲۰ کم تمثل ب ۲ سم 


ومن الرسم وبالقیاس نجد أن : اد ٤,٤‏ سم 


.“. معیار الازاحة = ٤٤ - ٠١ × ٤,٤‏ کم 
» اتجاه الازاحة © = ۳۷ (باستخدام المنقلة) 
.*. السفينة تبعد عن الموقع ؟ مسافة ٤٤‏ کم 


فی اتجاه ۷ شمال الفرب. 


ea: 
إذا تحركت سیارة من الموقع (۲) ف الاتجاهات المعطاة حتئ وصلت إلى الموقع (ب) ارسم مسار الرحلة بمقياس‎ 
رسم مناسب مستخدمًا أدواتك الهندسية ثم أوجد من الرسم مقدار واتجاه إزاحة السيارة ( ب) إذا كانت‎ 
` الاتجاهات هی ۽‎ 

(1] مسافة ۱١۰۰‏ متر شرق ثم مسافة ۱۷۰۰ متر شمالا. 

(۲] مسافة ۲۵ کم شرقا ثم ۲۰ کم فى اتجاه 1۰" شمال الشرق. 

۳۱ مسافة ۵۰ کم غريًا ثم مسافة ٤٠١‏ کم فى اتجاه الشمال الفربی. 


(vy 


> الدرس الثانف ‏ ا 


١‏ | ی متجهین ‏ » ده يمكن جمغهما (إيجاد 
محصلتهما) بإنشاء متجهين متتاليين ومكافئين 


للمتجهین ۵ » دم كما فى الشكل القابل. 


۲ قاعدة شال لجمع متجهين صحيحة إذا كانت النقط 


! »س » ح تنتمی إلى مستقیم واحد. 2 وی پوس وی موم | ۱ 
ففى الأشكال الثلاثة المقابلة يكون : Lia a‏ 
ع ا وو ی دم TK‏ قزرا 


0 ج ی | 


۳ آب - - ١‏ | حيث إن : اب + س١‏ = و «المتجه الصفرى» 


٤‏ آفی ای مثلث اب ح یکون :| اب + سح + != وا 
8 لوس اسم 2 جره الود ۱۳۹۰۷ ۱ 
ویمکن تعمیم ذلك بالنسبة لأى مضلع : تن 
فمثلا فى الشکل الخماسی سح ص یکون : ۱ 
ووس ی 3 
اي + ساح + ح ء + وه + م ١‏ < و ۱ 
ه فی أى شکل رباعی یکون : ۱ 
تب ۲ 


سس 


اب + بح + جد ی 
لان (آب + سح) + جء 0 
سس ۲ 


۳1۳ ۳2 


۱ / 
۱ ویمکن تعمیم ذلك بالنسبة لأى مضلع : ۱ 
| 

سم سس سم ود 


الهمعاصر (ریاشیات - شرح) م ۲۰ / اولی ثانوی / الیرم الثانى | ۲۷۳] 


۱ - 4 


۰ كك 
فى الشكل المقابل : 


أربع متجهات ؟ » ب » ح »۶ 
مثل بيائيًا المتجه ۶ حيث 


ثم = ++ +۶ 


نرسم التجه ! كما هو موجود ثم من نهايته نرسم متجه یکافی ب ومن نهایته 
نرسم متجه يكافئ ح ومن نهايته نرسم متجه يكافئ ء ثم نرسم متجه من 
نقطة بداية ؟ إلى نقطة نهاية ء فيكون المتجه ى هو محصلة المتجهات . 


فى أى شكل رباعى اب حء أثبت أن : 
سسكا س“ 4“ ۳ ۳ 113 


اه - يدك = ی بيب 


تست ج 


الى یی 2( + 8ه ) امف + وی 


=+ ئ بو - وی - او - سو 
در اوه التازى ارت ی ہیک ای 4 پوس ا )۱( 
۶ الطرت الأيسن د ۶۳ و أ اوي طاسب (۲ 


من (۱) » (۲) : .". الطرفان متساویان. 


. 3 


!بح شکل رباعی فيه : ۲ بح = ۶۲۳ آثبت أن : 


کح 


|۱| حء شبه منحرف. [۴ ]۲ح +بء- + و 
الحل ‏ 

0 “سح چ آ۶ ضح // !ءاسح 3 او تدکراف ] مرتحم 

۱ م لإثبات أن الشكل الرباعی شبه منحرف ‏ 

أى أن 0 E‏ 3 ن لرباعی محدحر 

نثبت أن فيه ضلعين متقابلين متوازيان : 


.*. الشكل اب ىء شبه منحرف. 1 ۱ وغير متساویین فى الطول. 


1۳ 


> الدرس الثالث ‏ ة٠‏ 


)۱( فی 4 اوح : 1ح = + وح‎ ]F[ 


» فی سح : ؟ چ اج + ۶ (۲) 


بجمع (۱) » (۲) : Et, ke‏ ی 
.م ی واو ټک + وتى + ې 


ج ۶ + بح + وه وه 
- او + بح ۲ + + او 


بحت . 
= چ ء 
اک ۶6 2 بح پوت یو ۶ وی البت أن اب + 6 او 2 ۶۲۷ 


ات + بو او بخ ۳آیب+2۳ ۶۲۳-۶ ۰ (۱) 

مه Slate‏ 4 ی + سود 4أر )( ! 

OE )۱( ویجمع‎ 

ELT Fr Fm ۳ ۵ 

ن ۲ب + ای +۲ و - وی 2 ۲۷و | 5 
لکن : ۳ بو < ۶ وه E‏ 3 ۳ 


إذا كان : ٤‏ م - ۴ س ص - ,4 عص + ۷ ص سس أثبت أن : * = عس ‏ 
4 م = ٤‏ عض + ۷ ص سن +۳ سن ص = ٤‏ ع ص + ۷ ص سن - ۲ ص سن 


٤ =‏ عص + ٤‏ ص سن = ٤‏ (عص + ص س) = ۶ غ س 


ی مد عمسن 


| 


(١1]؟‏ سحء شكل رباعى فإذا كان : ب = 2 دك أثبت أن : !ء - بح = 3 


[؟]إذا قو جوع پر ۱ احا اھ سك أثبت أن : ىم -؟ى 


۱ 
4 


(قاعدة متوازى الأضلاع) : 
إذا كان : اب تمثل المتجه ۵ 4 ۶۴ تمش التجه ور" 
حيث إن التجهین * » ر لهما نفس نقطة البداية r )١(‏ 
+ لإيجاد ۶ + رہ نکمل متوازی الأضلاع !ب ح٤‏ ونرسم قطره حح فیکون ؟ح تمثل التجه ۵ + رم 

ای أنا! اب +۲2۲ 

9ات + ار = اب + سح = آے (فحظ ان : رکا 
* فى الشکل المقابل : ۱ 
| إذا كانت : م هی نقطة تقاطع قطرى متوازى الأضلاع فان : ۴ح =۲ م 
وبالتالى يكون : | اب + و = ؟ ۶ | 
ويمكتنا أن نصل إلى نفس هذه النتيجة إذا لاحظنا أن : 
گت += , f= s+‏ 


وبالجمع نجد أن : اب + آء + ےم + ۲-۶ وم 


> ی دمو دوم “ اب +۲ -ومبوم<۲ام . باب +۶۲- ۲۲ 
وبالتالی یمکننا استنتاج الملاحظة التالية : 


فى الشکل المقابل : 


إذا كان : ١ء‏ متوسطا في ۸ سح 


فان : اب + 1ح - ؟ ۶۲ 


!ب حء متوازى أضلاع » م نقطة ما فى مستويه » م نقطة تقاطع قطريه ر 0 
آثبت آن : لد عن + ی ده چو 


۶+ مب + ی + مو - )8+ (+f) + (af‏ ۸ 
ولکن +٩۶‏ ۵ ح = ۲ 6 حيث م ۲ ۳ 1 ن ۱ 7 


عي + ۶۴ = ۲٢‏ ۴م حیث ق متتصف ب 
< ۹6+ مب + ع + لاخو + اعم i=‏ نت 


إذا كان : !ب تمثل المتجه ۶ » ؟ح تمثل التجه لہ 5 
فان : ح س تمثل التجه ۶ - رہ ا 7 
۱ 
أى أن !اب - اج کک ب و 0 


00008 ات- اعدا ےا ما أدهت 


كر التعبير عن القطعة المستقيمة الموجهة آب بدلالة متجهی الموضع لطرفيها 
إذا كانت : ۰ س » صم) 0 ب (جن يل » صب) فإن : و ب 
حيث وب » و؟ متجها موضع للتقطتينت 2 ! على الترتيب. 


فمثلا اذا كانت :١(ه‏ ۳۰) » سے (-۲ ۶۰) 


فان : ای = ی ۴= (-؟ )٤‏ - زه » ؟) = (-۱۰۷) سن 


> علد تطبيق ات الج والضح السابقتين على قطمتين تارتین موجعتين يجب مر 


2 a 


| ا انشا س البداية للقطعة الثانية هى نقطة النهاية للقطعة الأولى. 


بح ء متوازی أضلاع فیه : ٩‏ (۲-۰۲۲). » ب ٤(‏ ۲-۰) » د(۲۷ ۰ ۲) 
آوجد احداثبی النقطة ء 


٠.٠‏ اب حء متوازى أضلاع. لصيس Er‏ سكم 
 )۳۰۰(<)-۰(-)۲ (+ )- (= += ,‏ ۰ ۰" النقطةء هی (۲۰۰) 
حاول بنفست 


إذا كان : س حء متوازی أضلاع فيه : ۴ - (س » ۱) < 2 (۵ ۲۰) 


>= < (-",-غ) ¢ 2۶ (۲ » ص) أوجد قيمتى : مس » ص 


4j 


gy‏ اك 
ات‌جو شبه منحرف فیه ۱-۲۲ ۱۰ » ت (۳۰۲) » زه 0 2 وه ك) 
© إذا کان : اب // ىح فاوجد قيمة :ت (]اثبت آن: حب ل اب 
| "| أوجد : مساحة شبه المنحرف اب حء 
ج e‏ 
اب ۱۰۱۵-۳۰۲۲ -(۲۰) 


»وج دح - ۶=( ۱-۰ <(ده » لع) -(۱-۰۱۰-لع) 

A 4‏ 6 ا اء ۱ : 

ب +ع ب 4ك < ۲۰ . 4 @ - ۲۶ لے = ٩-‏ (الطلوب أولا) 
(Ee = (1-e ۵(- 6 == = ۰‏ اس( ) 

ال FEL‏ تم ع ی ۱ (المطلوب ثانيًا) 
۱۱۳-۰ +۶ ۲۰۷ <۲ ۵ وحدة طول. 595 

بای نس و -(۵۰۱۰) ۱ ۲(-۱۰۱) 


0 اوح | < ۰۳ ۰ + ۲۵ = = ه ۵1 وحدة طول. (ه-ب) ی 
٠.‏ | حب |= ٤‏ +۱۱ ؟ ۵ وحدة طول. 


(1-0-5 ۱۱ EFS | 5 شبه المنحرف ١س حي = اب ءاسا‎ : RT POE 
, ۲ 


سییر بو پر 


!بح مثلث فيه : ۳(۲ ۰ ۲) + ءب (۲ ۰ -۱) » ح (-؟ ۹۹۹ 


الیت ان :اس خی [ ۲ | آوجد : مساحة ۸ !بح 


فى الشکل امقابل : | 
إذا كان : ۴" » س یمثلان ضلعان متجاوران ۷71+" #7 ر 
فى متوازی الاضلام فان :0+( ۳ ج چ خی ار 
یمثلان قطری متوازی الاضلاع وبالتالی يكون 

|؟+--۱؟- ت] إذا كان الشکل مستطیل ای أن ؟ 1 2 


3 من اسئلة الکتاب‌المیرسی «تذکر هفهم ۰ لطبيق. ‏ #۰ مستویات علیا 


اسننة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 
(/ذا كان : ۴-(۲-۰۳) » ۶-2 (۲۰۱) فان :اب < مد 
ا (۲()1 ۰ -6) (ب) (-۲ ۰ :) (ج) (؛ ۰ ۰) (د) 9 ۰ -4) 
(۲) اذا كان :=( ) ۰ ب-١6١)‏ فان :اب كم 
)۲(1 (ب) ۳ (چ) ٤‏ (د) ۵ 
(۳) إذا كان ۲-۰ ۸۰ =0 فلن:ب = E‏ 
(۷-۰۱()1) (ب) (۷ ۰ ۳) (ج) (-۱ ۰ ۷) (د) (۳ ۰ ۷) 
)٤(‏ إذا كان 29 وس - صد » بد (۲۰۱) فان : یب < ا 
٤ )1(‏ س - ۸ صہ (ب) 6 me‏ +۸ صن- 
(ج) ه س - ٤‏ صہ ز ۸ د جي 
(ه) إذا كان : ؟-(۰۰۷) » ب -(ه ۲۳ 275 فان : | اب | = پا 
(۱۲)1 (ب) ۱۳ (ج) ۱۶ (د) ۲۹ 


سس 


(۷) إذا كان بلي کو 18 پود ف + ۱ ی | - E‏ 
(۱)1 (ب) ۲۳۲ (ج) ۱ ۱ (د)ه 
(۸) إذا كان ۰ب ۲۰۷2 اه اه ا سسست 
(۱۱ ل (ب) (-۱۰۸) (چ) (-۲ » ه) (د) (۲ » ۰) 
(4) إذا کان :۲(۴ 0۳۰ » - (۵ )١6‏ فان إحداثى نقطة ح حيث ۲ ج = حاب هو ی 
(1) (-4۰۲) (ب) (-۲ ۰ )٤-‏ (ج) (۳ + -؟) (د) (۳ » ؟) 
6 إذا كان : ۲:۳ +( ۲-۰ ۰ آس-(-7١١٠()‏ فإن:7- 225557 


| ید 
ا (1) عجار (ب) ۲ اب (ج) ۲ ت ۰ (د) و 


(۲()1 ۰ -۲) (ب) (-۱ ۲۰) (ج) (؟ ۰ -۲) (د) (-۲ ۰ ۲) 


( إذا كان :2 (۳ ۰ -6) » سام (-۱ کو :۴ =0 haar‏ 


فان : لے = و کید ۱ 
(1)-۱۵ (ب) -۱۰ (ج) -ه ج (د)ه 
0 ذا كان : اب (۱۰۷) » آح-(۰۲) فان :ابح|<- SEE‏ 
فت .م (ب) ۱۳ (ج)) (د) ه 
(9 إذا كانت : م منتصف س ص فان : سس۴ + صم = ادع 
(1)لاسرجم . (ب)سصض (ج) و (د) ص سن 
69 إذا کان : بح مقا فان :اس + سم + AA‏ 
(۱)و (ب)۲ ای ع (د)احی 
09 کان : اب‌ح‌نق؟ا فان :اب + یی مهد a‏ 
(1) و (ب) ۲ ای Eres‏ زا 
0 إذا کان : !اب حء شکلا رباع ا بصي + و ماج 
(1)!ى (ب) ء۶ (ج) و (د) ۲ ۲ 
0 ذا كان :حمق فان :ی بك الس 0002020 "# 
(1) س يي > E‏ ۳ 
60 إذا کان : اب حء متوازی أضلاع فان : اب - حء د Sauk‏ 
(1) حو (ب) و (ج)-۲ بت سم 
69ای مما ياتى يكافئ التجه الصفری 2 
)++ تج 7 r‏ م۳۳ gegen,‏ 
(ج) لو ی - لو - وى ۳۳ 
(۲۰) اب حء متوازی أضلاع » ؟ح 0 بء = (م فان ١ت‏ سور تست 
(1)؟ ° وه (ج) ۲ (د) ۲ وم 
)١(‏ فى الشکل القابل : ۱ ۱ ۲ 
!ب حءى متوازی أضلاع قطراه متقاطعان فى م x‏ 
فإن چفیع الغبارات التالية تعبر عن هذا العبارة شیم `° 9 
(۱)اسج+تو. (ب) ۲۲ (ج) اء + ىح ییوس 
60 فی المقث !بح : إذا کانث و متتصف بای فان : ب؟ + ی؟ + ۴ی کا 
(1) سای (ب) 1۶ (ج) ۲ 1۶ وت 


ug 


(۳)) فى متوازی الاضلاع الرسوم أمامك 


وخ + ويم = ی دم لس ا ی که تا 
1 ۱ (بات 1 
(م) ‏ (؟+ع) (د) + (7-ت) 
69 إذا كان : اب حو مستطیل فان :ی + ب۶ = ا 
(1) ح۶ (ب) ۲ (ج) سای (د) ۲ سح 
9 إذا کان : آب = حء حيث آب -(4۰) ۰ ح-( )۲۰۱۸‏ فان :۶= سار سكا 
(i)‏ (۰ ۷۰) (ب) (ده 0-۰ (ج)(۷۰۰۵) )د( (۷۰۷) 
60 سح متوازی أضلاع فيه : ؟ = (۷ -۲) م =( )٤‏ » حد<(0۰۹) 
فان نقطةء = ل 
(۰۱()۱) (ب) (۱۰۰) (ج) ۰۱۵ ۰) (د) (۱-۰۰) 
6۷ إذا كان : اب حو م شکل خماسی 'قإن : وهر + م - بت( = س 
(1) وت + پء (ج) دم (د) سء 
۸ إذا كان : اب < ۲ ۴ح ۰ فان : 7 
(1) ۸ ۲ب ح قائم الزاوية. (ب) ب منتصف ح 
م نیب میت اسه (د)ح متتضنف اټ ۲ 
(4) فى الشکل المقابل : 
اب ح مث » |ذا كانتء منتصف ب ح» ۵ منتصف ۶۴ 
ا ن e‏ یز 
١)1(‏ (ب) ۲ (ج) 6 (د) ٩‏ 
(۳۰) فى الشکل امقابل : 1 ۱ 
ابجع مستتظیل 6 و حتتشف ۶۴ 
و هر و 520000 
(۱) ۵ب (ن) جه - ی 
FE‏ وف موی 
(۳) فى الشكل المقابل : 4 2 
ل۴ متجه یش تن 8 
)۲)1 (ب) ۲ ب 
ا لحنت يوه ۳ O‏ 


الم عاصر (ریاضیات - شرح) ۳۱۶ / اولیثأنوی / التيرم الثانى [ ۲۸۱ ] 


4 «اتذكر | «فهم «تطبيق ‏ 5 مستویات عدي 


؛ 02 فى الشكل المقابل : 
٠ `‏ إساحءى مستطيل فيه  :‏ منتصف حرء فان : 
آولا : ام + و - کت 
(ا)آت (ب) اح 
۱ (ج) ۶۲۲ ta‏ 
ثانیا : ۶ - ۲ م + ای - ٩ SR‏ اوسن 
50 ' (۲۷ یب اا ديم (م) ۲۲ 
0 ]سح مثلث فيه : و 3 ساح فإذا كان : ج + ۶ + حب + وت = لو اب 
ظ ا TTT ge‏ 
EEF‏ ۱« (ب) ۲ (چ) ۴ . (د)٤‏ 
68 فى ۸ !سح إذا كان :۶ » م منتضقی آب » اخ على الترتيب وكان آس- مم 6 لح دنم 
as‏ قاس 
(۱) ۵+ بر ۴ س 
(ج) ل (م-یم) (د) - + (م- یم 
( جوم و شکل سداسی منتظم » کپ کم 4 چ کی ء و 
: فان :۲ = KE‏ (بدلالة ۴ » يم » لع) 
(۴)1 ++ (ب)-نم+تك مارم +20 (د )لے اخ 
9 فى الشكل المقابل : 8 
ب ح۶ م و سداسى منتظم فان : 
(اب-حت ) + او + وم = هت بر ؛ ۱ 
(1) وم (ب) ام 
۱ (ج) ۶۲ دا ای 5 9 
(7 ق الشکل المقابل : 
إذا کان !ب‌حء مستطیل » رم 1 بح 
٠‏ اف : ای + وت 05201 
۹-۲ (ب) ۲ ۶۲ ۳ ۳ 5 
(ج) ٤‏ ل فصقي 


(۲۸) فى الشکل المقابل : 
۱ سح ء۶ متوازی أضلاع فيه : و منتصف اب 


» وکان : ۶و ۱) حدس = [] 


فان : ۶ + وس = westane‏ 
(1) و9 (ب) وق نی (ج) ۲ وه 
۰ (05 فى الشکل امقابل : ۱ 


!یح<ء شبه منحرف 


إذا كان : ؟ء + بح = ك ص س 


فان قيمة : لك = هو دوم حيث لے 3 ع 
() -۲ (ب) -۱ (ج) ۱ 


(د)۲ 


(ع) إذا كان : ۲ < (۲ 6 ۲ 4 ىد( ۰ -۲) » =( ۰ ۰) » ۶ -(۱ لع) 


وکان : ۴۶ ل رب فان : لے = ۳ 


(د)۲ 


(د) (-۱۲ ۰ ۱۳) 


+ (ب) -۱ (ج)‎ ١)1( 

69 إذا كان !سحء متوازى أضلاع ۲۰۱(۲۰) + الس ۳-۰ » ح(0۰۲۵) ء ۷(۶+ص) 
rr rel,‏ 
(1)(-۷۰۲) ˆ (ب)(-۱۳-۰۱۲) (ج) (4 ۲-۰) 


9 إذا كانت :۴=( »ه) » س- (-۱ ۰ج + اب |= ؛ وحدةطول فان : م = و 
۱ (1) صفر (ب) ه (ج) -۱ 
68 الشکل القابل یمثل متجهین ؟ »ب 
أنى الاشکال الآتية يمثل التجه ؟ - ب ؟ 


(د) -و 


۱ 
4 هتذگر ‏ «ففم هتطبيك چ مستویات‌علیا 
€9 فى الشكل المقابل : 
ا!+بت-حا< سي ا 
(حیث طول کل ضلع فى شبكة الربعات یمثل وحدة الاطوال) 
٩ )1(‏ (ب) ۲ 
(ج) ه (د) ٤‏ 
63 الشکل القابل یوضع متجهات ؟ » ب » ی » ۶ 
أى مما يأتى صحیع ؟ 


سي ۳ - معدي 


(ج سب نی )4+ ۲ب 
€0 فى الشکل المقابل ستة متوازیات أضلاع متطابقة : 


ا س بسانم 


إذا كان : و س = م »وې = رم 


فان :£۶ = GT Pa reece‏ 
w+ (1)‏ (ب) ۵۲+ ۲ رم 
(ج) ۲ ٢-۴‏ ( ۴)3 و 
۷ فى الشکل المقابل : 
سح متوازى أضلاع » س منتصف اب 
وا ارين 53111 
(1) + (له + ؟م) (ب) + (۲ بم -م) . 
(ج) + (م + چ بم) (د) ج (نه - ؟م) 
۸ إذا كان ء۶ متوسط فى ۸ !بح حیث  5( ١!‏ 1) » و(-١ا,.)‏ 
فان : لالب :+ لاع ٠٠.‏ وحدة طول. 
)1( ۳۶۷ (ب) ٤‏ ۳۶۷ (ج) ۱۷۷۸ (د) ۱۷۱۰ 
(69) فى الشكل المقابل : : 5 5 
إذا كان ف منتصف حء 
فان + ۲+ ورو = ESN‏ 1 ۱ 
(15)1+ حت (ب) وت +ع و 
(ج) ۱۶+ حو | 


EEE »تس شك‎ ٠ 


() إذا كان !اب حء مستطیل تقاطع قطراه فى م فان : ی + ۵ب SSS‏ 
(1) ح۶ (ب) اس (ج)ات؟ (د) حت 
٠‏ 60 فى الشكل المقابل : 
إذا كان م نقطة تقاطع متوسطات ۸ !ساح 
فان : ۴۴ + امس = e‏ 
(1)!ى لَه ابت 3و ۳ 
(ج) صفر (د) حت 
(۰) فى الشكل المقابل : 
إذا كان و ؟ بح مستطيل 
فان : بء + ىم || - 2350 
(i)‏ (ب) ۲۱ 
(ج) ۳۶۷ ل 
68 فى الشکل المقابل : 
!ی حءى متوازى أضلاع 
فإذا كان : ح٣‏ = (۷ ۲) ۰ وب = (۲-۰۳) 3 
رن 9 
(1)(ه ۰ ۰) (ب) (۲ ۰ ۳) (ج) (۱۰ ۰ ۰) (د) (۳ ۰ ۷) 
69 فى الشکل المقابل : ۱ / 
؟ب ح<ء معين تقاطع قطراه فى م 
فإذا كان : ؟م + و لت (اب + ؟ى) 1 
فان : لق = 22005 
)+ (ب) - (ج) ١‏ ا 0 
69 فى الشکل المقابل : ۱ 
ا خا وي + الى + و 5270 
(۲۲۱ ۶ (ب) ۲ دسب ۱ ۹ 
کا حرف (د)۲ مب 
, ۳۸۵ 


4 تذگر ونهه ‏ و تطبیق . 5 مستویات علیا 
6 673 فى الشكل المقابل : 
إذا كان مساحة المربع الكبير = 44 وحدة مساحة 
» مساحة الربع الصغير = ۲۵ وحدة مساحة 


فان : اب = 1111118 


(۱)(-۱۲ ۲۰) (ب) (-۱۲ ۰ ۱۲) 
(ج) ۰۱۲ -۲) (د) ۰۱۷ -۲) 

.6 فى الشکل المقابل : ۱ ۳ 
اب حء ههرم سداسى منتظم طول ضلعه ۲ وحدة طولية 
E gree. 07‏ مە ۰ 
(۲)۱ (ب) ۲ ۳۷ ١‏ 
بج ۲۳۲ 2 ' (د) ٤‏ 


6۸ فى أى من الحالات الآتية يكون : || + + نم || < | + - رم | 


یه . يه 
E 7‏ ع 
(i)‏ (ب) (ج) 


مم 
۱ ( د) 
8 00 !ب ح<ء متوازی أضلاع حیث := (۳ ۰ ۰) » ساح (۰ (f+‏ » 2۶ (-۱-۰۲) 
آوجد : إحداثيى النقطة ح «(-۵:» 6۲ 


8 -<ء متوازی أضلاع فيه : - (س » ۲) » 2 (۸۰۴) ؛ د )۱۰٩(‏ » ۶= (۷ ص) 


آوجد قيم : سس » ص ثم أوجد : || ؟ب || ۶۲۰ | ۰ سه < ) «Aol‏ 


8 فى مستوی احداثی متعامد إذا كان : 1 < (-۱ -) » 2 (۱ ۱۰) » << (۰ -۱) 


8 ۵ إذا كان :۲ ۳+6اب 72 حدس - ب؟ آثبت آن: + = حی؟ 


ما 


9 ۵ فى أى مثلث س ص ع آثبت أن : س ص + ص ع + عس = . 
3 . 


۳۸۹ 


له 3 فى الشکل المقابل : 


مد 23اب ی ع2 


آثبت أن : هب + بح + حرو = م۱+۱۲ء + ئو 


و ۵ کل الرياس ی الج أن 


۱ سم ۳۳39 ای ۱۱۱ ١‏ اب و دهي PON‏ 


ل امس مسي ۱۳ » هل منتصف اب » و منتصف ۶ح 


آثبت أن و ی ا ۳۳۷ 


ipo ببح تت ری‎ a 


أثبت أن دح يه انه (0) ای + بو - ۲و 


سا خا 


و ۵ اسح ع شبة متحيف نو !3 // باج ۾ = ل بت آن:اح + ۶= + ۶۲ 
لل اس حء شکل رباعى فب fans:‏ 


آثبت أن +۲۱ +۲ ۶۲۷-۶ ۲60 اب -۲ E‏ ۲۶۲ 
ستاو رای تیاه ها ge saha‏ 
اثبت أن :(۱) 03 !ىح + وب =۲ ت اه وب ol‏ 
200 ای +۶۲ +۲ م۰2 (6) ها ند ! + رح <وری +ررو 
(۵) ا + زب + وی + وزو د رورم ور نم دورو یرس ۲ أ 
3 اب حء متوازی أضلاع فيه : فر مقتضف بح آثبت لن :اب + ۲و +وی 1۲2 


9 اب حء شکل رباعى فيه + من متتصف ی : هن متتضتفتاب۶ 


ا اا للع سي 0۳۳۵6 ۱۳۳۰772۶ 


ل س عن ع مثلث » ل 2 ص ع بحیث ص ل : لغ > © :۲ آثبت آن : ه نع + ۳ ‌ص = ۸ سل 


۱ ۱ 
إذا كانت م نقطة تقاطع متوسطات الثلث ؟ب ح » ط نقطة خارج الثلث 


| أثبت أن : ط؟ + طب + طح = ۳ طم 


Ly 


4 هتذكر ذفه هلطبيق ؟ ۰ * مستویات علیا 
9 سح مت م عوط hee Cn E‏ 2 اين e‏ 


آثبت أن :(۱) او +۲م =۶ () او - ام = + حاب SAN ENA‏ 


بح مثلث فيه :۶ » ۵ » و منتصفات الأضلاع اب » سح » ح ؟ على الترتیب » م هی نقطة تقاطع متوسطاته 


اثبت أن :(۱) 00 ام + سود وى (0) ۴ + ۴ت + ی د و + + 


ت 


و نیس ملسف گنس 2 م منتصف ١ح‏ أثبت أن : PET‏ = وم یب +۱۶ 


سح مثلث 0 منت 0 قر سبي بو اا © بسار أثبت أن : اب + 1ح =۶ + آم 


إذا كان : ۱»۳(<1) » ب-(۰۱:) ۰ ع ق ینت :له 


بخیث : لم ! + روب + نح = و ۱ ۱(۰ » ۰)* 


آب‌حء شكل رباعى إذا كان : اب = (۱۰۲) » باح 2 (-#”» ,4) » وح - (ه ۰ -۱) 
أوجد المتجه الذى تمه ۶۴ وإذا كانت : س - (-۱ » ۳) أوجد إحدائيات : ؟ » ح , ء 


و إذا كان وه < (۱ ۰ -؟) » ۲ (۲ ۰ ۴) أ << (-۰۱ ۱۵) 


| سود رب ۰ 4 ۱۲ 


8 إذا كان : ]سح مثلث قائم الزاوية فى س حيث :2۱ (۰۰۷) » -- (۲۰۳) 


؛ ى - (-ه » ه - سس) أوجد قيمة : س وداه 


إذا كان : ؟ ب حء مستطیل فيه : - (۵ » ۱) 6 ب - (۲ » -۲) » ح - (-۲, ك) 
فأوجد قيمة لك » ثم أوجد |حداثیی النقطةء ile ets‏ 


لهل فى الشكل المقابل : 
إذا كان : ۶ھ // بح 
أوجد قيم لے » ل » م » له‌العددية إذا كان : 


(۱) سو دك 1۶ (8) افر ل 9 5 
(۴) ب <م و و ()۲ء + وهای E,‏ 5 مد ٠“‏ , 


امهم 


فاثبت أن : و ؟ + وس + وح + وو+ وم + وش دو 


» كان : س ح<ء م ش مسدس منتظم مركزه و‎ » ١ 


[4ه؟] 


۸ 0 فى الشكل المقابل : 
س ح۶ ف و سداسی منتظم 
آثبت أن : 3 ١‏ 
ای + ا + او + کو د ي : 


ھی مستوی |حداثی متعامد اب (-۳۰۲۷) » یت (-4-01) ۰ اذاي د( ۱۱۰) 
آوجد : (۱) إحداثيى كل من النقط : ؟ »سا › ح 
(۲) مساحة سطح المثلث بح پاستخدام التجهات. ,۱۳ 


02 س حء شبه منحرف فيه : 


۱ (-۲-۸۲) » =( -ا) » ح- (۰۲:) ۰ 2-۶ (-۰۱ لع) 


(۱) اذا كان : اب // ىوح آوجد قيمة : لك EE on‏ مس ات 
(۳) آوجد : مساحة شبه النحرف بحي fn‏ لل 


مسانل تقیس مهارات التفکیر 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(0 اذا كان : ؟ » ب متجهین غیر صفریین فان :|۱+1۴-] le‏ و 
(1) >. (ب) < (ج) > (د) < 


(۲) اذا کان : 2 بت ای ¢ ا؟ا+ایا-اح| فان : ۰.۰۰ es‏ 
۱ (۲)۱ ۶ ب متعامدان. (ب) ٩‏ » ت متکافتان. 
(ج)؟ » مت متوازیان: . زد ) ح عمودی على كل من ؟ »ات 
۱ © إذا كان : 7 » ب متجهین غیر صقريين وكان | ؟ + ب دا | فإن : كات 
(1)=- بت (ب)؟ » س متکافثان. 
۱ (ج) ؟ » نت متوازیان. (د)؟ » ب متعامدان. 
)٤(‏ فى الشکل المقابل : ۱ و اه 4 
!ب‌<ء مربع وكان : ]ص + شن ص = لغ سن جا 
فان : لع = Seg‏ "° امه il‏ ص 
(۱)1 (ب) ۲ 
(ج) ۳ (د) ٤‏ 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) م ۲۷/ أولى ثانوى / التيرم الثانى [۲۸۹] 


3 اه و د © تطبيق ۰ مستویات علیا 
(۵) فى الشکل المقابل : ۱ 
إذا كانت م نقطة تقاطع متوسطات ۸ س ح فان : 


ا ع فد و SS‏ 


(1) سح (ب) صفر م 
ف چ )لب لني 


فانیا : ۹6+ #ب + ی - TTT‏ 


(1) ۶۴+ م (ب) ۳ ۴۴ 
ی مض ةا (د) ل (اب + اج) 


ثالثًا : إذا كان : اب + اك ٣م‏ فان : ل 5 الاقف ا 


(۱)1 (پ) ۲ (ج) ۴ (د) ۶ 

(0) اذا كان :سجس ع هرف شکل سداسی منتظم مرکژه (م) وگان : وب + 5؟ + وو - لی وم 
فون وات ی بو 
)۲(1 (پ) ۴ (ج) ٤‏ 5 


00 |ذا ان مجموع نتجهن وحدة ؟ » ب هو ایضا متجه وھا کے ان ؟ + ب کے 
E aE TT‏ 199 
(1) صفر (ب) ۲۳ (ج) ۳۷ (د)۲ 
(۸) فى الشکل المقابل : ۱ 
بح مثلث »2 آب » إذا كان :۶۴ وس 


وکان : ح۶ داك اج + م حب 


(#س سس ي ب () اب 


فان : لك + م = ی تاه 3 
(1) 2ل (ب) + (ج) ۲ (د) ۴ 
(5) فى الشكل المقابل : 1 
کن سینت ۶ 3 : 
(۱) 4 (اب+آح) (با) ‏ (اح +۲۲ب) 
(ج) + (۲ ۴ح +۲ آب) (د) + (۷ ۴ح +) 


u3 


: فى الشکل امقابل‎ )٠١( 


إذا كان بحي متوازى أضلاع فيه : 4 
بو = ۲ سم » و جح 4 سم فان : آم = ua‏ 5 0 فيك ۱ 
)1( اب + و 0 f+)‏ 
(ج) 2 اب + + او (د) ج ای + + او 
((۱) فى الشکل المقابل : 


إذا كان ؟ب ح مثلث قائم الزاوية فى سب » ۲ << ۶ سم 
۰ وكانت م هى نقطة تلاقى متوسطات اثلث بح 


فان .ای + + ْم | مر ۱ 
()۲ (ب) ۲ (ج) ؛ O) e‏ 

00 فى الشکل امقابل : ۱ ۱ 
إذا كانت : م هی نقطة تلاقی متوسطات ۸ ۲ب ح 
فان : ۴سس + ٣ص‏ + مع ۳ es‏ ۰ ۳ 
(1) 2۲ت (ب) ۷۲ صح 3 ۳ 
(ج) و 6ه لسن 

05 فى الشکل امقابل : 


دائرة مركزها «و» إذا كان وب ينصف د ؟ و ح 


فان :و + eens RF EE‏ 
(۲۷)۱ وت rT‏ 
(ج) (۲۳ + ۱ وب ,۱ ۷ 


8 ۱ حء شکل رباعی » س ‏ ص »ع 4ب متتصفات ات 6 سای FY‏ » ۶ على الترتیب. 


افیت لق اب + وی + ب +و؟- ۲ (عس + رم ص) 


تعلو أله اذا گان : اب داك و ۰ لعج . فان :ای و 


ه یحملهما مستقیم واحد. اقلا ۱ ۱»-»ح :ء ی استقامة واحدة ۲ 
: ۱ ۱ 
ه یحملهما مستقیمان متوازیان. | ای ان 1 اب وج | 


اثاگان : ای حء شکلا رباعیا فیه:: اب - له و .لگ : 


فان : اب //وح ۰ أ؟س | داك | ]اوح | والعکس صحیم. 


إذا كان : اب حء شکلا رباعیّا فیه : اب = -۳ ی 
فان :أت // ح۶ » ات2 حي 
وبالتالی یمکن استخدام المتجهات لإثبات بعض النظریات والعلاقات الهندسية كما یلی : 
زنر اللا 
باستخدام المتجهات أثبت أنه : إذا تساوى وتوازى ضلعان متقابلان فى أى شكل رباعى فإن الضلعين الآخرين يكونان 


متساويين ومتوازيين أيضا أى أن الشكل يكون متوازى أضلاع. 


KU 


+ رس سرب EEE‏ 


> المطلوب | بح //۶۲ »بح - ۶۱ 


ان اسي 2 ۱ 
و إن وی 6 إلى // وی سس هسم 

ین سيك : اود أ + یاه (تعریف الجمع) 

فى 4 (وح : ای - و + وى (تعريف الجمع) 

, وي يك‎ OD 

ویکون : ساح // ۴ء )تحر ای .. الشكل !بد متوازی أضلاع: 


| ل لع 


باستخدام المتجهات أثبت أن : القطعة المستقيمة المرسومة بين منتصفى ضلعين فى مثلث توازى الضلع الثالث 
وطولها يساوى نصف طوله. 


سس 


۱ > الععطیات | فى ۸ !سح : ۱ 

۶ متتصف اب »۵ متتصف ای ۶ 7 
۶ // سح » طول وهر = ل طول ی :۳ 
مد تسف اب او + اب 0 کوت اب 
وم متتصف اح امع لاحم اما ای 
فى ۸ ساح نا = +اح (تعریف الجمع ` ۱۳( 
فى 4 !وم ' :وم ۲+۲۶ (تعریف الجمع) . 

= 7-2 2 اح = + (ب؟+۲ج) ۳( 
من (۱) » (۲) ينتج أن : واه = ل سح 
وه 7 سح »وم ا- اس | طول هم = ل طول .ی 


4i 


r‏ سس 
باستخدام المتجهات أثبت أن : قطرى متوازى الأضلاع ينصف كل منهما الآخر. 
4 المعطيات | اب حء متوازی أضلاع. ۱ 1 
4 المطلوب | القطران حى » بء ینصف کل منهما الآخر. 


4 اتعص | تفرض أن م نقطة منتصف بء ثم ارسم المتجهين : ا 
PNT‏ 


فی ۸ ام : ۵۲ < اب ىم الفى Rm‏ ع و 


رہ ب۵ = ۶۴ صلا » اب = ىح (من متوازی الاضلاع) 


۳ .۰ ۰۲ ح لهما نفس الاتجاه وتشترکان فى نقطة م 
.. »م » ح تقع على استقامة واحدة. 
۶۰| .”. م منتصف حح » م منتصف بء عملا. 


.. القطران إلى » ۶ ينصق کل متها لخن 


فى الشکل المقابل : 

أ ساجء شبه منحرف فيه : ۶ // ساح 

اسك ۶۲۳ ی = ۸۵اب = وم 0 
[1] عبر بدلالة ۶ » رہ عن كل من : سح » ای »بو وی 

[15] إذا كانت : سن 3 وب حيث : وس = لم سین 


أثبت أن : النقط ؟ »سس » ح تقع على استقامة واحدة. 


۵ ۲ < (۲ ۶ سح »)ساح - ۱۳و و ی‎ // ۶۱ ٠١١ 


ص سا “4 


» اح = اب + پا دزو + ٣‏ م » بو = +2۲ ور + م 


»وى =۶ + ی + ساح =- ۴ + رہ +۳ م = رہ +۲۷ 


ug 


» ۰ سس 2 ب۶ . عنس = ۲ وس 2 


فى / جح سس : 
سس سوب + بح = ۲ وس +۲ [و 2 ۲ (وس + ائ 
د ۲( +وس) - سن 
».سح » اس لهما نفس الاتجاه ومشترکتان فى النقطة سس 


,*, ۲ س »حح تقم على استقامة واحدة. 


فى الشکل امقابل : !رسب 2 
بح متوازی أضلاع مس ۲2و » ص 2 بح 


بحیث : سس = حى ص 


أثبت باستخدام المتجهات أن : س ص ؛ بء ينصف كل منهما الآخر. 5 
مللحظات هامة نحل مسائل الأشكال الرباعية__ و 
۰ لإثبات أن السكل الرباعی متوازی اضلاع نثبت إحدى الخواص الاتية : 
]كل ضلعين متقابلین متوازیان. ۲ کل ضلعین متقابلین متساویان فى الطول. 
۳ ضلعان متقابلان متوازیان ومتساویان فى الطول. | ۽ | القطران ينصف کل منهما الآخر. 


| فمثلا لاثبات أن الشکل الرباعی ؟ب حدء متوازی أضلاع 
نثبت أن : بح //۶۱ »سح = ۶۱ ای نثبت أن : ىح = ۲و 
٠‏ , لإثبات أن الشكل الریاعی مستطيل أو معين أو مريع فإننا نثبت اوا ان هذا الشكل متوازى أضلاع 


| " كما سبق ثو: ‏ 
م اثبات أن متوازی الاضلاع هو مستطیل نثبت إحدئ الخاصیتین الآتيتين : 
7 ۱ | ضلعان متجاوران فيه متعامدان. فمثلا . آب تج 
القطران متسناويان فى الطول. . فمثلا: ا٣خ‏ اداإبءا 
ه لإثبات أن متوازى الأضلاع هو معين نثبت إحدى الخاصيتين الآتيتين : 
۳۱ ضلعان متجاوران فيه متساويان فى الطول. , فمثلا : اكت دايا 
] القطران متعامدان . فمثلا: احلبء 


۱ 
| هبات أن متوازى الاضلاع هو مريع نثبت إحدى خواص الستطیل وإحدى خواص العین ممًا. 
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أب حء شکل رباعی فيه := (۰ ۰ ۱) » =( ۵) » = (۸۰۱) » 2۶ (-4۰۲) 
آثبت باستخدام التجهات أن : الشکل ب حء مستطیل ثم أوجد محيطه ومساحته. 
ج و چ سے 


اب-2( » ۵) - (۰ » )١‏ = (۶ »۰ 4 ¢ وى < ی - ۶ - (۱ (A‏ = )- 66( = ( ۰ 4) 


اب وج +:. الشکل متوازی اختلاغ: ۱( 
ا سح ایب (۱ ۳۰۲۵۵۸۰ ۱ 
:۰ اب 1 بح لان : [(4 * (-۳) + 6 ۳ 2 صفر] ۱ )۲ 


من (۱) » (۲) ينتج أن الشکل ؟ب حء مستطیل 
۲۲-۲۳۳۲۷۱-۱۰ 
.'. محيط الستظیل = ۲ (؛ ۲ + ۲۳ ) = ۱۶ ۲۷ وحدة طولية. 

» مساحة الستطیل = ۶ ۲ × © ۲۳ - 6 وحدة مربعة. 


اب‌حو شکل رباعی فيه : 2۱ (۵ ۳۰) » ب-(۰۲-) » ح-(۲ »۰ ۰۰-۶ 

أثبت باستخدام المتجهات أن : الشکل معين ثم آوجد مساحته. 
)سس 

اب -۲-۰۳(2۲)-(۵ ۰ مع زد -ه) 

اوح د - و < (-۲ ۰ -4)-(۰ +1( = )- +=( 

انیب 2 وی *. الشکل متوازی أضلاع. ۱( 

۷-۰۷۰۸) حعح-6-۰۲(۲)‎  ۵ 

۲۰۲۰-۰۰ sise 

ح لته لان : [(-۷) (-؟) + (-۷) (۳) = صفر] ۱ 0( 

من (۱) » (۲) ينتج أن : الشکل ؟ب حء معین 

۰ ۲2(-۲/۷+(۲۷-۰ ۰۲۳۷ ب او -۷۲(-۲)۳+(۲۲۳۳- 5۳۳۲ 

.”. مساحة العین = ل × حاصل ضرب طولی القطرین = ل × ۲۷ × ۲۳ = ۲۱ وحدة مربعة. ' 

٠‏ حاول بنفسك 


؟ب حءى شكل رباعى فيه : ! - (-۱ ۰ )٤‏ ¢ ساح (۱۰۱) » - (-۲-۰۱) » 2۶ (-۱۰۲) 


أثبت باستخدام المتجهات أن : الشكل ؟ بح معين ثم أوجد محيطه ومساحته. 


۱ 


> الدرس الرابع 


* القوة : هی متجه يتميز بأنه يمر بنقطة معلومة وتعمل فى خط مستقیم. 
* تمثل القوة بقطعة مستقيمة موجهة وترسم بمقياس رسم مناسب. 


فمنلا رصق و 1010319۹۳۳ 22 وی 
0 

۲ 

, 0 ۰ 


[1] قوة مقدارها مم = ٠١‏ نيوتن فى اتجاه الشرق | )عبر أن متجه محدةفیاتجاه الشرق... | 
۳1 | | ] نختار مقياس رسم مناسب «كل ه نيوتن 

ص ص = سس ۹ ۱ 4 

یا ا ودائلوووع' ‏ أ تمثل عى الرسم ب اسم 1 


«تمثل بقطعة مستقيمة موجهة طولها ۲ سم» 
| ؟] قوة مقدارها مم = ۱۰ نیوتن فى آتجاه الغرب 


. سس Cî‏ 
«تمثل بقطعة مستقيمة موجهة طولها ۳ سم» 
+ قوة الاحتکاك (ک) : هی قوة خفية تظهر عند محاولة تحريك جسم 
على سطح خشن وهی دائمًا فى عکس الاتجاه الذی یمیل الجسم 
إلى التحرك فیه. 
ه إذا كانت قوة دفع الجسم > قوة الاحتکاك «یتحرك الجسم» 
« اذا كانت نیت الجسم < قوة الاحتکاك «یظل الجسم ثابت» 


وی ار ملیجسم تخضيع ل لعملية جمع امتجهات ويعرف ناتج هذه العملية بمحصلة القوى (ف) 
(أو القوة المحصلة) حيث أن 5 وم + وی + ... 


فمثلا 


(۲] اذا آثرت قوة ف مقدارها ۸ نیوتن فى اتجاه الشرق ثم أثر تکیت 
قوة إضافية ۳ مقدارها ۶ نبوتن ثم < 4یا E‏ ۸ ی 
تست 


فى اتجاه الشرق أیضا. 
۰ اعتبر آن ی متجه وحدة فی اتجاه الشرق 


.. فى ۸ ی فم < ىا .*. القوة الحصلة ل = وه + وه هی وی ۱۲ ی 


أى أن ئ = ه نيوتن وتعمل فى اتجاه حركة الجسم 


الومعاصر (رياضيات - شرح) م 14 / أولى ثانوى / التيم الثاني (ray)‏ 


۱ 
4 


[۴] عند محاولة تحريك جسم بقوة فم مقدارها ۱۲ نيوتن وکان مقدار قوة الاحتكاك عندئذ ۷ نيوتن 
+ اعتبر أن ى متجه وحدة فى اتجاه حركة الجسم ۱ 
۰ قوة الدفع فى = ۱۲ ى 
» قوة الاختكاك : که = -۷ ی 


۹ 


.'. القوة الحصلة : وه = وم + ك = ۱۲ ى - ۷ ی = ه 


mE 
إذا آثرت القوی : فى = ه س- + ۲ ص » في = س +۷ ص۔ہ 2 وي <۲س-- ص‎ 
فى نقطة مادية. احسب مقدار واتجاه محصلة هذه القوی (القوی مقاسة بالنیوتن)‎ 

| + محصلة القوی ف = وم + قم‎ ٠. 

دق مامت سید ول + ۱-۷) صنب - 1ه سس + سید 

.. مقدار الحصلة = | س || -۲)۱(۷ + (۲)۸ = ۱۰ نیوتن 


» اتجاه الحصلة 0 = طا"  )+(‏ ۵۳" 


اکتب بدلالة متجه الوحدة ی محضلة آلقوی ابلوضحة بکل هما يأق : 


مك ۰ داین 
۰ ث کجم 6 ث کجم ع "5۳ 
سوه ۰ داين 


شلل(۱) 


4 الدرس الرایع ۳ 
شل ۲۰:۷۱ ی ۱۶ ی ۱۱ ی r‏ وی تفای 

شكل ۱۳۱ :+ 0 ی- ۸ ی = ۳۳۹ شكل ۱۶۱ قا و r e‏ 

۱ ] إذا كانت القوتان متساويتين فى اقا ولها نفس خط كين‎ ٠ 
هذا يعنى أن مجموعة هذه القوى متز:‎ ٠ ٠ = إذا كانت محصلة عدة قوى متلاقية فى نقطة واحدة‎ ٣إ‎ | 


إذا كانت : وم = (ه -۲) 4 فم <اس-- ۲ ص ¢ فى - (-۷ »ب) توثر فى نقطة مادية 
آوجد قیمتی ۲ » ب إذا كانت : ۱ 1 ۱ 


(1] محصلة القوی = س- - 4 ص- (۲] مجموعة القوی متزنة. 


سا دا )سس یت 
٠.٠‏ قه < وم + وم + وی = (ه س- - ۲ ص-) + (! س- - ۲ ض-) + (-۷ س- + سب.صح) 


(ه +۷-۱) س + (-۲-۲ +ب) ص- 
8 .يعس -غ من 


0 (ه +۷-۱) س- + (-۲-۳ +س) ص- = س- - ٤‏ ص 


۳ م + ۱-۷-۲ E ES‏ 
۲-۳-۰ + ی < لع يب 2 ۱ 
٠‏ المجموعة متزنة .= 


ت 


(۵ +۴ -۷) سن + (-۲-۲ +ی) ص- < . 


فى نقطة مادية احسب مقدار واتجاه محصلة هذه القوی (القوی مقاسة بالداین). 


۳۹۹ 


۰ قد بتخیل راکب قطار أن قطاره یتحرك إلى الخلف عند النظر من النافذة 
إلى قطار آخر قد بدأ التحرك فى نفس اتجاهه ولکنه یکتشف أن قطاره 
مازال ساکنّا عند النظر إلى الجهة الأخرى من المحطة (الثابتة) 

ه عندما ینظر راكب سيارة إلى سيارة أخرى آمامه تسیر بسرعة أقل مقدارًا 
من سرعته تبدو له هذه السيارة وكأنها تتحرك نحوه (للخلف) 

ه عندما ينظر راكب سيارة إلى سيارة أخرى تتحرك فى نفس اتجاهه فإنها تبدو له وكأنها تتحرك بسرعة بطيئة 

بينما عندما ينظر إلى سيارة أخرنى تتحرك فى عكس اتجاهه فإنها تبدو له وكأنها تتحرك بسرعة كبيرة. 
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ا ا + ۳ 
ب O‏ نا 2 


إذا كان : ع , هو متجه سرعة الجسم (1) الفعلية » ع هو متجه سرعة الجسم ) الفعلية فإن : 
(1]ع, هو متجه السرعة النسبية للجسم (ب) بالنسبة إلى الجسم (1) , - عن - ع 
«وهی السنرعة التى يبدو الجسم (س) متحرکا بها إذا اعتبر أن الجسم (!) فى حالة سکون» 
لا غ هو متجه السرعة انسبية لجسم () بالنسبة إلى الجسم ن ع = ع 
- «وهی السرعة التی يبدو الجسم (1) متخركًا بها إذا اعتبر أن الجسم (س) فى حالة سکون» 
yp‏ — 
تتحرك سيارة () على طريق مستقیم بسرعة ۸۰ کم/ساعة وتتحرك سيارة (ب) على نفس الطريق بسرعة 
۰ كم/ساعة. أوجد سرعة السيارة () بالنسبة للسيارة (ب) إذا كانت : 


[1] السیارتان تتحركان فى اتجاه واحد. 

[؟] السيارتان تتحركان فى اتجاهين متضادين. 
ى متجه وحدة فى اتجاه حركة السیارة (؟) ۱ 
السیارتان تتحرکان قى اتجاه واحد : 


> €= ۰ ی E.E‏ ۰ ی 


2 د ار و ی ۰ ی - ۰ ی = ۲۰ یی 
أى أن راکب السيارة (س) یشعر أن السيارة ! تتحرك بسرعة ۲۰ کم/س 


2 


[#] السيارتان تتحركان فى اتجاهين متضادين  :‏ : 51 ۳۳ ۳ 
ماع = ع 10-2 6 ۱ تن مه 
. ده بر 23 ۰ ی - كا - ۱6۰ ی 
آی أن راكب السيارة (ب) يشعر أن السيارة (؟) متحركة بسرعة ۱6۰ کم/سن. 
دراجة بخارية (؟) تسير بسرعة ۵۰ کم/سس لاحظ راكبها أن سيارة (لب) تسير فى الاتجاه المضاد بسرعة ١١١‏ کماسس 


بالنسبة له أوجد السرعة الفعلية للسيارة. 


بے ىم 
نفرض أن ى متجه وحدة فى اتجاه خركة الدراجة (1) : î‏ 
عي عاق ییا 1 : 


2 2 ات ھان = ١ی‏ کیت ۵ ی 
5 = .۱۱ ی + ۵۰ ب ۳۳ 


أى أن السيارة (ب) تسیر بسرعة ١‏ کم/س فى الاتجاه الضاد لحركة الدراجة (؟) 


تتحرك سيارة على طريق مستقيم بسرعة ۸۰ كم/سس فإذا تحركت على نفس الطريق دراجة بخارية بسرعة ۳۰ کم اس 
أوجد السرعة النسبية للدراجة بالنسبة للسيارة فى كل من الحالتين الآثيتين  :‏ ' 


(؟] الدراجة تتحرك عكس اتجاه حركة السيارة. 


6 من اسئلة الکتاب‌المدرسی. . | ه تذگر فش هلطبیق. ۰ 4 مستویات علیا 


اسنلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


(د) [-للء (r+‏ 


(۱) اب حء شبه منحرف فيه : اب // ۶ ۰ ۱۸۲۱ ۰ ع(۲۰۳) ۰ حا( ۰ .) 
فاذا كان : ؟ت = ۲ حى فان النقطة ء = نیت 
(F<) )۰۳((‏ )+++( 

(۲) فى الشكل المقابل : 


سب 


و = وب<۱ سم 
» مه (د و) = :۷ 
0 ۵ 


فان : | ۴ے ]| = دیدب یی ۱ 
(1)1 (ب) ۱۲ (ج) ۳۳۹ 


0 اذا كان : ای = 2 ىد فان : sitio‏ 


(1)؟س » سح یقعان على مستقیمان متوازیان مختلفان. 
(ب) ب + سح = ج 

(ج)؟ »س » ح تقم على استقامة واحدة. 

(د)؟ »س » ح رءوس مثلث مختلف الاضلاع. 


: فى الشکل المقابل‎ )٤( 


س 


(۱ )و اڪ ۱ 7 الس FC‏ 
ی لس كه حيو ا + یق (د)۲۱ :| <۱؟ح| 
(۵) فى الشكل المقابل : 


مساحة A‏ أء 4 


اهنم ك 


(د) ۲۳۹ 


۳ ۰ 0 
ا ا اف و ۳ ۱ ۳4 
فإن eens f‏ 

. مساحة ۵ اء هر _ و 

متام اي ٩۶‏ 

فان : ۳[ 

)٢ء‏ = ات ET e‏ 2 
ا ا (ب) ۶= چ اح 


(1) فى الشکل امقابل : 
!یحو ؛ سن ص ع ل مربعان 
طول ماما ٩‏ سم ۲۰ سم على لتقب 1 ی 
بح ۷ عمد Bins SF ci.‏ 
() ۳۳۰ رب) قن ۰ (ج)۲۳سع (د) ۲ سرع 
(۷) فى الشکل المقابل : 


آب » حء وتران فى الدائرة 
۰( >= 1۱ 


فإن : ح۶ = ene‏ 
()1حم (ب) ۲ ح۵ (ج) ؛ ۶2 (د) ) دض 

(۱) فى الشكل المقابل : ج 
محصلة القوی الوضحة بدلالة "١‏ نيوتن وم ۱۲ انيوتن 
متجه الوحدة ى = eat‏ 
(۸)۱ ی (ب) ۸ ی (ج) ۳۲۲ ی (د)-۲۲ ی 

(۲) فى الشکل المقابل : ۱ 5 
محصلة القوى الوضحة بدلالة eat.‏ 
متجه الوحدة ی = Aa ST‏ ال - 
(أ)دى ‏ ` (ب) -ه ی (ج) 6۰ ی (د) -0 ی 

(۳) فى الشکل القابل  :‏ * ۱ ۱ ۳ تام 
محصلة القوی الوضحة بدلالة 
متجه الوخدة ی = سس EAT Im‏ 
(1) ۰۰ ی (ب) -۰ه ی (م) ۱۱۰ (د) -۱۱۰ 64 

)٤(‏ مقدار محصلة القوی الثرة على جسم عند محاولة تحریکه بقوة مقدارها ۷۰ نیوتن وکان مقدار قوة 
الاحتكاك ٥١‏ نيوتن تساوی or N‏ 
(1) ۷۰ (ب) ده (ج) ۱۲۰ ` (د) ١6‏ 


(5) إذا كان : وم = س- - ۲ ص ٤‏ وی - ۲ سن - ص تژثران فى نقطة مادية 
فان : معيار القوة المحصلة = مج ووحدة قوة. 


(۲۱ ۱۰۳ (ب) ۸ (ج) ۶ ۲۳ (د) ٤‏ 


۸ ()ذا کان : فم < (!»-) » وم --5 س- + ٤‏ ص تؤثران فى نقطة مادية وکانت الجموعة متزنة 


فان : ؟ + ب = HATE‏ 

(1) صفر (ب)-۱ (ج) ۱ (د) ۷ 
(۷) إذا كانت : ع, = ۱۲ ی 5 غ <۸ ی فان : غى, = ی 

(۲۰۲۱ ی (ب) -۲۰ ی (ج) ؛ ی (د) -؟ ی 
(4) إذا كانت : ع = ۱۲۰ ی ٠‏ عل دح.وى فان : عون = : لم 
)ی (ب)۲۰۰عا (ج) -۲۰۰ ی (د) -4۰ ی 
() إذا كان : ع = ۷۰ ۲ ۳4 فان : عن = مار 8 

(۱۳۰)1 ی (ب)-ه؟اى ٠‏ (ج) ٠١‏ ی (د)ءهاى 
3 يتحرك راكب دراجة ۴ على طريق مستقیم افقی بسرعة ۱4 كم/ساعة فإذا قابل راكب آخر ب يتحرك 

بسرعة ۲۰ كم/ساعة فى الاتجاه المضاد. فإن معيار السرعة النسبية بينهما = ۰ کم لیس 
° (۲۰)۱ | (ب) :۱ (ج) ۳4 (د) ٦‏ 


' 0 تتحرك سيارة على طريق مستقیم بسرعة ٩۰‏ کم/س » إذا تحرکت دراجة بخارية بسرعة 4۰ کم/س 
على نفس الطریق. فإن معیار سرعة الدراجة البخارية بالنسبة إلى السيارة عندما تتحرکان فى نفس 


الاتجاه = و کم/سن 

٩۰ )1(‏ (ب) ۳۰ (ج) ٩.‏ (د) 8۰ 
0)إذا آثرت القوتان : هم = ٤‏ س> - 7 ص- ۰ في <-1 س- +۸ صد فى نقطة مادية 

فو ۳ و سس ...ار ری # 


)6۱۳۰۰۸ (ب) ۲۷۲ ٤‏ ) ۱ (ج)(۲ ۰۲۳ ۳۰( ۱ (د) ۰۸ +( 


6إذا كانت القوی : فم <(۲-۰۷) » مي -س-+ ۲ص ۰ في = (-4 »س) تؤثر فى 


نقطة مادية ومتزنة فان : ؟ + ب = ORE‏ 
(1) ۶ (ب) ٤‏ (ج) -۲ (د) -۱ 
©0 فى الشکل امقابل : 


إذا كان': مى = ی = ۳ نیوتن 


ا (۱۸۰۰۳()۱) : (ب) (7 ۰ ۲۱۸۰) 
(ج) (۳ ۰ )٩۰‏ (د) لك .وة) 8 


- 7 ۱ ۲ 1 
2 0 
١ ۰‏ ن 
۱ ۹ 9 / 1 
5 9 ۲ 3 ۱ ترجه 
وا 9 0 2 4ب ۹ r9‏ 
PA 7 ۰‏ ۶ 


69 إذا آثرت القوتان م » م فى نقطة مادية وکانت : مم = ۳۶ ثجم وتعمل فى اتجاه الشمال الثبرقى 


» في < ۶ ث.جم وتعمل فى اتجاه الجنوب الغربی فان محصلة القوتین = 6 
(1) ۱۸ ث جم فى اتجاه الشمال. (ب) ۳۶ ۲۷ ثنجم فى اتجاه الشمال الغربی. 
(ج) ۸ ثجم فى اتجاه الشمال الفربی. gre‏ 


اب حء متوازی أضلاغ ؛ 4 منتصف ب و 


» و منتصف ۶ج 


أثبت باستخدام امتجهات أن : الشکلء مب و متوازی أضلاع. 


3 ف الشكل المقابل : 1 / 
اب‌حء , اب س ص متوازيا أضلاع. 2 . من 
أثبت باستخدام المتجهات أن : 2 


الشكل ىس ص ء هو متوازى أضلاع. عت 


8 إذا كان : سس ص ع ل متوازی أضلاع »> مسرل ۰ و دص ع 
بحيث : م سس = ع و أثبت باستخدام المتجهات أن : مو » صل ينصف کل منهما الآخر. 
3 فى الشكل المقابل : 
اي حه نتوق ف و 7/7 سني 
)۶۴ = + ساح وتقاطع قطراه فى م 
فإذا كانت : ه » ف منتصفی #ب » ٣ح‏ على الترتيب 
آثبت باستخدام التجهات أن :۱ م دء متوازی أضلاع. 


© ۱ حء شکل رباعی » |ذا كان : ؟ح + وب = ۲ ءحی فاثبت آن : !ب‌حء متوازی أضلاع. 


1 

8 استخدم المتجهات لإثبات أن : القطعة المستقيمة المرسومة بين منتصفی أى ضلعين متقابلين من أضلاع متوازى 
۱ أضلاع توازى الضلعين الآخرين وطولها يساوى طول كل منهما. 

۵ باستخدام امتجهات أثبت أن : إذا تساوی وتوازی ضلعان متقابلان فى أى شکل رباعی فان الضلعین الآخرین 
۳ یکونان متساویین ومتوازیین أيضًا أى أن الشکل یکون متوازی أضلاع. 


الومعاصر (ریاضیات - شرح) م 74 / اولی ثانوی / التيرم الثاني 


5+ ۱۳ © فهم ‏ هتطبیق ٠‏ مستویات علیا 
0 ابح مت فيه :ی ننتصضف إت » 0 متتضف ای 
باستخدام المتجهات أثبت أن :۵5 // بح »وه = ل بح 


۵ إذا كان : ؟(1 ۰۰) » س(4م2-”) + ح (-» ۰ -ه) هی رژوس المثلث بح 


لس اذا كانت : ۴ = زه ١‏ ۱) ¢« 2 (» ۰ ۵) » > - (-۲ ۳۰) › 2۶ (ده»-6)) 


أثبت باستخدام التجهات أن : الشکل ۲ س ح,ء شبه منحرف. 


3 باستخدام المتجهات أثبت أن النقط : 


2 » =( -۱) ۳ ح = (-ئ ۰ -۲) ¢ ء < (-۲ »") هی رؤوس معين. 


إذا كان : اب ح۶ شکلا رباعيًا فيه : 
١-(١اء‏ -)) ¢« سح رك .) « << (۰۸) ۰ 2۶ (۲۰۰) 
آثبت باستخدام التجهات أن : الشكل ؟ب حء مستطيل ثم أوجد محيطه ومساحته. ۷۰ «Tt e‏ 


باستخدام المتجهات آثبت أن النقط :۱(۱ ۳۰) » سد( )١١‏ » ح(٤‏ »-) , ۶(-۲-۰۱) 


هی روژوس مربع » وأوجد مساحته. ۱ ولت 


38 63 فى الشکل امقابل : 
!بح مش فيه :۶ 2 آب ۰ ۸ 2 ای 


aA 2۲۵ » ۶ 2۶‏ <۲ ۵ اورت ۲ بر 


آوجد : ب حى بدلالة م » دم 


ثم برهن أن : سح // ۶ 


20 فى الشکل ابلقابل : 3۳ 


س <ء شبه منحرف 6 #6 سای 


4 


2 ل تسج ات = ۵ 61 ۵ 


(۱) عبر بدلالة ‏ » رم عن كل من : ني » آحى: وى »وب 5 2 
(۲) إذا كانت : سن 3 ؟ح حيث ؟ سس = + ؟ى 


أثبت أن النقط :ء۶ » سس »ب تقع على استقامة واحدة. 


٠. 5‏ ¢ ی 2 
یه ۶ م 18 ۰ نز 


ل 2 فى الشکل المقابل : 


و اب مُثلث فيه : و ۴ = ۷ سم » وب = ۵ ۲ سم 


» وه (د ! وی) < ۱۳۵" 


أوجد باستخدام المتجهات : طول ۴ب سیه 


EQ‏ اب حو شكل رباعی فيه :سس »ع ص » ع »ل منتصفات الاضلاع اب ۳ ۳3۳2 ؛ ۴۶ على الترتیب. 
باستخدام المتجهات أثبت أن : 


(۱) الشكل س ص ع ل متوازی أضلاع. 


(۲) محيط الشكل سن ص ع ل يساوى مجموع طولى قطرى الشكل الرباعی. 


اع | احج ااال داك ب ا 
"۳ 
۲ لذ 


8 إذا آثرت القوی : ى = ۲ سن ۲۰ص + وی ٤=‏ س +۷ ص 
موی = ۲ س- +۸ صد فى نقطة مادية. آوجد مقدار واتجاه محصلة هذه القوی. 


(القوى مقيسة بالنيوتن) 2 ۰ نیوتن » 1۸ ۷ ۵۳» 


8 إذا أثزت القوى : مم -(-55) > فى <۹س-+ ۱۳ صد ۰ مى = (۲ » -۷) فى نقطة مادية 


حيث ان القوی مقيسة بالداین. آوجد مقدار واتجاه محصلة هذه القوی. ۶ داین » 1۸ ۲۲ بإ 


(ت) آوجد محصلة القوی المؤثرة ىه فى كل مما يأ : 


2 00 ففم . ه0تطبیق الل مشتویات عي 
۵ فى کل مما يأق القوتان قم » تم تؤثران فى نقطة مادية » وضح مقدار واتجاه محصلة كل قوتين منها : 
وی :۱ نیوتن فى اتجاه الشرق » مم = ٠١‏ نیوتن فى اتجاه الغرب. 
() دم = ۰۰ داین تعمل فى اتجاه ۱۰ غرب الشمال » مم = ۰۰ داین تعمل فى اتجاه ۳۰ جنوب الشرق. 
(۳) وم = ۰ نیوتن تعمل فى اتجاه ۲۰" شرق الشمال » فى = ۰ نیوتن تعمل فى اتجاه ۷۰" شمال الشرق. 


۳ 


0 02 إذا كانت القوى : ی = ۲ س- + ۲ ص- 0 فى < س۔ + صہ 0 فى -ه س- +ب صہ 

تؤثر فى نقطة مادية أوجد قيمتى ؟ »ب إذا كانت محصلة هذه القوى وه : 

دقاو عن لاحو ۰ PFT‏ »= ¢ سا ۷-6 08-4 

E‏ هت کی سس تست 
8 00 إذا كانت القوی : وم = ۷س-- ه ص- » فى <اس-+ ۲ص 

كي <- س- + (ت - ۲) ص- تؤثر فى نقطة مادية آوجد قیمتی: ۱ » ب إذا كانث : 

(۱) مخصلة مجموعة القوی تساوی ٤‏ س- - ۷ صد (۲) مجموعة القوی متزنة. ‏ :۲-۷۲-۰۱ ۵ 

سکس سس تست ی تست ی 
8 تتحرك سيارة ! على طریق مستقیم بسرعة ۱۶۰ کم/,س وتتحرك السيارة ب على نفس الطریق 

بسرعة ۱۱۰ کم/س. آوجد سرعة السيارة ؟ بالنسبة إلى السيارة ب عندما : 

(۱) تتحرك السیارتان فى اتجاه واحد. 

(۲) تتحرك السیارتان فى اتجاهین متضادین. ۰ کم/س 4 ۲۵۰ کم/س» 

تسس تست سس اتویوت مت سر تم ی 
8 تتحرك سيارة مخصصة لراقبة السرعة على الطریق الصحراوی «القاهرة - الإسكندرية» بسرعة ۲۰ کم/س 
راقبت هذه السيارة حركة شاحنة قادمة فى الاتجاه الضاد فبدت وکأنها تتحرك بسرعة ۱۱۰ کم/س. 
فما هی السرعة الفعلية للشاحنة ؟ ۰ کم/سس» 
_- سإ 
63 تتحرك سيارة مخصصة لراقبة السرعة على أحد الطرق الصحراوية بسرعة .4 کم/س. راقبت هذه 
. السيارة حركة سيارة قادمة فى الاتجاه الضاد فبدت وكأنها تتحرك بسرعة ۱۳۵ کم/س. فإذا كانت أقصى 
سرعة مسموح بها على هذا الطريق ٠٠١‏ کم/س. 
هل السیارة القادمة مخالفة للسرعة المقررة آم لا ؟ فسر |جابتك. «غیر مخالفةه 


لع اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 

(۱) اذا كانت : ىم = (5 حكن 7 =( (i.‏ ۳ في ٩‏ س- +4 صرح مقدرة بالداين 
فان مقدار محصلة هذه القوى = .............. داين 
(1) ۱۳ (ی) ۱۰ (ج) ه (د) ۳۷۰ 


۳ 


۱ »ترس نيم .۰ 


(۲) |ذا كانت القوی ىم = (۸ ۲۳ » &) > -اس-+۲ صہ 


/ فى < -ه س + (ب + ۲) ص- تؤثر فى نقطة واحدة والجموعة فى حالة اتزان 


(1) ۱۳ (ب) -۱۳ (ج) ۱ (د) ١‏ 
(۲) إذا كانت فم = س- - ۳ ص- » وم = ۳ س- + ٦‏ صب فان القوة س التی تجعل محصلة القوی 
الثلاث هى متجه الوحدة فى اتجاه الوجب لحور الصادات تساوى i‏ 
(1) - ۲ س-- ۲ صہ (ب)- ٤‏ سہ ۲ صہ 
(ج) - ه س-- ۲ صہ (د) - ؛ س-- ۲ صہ 
(4) مجموعة مكونة من ۱۰۰ قوة مقدار كل قوة ۱۰ نیوتن توثر فى نقطة واحدة» قياس الزأوية بين كل قوة 
۱ والتی تليها .25 فان معيار محصلة هذه القوى = E E‏ نیوتن. 


۱۰۰1۱ (ب) ۵۰۰ (ج) ۱۰ (د) صفر 


إذا كانت : ف = ه س- +۳ ص- » فى - (۷+) س +۱ ص- »قم = س + (۳ -ب) ص 
ثلاث قوی مستوية ومتلاقية فى نقطة وکانت القوة المحصلة بالصورة القطبية (ف) = (۱۰ ۲۳ » ۱۳۰") 
آوجد قیمتی : ! »ب A~»‏ ¢« 


قامت سيارة (1) متحركة على طریق مستقیم بقیاس السرعة النسبية لسيارة (س) آمامها تسیر فى نفس الاتجاه 
فوجدتها ۲۰ كم/ساعة ولا خفضت السيارة (1) سرعتها إلى النصف وأعادت القیاس وجدت أن السرعة النسبية 
للسيارة (س) أصبحت ۵۰ کم/ساعة. فما هى السرعة الفعلية لكل من السیارتین ؟ ۰ ۱۰۰ کم/س + ۸۰ كمس 


دروس الوحده 


© 


معادلة الخط المستقيم 


قياس الزاوية بين مستقيمين 


طول العمود المرسوم من نقطة إلى خط مستقيم 


المعادلة العامة للخط المستقيم المار بنقطة تقاطع مستقيمين 


نواتج التعتم 
فى نهاية هذه الوحدة من المتوقع أن يكون الطالب قادرًا على أن : 


٠‏ يوجد إحداثيى نقطة تقسيم قطعة مستقيمة من ٠‏ يوجد الصورة العامة لمعادلة الخط المستقيم. 


الداخل أو الخارج إذا علمت نسبة التقسيم. ٠‏ يوجد معادلة الخط المستقيم بدلالة الأجزاء 
» يوجد النسبة التى تنقسم بها قطعة مستقيمة المقطوعة من محورى الإحداثيات 
من الداخل أو من الخارج إذا علم إحداثيا نقطة ه بوخد قيلي افزاویة افحادة بون مسقي مهن 
التقسیم. 
۱ » یوجد طول العمود المرسوم من نقطة إلى خط 
» يتعرف الصور المختلفة لمعادلة الخط المستقیم. تقوم 
٠‏ يوجد المعادلة المتجهة, والمعادلات البارامترية , ٠‏ يوجد المعادلة العامة للمستقیم المار بنقطة تقاطع 


والمعادلة الكارتيزية للخط المستقيم. 5 : 


© إذا كانت : اب قطعة مستقیمة موجهة < آب فان أى نقطة ح 2 أب تقسم ت إلى 


قطعتین مستقیّمتین موجهتین ۴ اس تخود اب در ای رس 
واذا كانت النقطة ح تقسم اب بنسبة معلومة ل, : ل وكانت م ا »عن هن المتجهات 
الممثلة بالقطع المستقيمة الموجهة و٩‏ » و ب » و ح حيث (د) هى نقطة الاصل. 


فان 
قم د دلب( -ح) + ' لني (می -م) عدون و هعم 
2 ل مي -ل ل 4 > لب مب ۳ e‏ 7 5 ل 57 پد ن ل 4 4 


مش إلى + لم) الي م + لوعن 


> الدرس الأول | ٠٠‏ 
( ۱ اذا کانت : حا اب فان «ح تقشع ات من الذاخل» 
یکین 1ح » حت لها نس الاتجاه کین اققا ٤‏ لب موجيتين ' 
ای ان > ۰ ا 
| ؟ | إذا كانت : اب ح 3 اب قان مح تقسم آس من الخارج» ویکون ؟حى » حب لهما اتجاهان 
متضادان وتكون إحدى القيمتين ل, ؛ لم موجبة والأخرى سالبة 


ای أن 1 ٠‏ وفى هذه الحالة يكون لدينا احتمالان : 


9 


اول : | ل, | > ال | تکون د اب » ح 29 اب ۹ 
ثائهًا : | ل | < ال | تكون > 3 بت ؛ ح ۲9ب ê]‏ 
وا || 


ماه لح || 


« إذا فرضنا أن ؟ = (س, » ص) ٤‏ ب = )سر » صب) 0 ح = س » ص) 


ی لیم + لب عم . 
ا ا << 


ل (س, » صب) + لب (سیب » صم) _ (ل, سن + لم سې » ل ص + ل صیم) 
ل, + لپ 3 ل + لو 


.'. س » ص) = 


ل سس + لپ رې 
ل + لپ 


لي ص + لي هم 
1 ل + لپ ( 


2 نس » ص) = ( 


وتسمى بالصورة الإحداثية. 


٣ 5‏ ص 
ه یمکن الاستعانة بالشکل الجاور لتبسیط ۱ 
إيجاد الصورة الإحداثية. 
at‏ ص 


ال ھعاصر (رياضيات - شرح) م ۰؛ / أولى ثانوی / التیرم الثانی | ۳۱۳ 


إذا كانت := ١(‏ -) » ب(" + 1) آوجد إعداثيى النقطةاحد التی تقسم إت من الداخل بنسبة ۲ : ۲ 
ست سج نے 
تقسم آس من الداخل 


سن لل 
ال ۳ ۳ 


E ۱۲ج وشو‎ 4 Ah SD De. 
(۲ م ييه اا د سس مد < (؛‎ 


.. > د( +( 
حل آخر باستخدام المتجهات : 


ٍ. خا نب هن الداهل پتننبة e‏ ل ا 

۳ “_ و نيئيش النققتة 
: ی 
ل ۳۰ > ات (۱-) (سن.ص) (۲) 


.٠.‏ ۲ (س ١۱ء‏ ص + ؛) =۲ یں ٩‏ - ص) 
ب (۷ حن ۲۰۲ ص +۸) < (۱۸- سن ۰ ۲-۱۸ ص) 


,۳ ۲ سس - 2۲ ۱۸ اسن ومنها س = ٤‏ 
» ۲ ص + ۸ - 1 - ۳ص ومنها ص = ۲ 
.۰ ح - (5 +«( 


.و 


إذا كانت : ۱-(۳-۰۲) » سح (۱ ۱-۰) آوجد إحداثيى النقطة ح التی تقسم ب 5 من الخارج بنسبة ٤‏ : ۳ 


*.* حح تقسم a‏ الخارج 


0 | حتهنم ب۲ 

لپ ۲ او 
E ۳‏ 
5 ۰۱ لو نه ام 

6 ِ ل + لب » ی =e (f=‏ 


۲-۷ 6-۱-۳ ۲: 6-۱۳۱  )۲- ۲()-(+)۱-»۱(۲ mm 
(و م‎ el aS ا ا د وس‎ 

۱ )٩-۰۰۵( =. 

+ لاحظ أثنا اعتبرنا نسبة التقسيم ل : ل = -؛ : ۳ ولو اعتبرناها ٤‏ : -۳ فسوف نحصل على نفس النتيجة. 
له (Ye N)‏ +۲-۰۷ 
58 -۳ + 6 


تا 


ح زه » -ة) 


حل اخر باستخدام المتجهات : 3-04 سس ورزر 
ابيب ب يبيب ن e‏ <> ۳ ۳۹ 

۳ 2 تم 1 و 
٠‏ ح تقسم مب من الخارج بنشبة (re) (Ma) > ۴ : ٤‏ (سن.ص) 
ای 1 E‏ وج ۳ : 
e3 ۰‏ = 7 ۰ ۳ سا > o | ٤‏ 


,۰ ۳(س- ۱ » ص + ٤= )١‏ (س - ۲ »ص + ۳) 
سب (۳ عن ۰۳ ۲ ص + ۲) = (؛ سس - ۸ » 4 ص + ۱۲) 
,۳ اسن ” ح ع س-۸ ومنها سس = ه 


» ۳ ص + 7 = ٤‏ ص + ۱۲ ومنها ص - ٩-‏ .= زه )٩-۰‏ 


إذا كانت := (۳ ۱-۰) » ب (ه ۰ ؟) وكانت : 3 آب بحيث :۲ ١ح‏ = ۳ حب 
فأوجد |حدائیی ح إذا كان : (1] التقسیم من الداخل. ‏ ؟] التقسیم من الخارج. 


: ا کے 
ید تیانع ۲ 
۳ 
۳1 إذا كان التقسيم من الداخل فان : س - 3 ١‏ 1 کج حوور وی ۲۳ 
: 1 ر سا 
س ل + ل ۴ )+۲( _ اء( 
ل + لپ ۲ + ۳ ۵ ٥‏ 
>=( 
۳ 
1 اذا كان التقسیم من الخارج فان ٤‏ = د ۹ کے 7 
تچ تن زاس وص فسات ۱۳۷ 
ل +لم د 
= )۸<۹( 
ه لاحظ أن : | ل, | > ال, | وعلى ذلك فإن : > ۲3ب » ح 9 اب 
حل اخر باستخدام الصورة الاحداثية لنقطة التقسيم : 
دق دم سس 
1 ل + لپ ل + لپ 
20 (۳ ۰ -۱) »ب<(۵ +( »له J:‏ < ۳ :۲ 1 2 ۳ 
5 ۲ ۳+۷ ۷۲ (-۷)+ ۳ ۲ ۳ 
م د ا ۳۰ 9 e‏ $( ۰ 0 ۲ 


ا 
5 


۳۰ مسد (۰ ۰۲۰ ات ۱ 
وس ره ا 8 ۷ 7-59 


۲= (۲۰۱) » ب (م » -ه) أوجد إحداثيى النقطة ح التى تقسم آب بنسبة ٤‏ : ۳ إذا كان : 
[[] التقسيم من الداخل. (؟] التقسيم من الخارج. 


إذا كانت := (-۱ 2 4) » بح (ه ۰ -۲)فاوجد إحدائيات النقطتين ح +۶ ان تقسمان ب 


إلى ثلائة أجزاء متساوية الطول. 
۰ ح تقسم اق الداخل بنسبة 27 - 2 اجا يس سے 
ل > ۶ 
و ی 1١(-‏ ۲۰) 2 الحا ۳ 
EET 2‏ سم ر 8 اا -۲) 52000 


۰ 2۶ (۳ » زد ار 27 فلز ١: ek‏ 


اب حء متوازی أضلاع فيه : 2( ۲۰) » 2 (۲۰۰) » ی ا“ ۱ 
آوجد إحداثيى الرأس و 


> الدرس الاو .7۳ 
ا ,هو ۱ 
نفرض أن : ی » ص) . 
٠.‏ القطران ینصف کل منهما الآخر فى متوازی ۳۹ 


8 تفا متتضف ؟ ی تقل متاصف سم 


مجع لمجي 
1 ۲ 


.. جسن 2 ۳ 
شد هی ۱ 5 ۱ 
1 


.. ص = -۲ ۱ ۰ (۲-۰۳) 


أثبت أن النقط : ؟ - ١(‏ » -؟) » سح (-۲ ۰-) » <يى (۵ » ه) تقع على استقامة واحدة ثم آوجد : 
[1] النسبة التى تقسم بها ح القطعة اب [] النسبة التى تقسم بها | القطعة بح 
ا ص 
وداب وو واي سب وا سه ا ای 

۰ = -۲- < (۵ ۰ ۰) با ۳ =( ۸۰) - ۶ (۱ ف ۱ 
.. ا = ۳ ۰ 
اس ووس ON‏ 4 حدافى جهتين مختلفتین من ۴ 


احا هی ۱ E.‏ 
= + وینتج أن : E TOE‏ 
۳۳۰18 ۹ کب 
ص 5 


0 حتقسم اب بنشبة 6 : 7 من الخارج. 
(۱]8تقسم سح بنسبة ۳ : ٤‏ من الداخل. 


۱ 
5 


حل اخر باستخدام المیل : 


۳ + ۳ + ٩ 


ميل ای < لا ۰ ميل ]ی - 4ك ۷ 
.٠.‏ ؟ »ع س ء ح تقم على استقامة واحدة. 
[[]] نفرض أن ح (ه » ۵) تقسم اب بنسبة لم : ل, ۱ ۱ 5 
ل -۲ 
اب و ل ؟ لم عه لي + ه لم 
۰ لب ٤‏ 0 = ۹ 
٠‏ ء ل, < -۷ لپ ۳ (سالیة) 
ب انو ای یب 4 + ۷ می الغارے: 
[ نفرض آن ١(‏ » -۳) تقسم سح بنسبة لم : ل, 0006 ۹ 
ا افير -۲ل, +ه لم دل :+ لب 
لٻ + لپ ل ۱ 
٣ل ٤=‏ لپ ا ا ن ۲ ۲ 


7 !أ تقسم سح بنسبة ۲ + من الدااخل. 
حل ثالث باستخدام البُعد بين نقطتين : .| 
٠.‏ لب =( + )"+ (-۲)۹+۲ - ۲ "[ه وحدة طول. 
سح - "| (-؟ - 0)” + (-4- ه)” = ۵۲۷ وحدة طول. 
ح ١(|* - ١‏ -0)" + (-0-17)؟ = غ “أه وحدة طول. ساح = اب + جح !ا 


:»سح تقع على استقامة واحدة » ح 3 اب 


۳ 4 
رن jE‏ 
کین ل ۳۳۳ دج 
٤ os =‏ : 


ا ات بْضية 6:: ۷ من الخارج + + هسح ج يسبية ١‏ من الفائفل: 
أوجد النسبة التى تنقسم بها آب بكل من نقطتی تقاطعها مع محورى الإحداثيات 
إذا كانت :۴= ٤(‏ ۲-۰) » ب = (-۲ » ه) ثم أوجد إحداثيات نقطتی التقسيم. 


۳۸ 


اولا : بفرض أن ح = (سس »> ۰) هی 
نقطة تقاطع اب مع محور السینات 
لپ × ه + ل, × (<۲) 


J+ |] ۰ 


ف ده ل, - ۲ لم 


.ەل = ۲ لا د ا 


(< حى (نقطة التقسيم) = ( لل‎ ٠: 
ثائيًا : بفرض أن ۶= (. » ص) هی‎ 
نقطة تقاطع ات مع محور الصادات‎ 


..- لب *(۲) + 6# 
ون لب + لم 


A= 9‏ 
# ليد طن . کچ 


.*. اب تنقسم بنقطة تقاطعها مع ۱ 
تهون الات - ٤‏ : ۳ من الداخل. 
| ل + ل هي 
لم + لم 
(ore Ya 50200 6 + ۳-‏ 
من - ۲ »ده - 3 (Fe Jag‏ 


إذا كانت :۳۰۲(۱) » ب(-۲ ۱۰) آوجد النسبة التی تنقسم بها ب بنقطة تقاطعها مع محور السینات 
ثم أوجد إحداثيى نقطة التقسیم. 


إذا كانت := (۲ »۱) » ب (۰۱ه) ۲ ح = ٦(‏ ۰ -۲) رءوس مثلث 
فأوجد إحداثيى نقطة تلاقى متوسطاته. : 


۰ 
. 
۰ 


٠."‏ نقطة تقاطع متوسطات المثلث تقسم كلاً من هذه التوسطات من الداخل 

بنسبة ۲ : ۱ من جهة الرأس وبفرض أن ء منتصف سح 

Pass‏ بعك عردم 

» م (نقطة تقاطع التوسطات) تقسم ء من الداخل بنسبة ۲ : ۱ معا ۶ ۳ 


ا 1 ار 
ی د 


روح ايو ٠‏ 
عمسم Tl sss‏ بشي 


+ يمكن حل المثال السابق كما يلى : 
۱ سم + سي + سر هر صو عو ی اماع وج ۱۳ 
م اد ان تا اک لد ا یت نيا 


إذا كانت : جح 3 آی وکان : 
۲8> - ۲ نت فان FO‏ اس مق الداخل. 


9١ح‏ --؟ حت فان :٠ح‏ تقسم آب من الخارج. 
3 ؟ << حبسا فإن #خ تقسم ب من الداخل أو الخارج, 


[[] من أسئلة الكتاب المدرسى , «تذكر  ٠‏ مهم ه تصبیق مستویات علیا 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
()إذا كانت : 9؟-(65) » ب>2 (-4۰۷) فإن + متتسف اب = E iE‏ 
0030م (ب) (٠۰9‏ (ج) (ه ۰ ۱) (د) ۲۵ ۰۰) 
(۲) إذا كانت : م نقطة تقاطع قطری متوازی الاضلاع ؟ب حء حیث : - (۳ + ۷) » ح- (-۱۰۲) 
فان : م < ا د 
(4۰۰()1) (ب) (۳ » ۲) (ج) (۸۰۰) (د) ( ۰ ۱) 
(۲) 03 إذا كانت النقطة (۳ 2 ) هی نقطة تنصیف ب حیث :۴= (-۳ ۰ ۷) 
فان : النقطة ب = و 
(۱()1 ۰ -۱) (ب) 2 )١١٠‏ . (ج)(٩۰‏ ه) ۰ (د) (۰ ۰ ۵,) 
(4) |ذا كانت : ح (۲ » ؛) منتصف ات حیث : ؟ (س ۰ 4) » -(۱ ۰ ص) 


(1)(- ۲۰) (ب) (۰ ۰ -۲) (ج) (-۲ ۲-۰) (د) (۸ ۰ ۶) 
() إذا كانت : ۱(-۷-۰۳) » ب( » ۰) فإن النقطة ح التی تقسم اب بنسبة ه : ۲ من الداخل 


(1) (۲۰۲) (ب) (۷ ۰ -۲) (+(( +۴( ° (د)(-۲-۰۲) 
() إذا كانت : ۲(۱ ۰ ۵) » ب (۱-۰۷) فان النقطة ح التی تقسم اب من الخارج بنسبة ۳ : ۲ 


(۲۵۸()۱ ۰ (ب) (۷۰۲۵) (ج) (۱۷ ۰ ۱۳) (د) (۱۷ ۰ -۱۲) 
(۸) اذا كانت : ؟ = (f ٤-(‏ »6 ی 2 (۵ ۰ +۸) »۰ 2 اب بحیث حب :ای ۲:۱ 


فان : = = مد وده امه ii‏ 


فان :سس + ص = مه ههه ههه 
)۷(1 (ب) ۱ (ج) -۱ (د) ۷ 
۱ (۵) دائرة مرکزها (۲ » -۲) فإذا كان قطرها له نقطة طرفية ٤(‏ » ۲) فان نقطة الطرف الآخر للقطر 


(4-e ()1(‏ (ب) (۲ ۰ -؟) (ج) (-۸ ۰ ۶) (د) (- ۲۰) 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) م ۱؛ / أولى ثانوی / التيرم الثانی 


(۰()1 40 (ب) ٤(‏ ۲۰) (ج) (۶ ۰ ۰) (د) ۲ ء٤(‏ 
وا تسه با م0 رت ای « Ta‏ 

بحیث ۲ج = ۲ حب فان ؛ ح هى یرو 

۰۱۳۱۲۱ ۱۸) (ب) (-۱۳ ۰ ۱۸) (ج) (-۱۳ ۰ -۱۸) (د) (۱۳ ۰ -۱۸) 


فان نقطة ؟ هی ا 

(۲۰۱()۱) (ب) (۱۰) (ج) (-۲-۰۱) (۰) (-۲ ۰ -۱) 
69 إذا كانت :۲(۲ ۳۰) » ب( ۰ -۱) فإن النقطة ح التی تقع فى ربع السافة من ! الیت 

هی مکی 

۲۰۱۷ (ب) ۰ -۲) (ج) (۲۰۲) (۰) (-۲۰۲۳) 
09 النقطة التی تقع فی ‏ السافة من ۲ إلى ب للقطعة الستقيمة اب 

حيث ١!‏ (" ۲-۰) » (-۵۰۲) هی 22211 

(۲۰۱3()۱) (ب)(¥ »۰ +ج) ٠‏ (ج)(۳ ۱1-۰ (د) (ج » +) 
© إذا كانت :ح )٤ » ٤(‏ تقسم اب بنسبة ۱ : ۲ من الداخل وکانت ؟ (۸۰۷) فان :ب = ۳۳ 

(6-e =) (1)‏ (ب) (۲۰۱) (ج) (-۲-۰۱) (د) (۲ ۰ ۶) 
69 |ذا كان : اب = (۰۳:) ۰ ۱-(-۵0۲) » حاتفم اب بنسبة ۲ :۲ من الخارج 

RET =  : فان‎ 

( ۰۷ ۱۷) (ب) (۳۰۸) (ج) لم ۲) (ه) (-۷ ۰ -۱۷) 
00 النسبة التى يقسم بها محور السینات القطعة الستقيمة اب حيث ۲(۲ ۰ ۰) ۰ - (۲-۰۷) 

هی پیج 

(1) 5 :۲ من الداخل. (ب)۲ : ۳ من الداخل. (ج) ۲:۲ من الخارج. (د)۲: من الخارج. 
60 النسبة التی یقسم بها محور الصادات آب حيث ۲(۲ » ه) » س(5 »۷) تساوی و 


(۳:۱)۱ من الخارج. (ب) ۱:۲۳ من الداخل. (ج)۲:۱ من الخارج. (د)۲:۳ من الداخل. 
60 إذا كانت : ؟ (۲ » ۵) »> بس(۵ ۲۰) »م ح(؛ » ص) ثلاث نقط على استقامة واحدة 


(1)1:” من الداخل. (ب) ۲ :۱ من الداخل. (ج) ۲ :۱ من الخارج. (د)۲:۱ من الخارج. 


r 


(09 فى الشكل المقابل : ؟ ١‏ 4)1( 
؟ء متوسط فى ۸ !بح » م نقطة تلاقى المتوسطات 
حيث = (۸۰۰) + = (۳ ۰ ۲) » ح = (-۳ + ۵) 


قان : نقطة م هی ens 3 0 enh‏ 7 ۳ که( 
)1()°«<0.¥( , (با(-ءه) ` (ج)۳۵»ه) (د) (۰ ۰۰) 
(6 إذا کان : ١ء‏ متوسطا فى ۸ اب ح جيث 9 - (۱ ۲۰ » ۶= )٤-٤٤(‏ 
فان نقطة تلاقی متوسطات ۸ !سح هی ............... 
(۳()۱ +=( (ب) (-۲ *۲)- (ج)(۲ ۲-۰) . (د) (-۲ ۲-۰) 
(۱) سح مث فيه : )١ + ۳-( ٩‏ » (۰۱ ۷) » م هی نقطة تلاقی متوسطاته حیث م = (۱ ۲۰) 
فان النقطة ح هی وو اخ اليف" ها .هب "عه مجه 1 
(۶()1 ۲) (ب) (* » -۲) (ج) (-ه ۲۰) (د) (ده ۰ -۲) 
68 ۱ب ح مثلث فيه : ۱ (۷۰۸) ۰ م هی نقطة تلاقی متوسطاته حیث م = (۲ + ۱) 
فان النقطة ء منتصف سح هی 33 :112223 :10| 
(۲۰۱()۱) (ب) (۲ ۱۰) (ج) ۰۱ -۲) (د) ۱۵ ۲۰) 
۳ إذا کان : ؟ه متوسط ۸ بح › م هی نقطة تقاطع متوسطات ۸ سب ح وکانت : 
VY)? «2 (f (٩‏ <^( فان : م = ت . ق ١‏ ی د يي ا 
(۶()۱ +¢ (ب) ( ++( (ج) (۳ (٦+‏ (د) (۲۰۱) 
69 |ذا كانت فاضت سب بح ۲ ۲ من الداخل فإن:: أ a rew‏ 
)1( ¥ (ب) 2 ' (ج) ۴ (د) گ 
6۵ إذا كانت.: ج تقسم ۴ب بنسبة ه : ۷ من الخارج فان : > 252211112 
)¥ (ب) ¥ (ج) ‏ (د)+ 
6٩‏ إذا كانت : 3 آب وکان : ۲ آب = ه بح فان : حتقسم ب بنسپة ۱ 
20 (پ) ۴ ۲۶ ا“ (ج) ۴ : ۵ (د) ۵ :۳ 
6 إذا كانت ! تقسم سح من الخارج بنسبة ۲ : ۲ فان ES‏ 
(1)س تقسم ١ح‏ من الداخل بنسبة ۲ : ۳ (ب) ب تقسم حى من الداخل بنسبة ۲ : ۱ 
(ج) ح تقسم آب من الداخل بنسبة ۳ : ۱ (د) ح تقسم ؟س من الخارج بنسبة ۳ : ۲ 


rs 


ال کو او" ۰ فم ه تطبیق هھ مستویات عليا 


لو AES‏ » لح (-۲ ۷-۰ 2۶ سای 


بحيث مساحة ۸ بء = ج مساحة ۸ بح فان :۶ = E eS‏ 

(۳()1 ۰ ¥ دا ۳۰( (ج) (۱-۰۰) (د) (۱۰۱) 
۴0 إذا كانت نقط منتصفات أضلاع مثلث هی (-۲ » ۲) » (۷ ۱۲-۰) ۰ (۶ ۰ 4) 

فإن نقطة تلاقى متوسطات المثلث هى 20535 ۰ 

(۲۰۳()1) (ب) )۱۰٩(‏ (ج) (ه » ۰) (د) ( +۰ ۰) 
(۳) النسبة التى يقسم بها محور الصادات القطعة المستقيمة ب حیث ؟ (س, » ض,) 

عب (سن, » صب) هی ............... من الداخل/الخازج حیث س # . »سل # . 

اح | اج | اص | اص | 
ا توت e‏ 8 | 0 


© (۳ النسبة التى يقسم بها محور السينات القطعة المستقيمة اب حيث ۲ (س » ص,) 


»ب (سیپ » صب) هی ............... من الداخل/الخارج حیث ص, ع ٠‏ » صرب و . 

۱ اس | اس | اص | ا ص, | 

ا 0۳ با کر ٩‏ آص ]| آص ] 
© 0 فى الشکل املقابل 


ر حاسم اب يئسية 8 ۲۶ من فذاق 
(ب)ت تقسم ح | بنسبة ۳ : 7 من الخارج: 
(ج) | تقسم سح بنسبة ٤‏ :۷۰ من الخارج. 
(د) ح تقسم ب؟ سبة ۳ : ۶ من الداخل. 

© 68 إذا كان ! 3 محور السینات » ب 3 محور الصادات وکانت النقطة ح (۳ » ۲) تقسم ب من 
الداخل بنسبة ۲ : ۳ فإن النقطتان ؟ »س على الترتیب هما a‏ 


۰۳۷۱۱ ۲۰(۰۰) ۱ (ب) 2 ۰ ۰۰۰ ؛) 
(ج) (۵ ۰۰۰ (۰۰ه) (۸۰۰(۰۰۰۱()۰) 

© فى الشكل المقابل : 57 
اذا كانت ۶ منتصف اب  »‏ منتصف حى ۱ ۲۰۳(۶) (د۲۰۱) 
وکان : !(۱ ۱۰) ۶۰ (۰۳ ۰۲ (-۲۰۱) 
فان نقطة تلاقی متوسطات الثلث هی جوم سم رنه ` ما ات 
)¥۰ (ب)(۱ ۰ ۲ (ج) (ج* ۰ ۲ (۰)( ۰ ¥( 


ea ۱ 


۳۵ فى الشكل المقابل : 0( 
ومتتضف بخ » ماك لت بمية ۱ 
۳ م ب = ؛ ص ۲ فان إحداثى النقطة هم هو یر کے ۲ 
)۲-۰ إعالة.) .. ۳۳۳ ۲ 
(ج) (ه ١‏ -۱) (د) (۲۰) بت 
٩‏ إذا كان : ! (س, » ص,) ب (سر » صم) نقطتان فى الستوی وکان محور الصادات یقسم آب 
من الخارج فمن المؤكد أن کچ 
( )سس »عسي موجبان. (ن) سس سس > صفر 
(ج) ص » صر موجبان. ( د ) هن ص > صفر 
۷ || كانت ح منتصف اب وکانتء تقسم ؟ح من الداخل بنسشبة ۲ : ۳ 
فان ء تقشم اب بنسبة الل للم ۰ 
(i)‏ + (ب) ۳ (ج) + (د) 2 


۸ إذا كانت النقطة ح تقسم ب من الداخل بنسبة ۳ : ۲ ونقطةء تقسم د من الداخل بنسبة ۱ : ٤‏ 


٩: ۱)۲(‏ (ب) ۱ : ۸ (ج) ۳ : ۲۲ WEES‏ 
69 إذا كانت : ح (س, » ص) »۶ (س, » صم) هما نقطتی تثلیث س حیث (-۱ ۶۰) »س (۱۰۸) 
فان : س, + حيري = ذا ا سس مر لا مه ات هح وي 


(1) ۶ (ب) ٩‏ (ج) ۷ (د) ۸ 
(6 إذا كانت : ۱(-۰۰۲) » - ( ۱۰) وکانت ح تقسم اب من الداخل بنسبة م, : ۶, 
وكانت ء تقسم ب ؟ من الداخل بنسبة م, ع وکانت ح = ٤(‏ 6 ۲( فان Ka TR O‏ 
(1) ۲ +۳( (ب) (۶ »۱) (ج) (؛ »۰ ۰) (د) (۰ »؛) 
() فى الشکل المقابل : ۴ 


الس عفد دوه اتج سيولا e‏ مج( دخ 

»و (4 ۲۰) ۱2۲۰ سم »بجع ؛ سم ۱ ِ 
فان كل مما يأتى صحیح ما عدا en‏ 
۰ (1) مساحة ۸ ؟حء = مساحة ۸سح (ب) محیط ۸ ۲ح۶ > محیط ۸ سحء 


زوا خی مسق اه (د)ء قم تب ؟ بنسية ۳ : ۲ من الدأخل 


رد دی 
0 فى الشکل المقابل : 


!ی حء متوازى أضلاع فيه : 


(1e A) ۶۰ )۸- . ۲( ی‎ » )6- ۰ ۲-۲ 


وکان : ای - ؛ اع فان : ع۰< 25277775 
(۲-۰۷۱) (ب) ۰٩(‏ ۲۰) 


سس 


(ج) (-۲ ۰ ؛) (د)(۱ ۲-۰) 


©9 إذا كانت نقطة الأصل على رادار مراقبة هی میناء بحری وتحرکت منه سفینتان فى نفس الوقت الاولی 


نحو الشرق بسرعة ۱۰ کم/س والاخری شمالا بسرعة ۰؛ کم/س فإن إحداثيات النقطة التى تقع فى 


منتصف السافة بين السفینتین بعد مرور ۳ ساعات هی 


(۱۰۰۹۰()1) (ب) )٩۰۰۲۰(‏ 
69 فى الشکل المقابل : 


إا کان: سن‌ص ار چ 


90 16۰ 
€9 فى الشكل القابل : 


(ب) 3 ۲( 


€7 ف الشکل امقابل : 
اذا کان 2 ىب 
وکان : ؟ = ۳ اب 
فان : م - نت 
(۶()1 ۰ ۲) (ب) (-۲ ۰ ۰) 


۳۳۹ 


ااحيث کم هو وحدة الاطوال» 


موم ومووو 


(ج) (۱۸۰ ۰ ۱۲۰) (د) (۱۲۰ ۱۸۰) 


ب (100) 
س 
)4-1( 
(ج) (-۲ » ؟) (د) ٤-(‏ ۲۰) 
۰۰۶(۲) 
"(۶)۳-۰۱ 
)٩-۰۲-(‏ 
(t=)‏ 
ب(۲-۰۴) 
تت ۳ م 
(ج) (4 » -۷) (د) (۸ e‏ -6) 


(1)(ه » ۰) 

)۰ ۰ ٩( (ب)‎ 

(چ)(۲ ۰۰) 

(د) (۲ ۰ ۰) 

€0 فى الشکل المقابل : 

کچ کت ا 
(۱:۲)۱ 

(ب) ۳:۷ 


(چ) ۴ : ۷ 


(د) ۲:۱ 
€0 فى الشکل المقابل : 
زاوية © فى وضعها القياسى ضلعها النهائى يقطع دائرة الوحدة فى ؟ 
فان و ققدم مسح من اناري بالق ة ی 
تسج (ب) عا 9 
(ج) قا 9 (د) ما 9 


9 إذا كان متجه موضع النقطة ؟ بالصورة القطبية هو ؟ - (ه ۲۷ ۰ "3 ) >( 0) > خ 2 اب 


فاذا کان ت تقسم ای بنسبة ۷ : ۶ من الخارج فان := i ia‏ 
(۱)(-۰۲) (ب) (۶۰۳) (ج) (-۰۲:) (د) (-۲ ۲۷۲۰۰ ) 


جع اذا كانت :۴= (۰ ۲-۰) » ت= (۳ )١ ١‏ فأوجد إحداثيى النقطة ح التی تقسم ب7 


من الذاخل بنسية ۱ + ۲ »)۲ « ۳(« 


rv) 


و «فهم © تطبيق ‏ ® مستویات علیا 
9 إذا كانت : 21 (۳ » -۲) » ساح (-۱ » ۵) فأوجد : 
(۱) |حذاثنی النقظة التي تقضمم ات بنسية ۲ :۳ من الداخل! 


(۶) |حداثیی النقطة ء التی تقسم اب بنسبة 4 : ۳ من الخارج. )¥ (Mere (ke‏ 


8 أوجد إحداثيى النقطة ح التی تقع عند خمس السافة من النقطة ؟ - (-۱-۰۱) 
إلى النقطة س = )٤ ۰ ٩(‏ ۵( 


۵ إذا كانت :ح3 ے۴ » ح 8# اب وكانت !<(۱۰۳) ۰ = (۲۰) 
وکان : ؟ ‏ = ۲ ب آوجد إحداثيى نقطة ح ۱(۰ ۰ -۲)» 


۵ إذا كانت := (۱ ۳۰) » = (-؛ ۲-۰) آوجد إحداثيى النقطة ح 


إذا كانت : ح 2 اب بحیث 2۱۳ ۲ حزب EN‏ 


38 إذا كانت : ۶۷( ۲) » = -۲ » ه) 


1 قلعو عه E‏ کی تنوه # EE‏ هتخس ,)=1 ¥( «)- ۰( 
3 إذا كانت :۲= (۲ )٠١‏ » = (-۲-۰۱) فأوجد إحداثيى النقطة ح د اب 
1 » ح 3 اب بحيث بعدها عن ۲ أربعة أمثال بعدها عن ب ۰(-۲ ۰ -۲)» 
8 إذا كانت النقطة ؟ =( 4 -) 4 ح = (-۱۲ ءل) » = (لك » ۱) 

على استقامة واهدة ‏ ح3 اب a‏ لبون O‏ ۲-۰ ¢ =¥ 


8 ۵ إذا كانت : ۲ = (۸ -4) » م2 (-۱ » ۲) فأوجد إحداثيات النقطتين اللتين تقسمان اب 


إلى ثلانة اجزاء متساوية في الطول. «زه » -۲) » YF)‏ ¢(« 
5 إذا كانت : 2۲ )٤- » ١(‏ » سح (۵ » 4) فأوجد إحداثيات النقط ح ئ قد القی تسم اب 
| إلى أربعة أجزاء ء متساوية فى الطول. ۱ YF)‏ » -۲) » (۳ ¢ ۰) » (؟ 4 ۰/۲ 
إذا كانت : ؟ 3 محور السينات » ب 3 محور الصادات » = [-] م ۲)متتصف آب 
ا فأوجد إحداثيى كل من ١!‏ »س : . «(Té <) ء)٠. ¢ A=)»‏ 


8 إذا كانت :۲= (۳ ۲-۰) » سس - (-۲ ۰ ۲) فأوجد النسبة التى تقسم بها النقطة 
عن » ص) القطعة اب مبينًا نوع التقسيم ثم أوجد قيمة ص : ۱ (من الخارج) » -لا» 


EE »سس‎ 


8 آوجد النسبة التی یقسم بها محور الصادات القطعة الستقيمة اب حیث ۱ - (۲ ۰ ۳) ينات (-۳ ۰ ۷) 


مبينًا نوع التقسیم وأوجد نقطة التقسیم. +٠‏ (من الداخل) » (۰ » )» 


3 إذا كانت : ؟ - (-۳۰۲) » = (؛ » -۲) قأوجد النسبة التی یقسم بها محور السینات القطعة المستقيمة 


ا نوع التقسیم وأوجد نقطة التقسیم. ۳ ١‏ م + (من الداخل) » 2 ¢ 16 


سس 


۴ ۵ اذا كانت : ؟ - (ه ۰ ۲) »ب = (۲ » -۱) فأوجد النسبة التی تنقسم بها ۴ب بکل من نقطتی تقاطع 


۰ : ۱ (منالداخل) » ۵ : ۳.(من الخارج) 4 ۳ ۰1۰۰ (۰ <=( 


اذا كانت : ح » ۶ نقطتی تقاطع ب مع محوری الاحدائیات فأوجد النسبة التی تقسم بها كل من ح » ۶ 
القطعة الستقيمة اب مبينًا نوع التقسیم » غلمًا بان : ؟ < (-۵ ۰ ۷) » ب = (-۲۰۲) 


۷۰ (من الخارج) » ۰ : ۲ (من الخارج)» 


9 إذا كانت النقط ۲ = (۱ ۱-۸ ۰ ب-(۱۰۱۵) ۰ هد ((۳۲۰۳) 
ا هی رءوس مثلث فأوجد إحداثيى نقطة تقاطع متوسطاته. IR‏ 


9 إذا كانت : ۱۲۰(<۱) » ب-(-۱۰۰۲) ۰ حد(اء) ۰ ۶-(۷۰۷) 


| » و منتصف اب » م تقسم حو من الخارج بنسبة ۳ : ۲ آوجد طول ۵ ۸ ۰ وحدات طول» 


[] !اب ح<ء متوازی أضلاع فإذا كانت :۴ = (۷ ۰ -۲) » =( )0۰۰٩( = 2 )٤‏ 


فأوجد إحدائيى نقطة تقاطع قطریه آح » بء ثم أوجد |حداثیی الرأس ۶ ۱۰۰۸۰ 


8 إذا كان : اب حء شكلاً رباعيًا ٠‏ -(4 ۳۰) » س<(۲۰۰) » حن<(-۲-۰۲) ۰ ۶-(۲۰۷) 


آوجد نقطة متتصف کل من ی » سء ثم حدد نوع الشکل اب حء «(۱ ۰ ۰) » (۱ ۰ ۰) » متوازی أضلاع» 


[3] آثبت أن النقط - (۱ »۰ ۶) » =( -) » ح - (-۳ ۰ ۱۱) تقع على استقامة واحدة ثم أوجد : 


(۱) النسبة التی تقسم بها | القطعة الستقيمة سح » مبينًا نوع التقسیم. ۰ : ۲ (من الداخل)» 
(۲) النسبة التی تقسم بها ب القطعة الستقيمة ح ؟ » مبینا نوع التقسیم. و : ۱ (من القارج)» 
(۳) النسبة التی تقسم بها ح القطعة الستقيمة اب » مبینا نوع التقسیم. ۰ : ۳ (من الخارج)» 
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51 © تذكر | هفهه ‏ “©تطبيق ' ® مستویات علیا 
8 ء 2۰ » ی منتصفات اب » سح » ح ؟ على الترتيب فى ۸ ؟ سح 
فاذا كانت ؛ ء = (۲ 4 (r‏ » ۵ 2 (-۰۱) » عي 2 (۶ ۰ ۵) 


فأوجد إحداثيات : ٩‏ »ب » ح ۰۷ ۰۱۰۱۰۲۰۲-۰ 


ایح مثلث رءوسه ! = (۳ » ۵) ¢ =( )٤-‏ »4 > (۱۰۱) 
فإذا كانت :ء تقسم آب بنسبة ۱ : ۲  »‏ تقسم آح بنسبة ۱ : ۲ أيضًا 


فاثبت أن : وم // بح »وم = اتح 


ل الربط بالمسافة : تتحرك سيارة نقل ركاب فى طريقها من الدينة ؟ إلى المدينة س حیث ‏ = (ه ۰ -5) 
١( = »‏ » ۰) وتوقفت مرتين أثناء سيرها. أوجد إحداثيات النقطتين اللتين توقفت عندهما السيارة إذا كانت : 


(۱) وقفت فى منتصف الطریق. ۱ 
(۲) توقفت فى تلثى الطريق من جهة النقطة ۲ «(۲ -5) « )¥ + -(« 


مسانل نقیس مهارات التفکیر 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
(١)ف‏ الشکل امقابل : 


إذا كان :سح = ۲,۵ وحدة طول 


فان النقطة ح ع هنوت 
۰۸ 0200-50-5 
(ج) (؟ » -۲) (د) (۱-۰۲,۵۰) 

(۲) فى الشکل المقابل : ۱ 
إذا كان : ٤‏ !ح- ۳ اب 
فان النقطة سب هی 25 و 2 RR‏ ) 
()(۵۵ 06۰ . (ب) (-۱۱۰) (ج) (-۲۰۰۲) (د) (-۰۲ ۲۱) 

(۳) فى الشكل المقابل : 9 
فإن : أ UD )6:0-(2 eee‏ 2 
(1) + (پ) ۱ (ج) * (د) 2 


(6) إذا كانت ؟ »ب هما صورتا النقطة (۳ » ۱) بالانعکاس فى محور السینات والصادات على الترتیب 


فان النقطة التی تقسم اب من الداخل بنسبة ۲ : ۳ هی اجه 

(FF). )۲-۰۳()1(‏ / بزع +) (د) (۰ 7 ۰( 
(ه) إذا كانت النقطتان ؟ » ب تقعان على منحنی الدالة : ص = سس" حیث )٩ » ۳( ١‏ وکان محور 

الصادات یقسم آب بنسبة ۳ ۲ من الداخل فان :یب < E‏ نت 
(CS . CON‏ لاوم على )6۰۲۵ 
0 ق الشکل ابابل : 


إذا كانت : م (۳ > ؛ ۲) نقطة تلاقی متوسطات ۸ !بح 
6-۰۱۰ نقطة تلاقی متوسطات ٤۴۸‏ . 

PNT PAF EE, TY 

(۲()1 +( (ب) ٩(‏ ۰ ۱۵) 
(ج) (-۲ ۰ <ه) (د) هم 


فى الشکل امقابل : 

اب حو متوازی أضلاع فيه : د منتصف بح 
٠ح‏ )ود = }4{ 

فإذا كانت : م = (۲۰۳) 


» ح - (۲ ۰ ه) فأوجد : إحداثيى النقطة ؟ ‏ . ۹ «(۵ ۰ -۱)» 


إذا كانت : 2۲ (۲ ۰ ۲) » >( ۰) » حر- (۰۱۰-؟) هی رء‌وس منلث 


»و 2 سح بحیث ۶ ينصف د من الداخل آوجد إحداثيى النقطةء )¥ ¢( 


> a 
ت ھر‎ 


اک ر 


4 
رس ليذ ۶ 
وار وم عا » 


درسنا فى السئوات السابقة أن : 
+ الصورة العامة لمعادلة الخط المستقيم هی : |! سن + ب ص + ح = ۰ 
حیث ؟ » س » ح آعداد حقيقية »۱ » ب لا يساويان الصفر ما وتمثل بيانيًا بخط مستقيم 
7 کل من العلاقات : سس + ۳ ص - ٦‏ , ص = ۳ » سس - ٤‏ = ۰ تمثل خطا مستقيمًا 
» كل من العلاقتين : ص + أسس = ٤‏ » سس + ل = ه لا تمثل خطا مستقيمًا. 
+ ميل الخط المستقيم : 
[١]إذا‏ كان المستقيم ل يمر بالنقطتين (س, » ص,) » (لس, » صب) 
۱ فرق الصادات _ ص - ص, 
فرق السیتات " نم سس 
اهماو | المستقيم المار بالنقطتین (۱ » ۳) » ٤(‏ » ۲) میله یساوی "= - ا 
(؟] إذا كانت معادلة المستقیم على الصورة : سس +س ص + ح = . 


- معامل من 
ل الستقیم = 


فان : | م (ميل المستقيم ل) = 


فمئله المستقيم الذى معادلته : ه س + ۲ ص + ۷ = . ميله = جد 
]|ذا كانت معادلة المستقيم على الصورة : ص = م سس + ح فان : | میله = م ] 
» يقطع جزءًا من محور الصادات طوله القيمة المطلقة للعدد ح ویمر بالنقطة (۰ » ح) 
فمثلا المستقيم الذى معادلته : ص = ۳ بس - ه 
ميله = ۳ ويقطع من الجزء السالب لمحور الصادات ه وحدات طولية ويمر بالنقطة (۰ » -ه) 


۱ > الدرس انثا . 135555 
[؟] إذا كان : ص قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها اقيم مع الاتجاه الموجب لمحور السینات 
فان : | ميل المستقيم = طا د 


مهفأ إذا كان.قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها المستقيم مع الاتجاه الموجب لمحور السينات = ه4” 
فإن ميل المستقيم = طا ١ = "٤٥‏ 
لوطع سخ سد مرا د بسع ايو 0 


|ذا كان ميل ب = ميل بح فإن النقط ؟ »ب » ح تقع على استقامة واحدة. 
+ العلاقة بين المستقيمين المتوازيين والمتعامدين : 

اذا كان : ل, » ل مستقيمين ميلاهما م » مې على الترتيب فان : 
كال // لب:ححهم دي 


المستقیمین المتوازید بين میلاهما متساویان » والعکس صحيح. 
كا الب 1 لب مس مم | الب 1 لب مس مم | سم م = -۱ |(ما لم یوازی آحدهما أحد المحورین) 


اقا أحاصل ضرب ميلى مستقيمين متعامدين يساوى -۱ » والفكس صحيح. 
قمغا إذا كان المستقیم ل, مر بالنقتین (۳ » ۰) » ۲۰ ۱-۰) 

يكون میله م = چ = ۱ 

» المستقیم ل, معادلته : ۲سس - ۳ ص + ه = ۰ یکون ميله م = ۳ 
» المستقیم ل يصنع زاوية موجبة مع الاتجاه الموجب لمحور السینات قیاسها ٠١١‏ 
يكون ميله م = طا "۱۳١‏ = -۱ : 
ses fae Pe‏ لب 


4 
4 
4 


عد عام 2۱-۷۱2 -۱ ۰ ل. 1 لن 

pe‏ عاص = =x‏ ۰ لپ له 
* أي نقطتین مختلفتین فى المستوی يمر بهما خط مستقیم واحد » ومن أى نقطة خارج هذا المستقیم يمكن , 
رسم مستقیم آخر وحید یوازیه. 
+ لتحدید معادلة أى خط مستقیم فانه یلزمنا معرفة معلومتین عن هذا المستقیم كأن نعرف نقطتین عليه » أو نقطة 
عليه ومیله » أو ما شابه ذلك كما سیتضح فیما یلی من شرح. 


تعريف منجم انجاه المستقيم 


هو متجه غير صفری یمکن تمثیله بقطعة مستقيمة موجهة على خط مستقیم. 
+ ففی الشکل المقابل : 


کل من سن ص » ص ع » ع سن » ص سن ۳۳| 

هو متجه اتجاه للخط المستقیم ل ۱ .د . 7 سمل 

+ اذا كان : ی و » ی // المستقیم ل فان ؛ ی متجه اتجاة المستقيم ل 

+ اذا كان : ی = ٩(‏ » س) متجه اتجاه المستقیم. 

فان : لت ی متجه اتجاه لنفس المستقیم حیث له 3 ع٠‏ 

فلا" اذا كان + ی = (۳ ۰ )٤‏ متجه اتجاه مستقیم ما فإن كلا من المتجهات (5 ۸ ۰ (-5 , -) » 
(۱,۵ ۰ ) » (۱۵ » ۲۰) » ... متجه اتجاه لهذا المستقیم. 


مت اه 


مللحظة 


إذا كان : ى - (! » س) متجه اتجاه لمستقيم فان ميل'هذا المستقيم = > » والعكس صحيح. 


فمثلا إذا كان : (۲ » -۲) متجه اتجاه لمستقيم فإن ميل هذا المستقيم = حك » المستقيم الذى ميله = -؟ 


يكون المتجه ی = (۷ ۰ -4):متجه اتجاه له. 


۳ الصور المختلفة لمعادلة الخط المستقیم 
* إذا كان ل مستقيمًا يمر بالنقطة ىه » ی متجه اتجاه له وبفرض 

نقطة نه تقع على المستقيم ل وأن ىه » م هما المتجهان 

الممثلان بالقطعتين المستقيمتين الموجهتين و مه » و دم على الترتيب 
* يوجد عدد لے 3 * بحيث فهر = ی - ۍس - لے ی 

0 اي = ی + لے ی] وتسمى هذه الصورة «المعادلة المتجهة للخط المستقيم» 


حيث لت عدد حقيقى ويسمى بارامتر وعند كل قتِمة للبارامتر له يمكن إيجاد نقطة على المستقيم. 


۳۳ 


> الدرس الثاني 0000000 
٭ بفرض دم (س ص) ۰ یس يصض,) 2 ی( 
وه معادلة الخط المستقیم هی : ين » ص) = (سس, » ص) + لے (؟ »-) 


| س دمن +لی ؟ »)ص = ص + لح ب 


وتسمی هذه الصورة «المعادلات الوسيطية (البارامتریة)» 1 ۲ 


جن سن ھن - هی 
و د 

1 1 0 کی كوي ۱ OP‏ اج 
وبحذف لع من المعادلتين : حو ۳ 7ت عور 


59 ل 5 د ل 
٠ 0‏ لمیل (ع) < > + ۰ سس ۴ 


وتسمى هذه الصورة «المعادلة الكارتيزية» 
. نلخص ها سبق فيما يلى : 
المستقيم ل الذى يمر بالنقطة ف = = س » ص) والعتجه ی ORS KN fa‏ 
١‏ المعادلة المتجهة هی : ی = ی + لے ى 


أوجد الصور المختلفة لمعادلة الخط المستقيم الذى يمر بالنقطة 
ى - (۳ ۰ -۲) والمتجه ی = (-۲ » )١‏ متجه اتجاه له. 


+ المعادلة الفتجهة للمستقيم هی : ی ى + لع ى .. م <(۲-۰۳) +2 (-۱۰۲) 


| ایآ أ رس ء ص) = (۲-۰۲) + لے (-۲ (a‏ ۱ 


+ المعادلتان الوسیطیتان هما : سس = ۳ - ۲ لي » ص - -۲ + ك 


ص + ۲ 
يى ‏ ۳ 
سس - ۴ -۲ ص - ] 


تس بسن تسه 
.'. ميل الستقیم = ل 


.*. الصورة العامة هی : سن + ۲ ص + ١‏ < . 


ای 
5 


حل آخر لإيجاد المعادلة الكارتيزية : 
بحذف لت من المعادلتین الوسیطیتین 1 حت ے صا " 


1 | “أ ایس +۲ ص + +۱ = . ۱ 


أوجد الصور المختلفة لمعادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة (-۲ » ۱) وميله = ك4 


٠.٠‏ المیل م = حك ۱ .*. المتجه ى = (ه » -) متجه اتجاه لهذا المستقيم. 


» المعادلة المتجهة هی : م = (-5 ۱۰) + لت (ه ۰ )٤-‏ 


| ایآ | س > ص) = (-۱۰۲) + لت (ه 3 


+ المعادلتان الوسیطیتان هما :جس = -۲ + ه لی ‏ ص - ۱- لقى 


8 ۱ 
+ المعادلة الكارتيزية هى : سس = حي .*. الصورة العامة هی : ٤‏ سن + ه ص + ۳ - . 


حاول بنفسك 


آوجد معادلة المستقیم الذی يمر بالنقطة (۱ » ) ویصتع مع الاتجاه الموجب لمحور السینات زاوية قیاسها كت 


المتجه ی = مهلم = (دم - فه) متجه اتجاه للمستقیم. 


.*. المعادلة المتجهة هی : ی ی + ك (رم - ی) 


صر - هم 5900 5 ۹ 
0 الميل ( سن عبس وبالتمويخن عن الميل فى الضورة الکارتيزية. 


سد مل 
جن جلو حون سوا 


أوجد الصور المختلفة لمعادلة المستقيم الذى يمر بالنقطتين : فه- (7 , -۱) ۰ نم- ۰۲-3 ؛) 


۳۳۹ 


> الدرس الثانی 
ی = رم - ىه = (-۰۲) -(۱-۰۳) = (-ه » ه) متجه اتجاه للمستقيم المطلوب 
... ئ - ل ى - ل (-ه » ه) <(-۱۰۱) متجه اتجاه أيضًا للمستقیم » ميل المستقیم = لم ١--‏ 
.". المعادلة المتجهة هی : م - ی + ك ی ب». =( -) جك (-۱۰۱) 
أى أن : (س » ص) = (۳ » -۱) +2 (-۱۰۱) 


» المعادلتان الوسیطیتان هما :س = ۳-ليی » ص - ١٠‏ + لح 
ص + ۱ 
سس - ۳ 


» المعادلة الكارتيزية هی : < -۱ 


ای آن : ص + ۱ دعن + ۲ 


.'. الصورة العامة هی : ص + س - ۲ = . 
۱ 0 لاحضات" 


E 0 ماد لتق التي يمر بل ال[‎ ١ 


» المعادلة المتجهة :| ى مه یا خيث ی متجه اتجاه له. 


+ المعادلة الكارتيزية : اص تس ] حیث م ميل المستقیم. ۱ 
؟ ] متجه اتجاه المستقيم الذی يمر بنقطة الاصل والنقطة (س, » ص)) هو ی = إن » صن,) ۱ 
۳ المستقیم الذی یوازی محور السینات ويمر بالنقطة (جی, » ص) یکون المتجه 

س- = (۱ ۰) متجه اتجاه له. 


» معادلته المتجهة : ی = (س, » ص) + لت (۱ ۰ ۰) ۱ 


» معادلته الكارتيزية : یب رن | أى أن ! عي مر ۱ ۱ 


سن سن ٩‏ 
۱ > أ المستقیم الذی یوازی محور الصادات ویمر بالنقطة (سب, ۳۷ 
| یکون المتجه صد = (۰ )١ ١‏ متجه اتجاه له. 
6 معادلته المتجهة : عن = (س, » ص) + ك (۰ ۱۰) 


ل ۹ 3 تا سس ۳ ۱ 
» معادلته الكارتيزية : سس  -‏ (غير معرف) | ای أن | سن سیم | ۱ 


111 معادلة محور الصادات هی : ین = . آو م داك (. 6 0 


| 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) + ؟4 / أولى ثانوى / التيرم الثانى 


۱ 
5 
e كت‎ 


أوجد الصورة المتجهة والكارتيزية للخط المستقيم الذى يمر بنقطة الأصل وبالنقطة مه = (-۳ » ۰) 


بے 
<.* المستقيم يمن بنقطة الأصل: :*. المتجه ی = (-۲ + ) متجه اتجاه لهذا المستقیم 
» ميل المستقیم = چ ۱ 
.'. المعادلة المتجهة هی : م - لك ى عن حك (-۰۰۳) 
» المعادلة الكارتيزية هی : ص = م سن 
= <د س ۱ .. لاص + ن سن < . 


متجه اتجاه العمودی على المستقیم 
+ إذا كان ؛ ى = ١(‏ »-) متجه اتجاه مستقیم فان أيّا من عائلة التجهات التی على الصورة الت (ب » - ؟) 
حیث لت 2 2" یکون متجه اتجاه العمودی على التجه ی ۱ 
+ اذا كان :ىم = (؟ »-) عموديًا على خط مستقیم فان أيّا من عائلة التجهات التی على الصورة 
لت = (ب » - )١‏ حیث لت 2 ع" يكون متجه اتجاه المستقيم. 
8 اذا كان + ی = (؛ ۰ ۰) متجه اتجاه مستقيم فان متجه اتجاه العمودى عليه هو : 

... ¢ ۸ ۱۰-( » )6  ۵-( » -ع)‎ » ۵( 


آوجد الصور المختلفة معادلة المستقيم ل الذی هر بالنقطة ف (-۲ ۰ ۲) وعمودی على ابلتجه رم = (۱ » )٤‏ 
ایس 

.' رم = (4۰۱) عمودی على الستقیم ل 2 .". ى < (4 ۱-۰) متجه اتجاه المستقیم ل 

.. المعادلة التجهة هی : ي ىه + ك ى .. ع -(۲۰۲3) +۵ (4 ١‏ -1) 


اوق | رس » صن) = (-۲ » ۲) + ك ٤(‏ ۱-۰) 


» العادلتان الوسیطیتان هما :س  +۲-<‏ لے ء ص = ۲ - لو 
هت و لا 


1 ۳ 


| اقا | ۽ ص - ۸ = -س ۳ 


3 الصورة العامة هی : جس + ٤‏ ص - و = 8 


۳۳۸ 


» العادلة الکارتيزية هی : 


> الدرس الثانی 


إذا كانت المعادلة العامة للمستقيم هی وى سس و 
+ المتجه لہ 95ء = (معامل س » معامل ص) هو متجه عمودی على ایام سم 
+ المتجه ی < (ب ۰ ۰)) هو متجه اتجاه لهذا المستقيم. 
فمثلا الستقیم الذى معادلته : ۲ س + ۳ ص + ۷ = ۰ یکون : 

المتجه رم = (۲ ۰ ۳) هو متجه عمودی عليه » المتجه ی = (۳ » -۲) هو متجه اتجاه له. 


أوجد الصورة المتجهة معادلة المستقيم : ۳ سس - ۲ ص + ۱۲ = . 
950 

'.' الستقیم : ۳ س ۲ ص + ۱۲ - . 

'. التجه رم = (۳ » -۲) متجه عمودی علیه. .. التجه ی = (۲ » ۳) متجه اتجاه له. 

وللحصول على الصورة التجهة لعادلة هذا الستقیم نبحث عن أى نقطة يمر بها وذلك بان نعطی 


سس (أو ص) أى قيمة ونوجد قيمة ص (أو س) الناظرة. 


فبوضع سس = ۰ نجد أن : -۲ ص + ۱۲ = . هن ٩‏ 
.*. الستقیم يمر بالنقطة (۰ ۰ ۱) .». معادلته التجهة هی : م - (۰ ۱۰) + ك (۳۰۲) 
حول فحت 


آوجد ابلعادلة المتجهة والكارتيزية للمستقیم ل الذی هر بالنقطة ( ٤-‏ » ۱) والتجه (-؟ ۰) عمودی علیه. 


7/1 معادلة المستقيم بمعلومية میله (م) وطول الجزء المقطوع من محور الصادات 
“.“ المستقیم میله (م) ویقطع محور الصادات فى النقطة (۰ » ح) 
یف" يقطع جزءًا من محور الصادات طوله القيمة المطلقة للعدد ح 


وبالتعویض فى الصورة الكارتيزية نجد أن : سح 


| أقةاأق | ص = م سس + ح ۱ 


”7 معادلة المستقيم بمعلومية الجزءين المقطوعين من محورى الإحداثيات ' 
نفرض أن المستقيم يقطع محور السينات فى النقطة ( 0 <( » محور الصادات فى النقطة (۰ س( 


س 


. ميل المستقيم (م) - کک - ج 


دام 


51 


وبالتعويض فى الصورة الكارتيزية : 
3 حك ۰ ۴ص ا , 
٠,‏ ساس + اص = اب «وبالقسمة على ب» .". معادلة المستقيم هی : | کد + 22 - ١‏ 


أوجد المعادلة العامة لكل مما يأق : 

[1] الستقیم ل الذى میله ۲ ويقطع من الجزء السالب لحور الصادات جزمًا طوله ۷ وحدات طولية. 
[؟] الستقیم ل, الذی یقطع من الجزء الوجب لحور السینات ؟ وحدات ویقطع من الجزء السالب 

۱ لحور الصادات ۳ وحدات. 


دس )سس 


| [] معادلة الستقیم ل, هی : ص = م سس + ٠.‏ ص = ۳ سن - ۷ 
ص 
. [؟] معادلة الستقیم لم هی : حك + کد ١‏ .. حك + و < ۱ 
أى ۳ سن - ٤‏ ص او 


و Ta‏ و 


_ آوجد طولى الجزءين القطوعین من المحورين بابلستقیم : ۳ س + ۸ ص - ۲٤‏ = 


آوجد قياس الزاوية الموجبة التی یصنعها الخط الستقیم : ۳ سن + ۲ ص + ۱ = ۰ 
مع الاتجاه ابلوجب بلحور السینات ثم أوجد إحداثيات نقطتی تقاطعه مع محوری الاحدائیات. 


"٠‏ ميل المستقیم 2 س لام = جك 

“> الیل السنالتب. .*. الزاوية منفرجة. 

» ."قياس الزاوية الحادة التى ظلها 2 هو ۹٩‏ 5ه" وه (د ه) = 1۹-5۱۸۰ 61" = ۱ ۱۲۳" 
ولایجاد نقطة التقاطم مع محور الصادات نضع سن = ٠‏ ,”. ۳ ۷ ۰ +۲ ص +2۲۱ . 

.*. ص = -۲ ۰ .'. نقطة التقاطع هی (۰ » -۲) 

ولایجاد نقطة التقاطع مع محور السينات نضع ص = ٠‏ اسن بجر عد 14 2 

سس = -۲ . “. نقطة التقاطع هی (-۲ » ۰) 


حل اخر لایجاد نقطتی التقاطع مع محورى الإحداثيات : 

۰ ۳۳ سن + لاص +۱ = . 

ور ی + ۲ص سل بالقسمة ی عدن 

.. الستقیم يقطع محور السینات فى النقطة (-۲ ۰ ۰) ویقطع محور الصادات فى النقطة (۰ » -؟) 


آثبت أن النقط : 1 = ٤(‏ » -۲) » 2 (-۷۰۲) » و < (ه » -4) تقخ على انتقامة واحدة. 


اک و 


i 


۱۳ ۳ os AF مجح‎ 

۰ ميل أى = = ١‏ » ميل سا = ۳ > -۱ 

۰ النقط ١‏ 4 » ح تقم على استقامة واحدة. 

حل ار : . معادلة هی : کت2 ے ا أى ص + سس - ١‏ = 
» ۰ النقطةس =  5-(‏ ۷) تحقق العادلة. E YS‏ نت 


۰ .»س »حح تقع على استقامة واحدة. 


أوجد المعادلة العامة لكل من المستقيمات الآتية : 
([] الستقیم ل الذى يمر بالنقطة (؟ » -۱) وميله = - 3 


(۲] الستقیم ل الذی يمر بالنقطة ٤(‏ ۰ ) ویصنع شغ الاتهاة الوجب حور السینات زاؤية موجية قیاسها ۷۰« 

(۳] الستقیم لب الذی يمر بالنقطة (-۲ » -ه) والتجه ی = (۳ » ۱) متجه اتجاه له. 

| ؟] الستقیم ل, الذی يمر بالنقطة (؛ » -۲) والعمودی على التجه نم = ١-(‏ » ه) 

[ 6 ] الستقیم ل, الذی يمر بالنقطة  ۳-(‏ ۷) ویوازی محور السینات. 

[1] المستقيم ل الذی يمر بالنقطتین (؛ » -۲) » (۵ ۰ ۴۲) 

[۷] المستقيم ل الذى يمر بالنقطة (۱ » ۲) موازيًا المستقيم : ۲ س + ۳ ص - ٩‏ - . 

[۸] المستقيم ل, الذى يمر بالنقطة (۲ » ۲) عموديًا على المستقيم الذى ميله > 
ويلك 

3 معادلة المستقيم ل, هی : دس يوون 


18 :+ ميل المستقيم ل < ۳۳-۱۲۰ 
سا تم ی وه ا 


(۳] .۰ ميل الستقیم لم = 5 
0 منم عا 


ص + ۱ 


۹ 


و | معادلة الستقیم ل, هی : ص = ۷ 


T+ 3‏ 
٠ ۲‏ ميل الستقیم ل, = 2+ = ه 
۳ 7 ص + ۲ 
٠‏ معادلة الستقیم ل هی : سم و 


5 عب + : 
ما ی ی 1 
ميل المستقيم العطی + + 
E ege 2‏ 
E ۳ i‏ 


يا 
. ميله = + 


| ای [ وس -ص ۲۲ = . | 


*. ميل الستقیم الطلوب = حل ' 


| ای | ۲ص + ۲ س -۸ - . 
5 : 


2 ميل الستقیم الطلوب = 


0 
| ای | ۲ سس + هو ص - ۱٩‏ = . 0 


> الدرس الثانی ‏ 7 
!بح مثلث رء وسه النقط : ؟ - (o ۳ ١-(‏ ¢ ب - (؛ «-( ح = (-۳ ¢ ۰( 


أوجد معادلة المستقيم المار بالرأس ؟ عموديًا على ب حى 


ب خضت 


و ربج م عدي se Es‏ ل 

» .۰ التجه سبح = (-۲۰۷) عمودی على الستقیم ل ۱ 

.'. للتجه ی = (۲ » ۷) متجه اتجاه الستقیم ل ۱ 

“. ميل الستقیم = ۲ ۱ ۲ گر 
» .۰ المستقيم يمر بالنقطة - ١-(‏ » ۰) 

52 معادلة الستقیم هی : سس = ۷ ع لاسي +۷۷۰ هن - ۱۰ 


| ای [ لاسى- ۲ ص + ۱۷ 2 . ۱ 


آوجد معادلة الستقیم المار بالنقطة (۱ ۰ ۳) ومیله سالب والذی یصنع مع محوری الإحذاثيات مثلثا 
مساحته ۱ وحدات مربعة. 


تب تب سیب 
نفرض أن الستقیم یقطع محور السینات فى (! » ۰) 
» الصادات فى (۰ ») 
3 معادلته تکون على الصورة : سک + ط = ۱ 
١( ۰۰ »‏ > ؟) نقطة على الستقیم. مس 
+ 2۳اب )۱( 
» ۰.۰ مساحة المثلث = 5 وحدات مربعة. 
.. + اب12 
لبد ۱۷ ۱( 
بالتعويض من (۲) فى (۱) : 


.+ 2۲ ۱۲ یب - ۱۲ - ۱۲۳ 


۱ 
5 


وبالتعويض فى (؟) : 
۳-۱۷ 2 ۱۲ ۱۲ ۲۷ ۹" < ۳ ۲ - ۱۲ ۲+ ۱۲ 2 . 
 ۲)۲-۷( .< 6 +۱6 - ۲‏ . ؟ ۲2 ومنها س < ٩‏ 


سه شري چا إلى سم 


آوجد مسقط النقطة ۲ (۵ » ۰) على المستقيم ل : ۲سس + ص = ۵ 
ثم آوجد صورة النقطة ! بالانعکاس فى نفس ابلستقیم. 

7 — 
بفرض نقطة س هى مسقط النقطة ؟ على الستقیم ل 
٠.‏ معادلة الستقیم ل هی ۲ مس + ص - ه (۱) 
" ميل الستقیم ل = 


أى أن : س ۲ ص = ه ۸3 
بحل العادلتین (۱) » (۲): . س< ۲ , صا 
2 (۱-۰۳) ۱ 
أى أن : مسقط النقطة ؟ على الستقیم ۲ سس + ص = ه هی النقطة ب = (۳ ۰ -۱) 
لإيجاد ؟ (ح »ء) صورة ۴ (ه » ۰) بالانعکاس فى الستقیم ل 


تھ 7 1 في .چ (۱-۰۲) 
حا ۰ ۲-2۶ ۰ (۲-۰۱) 


1] ميل المستقيم الذى يصنع مع محورى:الإحداثيات أت مق انان یدای ۳ 


ا ا مسد يوسي اليو ین 
يساوى ‏ ۱۱« | وحدة مربعة. ٠‏ 1 


- 


()م‌استلةالکتاب‌المدرسی ‏ هتذکر «فهم ۰ تطبیق ۰ » مستویات علیا 


اسنلة الاختیار من متعدد 


۾ م وم وھ اوھ لوو و وھ لييح سق ست 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(6 ذا كانت :۲-۰۳(۱) » ب (ه 1۰) فان ميل الستقیم ب = و 
(1)-۱ (ب) + (ج) ؛ (د)۱ 
(۲) الستقیم الذی معادلته العامة : ٤‏ س + ۳ ص + ه = ۰ یکون میله = ویو ی 
(1) + (ب) ج (ج) ٣‏ (ذ) ا 
(۳) المستقيم الار بالنقطتین ٤(‏ » -۲) » (ه » ۳) یکون ميل الستقیم العمودی عليه = تیب نون 
(1) ° (ب) + (ج) -ه (د) د 
)٤(‏ إذا كان ميل الستقیم :'(7 ۱+۲) سس - ۲ وص + ۲ = ۰ یساوی ۲ فان : > تت 
(۱)1 (ب) -۱ (ج) + (د) - 2 ۱ 
(۵) إذا كان الستقیم : سس - ٤‏ ص + ه = ۰ يصنع مع الاتجاه الوجب لحور السینات زاوية ظلها ۰,۷۵ 
فان : ؟ = 0 
ر 3 (ب) -؟ (ج) 2 (د) ۳ 
(1)إذا كانت النقط : ١(‏ » ۸) » (۳ » ص) » ٩(‏ » -5) تقع على استقامة واحدة فان : ص = een!‏ 
۱۱/1 (ب) ه (ج) -۱۱ (د) -ه 
(۷) 63 إذا توازی الستقیم الار بالنقطتین (۳ » ۰) » (۰ ۲۰) والستقیم ص = ؟س - ۲ 
فان : ؟ = دود 
() ۴ (ب) ۶ (+) 7 (.) < 
(۸) 63 إذا كان المستقيمان : ۳ س - ۲ ص + ۷ < .۰ 7 ,سس + ۲ ص + ه = ۰ متعامدین 
NY‏ (ټ) ۲ (ج) -۲ (د) -۲ 
)٩(‏ ميل الستقیم الذى یصنع مع الاتجاه الوجب لحور السینات زاوية موجبة جیپ تمامها + هو صييك 
 )۱(‏ (ب) ج (ج) ٣‏ (د) ع 


(۱۰) الستقیم الذی یصنم زاوية موجبة قیاسها مع الاتجاه الوجب لحور السینات یکون 


منجه اتجاهه = نها 


(۱) (۰ +( (ب) (۱ ۰ ۰) (ج) (-۱ ۱۰) (د)(۱ ۱۰) 


المعاصر (ریاشیاه - شرح) م ٤٤‏ / أولى ثانوى / التيرم الثاني [۳>۵] 


- 


007 12111111112 


(۰()1 ۰ ؛) " (ب)( »ه) (ج) (-۰ » ؛) (د)(ه » -) 
00 الستقیم : 9س +س ص + ح = . له متجه اتجاه هو و 

(1) .<( (ب) ٩(‏ » --) (ج) (ب ۴۰) (د) (ب ۰ -)) 
61 ميل الستقیم المار بالنقطتین (؟ ؛ )٩۰‏ » لب »سا ) هو .....: مایت 

٩)۱(‏ سنا (ب) ۲ -ب (ج)۱+ب (د) اب 
9 إذا كان : ی = (۲ ۰ ان ا من أذ ی او ای کا ا اقب نی 

الستقیم ما عدا التجه وتو ان 

(1)(-۲ »۰ ه) (ب) (۱ ۰ -۱۵) (ج)(۲ »)1 (د) (-۱ (۲.٠‏ 
69 ۵ اذا كان ۳ 7 » ۱) متجه اتجاه للمستقيم فان جمیع التجهات التالية عمودية على الستقیم 

عدا التجه ور 

(۰۱()1-+ (ب) (۲ ۱-۰) (ج) (-۰۱-+ (د) (4 ۲-۰) 
7 إذا كان ميل المستقيم = ع فإن متجه اتجاهه يكون O he‏ 

(۳()1 ۲-۰) 1 (ب) (-۲ ۲۰) 

(ج) (۰ -) (د) کل ما سبق صحيح. 
7 ۵ |ذا كان : (7 ۰ )٤‏ » (۳ » م) متجهى اتجاه لمستقيمين متعامدین فان : م - وچ 

()£ ` (ب) عد (ج) + (د) عد 
60 متجه اتجاه المستقيم العمودى على محور الصادات يمكن أن يكون NR‏ 

(۰۰()۱) (ب) (۱۰۰) (ج) (۱۰۱) (د) (۱-۰۱) 
69 کل من العلاقات الاتية تمثل خطا مستقيمًا ما عدا توا «. و 

(1)ص ہس (ب)س = ه (ج) کک + - ١‏ (د) ص < مس 
(۲۰) معادلة الستقیم الار بالنقطتین ٤(‏ » ۰) » (۰ ۰ ۳) هی ا 

(1) ۳سس + ع ص - ۱۲ (ب) 6 سن +۳ هنن دوب 

(ج) ۳ س  -‏ ص < . . (د) ۲ ص  -‏ عى = -۷ 

60 معادلة الستقیم الذى يمر بالنقطة (۲ » -۲) ویوازی محور السینات هی تاج 
TEY‏ (ب) هن + ۲ ۰.۶ لوو يوي mT)‏ 
69 3© المعادلة الكارتيزية للمستقيم الذى يمر بالنقطة (-۲ » ۷) ويوازى محور الصادات هى es‏ 
(1) ص = ۲ ee)‏ (ج) سس = ۷ ( )جن = -۷ 


9 ۰ 
۳ 3] معادلة المستقيم الذی يصنع مع الاتجاه الوجب لحور السينات زاوية موجبة قیاسها °6 ویقطم 
جزءًا موجيًا من محور الصادات مقداره ۵ وحدات هی و 
(() هن عن -ه (ب) ص = > سس + 9 


هد ا ˆ (د) ص سن +. 


اد و ی وان تن 
(1)س< ۲ (ب) نس = ۷ (ج) ص < (د)ص < ۷ 
EQ 1۲‏ المعادلة الكارتيزية للمستقيم الذى يقطع من المخورين السينى والصادی جزأین موجبين مقداراهما 


1 
(1) ۲ سس +۲ ص ٩-2‏ (ب) ۳ -س + ۲ ص = ۱ 
۱ (ج) ۲ عن + ۳ ص = ۱ (د)۲ سن + ۳ ص - ۱ 

60 العادلة التجهة للمستقیم الذی يمر بالنقطة (-؟ » ۲) ومتجه الاتجاه له (۲ » ۵) هى .۱ 
(1) 7 = )¥ » ۰) + (- ۲۰) ۱ (ب) ی = (-۶ ۰ ۳) + لح (۲ » )٥‏ 
٤-( = )+(‏ ۰ ۲) + لت (۰ ۲۰) m+ (0<+) = (o),‏ )¥ ۰ -) 

O I aE a 6۷‏ » ۲) هی یتنج 
(۱) = (۱ » ۲) (ب) ی دك (۲ ۱۰) 
(ج) ی د (۱ ۰ ۲) + له (۱ ۰ ۰) (د) ی = (۱ ۲۰) + ك (۱۰۰) 
(۸) الصيفة العامة لعادلة الخط الستقیم الار بنقطة الاصل ویوازی الستقیم الذی معادلته : 
أي = (۲ ۰ -۵) + ك (۳ ۰ ؛) هی ۰ ل 
ظ (1) ۲ سن + ه = صفر (پ) ٤‏ س - ۲ ص = صفر 


(ج) هس - ۲ ص = صفر (د) ۲ سس - ٤‏ ص = صفر 
60 المعادلة المتجهة لحور السينات هی ES‏ 
(ا)ي > (۱۰۱) + (۰ ۰ ۰) (ب) م = (۱ ۰) +2 (۱۰۱) 
(ج) ی دك (۱ ۰ ۰) ۰(د) ی دك (۱۰۰) 
2 63 العادلة التجهة للمستقیم الذی يمر بالنقطة (۳ » ۵) ویوازی"محور السینات هی مور 
(1)/ له (۳ » ۵) (ب) ی < (۳ ۰ ه) + كت (. ۱۰( 
(ج) ی = (۳ : ۰) + = (۰۰۱) (د) ی دك (۱ ۰ ۰) 
۴0 جمیع العادلات الآتية تمثل معادلة الستقیم المار بالنقطتين  *(‏ ۰) » (۰ ۲۰) ما عدا العادلة تج 
(1) م =( ۰۰) +ك (۰ ۲-۰) (ب) ی - (۰ ۰ ۲) + ك (ه ۰ -۲) 
(ج) ی = (ه ‏ ۰) + لت )۲ ۰ (o‏ (د) ی = (۰ ۲۰) + لت (-۶۰۱۰) 


5j‏ اتذكر ‏ و فهم أ تطبوی ۰ مستویات علیا 

9 المعادلتان البارامتريتان للمستقيم الذى يمر بالنقطة (۰ » ۰) ومتجه الاتجاه له (-۱ » 4) هما ج 
(1) سن = ١‏ - لے و ص ده + الع (ب) سس = ك » ص = ه + ٤‏ لے 
(ج)جن = ه + ٤‏ لے ؛ ص = - لے ( د )س = -لے » ص - ه + غ لق 


© المعادلتان البارامتريتان للمستقیم الذى يصنع مع الاتجاه الوجب لحور السينات زاوية موجبة قياسها 
٥‏ ويمر بالنقطة (۳ » -۵) هما نچو 


( 1 )جس = ۳ + لے ء ص = -ه + لے (ب) جس = ۲ + لے ء ص = ه + لے 


(ج) مس = ١‏ + ۲ لی ,» ص - ١‏ - هو لق ( د )س = ١‏ - ٣لے.‏ ص = ۱ + ه لق 
۱۳ لمستقیم ل : سس = ١‏ - ۲ ل » ص = -۱ + لت يمر بالنقطة SEE‏ 
()(۱ ۱۰) (ب) (۱ ٤‏ -۱) (ج) (-۱ ۲-۰) (د)(-۱ ۱۰) 
9 الستقیم الذی معادلته التجهة هی م = (۲ ۰ -۱) + لت (۳ » -5) یکون متجه اتجاه العمودی 
عليه = مس را مس جح( 
)1( )¢ =( (ب) (۲ ۰ -۱) (ج) (۰ ۰ ۲) (د) (-۵ ۰ ۲) 
٩‏ إذا كان الستقیمان : 4 سن + ب ص + 4 - . , م - ١(‏ » )+21 (۲ ۱۰) متوازیین 
فان :س = ور اش ۰ 
۴9 (ب) ‏ ج چ (د) ع 
9 إذا مر مستقيم بالنقطة (۲ » ۱) وكان التجه رہ = (۱ » ۳) عموديًا عليه فإن معادلة المستقيم 
هی gese‏ 
( 1 )س + ۲ ص + ۵ < . (ب)س + ۳ ص - و < . 
(ج+) سن - ۲ ص = . (د) سس - ص - و = . 
۳0 المستقيم العمودى على المستقيم : عي = (۰ ۰ ه) + لت (/[7 ١‏ ۱) يصنع مع الاتجاه الموجب لحور 
السينات زاوية قياسها en‏ 
E) ۳۰ )1(‏ ۳*۷ (د) ۱۵۰* 
۴١‏ الستقیم : في = (۱ » 6) + لح (. » )١‏ بوازی ERE‏ 
(1) محور السینات. (ب) محور الصادات. 
(ج) الستقیم س = ص (د) الستقیم ص = ۲ 
(۰؟) [ذ) مساحة الثلث الحدد بعحور السینات ومحور الصادات والستقیم ۲ س + ۳ ص = " 
تساوی aan‏ وحدة مربعة ۱ 
(1(1 (ب) ۳ (ج) ۲ (د) ۱۲ 
€0 أى النقط الاتية تقع على المستقيم م = (-؟ )١ ١‏ + لت ٩)۲-۰۱(‏ 


)۲۶۴()( ب(۴-)‎ FIT ° ° (AFI 


»ترس سئس ۳ 


© 0 النقطة التى تقع على المستقيم :سس = -۲+۱ لع » ص = ۲ - لت والتى إحداثيها السينى = ۲ 


7" ساب 
(۱۰۳()۲) (ب) (۳ ۰ -۱) (ج) (۳  )۰۰‏ (د) (۲۰۲) 
€9 طول الجزء القطوع من محور الصادات بالستقیم : ؟ س + ۳ ص - ٩‏ = ۰ هو ته E‏ 
(۳)۱ (ب) ۲ (ج) ه (د) ٩‏ 
64 |ذا كانت الصورة البارامترية لعادلة مستقیم هی س = ٩‏ + ۳ ك » ص - ۱ - ۲ ك 
فان ميل هذا الستقیم = تیچ 
(1) + (ب) ٠ ٦‏ (ج) ع (د) ع 
69 الستقیمان کک + ك = ۱ ۰ + = ١‏ یکونان توف 
(1) متوازیان. (ب) متقاطعان ومتعامدان. 
(ج) متقاطعان وغیر متعامدان. (د ) یتقاطعان فى النقطة (؟ » ۰) 
€0 معادلة المستقيم المار بالنقطة (۳ » -۵) وعمودی على الستقیم س + ۳ ص = ۱۱ هى ھت 
( )س ۲۰ ص + ۱۷۲ < . (ب)س - ۳ ص - ۱۲ = . 
(ج) ۳ حن ص- ۱6 د . (د) ۳ سن ص + ۱ = . 


67 إذا كانت العادلة البارامترية للمستقيم آب هی س< ٤‏ ك -۱ » ص 2 ع 


فإن ميل الستقیم العنودی على ب یساوی OE‏ 
()- + (ب) صفر. (ج) ۱ (د) غير معرف. 
6۸ إذا كانت معادلتا الستقیمان الذين یحملان قطرا متوازی الأضلاع ب حء هما س + ۳ ص = ؛ 
» 5 سس - ۲ ص = ۷ فان الشكل س ء يجب أن يكون مهم © ر 
(1) مستطیل. (ب) مربع. (ج) رباعى داثری. (د ) معين. 
€9 إذا كان ؟ء متوسط فى ۸ اب ح الذی فيه : ۱ (۲ ۰ ۲) ۱ ج(۱-۰۱), » ح(۲۰۷) ., 
فان معادلة الستقیم الار بالنقطة (۱ ۰ ۱) موازيًا ؟ى هی ی ی 
لتو سي ةلس اص (ب) ۲ س ٩‏ ص - ۱۱ = . 
(ج)۲ سن + ٩‏ ص - ۱۱ < . (د) ۲ س ٩+‏ ص + ۷ - . 


6 غاد عدون تال آب هيع ۱ (۱-۸۰۷) م ن ۲۰)هی 2001 
(1) سس +۲ ص = . (ي)عس +۲ ص = ه 


(ج)۲" مس - ھی 2 6 (5 )تن ۲ هن « و 


5j‏ هتذکر «خفم «<تطبيق . ٠‏ مستویات عنیا 
> (01) إذا كانت النقطة ٤(‏ » 1) هی منتصف القطعة المستقيمة التى طرفاها على محورى الإحداثيات 
فإن معادلة الخط المستقيم الذى يحمل هذه القطعة هى REE‏ 


( 1 ) 7 سس +۲ ص = ۲ (ب) ۲ س - ۳ ص = -:۱ 
(ج) ؛ سن + ٦‏ ص = 0۲ (د) ۲ س - ۲ ص = . 
69 إذا كان :۱(۲ ۲-۰) » ب(۳ ۱-۰) فان معادلة المستقيم الذى يقسم ١س‏ بنسبة ١:۴‏ من 
الداخل على التعامد هى ۳ 
(1) ۶ سس +۲ ص ده (ب) ٤‏ سن + ۲ ص - ۱۵ 
(ج) ۸ س + ٤‏ ص - ۵ ( د ) ۸ سنس + ٤‏ ص - ۱۵ 
69 إذا كانت النقطة (-؟ ».) إحدى رژوس مربع » أحد قطریه یقع على الستقیم ۷ س - ص +۸ = . 
فإن معادلة القطر الآخر هی ات ی , ۳ 
( 1 )س + ۳ ص - ۱۱ (ب) ۲ سس - ۲ ص = -۲۳ 
(ج) سن + ۷ ص = ۳۱ ١‏ (د) ۲ س + ۳ ص = ۷ 
9 إذا كان المستقيم : 9س + ب ص = ۱۲ يقطع جزءًا موجيًا من محور السينات طوله " وحدات » 
وجزءا ساليًا من محور الصادات طوله ٤‏ وحدات فان :۴+ ۲ب = و 
)۸(1 (ب) ٤‏ (جاس ‏ (د) -۲ 
(0۵) معادلة الخط المستقيم الذى يقع على بعدين متساويين من المستقيمين ص = -۲ + ص - .۱ 
تن کد 
۱ (1) ص 2 ۸ (ب) ص = ٤‏ (ج)س = ٤‏ (د) س 2 -۱۲ 
00 معادلة الخط الستقیم الار بالنقطة ح (۳ » )٤‏ ویقطع الجزئين الوجبین لحوری الاحداثیات السینی 
والصادی فى النقطتين ! »- على الترتيب بحیث ١ح‏ : حدس =۲ : ۳ هى عاو 
ظ ( 1 ) ۲ سس + ص = ۱۰ (ب) س + ۲ ص = ۱۰ 
(ج) ۲ س + ص = ه : (د) سن + ص = ٠١‏ 
6۷ مساحة المثلث المحدد بالمستقيم المار بالنقطة ؟ (۲ » ۳) وميله = ل ومحورى الإحداثيات 
تساوی ی 
۱ (۲)3 (ب) ۴ (چ) ٤‏ ۱ (د) 5 
6۸ معادلة الخط الستقیم الار بالنقطة ٤(‏ » ۳) ویقطع من محوری الاحدائیات جزءين مجموعهما -۱ 
ظ ۱ دی يترود یو 
سب ها (ب) LE ES‏ ا 
سا 


(۱) سن +۲ ص۱۳ 
(ج) وس ا ۱۴ 


(د) ۳ س  -‏ ص 2 ۱۲ 


: فى الشکل المقابل‎ )١( 


إذا كان طول ؟س = ۲ ۲۱۲ وحدة طول 


زوع + 32 ۱ 

(ب) 23-3 ۱ 

(ج) كك حك - -۱ 

(د) باد -۱ 
0 فى الشکل المقابل 


( 1 ) ۲ سن +۲ ص- ١١‏ - . 
(ب) سس + ص = ۸ 
(ج) ۲ س - ص +۸ = ۰ 


(د)۲ سن + ص -۸ 2 . 


0 فى الشکل امقابل : 


۱ (ب) سن - ۳ ص + ۲ = . 
(ج) ۳۷ س + ص - ۳ = . 


(۵) ۷-۴ هن == ۰ 


017 فى الشکل المقابل : 


9 فى الشكل المقابل : 


۱ (1) ی (» ۶) + ت (۱ ۳۷-۰) 


إذا كان : ىح دب ى ؛ مه (د ح) = ۹ 
أى مما يأتى يعتبر معادلة 
للمستقيم وح ؟ 


(1) ص = ا سس (ب) ص = سن 


(ج) ص = 2 سن ( د ) ص = م لبمس 


ثلاث داوثر متطابقة متماسة مثتی مثنى إذا كانت : 


ح- )٤ » ٤(‏ فان معادلة الستقیم ب هی 3۳۳۳ 


(ب) عن = (۸ 0 6) + ت (۱ ۳۷۲-۰) 
(ج) عن - (۱۲ (t<‏ +2 (۱ ۳۷-۰ ) 
(د) ی ۱۲ ۰ )٤‏ + ت (- ۳۳ ۰ (١‏ 


9 فى الشكل المقابل : 0 


دائرتان متطابقتان فإن / 
معادلة الستقیم ل هى خو ۴ ١۶ء‏ وتم 


(1)س= ۰ , (ب) ص = . 
(ج)س + ٤‏ ص = . (د) ۳سس + ٤‏ ص = . 


دائرة مرکزها (۷ » ۸) » المستقيم ب مماس لها عند النقطة ؟ 
فإن معادلة الستقیم آب هی توریب 


(r1) 
ت‎ ٩۵ = سس + ۲ ص‎ ۰ )1( 
۴۵ = (ب) ۲ سن + ه ص‎ 
. = ۹۵ + (ج) ۳ سس + وص‎ 


(د) ۲ س + وص - ٩۵‏ 


۵ 68 فى الشکل امقابل : 


مساحة الشکل الظلل - مین یچ بدا 
۱ (ب) ۱۳ 
(چ)۸ _ (د) ۲6 
0 فى الشکل امقابل : 
اب حو مرغ فيه  :‏ (۷ ۰ ۳) ب (3 ۰ ؟) 
فإن معادلة ؟و هى بعلي 
٤ )1(‏ جن لاص - . (ن)اسى- هي د مس 9" 
(ج) ۷س -٩ص‏ 2 . (د) ۵ سس - ص = . 
(6 فى الشكل المقابل : ق 
إذا كان : بح مربع » < (؟ » ه) 
فان معادلة و ء فى n.‏ 
٤ )1(‏ مس - وص =` . (ب) ٤‏ سس + ه ص = . 
(ج) ه شن - ۶ ص - . (د)هس +ص 2 . 
(۷۰) فى الشکل امقابل : ۱ 


إذا كان معادلة الستقیم ل, هی س - ۲ ص + ۱۲ = . 
» معادلة الستقیم ل هی س - ص + = . 


فان مساحة الشکل الزياعى المظلل -< ت تیه یی 
۲٤ (1(‏ (ب) ۲۹ 
(ج) ۲۸ ۰ () ۲۰ 

(۷) فى الشکل المقابل : 


؟ب حو مربع فيه :۶ (-۲ ۰ ۶) 

6 = ۲ مب فان معادلة من هی TE‏ 
(1) ی < (۱۰۱) +2 (۲-۰۱) 

(ب) ی = (۱۰۱) + ت (۱-۰۳) 

(ج) ی - (۰ )+ = (۲۰۱) 

(د) م =(۰ 4) +2 (-۱۰۱) 
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60 فى الشکل امقابل : 
إذا كان : !بح › ح ص م له مربعان متطابقان  »‏ (۰ ۰ ۱) 
»اك » عي منتصف هم » ۶۴ على الترتیب 
فان معادلة المستقيم رلت هى E‏ 
( )س - ۲ ص + =٦‏ . 


(ب) ۲ جس ناص + ۳ = 7 


(ج) ۲ سن ص + ۱۲ = . 
(د) ۲ س اص +1 = . 

9 فى الشکل اللقابل : 
إذا كان : ؟ب حم » و ح م له مستطیلان متطابقان 
وکان ؟ (۸ » )١‏ فان معادلة الستقیم نم ء هی اسلا ۳ 
)1( = )+1( + له )+۴( 
(ب) م < (0۰) + ت (-۲۰۲) 
(ج) ی = (۲۰۰) + ك (۲۰۳) 
(د) ی = (۲۰۰) + (-۲۰۲) 

9 فى الشکل المقابل : 


ا (د سے ح) = a‏ ؛ معادلة اب هی : سن + ض - ۲ = ۰ 


فان 4 فه (د ؟ ح< و) = 1 1 5200111 
(1) “° 
(ب) ۰ 
(ج) "٤٥‏ 


(د) ۴۰ 


۱ 
1 آوجد ميل الخط الستقیم امار بكل زوج من النقط التالية » وبين أيّا من هذه الستقیمات متوازيًا 
وأيها متعامد : : 
(0 (۲ » ۱) ؛ (-۲ ¢ 0( ۱ () )£ » ۰) » (۲ )١»‏ 

)۴۰۱-( ۰ )۲- » 52 (£) 


)۲-۰۳(۰)۱- ۰۷ )۳( 


> ترس نشت EE‏ 
8 600 إذا كانت معادلتا المستقيمين ل, » لم هما على الترتیب ۲ س - 7 ص + ! - . : 


» ۳ جس + اياص - =٦‏ , 


(۱) آوجد ميل الستقیم ل (۲) آوجد قيمة ب التی تجعل ل » ل متوازیین. 
(۳) أوجد قيمة ب التی تجعل ل, » ل متعامدین. 
(؛) إذا كان الستقیم ل, يمر بالنقطة (۱ ۰ ۲) فأوجد قيمة :۱ مک ع ۰۷۰۲۰ 


3 آی الستقیمات الآتية یکون موازيًا لمحور الصادات ٠‏ وأیها یکون موازیّا لمحور السینات » وأيها هر بنقطة 
الأصل » ثم آوجد إحداثيات نقاط التقاطع مع محوری الاحداثیات (إن وجدت) : 
(۲)۱ مس + ۲ < . (۲) س + ۲ ص < : 


(۴) ۲ س + ۳ ص = ۱۲ (ع) ص - 2 . 


63 أوجد الصور ابلختلفة معادلة المستقيم الذی : 
(۱) يمر بالنقطة ی (۰۳ -۱) والتجه ی = (-۳ » ه) متجه اتجاه له. 
(۲) يمر بالنقطة (ه » -۱) ویصنع مع الاتجاه الموج لحور السینات زاوية موجبة قیاسها ۱۳۰" 
(۳) يمر بالنقطتین (۲ » -5) » (۵ ۰ ۱) 
)٤(‏ يمر بالنقطة (۷ » -۱) ومیله = > 
(ه) 63 يمر بالنقطة ىه( » IS al‏ ۰ ) متجه اتجاه عمودی علیه. 
(1) يمر بالنقطة (۱ » ۳) ويكون عمودیا علئ المستقيم ی = (۲ » ه) + لع (-7 6 )١‏ 
(۷) يمر بالنقطة ف (؟.» ه) عموديًا على التجه اب حیث - (؟ ۳-۰) » سبح (ه ٠‏ 5) 
(۸) يحمل متجه الوضم ؟ = (۲ ۰ -۳) ۱ 


أوجد المعادلة العامة للمستقیم الذی : 

() ف يمر بالنقطة (۳ » )٤-‏ ویوازی الستقیم سي + ۲ ص - ۷ 2 . 

(۲) يمر بالنقطة ف (-۱ ۰ -۲) والتجه اب حیث ؟ - (-4 » ؟) »2 (-ه ۰ -۲) متجه اتجاه له. 

(۲) يقطع طولا قدره ٤‏ وحدات من الجزء السالب لحور الصادات والتجه ی = (۷ ۰۰ -۲) متجه اتجاه له. 

+ - = يقطع طولا قدره ۳ وحدات من الجزء الموجب لحور السینات ومیله‎ )٤( 

(6) یقطع طول قدره ۲ وحدة من الجزء السالب الجور الضینات ویقطع طولا قدره ۶ وحدات من الجزء الموجب 
لعو السادات: 


[5 پس «ەفهم ©هتطبيق 2 مستویات علیا ۱ 
(1) يمز بالنقطة (-۷ ۲۰ ۳ ) ويصنع مع الاتجاه الوجب لحور السينات زاوية موجبة قياسها ر 
(۷) يمر بالنقطة (۳ » -۵) عموديًا على الستقیم : س + ۳ ص = ۱۱ 

(۸) يمر بالنقطة (۳ » ۰) عموديًا على الستقیم آب حیث : - (۲-۰۲) » ب (ه ۰؛) 
)٩(‏ یکون عموديًا على اب من نقطة ؟ حیث ؟ - (-۱۰۳) » ب (۱۰۷) 


(۰) یکون عموديًا على اب من نقطة النتصف حیث : ۴ = (-؛ ۰ 2 يا (-۲۰۲) 


8 أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة (۲ » -؟) وميله - ۲ وإذا كان هذا الستقیم يمر بالنقطتین (؟ » ۷) » 
(ه ؛ ب) فأوجد قيمتى : ۲ » ب "Fé Vn‏ 


أوجد معادلة المستقيم الذى ميله م » والمار بالنقطة (! » ۰) ما هی نقطة تقاطع هذا المستقيم مع محور الصادات ؟ 


8 آثبت أن المستقيم المار بالنقطتين : ؟ = (؛ )١-‏ » ب = (۲ ۰ ) يوازى المستقيم الار بالنقطتين 
ح< (۲ ١؛١١)‏ ,2 ۶- (۳ » -۱) ثم أوجد معادلة كل من المستقيمين. 


8 3 إذا کانت : ؟ (۰ ۲) « سا(" )١‏ » ع (-۲ » ۳) ثلاث نقط فى الستوی ».فأوجد العادلة 
التجهة للخط الستقیم اب » ثم آثبت أن النقط ؟ » » ح تقع على استقامة واحدة. 


689 آوجد طولى الجزء‌ین المقطوعين من ابلحورین بواسطة ابلستقیم : ۲ سس + ۳ ص + ۱۲ = ۲ 


يفاوق عنم الاتجاه الوجب لخور السینات. 


8 إذا كانت : !<(- , )٤‏ 20 سا (-۲-۰۱) » حتقسم اب بنسبة ١‏ : ۲ من الداخل 
فأوجد معادلة الستقیم الار بالنقطة ح والنقطة (۲ » ؟) 


3 ت اذا كانت : ؟ < (۱ » 6) » بس - (-5 »0) فأوجد معادلة الستقیم الذی يمر بنقطة 


تقسيم ای من الداخل بنسبة ۲ : ۳ ويكون عموديًا على المستقيم هو سن - ٤‏ ص - ۱۲ = . 


3 الربط بالهندسة : ی قطر فى دائرة مرکزها م فإذا كان :ب (-/ , ۱۱ م (-۲۳۰۲) 
فاوجد معادلة الماس للداثرة عند نقطة ۲ 


۳۹ 


> تحرس شت ۲ 


3 الربط بالهندسة : إذا قطع الستقیم سن + ٤‏ ص - ۱۲ = ۰ فحورى الإحداثيات السينى والصنادی فى 
النقطتين ! » ب على الترتيب فأوجد : 
(۱) مساحة سطح ۸ و ؟ب حيث و نقطة الأصل. 
(۲) معادلة الستقیم العمودی على اب ويمر بنقطة منتصفها. 


[إ) آوجد طولى الجزءين المقطوعين من المحورين بواسطة المستقيم الذى هر بالنقطتين : (۳۳ ۱۰) ۰ (؟ » )٠‏ 


15 م 
لل[ أوجد طولی الجزء‌ین المقطوعين من المحورين بواسطة الستقیم :. م = (۲ ۰ -۱) + لح (۲ » ۵) 


هش تخت تسه 


آوجد معادلة الخط الستقیم الذی يمر بالنقطة (ه » -۲) عمودیّا على الستقیم الذی یقطع من الجزء الوجب 
لمحور السينات جزءًا طوله 3 وحدات ومن الجزء السالب لمحور الصادات جزءًا طوله ۳ وحدات. 


وس سس ا ا ست 


8 أثبت أن النقط := ۰ -۲) » سبح (۲۰۷) » << (۱ )٠‏ هی رؤوس مثلث وإذا كانتء 3 ات 
بحیث 5١‏ + ی = ۲ : ۵ فأوجد احداثیی النقطةء ثم اکتب الصور الختلفة لعادلة الخط الستقیم ۶ 


[] آوجد قياس الزاوية ابلوجبة التی یصنعها المستقيم ل مع الاتجاه الموجب محور السینات إذا كان : 
(۱) ل : ۳ ص + سن = ٩‏ 
(۲) ل يمر بالنقطتین (۰ » ۰) » (۲ » -۲) 
(۳) ل يقطع من محوری السینات والصادات جزءين موجبین طولاهما ٤‏ » 7 وحدات طولية على الترتیپ. 
(4) ل : س ۳+۲ لی »> ص - ۲+۱ لاح 
وت ی این ی بو وه 
(3) التجه يم - (۱۰۳۷) متجه متجه اتجاه العمودی علیه. 


ق آوجد الصورة المتجهة معادلة المستقيم ل : ۲ س - ۲ ص - 1 = ٠‏ 


وق آوجد الصورة ابلتجهة والصورة العامة معادلة الستقیم ل :سس = ۲ - ۲ لك » ص - -۱+ ۳ لو 


1 
3 أوجد الصورة التجهة معادلة المستقيم ل : -< + 2 = ١‏ حيث 7۶۲ ۰ وگو 


8 آوجد معادلة محوز تماثل اب حیث - (۲ 2 ۳) » - (-؛ ۰ ه) 


0 ۵ إذا كانت : ؟ (ه 6 -۲) » (Ve)‏ » =( » -۲) 1 
» فأوجد معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة ؟ وینصف بح 


۲ س ح مثلث رءوسه النقط ؟ = ١-(‏ 0۰( 3 ۰ -۲) 6 حوء (-۲ ۰ ۰) 


5 ۰ تذکر ۰ فهم ۰ تطبیق مه مستویات علیا 
أثبت أن المعادلتين : م = (-۱ , ؟) + لے (۰-) » یم( ۱-۰ + ۲۰۲۵ 
یمثلان نفس الستقیم. 

ا یی ی :۴ < (۳ ۰ ۲) ¢ ح = (-۱ ۰ ؛) آوجد معادلتی قطریه. 


أثبت أن النقطة : :م > = (۵ ن الدائرة المارة برءوس المثلث سح حیث : 
١؟-(١1ء١٠١)‏ » = (۷-۰۱) > << (۲ » .) ثم أوجد معادلة الماس للدائرة عند نقطة ؟ 


مسائل نقیس مصارات التفكير 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
4 (۱) المستقيم الذى يقطع محور السينات فی النقطة  !(‏ ۰) ويقطع محور الصادات فى النقطة (۰ »-) 


)-٩( )1(‏ (ب)(+ ١5‏ +) + (‡‡) 2 (د)(+:.+-) 
هه (2) إذا كانت الاجزاء القطوعة من محوری الاحدائیات السینی والصادی الوجبین بواسطة الستقیم ل, 
هی ؟  »‏ على الترتیب وکانت الاجزاء القطوعه من محوری الإحداثيات السینی والصادی الوجبین 
بواسطة الستقیم ل, هی ۲ ۴ ؛ ۲ س على الترتیب فان رای دنه 
(1)ل, 1 ل, (ب) ل // لم 
(ج) ل ۱]ل, = ٩((‏ »)1 (د) غير ذلك. 
لله (۳) إذا كان ل, مستقیم يمر بالنقطة ۲(۱ » ۳) ویصنم زاوية قیاسها ۱۰" مع الاتجاه الوجب لحور السینات 
فإذا دار الستقیم ل, حول نقطة ؟ زاوية قیاسها ۵ فى اتجاه دوزان عقارب الساعة فان معادلة الستقیم 
فى الوضع الجدید هی یت 
(1) ص - سس = ۱ (ب) ص + سن = ۱ 
(ج) ۲ س + صل ۱2 . (د۲۲ سس + ۳ ص = ه 
)٤(‏ معادلة الستقیم المار بالنقطة (۳ » ؟) ویقطع جزئین متساویین فى الطول من محوری الاحداثیات یمکن 
أن تکون اه 
۱ (1) سس + ص = ۷ (ب) سس + ص = -۱ 
(ج) ص + ۲ سن = ۱۰ (د)(1) » (ب) معًا. 
(ه) إذا كانت : ۲ (۳ ۰-۰) » (-4 ۸۰) فإن النسبة التی یقسم بها الستقیم سس + ص = . 
القطعة المستقيمة اب من جهة ! هی 0 
۱ (۲)1 :۱ (ب) ۲:۱ (ج)۲ :۲ (د) ۲ :۲ 
(1) مسقط النقطة (۲ )علق انم ن ی وحن ی ۲۳ 


(۲()1 + ۵) (ب) (۱ » ۵) (ج) (ه )6٠‏ (د) (ده +1( 


(۷) صورة التقطة (۳ » ۸) بالاتمكاس فی الستقیم ل :سن + ۲ ص - ۷ < ۰ هی ۳ 
(۰۱-4()1-) (ب) ۰۳ (ج)(۰۱-) (د) (۸۰۳) 

(4) إذا كانت النقطة ؟ (۰ » ۰) هی صورة النقطة ٤(‏ » ۲) بالانعکاس فى الستقیم ل 
فإن معادلة المستقيم ل هى او 
سس (ب) ۲ س + ص = ه 

(ج) ۷ س - ص = ۵ (د)اس+ص 12 

۱ : الشکل المقابل‎ )٩( 
٤ = یمثل مربع وس حدى » معادلة الستقیم 6۴ هی سس + ص‎ 
56 فان معادلة القطر بء هی‎ 

(1) سن ٤=‏ ۱ (ب) ص = ۶ 
(ج) سن + ص = ۲ ( د )س + ص = ٤‏ ۲۳ 

(۱۰) فى الشكل المقابل  :‏ ص 
إذا كان معادلة المستقيم آب هی : كك - ك د ۱ ف 
فلن معايلة المسهيم ی ھی : 6 

ر ) + - ۱ 
(ج) + - چ 

(۱۱) فى الشکل امقابل : 
ماع ف CREE‏ میت وتیل ع ریا 
(1) ۱۵ (ب) ۲۰ 

(ج) ۲۶ (د) ۳۲ 

(0 فى الشكل امقابل : 


إذا كاتت مساحهة ۸ ۲ خی = ۱۵ وحدة مربعة. 


» ح ! = حو فان معادلة ل, هی ی 


2 سس تست جه 
() ك + د ١‏ ) ( - + لهةى ۱ 
(ج) = + حك جيو ۷ (د) حك و 0 ١‏ 
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68 فى الشکل المقابل : 
مساحة المثلث فس حح 
تساوی ما ند وحدة مازعا 
(1) ' (ب)۲ 
(ج) ١‏ (د) 2 
69 فى الشكل المقابل : 


المغادلة الاتجاهية للمستقیم بح هی ان 
(1)ی <(۲۰۰) +۵ ۱-۰۷ 
(ب)ی - (۳ ۰ ۰) + ت۲ ۱-۰) 
(+) م < (۳۰۰) بك ۲۰۱) 


(د) ی >(۰۰۳) +۵ ۱۵ ۲۰) 
(۵) فى الشکل املقابل : ۱ 
إذا كانت معادلة الستقیم اس 
عن ر ی سامت 
فان المعادلة المتجهة للمستقيم ىح هی 2003116 
)1( د )جك 6 (o)‏ ۲۰۳۵۰۱۲۰ 


(ج) ی = (۲۰۳) += (۲ ء۴( (د) ي = (۲۰۳) + ت (۲۰۲) 
(07 فى الشكل المقابل : 
إذا كانت معادلة الستقیم اب هی حب + خط - ۱ 


فان العادلة البارامترية ظمنتقیم وی وح هی و 


(1)-س = ۳+ لی ‏ ص  -‏ + “الى 


(ب) س = ٤‏ + لی ء ص  -‏ + : لی 
(ج)-س = ۳ + ال ,» ص - : + غ لی 


(د) حجن = ٤‏ + لی ¿i‏ ص - ۲+ ۲ ل(لی 


00 فى الشکل امقابل : 
إذا كان : ل 0 ل =[ » وح = وء 
فإن العادلة التجهة للمستقيم ل, هى چ 
)1( =)- +<( +2 )1<( 
(ب) م = (۰ ۲۰) جك (-۱-۰۱) 
بجا د (۰ ۲۰) + ت (۱۰۳۷) 
(د) ی < (۰ ۲۰) + (۱-۰۳۷) 

(۸ فى الشكل المقابل : ۳ 


إذا كان : وح = ۲ وب » مغادلة المستقيم آب. 


هی ۲ سن +۳ هن - ١‏ س 
فإن المعادلة المتجهة للمستقيم !)جح هی ا و ا 


(1 )= زد .)جك (اء 6 (ب) = .)+= (۱۰۲) 
بجي ۰ .)+۵ (۳۰۱) . (دای =0 .)+= )>( 
(09 فى الشکل امقابل : 

إذا كانت مساحة الربع !اب حء = ۳۱ وحدة مربعة 


»۶ (-۱۲ ۰ .) فان العادلة التجهة للمستقیم ۸ ب 


(1) ی <(۲۰۰) += (۲۰۳) 
(ب) ی - (۲۰۰) + ی (+۲۰۳۲) 
(ج) م = (-1 ۰ -1) + لح (-۲۰۲) 


(د) ی = (- ۰ -) + لت (۲۰۷) 
(۲۰) العادلتان الوسیطیتان للمستقیم ؟س هما ی 
(1) س - غ + ٣ك‏ ۽ ص < 5۰+ غ لقى 


(ب)س = ۳-لع ۰ ص- 1-4 ك 


(ج)س  -‏ + 1ك » ص -1- له 


(د )س = ۲ - لی ء ص - ۶ + ٩‏ لی 
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8 ف الشكل المقابل : 


(۲۱) فى الشكل المقابل : 
دا کانت مساحة الستطیل وات وهر > ؟ وحدة مريغة 
فان معادلة س هى re‏ 
( 1 ) ۲ سس + ص + ۲۰ = . (ب) ۲ سس + ص - ۲۰ 
(ج) ۲ سس ص = ۲۰ ( د ) ص = ۲ س + ۲۰ 
0 فى الشكل المقابل : 


اذا کان : و» وب مماسین للداثرة م عند ۴ »ب 
فان المعادلة الاتجاهية للسبتقیم و هی وه 
(۱) ی (۰ .)+= ۴۰۱( 

(ب) م = ٤-(‏ ۰ ۲) + ك (۲ ٤‏ -۱) 

(+) ی =(۰ ۰ ۰) + له (۳ ۱-۰) 

(د) ی =( ۰۰) + (۱-۰۳) 


فى الشکل المقابل : 
إذا كان : !ای حء شكلاً رياعيًا 
أوجد : 


(۱) ميل سء ثم استنتج مه (د ه) 


(۲) معادلتى : اب » و 


أوجد معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة (r 0 ٤(‏ ويقطع من محوری الإحداثيات جزآين غير متساویین 
وموجبين مجموعهما ۱۶ 


أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة (۳ » ۲) وميله سالب والذى يصنع مع محورى الإحداثيات مظن 
مساحته ۱۲ وحدة مريعة. 


و سح ء وم ۵ ء مریعان 
له ۲۱ ح؟- {a}‏ 
(f+ =a‏ 
آوجد مساحة المربع المظلل. 


۰ 5 2 لج > 
بصفة عامة ينتج دائمًا من تقاطع الستقیمین زاویتان [إحداهما مكملة للاخری] 


اما قائمتان أو احداهما حادة والأخری منفرجة. 


+ إذا كانت م هی قياس الزاوية بين ل 7 
۲ ۱ 
المستقيمين ل, » ل اللذين ميلاهما ع, » ۶, د 
م دام 
فان : اطاهرء ا م١‏ م 1 
۳۹ ۱۳ جسن ۲ ۲ ۳ سل 
1 
حيث : م 3 [۰ » ] » م دطاص » م عطاهم ص 


1 إذا كان ظل الزاوية موجبًا فإننا نحصل على الزاوية الحادة. 
۴ إذا كان ظل الزاوية يساوى الصفر فان قياس الزاوية بینهما یساوی الصفر 
[ویکون م, = م والستقیمان متوازیان أو منطبقان] 
۳] إذا كان ظل الزاوية غير معرف فاٍن قياس الزاوية بینهما يساوى .55 
[ويكون م م = -۱ والمستقيمان متعامدان] 
[] قياس الزاوية المنفرجة = قياس مكملة الزاوية الحادة. 


..- my, 
: أوجد قباس الزاوية الحادة بين المستقيمين‎ 


ل : سس ۲ص جاه - ٠.‏ 4م ل :۲ س + غ جص - ۷ 2 . 


: مم ۱ 
ی E 7 2# (¥ 5 0 1 ۳ A‏ .9 | 
اچ #۸ ° 


أوجد قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين : 
ل دی )° (F<) m+‏ « ل دعن د زا )جع 0-۱ 


أوجد قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين : ل : سن + ه ص - ۳ , ل :ع = (۲۰۲) + ك )١٠١ ٤(‏ 


را و 


إذا كان قياس الزاوية بين المستقيمين ل : سن - ۲ ص + ١‏ - . 
» لب :جس + لی ص + ۲ = . يساوى ۶۵" فأوجد قيمة : ل 


۳ * 
ىت" _ علا ۴۳ 0 -_ ١‏ لے 
و ا 0 فى اتف ۳۳ 2 قرع وغ لا ۵ = :۳۳ ١‏ 
ڭڭ 
۱ ۱ ۱ ۱ 
لے به کے بے پو تست 
۳ ۲ 
6 اع ك K‏ ك + ١‏ 
۳ كك 
dr‏ ۲ 
EU ١ |‏ 504 :5 ا 5 
ا و 21 > E‏ 
5 £ 6 ۱۳۳۳۵ ۳۳ و ۱ ۰ ا 


آوجد قیاسات زوایا المثلث بح الذی رءوسه : ' 
(6é Y=‏ » =( ۱۰) » د (۱۰۳) 


7 القطا 


ميل آي = + = * (غير معرف) + آب یوازی مور الصادات +72,201 0١‏ () 
»هيل بح < پڊ خف ٠‏ © ما ياوس مع ۳۲۳ ۳( 
» میلآح = جحل = ۽ وا ۱ ۷ 
من  )۱(‏ (۷) : .. مه (دس) = ۹۰" .4م دح حادتان. ف 


» من (۲) » (۳): .٠.‏ طاح - 6 عم ده ڪچ 


ت (دح) = 2۸ ۵۳" ی (د 6 = (oF A+.) A.‏ = أو يمه 


أوجد قیاسات زوایا امثلث الذی رؤوسه : 


(=e » 6221‏ ۰ » ح ح (-5 ء )٤‏ ثم أوجد مساحته. 

۱ وحدة طول.‎ ۲۹۷ ۲۲۱- ۳( + ۲)۱+ ٤(۷ > ای‎ ٠.٠ 

بح = (-۱ +۲)۹ + (۱- ۲/۶ = ۳۶۷ وحدة طول. 

۴ حی- |( +۲۲ + (۳- )۲ ۱۰۱ وحدة طول. ۱ 
(اح)۲ > (اس) + سح لك سح منفرج الزاوية فیب ‏ 


۱ 
5 


۰ »دح حادتان. 


E ERE‏ ا ےا اا مد 
o E‏ ۳ تج Noe‏ 
1 ۱ 
د بورد عاك 
E.‏ نك الكش اتتعزز : : ۰ ٠‏ . 
.٠. 1 =0.‏ مه (۲) A=‏ 
Rp‏ 
BE 0 5‏ 2 ۷9 5 
» لاج = 2 و .*. مه (ذ ح) = ۲۵ 
00 


۰ م (دس) = ۱۸۰ - م + ۲۵( = ۱۲۷* 


؛ مساحة المثلث - ل × حاصل ضرب طولی أى ضلعين.* جيب الزاوية المحصورة بينهما 
+ × اب * اما = + ۷ x‏ ۱۰۱ دعام" 


= ۷, ۱۲۳ وحدة مربعة. 


آوجد قیاسات زوایا المثلث بح إذا كان : 


)۵ ۰ ۲( 2 » )۴ ۰ ۱-( بح‎ 5 (Té) =8 


تا أسئلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(۱) 63 قياس الزاوية بين ا لستقیمین اللذین میلاهما ۲ "+ یساوی وید بو 


(1) ۰ (ب) ۰ 1 E‏ (د) 60" 

(۲) قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين اللذين ميلاهما ح3 » -۷ يساوى RE‏ 
(1( ۰ ا , (ج) 60۵" (د) ۵۶" 

(۲) 03 قياس الزاوية بين المستقيمين : ۲ سس = ۲ ٠»‏ ص = ٤‏ یساوی POE‏ 
(1) 1۹۰ (ب) ٤٥‏ (ج) ۰" (د) ٩۳۰‏ 

() قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین ل : ی = (۰ ۰ -۲) + لت (۳ ۰ -۱) 
ل :ع < (۰۰ه) + ت (۲ ۱۰) یساوی تیه 9۳۲ 
(i)‏ (ب) "٤٥‏ (ج) ۱۰" (د) ۹۰" 

(ه) قياس الزاوية الحادة بين الستقیم : 7 سس - ۲ ص + ه = ۰ والستقیم الذی میله ج یساوی E.‏ 
(1) 1۳" (ب) ٦۰‏ (ج) ٣۰‏ (د) ٤‏ 

(1) قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين ل : ص - :|7 سن - و = . ق بی ٢‏ ض +7- . 
اف + 
)۲۰ (ب) 6۵" (ج) ۰ (د) ۹۰ 

(۷) قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین ل, دن = (۲ » ۰) + ۵۱ (-۱۰۳) » ل,:۲ س = ۲ -ص 
يساوي ا 
(1) ۳۰ (ب) 6۵" (ج) 7۰ (د) ۵۶ 

(۸) قياس الزاوية بين المستقيمين ل, :سس + ۲ ص + و - .. » لب =( ۰ )+ لح (۲۰۱) 
EES ۳‏ 
(1) صفر (ب) 6۵" (ج) ۹۰" (د) ۱۳۵" 

)٩( '‏ قياس الزاوية بين المستقيمين ل : م = (۱ ۲) + لح (4-۰۳) » ل: 6 س +۲ ص -0 2 . 
هو ھا 
ا ١‏ (ب) ۳۰ (ج) ٤٥‏ (د) ۰ 


۳3۷ 


x A‏ و میم 


)۵۲ (ب) ۵۱" (ج) ۳۳۹ © (د) ۳۸* 
(۱۱) قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین ل, : ۲ سن - ص - ۳ -". »ل : س <لی » ص ١‏ + الى . 
او ايب اا سره 
(۱) قا" (ب) ۷۱" 5 >< (د) ۷۲" 
00 قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين : س< ۳ ص » سن +۲ ص - . هو ا 
(1) °10 (ب) ٩۳۰‏ , (ج) 6۵" (د)۰ 
01 قياس الزاوية الحادة المحصورة بين الستقیم : س - ۲ ص + ۲ = ۰ » والستقیم الار بالنقطتین 
٤(‏ » -۱) » (۲ »۱) يساوى تقريبًا 1 وا ی ا فشتك 
(1) ۳6 ۷۱* (ب) ۲۸ و" . (ج) ۷۰۲۲ + KA‏ 
69 قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین : ۳۷۴ س - ص - ۰۵ » ص = ۲ بساوی اب 
٩۳۰ )1(‏ (پ) ۰" (ج) ۶۵" (د) ۱۲۰" 
09 قياس الزاوية بين الستقیم الار بالنقطتین (۰ » ۳) » (-۲ ۰ ۰) والستقیم ص = ۰ یساوی نی 
(۳۰,)۱* (ب) 70۰ (ج) 6۰" (د) ۲۹۰ 
30 ) قياس الزاوية الحادة بين الستقیم : ی = (۲ » ۲) + له (۱ ١‏ ۱) والستقیم سن = . 
هو EI‏ 1 
۳۳۰1۱ (ب) °٤٥‏ (ج) 5 (د) ۱۳۵* 
6 إذا كان قياس الزاوية بين الستقیمین : سس = ۷ » ص = سس + ۲ يساوى ۹۰* 
و 0 تسوبی ۱ 
(1)صفر (ب)ا (ج) ٩۰‏ (د)-۱ 
6 إذا كان : ؟ (-5 ۱۰ » -(۲۰۲) » ح(-۲ »-4) فان قياس الزاوية الحادة بين 
المستقيمين أب » ساح هو م Om‏ 
(i)‏ (۱) (ب) ها" (2) (ج) لا () (د) ۲۷ (2) 
60 مجمومة قيم لك التئ تجعل قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين : سى + لع - ۰-۸ 
» ۲ عن - ص - و = E NI‏ -- هى EEE‏ 


(۳()۱ ۰ 1 ب 21 ) (ج) (۰۳ +1 (د) {r}‏ 


LE o LON SSRI ae er‏ : لاسن هی نو 6 ه 


زاوية ظل قیاسها + مسا ۳۰ ۱ ۱ 
(1)ص - س - ۲= . (ب) ص - مس + ۲ = . 
(ج) ص + لاسن - ۲۹ = . (د) ص - ۷سس + ۲۹ = . 


> ترس ميث 7۵ 


(۲۱) قياس الزاوية بين المستقيمين !سن + ب ص + ح = . » (۴ + ب) سن = (۱-) ص 


یساوی او رت و وج 
٩۳۰ )1(‏ (ب) 6۵ (ج) ۰" (د) ۹۰" 
60 إذا كان : !> ۰ »ب > ۰ فان قياس الزاوية بين الستقیمین 2 + 22 = 3۲-۰۱ - ۱24 
بساوی e‏ 
 . «< 2)‏ (ج)۲ ۲۵ (د) () نا" اج 


2 ۱ يبين الشكل المقابل قطعة أرض مثلثة الشكل 
احداثیات رژوسها هی : ۲ ( ۸ ۰ »عب (-1 06 
» ح (۰ 2 5) فان : 


أو : قياس الزاوية الحادة بين ؟ح ومحور السینات 


۳۰۲ (ب) ۱۰" ماه Em‏ 
. (ج) 6۵" (د) ۱۳۵" 3 

انیا : قياس الزاوية بين الستقیمین سی » بح يسناو 0 

(۳۰)۱ (ب) ۰" (ج) ٤٥‏ (د) ۹۰" 

الا : المعادلة المتجهة للمستقيم حر هی 05 

(1 )م =( ۰ ۰) + = (۰۰۱) (ب) ی =( ۰ ۰) + لت (۰ ۱۰) 

(ج) ی =( ۰ ۰) +ك (۱۰۱2) (د) ی < ٩(‏ ۰ ۰) + له (۱۰۱) 

رابعًا : العادلة التجهة للمستقيم ب ح هى EE‏ 

(1 )م <(0۰۰) + ت ۱۵ ۱۰) (ب) م = (۰ :)جك (۱۰۱) 

(ج) ی =( ) + له (۱۰۱۵) (د) ی < (۰ 0۰) + له (۰۰۱) 

خامسًا : العادلة الكارتيزية للمستقیم الار بالنقطة ح » ویوازی ب هی ا ات 

e17‏ (ب) سن = ۱ (ج) سن + ص = ۱ رت هو 

سادسًا : مساحة سطح المثلث ؟ب ح تساوى طمن وبلا رة 

A(s) . ۳۱ (ب) ۱۲ (ج)‎ ۲۶ (i) 


آوجد قياس الزاوية الحادة بين كل زوج من أزواج المستقيمات الآتية : 
(۱) ل : ی دك (۰۰۱) « ل : ی = (۲-۰۳) جك (۲-۰۱) 
60 هل :=( ۵+۱۰ (۱۰۱) ۰ لب :۲س ص2۲ . 


الهمعاصر (رياضيات - شرح) + /4 / أولى ثانوى / التيرم الثانى |۳۹] 


e 5i‏ تذکر © فهم © تطبيق م مستویات علیا 
(۳)ل, : س +۲ ص + < . , ل ٤:‏ س-ص-۴=. 
() 8 ل, : س + ۲ ص + ۲ 2 . » ل عن د ۲ ض +2۱ . 


(ه) ل, : ۳ ص +۲ س - 1= ۰ ¢ لہ :کک ص - ۳ 


(۷) ل : ۳ ص = ه ¢ ل, : ۲ سس + هو ص ۱2 . 
(۸) ل, دي < (-۲ » -۲) ولق (۱ ۰ -۲) » ل :سس ۲+۳ لی » ص < ۳ لح ١‏ 


8 إذا کان ل, : ؟س - ۳ ص + ۷ - . ¢ ل, : 4 س +ص - و <. » لب مب ع ۳ 
فأوجد قيمة ! التی تجعل : 
۰) قياس الزاوية بين الستقیمین ل, » لم هو صفر" ‏ ۰ ۳3 
(۲) قياس الزاوية بين الستقیمین ل, » لٻ هو ۹۰" ۱ 2 
وع آوجد معادلة الستقیم : 


(۱) المار بالنقطة (-۱ ۰ ۲) ویصنع مع الستقیم : سس + ۲ ص + ٩‏ = ۰ زاوية ظل قیاسها ^ 
(2) الار بالنقطة (۲ » -۲) ویصنع مع الستقیم : م = (۲ ۰ -۱) + لت (۳ ۰ )٤-‏ زاوية قیاسها مغ" 


8 إذا كان م هو قياس الزاوية بين الستقیمین :سس - ص + . !سس - ۲ ص + ٤‏ = ۰ حيث مام = ۶ 
6 


فأوجد قيمة :۲ ۰ ۶ 
89 إذا كان ظل قياس الزاوية بين المستقيمين : ك ص + س = ٩‏ > ”سن + ص = 7 يساوى 5 
ا » 
8 إذا كان قياس الزاوية بين الستقیمین : ۳ س - ه ص - ١‏ - . » لے س ص = ۲ يساوى °٤١‏ 
FE ۱‏ ۱۳ ۲۳ ۱ ان وه 
8 إذا كان ظل قياس الزاوية بين المشتقيمين : ی = (۰ ۰ +) + كت (۲ » ۲۳ 

ی - ۳ 

۱ »بي =( )+ ك (۱ » ) يساوى + فأوجد قيمة : ١!‏ دك ل د 


8 مستقیمان میلاهما ‏ » م وظل قياس الزاوية بینهما = + ویمران بالنقطة (۳ » -۱) 
آوجد معادلتیهما علما بأن م > . 


8 00 ؟ سح مثلث فيه : ؟ < (. ۰ .۰ 099 » =( ۰ -۱) 
۲ آوجد قياس زاوية : ۲ ۸ ۵ ۱۵ 


۳۳ 


سس .۰ 
8 آوجد قیاسات زوایا الظث اب ح الذى رءوسه = ٤(‏ » ۷) » = (-۲ ۱۲-۰) 
۱ = (۰۲ ) ال A.‏ الا 
سپ اس 
ع أوجد قیاسات زوایا المثلث اب ح< حیث = (۲ ۳۰) » ب (ه؛١)‏ » و (-۱۰۲) 
ثم آوجد : مساحة الثلث لأقرب وحدة. ۷۵ وحدات موي 


ج ا ا == 


00+ سح مثلث فيه : ؟ = (۰ » ۵) û‏ عت ع( (=e‏ » << (۲۰۲۱) 
أثبت أن : الثلث متساوى الساقين ثم أوجد قياس زاوية ؟ 
ثم أوجد : مساحته لأقرب رقمین عشریین. ۰ ۵۳ ۱۱۰ وحدة مربعة» 


اب ح مثلث قائم الزاوية فى ! ومعادلة سح هى م - (۱ 0 )١‏ + ك (- (Te ١‏ 
ومعادلة اب هی عن = (-۱ ۰ ۵) + لت (۱ » ۲) آوجد :ی (د حس) «fo‏ 


- و و 


2 إذا كان المثلث ب ح قائم الزاوية فى ی حیث : ؟ (۲ ۳) » ب(۷۰۵) » حر(۱ » ص) 
فأوجد قيمة : ص » ثم أوجد قياس کل من الزاویتین الأخریین. ۰ NE‏ 


بح مثلث رءوسه 1< (-۲ ۰ ۲) » 2 (-۲ » -۱۲) »> << زه 2 ۲) » نصفت ساح فی ۶ 


آوجد و قباس الزاوية الحادة ببن ةمادق 1۹۰ ۱ 


0 ۸ أ حفية :۴= (ه ۰ ¢« =()1 +0( ة =( (e‏ 
(۱) آوجد : إحداثيى نقطة ء التی تقسم ب ح من الداخل بنسبة ۱ : ۲ 


(۲) أثبت أن : !ء ل ح (۳) آثبت أن : !و < بح 
)٤(‏ آوجد : مه (دت) (۵) أوجد مساحة سطح المثلث : ب ح 


إذا كانت 2 زه 0 ¢ > (۱ (=e‏ » ح- ( +( 
فاثبت أن : المستتقيع ی < (۱۰۳۳) + ك( -۱۰۷) يصفع مع البستقیمین آب ٠‏ ؟ مقا متساوى 
الساقین رأسه ١‏ 


و" و و :5 


8] اثبت أن المثلث الذی معادلات الستقیمات الحاملة لأضلاعه هی : 
“سن + ۶ ص < ۳۱ ۾ لاحن + ۱۳<. » لاسن باص ٩-2‏ 


مسائل تقیس مهارات التفکیر 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 
(۱) قياس الزاوية النفرجة بين الستقیمین : ص = (۲ - ۲۳ ) (س + ه) » ص- (۲ +۳۳ ) (س -۷) 


(ب) 2 (ج) ۱۳۵* (a)‏ ۳۹۲۰ 


rv 


51 وتذگر هفههم ۰ لطبیق ‏ 5 مستویات عدي 

(۲) ل » ل مستقيمان ظل الزاوية بينهما يساوى ج » ميل ل يساوى ضعف ميل ل 
فان ميل المستقيم ل, < 57 

(1) + 3 (ب) ۱ 
(ج) ۱ ۰ + 

(۳) فى الشکل المقابل : 
ag = 0b.‏ 
(1) 4 ۱ 
(ب) ع 

(ج) + 
(د) ‏ 

: فى الشکل المقابل‎ )٤( 
إذا كان : ما 0 = ل‎ 
فان النقطةی = م‎ 
)۰۰۸( )1( 

(ب) (۷ ۰ ۰) 
(ج) (۱ » ۰) 
(د) 40 ۰ ۰) 

(5) فى الشکل امقابل : 
لى - ما 
(۱) عا 
(ج) < 

(1) فى الشکل المقابل » - 

07 “لدت 0000ب 
(i)‏ 

(ب) -۲ 
(ج) + 


(د) عد 


(۷) فى الشکل امقابل : 
إذا کانت معادلة اب هی-س + ۲ ص + ٠ < ٩‏ 
وكان ی ح - ۲ نف 


فان : لا 0 = anaes‏ 


حس” 


(د) ۱ 
(۸) إذا دار الستقیم الار بالنقطتین ؟ (۲ 6 نت (۲۰۳) خول نقطة ! پزاویة قیاسها ۶۰" فى اتجاه 
كد عقارب الساعة فان معادلة الستقیم ب فى وضعه الجدید هی 


(1) ۲ سس + ص = ٩‏ 


مهو وه هو و 


(ب) سس - ۳ ص 2 ۲ 

(ج)س + ۳ ص = ٩‏ 

: فى الشکل امقابل‎ )٩( 
لا 0 = سا‎ 
٣ )۱( 


(ج) 3 


أوجد معادلة أحد الضلعین التساویین فى المثلث القائم الزاوية إذا كانت معادلة الوتر هی ۳ س + ٤‏ ص + ٤‏ = . 
ونقطة رأس الزاوية القائمة هی (۲ ۲۰)- 


«سن - ۷ ص + ۱۲ = .۰ أ لاس + ص - ۱۱ > ۰۰ 


u 


إذا كان الخط الستقیم ل یصنع زاوية جيب تمامها یساوی ۳ 11 مع الخط الستقیم 
ل: ۳ سن - ص + ۵ < .۰ فما هو ميل الخط الستقیم ل ؟ 


أوجد : معادلة الخط الستقیم ل إذا كان يمر بالنقطة (۱ ۰ -۲) 


: ۱ 
3 أثبت أن الزاوية بين الستقیمین : ص = دس ٠ ٩+‏ ص يس +۱ < . 
وچ 


قياسها ثابت لجميع قيم ب ٠‏ وأوجد قياس هذه الزاوية. fo‏ 


* طول العمود (ل) المرسوم من النقطة (س, » ص) pr‏ 


إلى الخط المستقيم الذى معادلته :سس + ص + . 5 
e OEE‏ کیاکی جح[ مج“ 
یتحدد من العلاقة : | طول العمود و نت قات :ن کڪ یک 

4 عم وين‎ a aE Tf ۱ ۱ 


: إذا كان طول العمود المرسوم من النقطة سن » ص, ) على الستقیم‎ | ١ 
اس +ب ص + و = . يساوى الصفر فإن النقطة تكون واقعة على المستقيم.‎ 
احا‎ 


أطول العمود المرسوم من نقطة الأصل (۰ ¢ ۰) على الستقیم : سس +س ص + و = 3 يساوى ۳ 


"سس 


۳ طول العمود الرسوم هن النقطة (س, » ص,) على مخور السینات = | ص | 

> طول العمود الرسوم من النقطة (سی, » ص,) على محور الصادات = | سس, | 

| !۵ إذا كانت (س, » صم) » (سس, » صم) نقطتین فى الستوی الذی یحوی الخط الستقیم 

۱ !اس + ب ص + ح = ٠‏ وکان القداران ع +ب ص + ح 

»سس +ب‌ص, + ح لهما نفس الاشارة كانت النقطتان على جانب واحد من الخط الستقیم وان اختلقا 
فى الإشارة كانت النقطتان على جانبین مختلفین من الخط الستقیم. 


> درس سبع ۰ 


000389 


أوجد طول العمود المرسوم من النقطة (۳ » ه) إلى الخط المستقيم : م = (-۱ ۰ ۲) + لت (4 » -۲) 


۹۰۹۰۹۰( ینس 


٠.٠‏ الستقیم م = (-۲۰۱) + لت ٤(‏ » -۲) يمر بالنقطة (-۱ ۰ ۲) ومیله = ع 
سد عط ےک رج ےت 

.. الصورة الكازتيزية هی : 1 E‏ .. ع ص ۸> -۲ س - ۳ 

5 اام ِ 


۴ ۲۱ (۲) + ا - 
". طول العمود = 0 = ٤,۸‏ وحدة طول. 


آوجد طول العمود المرسوم من النقطة (-۲ » ۳) إلى الخط المستقيم :عن = (۱ ۰ ؟) + له ٤(‏ ۰ ۳) 
آوجد بعد النقطة ؟ = (۲ » )٤‏ عن الستقیم المار بالنقطة ب = (-۲ » ۰) ومیله = ج 
سس 
٠.٠‏ معادلة الستقیم الار بالنقطةی = (-۲ » ۰) ومیله = + هی : 
سس سس بت أى ه س "ص + ۱۰ - . 


سس + ۲ 


ا اعد < طول العمود الرسوم من النقطة ؟ إلى الستقیم 


| ۵ * ۱-۲ + ۱۰| 0 ۱ 
ےا _-_-وحدة طول. 
۷ + ۳۹ 1۱۳ 
_ ____ 96699 


إذا كان طول العمود المرسوم من النقطة (۷ » ح) إلى الستقیم : "٩‏ س - ۸ ص + ۱۷ = ۰ 
يساوى ۳,۵ وحدة طول فأوجد قيمة : ح : 


7 تا 


| ۸ ۰٩ | 


, | ۱۷ + ای‎ ۸۰-۷ × ٦1| 
۱۰ 


2۳ 


| ۸ - ۵۹ |۳۵ 


= م لا 
بسا 


ی 
۰ ¥ 
۸-۵٩ ۰,‏ << ۳۵ أ¿ ۸-۵٩‏ و < -۲۵ 


و ی -۲۷۵ اه ادا .عد ا = كك 


مستقیم طول العمود النازل من النقطة (۲ » ۵) عليه بساوی ۳ وحدات وابلتجه (۳ » ۶) متجه اتجاه له 
آوجد معادلة هذا المستقيم. 


'.* التجه (۲ » ؛) متجه اتجاه للمستقیم. ٠.‏ التجه (؛ » -۲) متجه عمودی على الستقیم. 


.'. معادلة الستقیم هی : ٤‏ س - ۳ ص + ى - . 
٠. »‏ طول العمود عليه من النقطة (۲ » ۵) = ۳ وحدة طول. 


| + ۵ ۴-۲ ۶۱| . 


۳ ۱۵-۸۱ + | ۳ ۷ ۵ ء اح - 2|۷- ۱۵ 
۱+۹۲ ۰ 
.. دى - ۷ 2 + ۱۵ ° =i o‏ ۷ +:۱۵ < ۱۲۲ 
أ» حور ۱۵-۷ ۸ .*. معادلة الستقیم هی : ؛ سس - ۳ ص + ۲۲ = . 


أ یس ۲ص -۸ 2 . 


سس اد 


!بح مثلث رء وسه = (۱ » ه) » مب < (ه ۲-۰۸) » > (۱ » یقت 


----- 38اب 
نعتبر آحد الاضلاع ولیکن سح هو قاعدة المثلث ونوجد الارتفاع وهو طول العمود من ! 


و - (۲)۵-۱ + (. +(" = ۱۹۱ دوع ۵ وحدات طولية. 


۳ ۱ ۱ EES, om 
. - ۳ - ص‎ ٤ + معادلة ب د :حا حر أى ۴۳س‎ » 


مت هم ۳ ۱ + ۶ #« ۵ - ۳۲ ۳۳ 4 ۲۰ ۳ , 11 
قفو Pam‏ شا تاه تما BO‏ هد سر ابي شك = ٤‏ وحدات طولية. 
۱+۹۳ 8 


.'. مساحة 4 سح - + × ۵ × ۶ = ۱۰ وحدات مريعة. 
نت 
إذا كانت النقط : - (-5 + .) » = (۲۰۳) ۰ ح= (-۱ ۰ )٥‏ تمثل رژوس مثلث أوجد : 

(1] طول سای [] معادلة الستقیم من 

(۳] طول العمود الساقط من ؟ على بح ۱ د هرب تن 


۳۳۹ 


> الدرس الرابع 
س 
أوجد مساحة الدائرة التى مركزها النقطة م (۲۰.۱) وهسها المستقيم الذى معادلته 

ل : سس +۸ ص - ۲ < ۰ (حیث 7۲ = ۱۶ ۳( 


طول العمود الرسوم من الرکز م (۱ ۰ ی العاس ل - ای سس - ۲] 


= نك - ؟ وحدة طول. 
ا0( + )۸(" 
طول نصف قطر الدائرة = طول العمود المرسوم من المركز على المماس ل 
.". نق = ۲ وحدة طول. .*. المساحة = 7 نق = ۲,۱6 × ٠۲,١١ = ٤‏ وحدة مربعة 


آثبت أن النقطتین : 9 = (۳ ۰ ۱) » س = (-۲۰۳) تقعان على جانبین مختلفين من الخط المستقيم 
ل : ۲ سس - ع ص +۱ = ۰ وعلی بُعدين متساویین منه. 


أ مس 
وسو ونيو جه .حوب رونت 
» طول العمود من س على الخط المستقيم ل - ©] نا دنا فحنا لذ 1 كنا ا أسفة ا 


لب < ۲.۲ وحدة طؤلء 

e. KE 
؟ »س على بُعدين متساويين من الخط المستقيم ل‎ ., 

القدار : + عن - ٤‏ ص + 5 له إشارتان مختلفتان ۱۱ » ۱۱ 
عند التعويض بإحداثيى كل من النقطتين ؟ »ب 

النقطتان تقعان على جانبين مختلفين من المستقيم ل 

۱ 

أثبت أن المستقيمين ل, » ل متوازیان وأوجد البُعد بینهما فى كل مما يأق 


[ل]ل :ین ۲ ص +۰2۱۱ » لي : /اسى- اکن +2۷ 


(^<) + (£+ ۱) = :ی‎ J « )4- ۳( = + :عن - (۷ ۰ -ه)‎ JF 


عع 


ET 


الهعاصر (رياضيات - شرح) م48 / أولى نوی / تدم الثاني [۱۳۷۷ 


| 
اس سی س سم سپس ی 
+ فبوضع سس = ١‏ مثلاً فى معادلة الستقیم ل, 
٠,‏ ص = RED ٩‏ 
۰ البُعد بين المستقيمين = طول العمود المرسوم 
من النقطة (۱ » )١‏ على المستقيم ل 


۷ +۱ ۱*۲۱ _ 


۱+۴ 
[؟ التجه ی = (۳ » -4) متجه اتجاه للمستقیم ل, 
» التجه ئ = (-5 ۰ ) متجه اتجاه للمستقیم ل.. 


الب بن اتی ری 
يس أو 57 1 : 4 : 1 


E‏ طول. 


.۰ ئ - ٣- = )٤ e ۳ ( ۲- = )۸ ٩-(‏ ی . ل // لب 
» . النقطة لمع (۲ ۰ -۵) 3 ل 
۰ .۰ لب :عن = ۵1۱-۱ ۰ .ص - غ + ری لب :سس _ صن - ؟ 


۰ لپ : حجن + ۳ ص -۱۱ = . 
.'. البعد بين المستقيمين = طول العمود الرسوم من النقطة (۲ » -۵) على الستقیم لم 
1 _ ۲۶۱+ ۳(-۵) - ۱۱۰ 


2 ۶,۱ 5 : 
۹+۹ وه كيد 
آثبت أن النقطة : (4 » )١‏ تقع على أحد منصفی الزاوية بين المستقيمين : 
ل : ۹س - ۱۴ص -۸ = . 2« ل :جن = و + ۲ لے ¢ ص = لے + ۳۲ 
00س . 
النقطة تقع على آحد منصفی الزاوية بين المستقيمين ل » ل ٍذا كانت على بُعدين متساویین من الستقیمین. 


۱۱ 2-۶ 7*۱۳ - ۸ | | ۸-۷۸-۳0[ 
2 سس فل دا 


بعد النقطة )١ » ٤(‏ عن المستقيم ل = TT‏ ۳-1 


حب ل ۰ وحدة طول (۱ 
۵ ۱۰۷ ۱ 
8 5 ۳ 
» معادلة ل هی : سید ے کے اف عجوت 0 ین ات 
۴ 6 ۳ | ۳-۶ + | | -۱۰| 
.. بعد النقطة € tê‏ عن | لستقیم ل < سپس دا 
٩+۴ )‏ ۱.۷ 
= ۱۰۷ وحدة طول 2 


من (۱) » (۲) : .. النقطة (؛ )١6‏ تقع على أحد منصفی الزاوية بين الستقیمین ل » 1 


TYA 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 


(۱) طول العمود المرسوم من النقطة (-۳ » ۵) إلى محور الصادات يساوى اسه وسور ۷ 
(i)‏ (ب) ۵ (ج) ۸ (د)-5 ' 

()) طول العمود الرسوم من النقطة (-۳ » ۵) إلى محور السينات يساوى ............... وحدة طول. 
(1( ۲ (ب) ۵ (ج) ۸ (د) -۲ 

(۳) طول العمود المرسوم من نقطة الاصل إلى المستقيم ۳ سن - 4 ص - ۱۵ = : : 
ساوی .متسب وحدة طول 
(۱۰)1 (ب) 5 (ج) ۲ (د) ٤‏ 

٠ < جس + ۲ ص - و‎ ٤ : طول العمود الرسوم من النقطة (۳ » ۱) إلى الخط الستقیم‎ )٤( 
زاین ب ضع طول‎ 
۵ (د)‎ ٤ (پ) ۳ (ج)‎ ۲)1( 

(۵) طول العمود المرسوم من النقطة (. » -) إلى الخط المستقيم سس + ه = ۰ يساوى بستحت وس وقد 
(1) ۰ (ب) ٤‏ (ج)ه (د)-ه 

() 03 طول العمود الرسوم من النقطة (۱ ۶ ۱) إلى المستقيم سس + ص - ۰ يساوى لاست نكنل 
()۲ (ب) ۲۷ (ج)۱ (د) ۰ 

(۷) طول العمود الرسوم من نقطة الاصل إلى الستقیم م > (۱ ۰ ۷۲) + لح )£ +"( 
يساوى ............... وحدة طول 
)۲(1 (ب) ٤‏ (ج) ۵ (د)۱ 

(۸) طول العمود الرسوم من النقطة (-۲ » -4) على الستقیم م = (۳ ۰ ۰) + لت (1 » ۸) 
بساوی سس تقض طولب 
() ۱,۱ (ب) ۲:۷ (ج) ۰:٩‏ (د) ۳,۹ 

() طول العمود الرسوم من النقطة (-۲ » -6) على الستقیم ل : سن = -۲ + ٤‏ لع + صن - -۲ له . 

یساوی ممص ری تون 
(۱)1 (ب) ۲ (چ) ۳ (د) ٤‏ 


۳۹ 


ل ی ی 
NE‏ 8ه ه كر «ففم لطبي ۵ مستویاث‌عنیا 
(۱) بعد النقطة (۱ » ه) عن المستقيم الار بالنقطتين (۵ » -۲) » (۱ 6 .) يساوى ............ وحدة طول. 
(5)1 ۱ (ب) ۳ 0 (د) ۵ 
(0 بعد النقطة (۱ » ه) عن المستقيم المار بالنقطة (۲ » -؟) والمتجه (۲ » -۱) متجه اتجاه له 
يساوى ۰...... وحدة طول. 


)1( (ب) ۵۳۲ . (ج) ۵۲ (د) ۶ ۵" 
9ح مث فيه ۲(۰ ۷۰) » -(۱-۰۷) » ا(۲ ۲۰) فإن طول العفود النازل من ؟ إلى 
موی ۳۳ ۱۳۲ ٠...‏ وحدة طول. 
N‏ (ب) ٤‏ (ج) ۰ (۱)۰ 
61 فى الشكل المقابل : 
المستقيم ۳ سن + ٤‏ ص ٩+‏ = ۰ مماس للدائرة م 


حيث م (۱ » ۲) فان طول نصف قطر الدائرة 0 
يساوى ۰ وحدة طول 
o )1(‏ 015 ۱ 
(ج) ٤‏ : (د) ۲ 
09 مساحة الداثرة التی مرکزها النقطة (؛ » -۱) ویمسها الستقیم ل : عن = (۱ ١‏ ۱) + كت ١١‏ » ۵) 
بای سسسب 7 ۷۷ ۲ 
(1) ۸ 1۲ (ب) ٩‏ 7 (ج) ۱ 7 (د) ۳ 1۲ 
(۵) 4 البعد بين المستقيمين : ص - ۲ - . » ص + ۲ = . یساوی جع ق‌هدة طون 
(۴)1 (ب) ۲ ۱ (ج) ۱ (د) ۵ 
(61 البعد بين المستقيمين : ی = (-۱ ۰ ۰) + ك ٤(‏ ۳-۰ ۰ سن +۸ ض- د . 

بساوی ۰ وحدة طول. 

(1) 2 (ب) ۱ (ج) + (د)۲ 
0۷ البعد بين الستقیمن : ۳ سس - ٤‏ ص + .۲ = . ¢ ۲ سس  -‏ ص + .۱= . 

بساوی ...مب وحدة طول 

O ۲(1)‏ ار (د) ۵ 
(0۸ البعد بين المستقيمين : عي = (۲ » ۰) + اك (۱۲,» -ه) 6 عي > (۱,؛ ۰ .) + ك (۱۳ 6 -6) 

يسناو یی اک 

١)1(‏ (پ) ۷ ۰ (ج) ۳ (د)؛ 
0١‏ إذا.كان طول العمود المرسوم من النقطة (۲ » ك) على المستقيم ۲ س + ص + ١‏ - . 

یساوی ۵۱ وحدة طول فإن إحدى قيم لك - e‏ 

(1)-؟ (پ) -9 (ج) ۸ (د) <۱۰ 


۳۸ 


(:) إذا كان البعد بين الستقیمین ل, : ۳ سن + ٤‏ ص - ۱۲ = ۰ » لپ : ۷ سن +۸ ص +ح= ۰ 


بساوی ۳ وحدات طول ›ح > . فان := ووت 
o٤ )1(‏ (ب) 1 (ج) ۲۰ (د) ۳ 

(61) فى الشكل المقابل : ر ۲۱سءوس-اج. 
طول العمود المرسوم من نقطة ! على المستقيم بح 
۳ و + ي قي کت 
(۲)1 (ب) ۳ 

(ج) ؛ : (د) ۵ » 5 

9 فى الشكل المقابل : 3 9 8 
طول اب = aga‏ لوال ۴س-ص +2۸ 
(۱)1 (ب) ۲ سس e”‏ 
(ج) ۳ (د) ٤‏ 

9 معادلة أحد الستقیمین الذی میله = - > وطول العمود الساقط عليه من النقطة (۲ » -۱) بساوی ۲ 
وحدة طول هی یت 

, (1) هس + ۱۲ ض ۲۸ = . (ب) ه سن + ۱۲ ص - ۲ = . 

(ج) ه سس + ۱۲ ص + ۲ = . , (د) ه سس - ۱۲ ص + ۲۸ = . 

9 فى الشکل المقابل : ۱ 9 
طول العمود الرسوم من النقطة ب على الستقیم ل 3 22 رل 
بساوی مس و ا 

(۱) ۲۳۳ (ب) ۷۲ س 
(ج) ۳ ۱ (د) 4 
(6۵) فى الشکل اطقابل : 


إذا كانت م دائرة » س مماسًا لها وکانت معادلة الستقیم ۶۴ 
۶ 
ھی سس - ۳ صن + ٤‏ = ۰ كانت النقطة ب )٤- » ٤(‏ 
٠‏ فان : ساح <ا ساء = 00000000 وحدة مربعة. 


(۱)-۲ (ب) ۲ ۱۰ (ج) ؛ ۵ (د) ۰ 


(63 مربع فيه معادلتی الستقیمین الحاملین لضلعین متقابلین فيه هما ص = ۲ ؛ ص = -۲ 


فان معادلتی المستقيمين الحاملين للضلعين الآخرين يمكن أن يكونا O O E‏ 
(1) ص = ۲ , ص = -۲ (ب) سس = ۲ ,سن =۲ 
(ج) سس = ۷ » سن = ۲ ۲ (د) ص = ۶ » ص = ١‏ 


5 متذكر هم هتطبیق ٠‏ مستویاتغلیا 


(۷) فى الشكل المقابل : 
ارتفا ع القطعة الدائرية 
الصغرى المظللة = ٠...۰‏ وحدة طول. 
(1)ع (ب) ۵ 
(ج) ۲ : (د)١‏ 
(» ف الشكل المقابل : 
قطاع دائرى » المستقيم ل مماسًا لدائرته 
فان : 1م = م۰ وحدة طول . 
(1) ۶ (ب) ۳۷ 
(ج) ع (د) ۳ 
69 إذا كان الستقیم ل يمر بنقطة الاصل وکانت النقطتان (۱ » -۲) » (۲ » )٤‏ على أبعاد متساوية من 
الستقیم ل فإن ميل المستقيم ل يساوى 220000 
(۱) 1۳ 3 (ب) ۲ آ» + (ج) + ۲۰1 (د) ج ۲۰۱ 
(۳۰) لجمیع قیم © فإن طول العمود الساقط من نقطة الاصل على الستقیم : سن ما 6 + ص ما 9 = ل 
سارت وید رل . 
(۱)| لا (ب) العا ۱9 (ج) | ل ما 8 | 5 دج 
(۳۱) إذا کان ؟ تنتمی للمستقیم : ۳س - 4 ص + ٤‏ = . » س تنتمی للمستقیم ۳س - 4 ص - ۱ = : 
فإن أقل قيمة لطول ؟ب تساوی ee‏ 
(۱)1 (ب) ۲ (چ) ۲ (د) ۵ 
0 إذا كانت ؟ » س نقطتان على الستقیم س - ۲ ص + ه = ۰ حیث طول اب يساوي 4 ۵1۳ وحدة طولية 
» ح نقطة على الستقیم س - ۲ ص - ۱ = ۰ فان مساحة المثلث سح - تمهت مازعا 
(۱۲)۱ 0۲ (ب) ۱۲ (ج) 0۳ (د) ٩‏ 


الاسنلة المقالية 


8 أوجد طول العمود المرسوم من النقطة ى إلى المستقيم ل إذا كانت : 
(©6 0۵ ی د (۰ ۰.) ۰ ل:ی<(۰۰ه) +لع 5ء؛) 


. = ۳ - فلا ى - (۲ ۰ -؟) > ل : ۱۲ سن + ه ص‎ (f) 
. - ۱۹ - لا ی - (۰ ء ۲) ¢ ل :۸ سن + ۱۵ص‎ )( 
. < ٩+ ی < (-۲ ۰ -۷) م لاحن + ص‎ )4( 


۰ sw. 


(۵) ی < (۲ (=e‏ ¢ ل ب تكد - ۲ 


ىد (۲ ۲۴-۰۰۰ ) 6 ل : ( سسس + ۲٩اب‏ ص- ۲ب = 


تست 
احسب طول نصف قطر الدائرة التی مرکزها النقطة م = (۳ » -۱) ویمسها الستقیم الذی معادلته 


ل : ٤‏ س + ۳ ص +5 - . 2 وجتة طول» 


أوجد بعد النقطة (۱ ¢ -۲) عن الخط الستقیم الار بالنقطة (۲ 0 كرة والذى يصنع زوایا متساوية القیاس 
مع کل من الاتجاهین الوجب لحور السینات والسالب لحور الصادات. ۰ وحدة طول» 


سس 


38 اذا كان طول العمود المرسوم من النقطة (۱ » ح) على الخط الستقیم : 


۲س +۳ ص + ه = ۰ بساوی ۱۳۱ وحدة طول فأوجد قيمة : + ۱ ۰ - د » 


و 


0 إذا كان طول العمود الرسوم من النقطة (۳ » ۱) على المستقيم : 


+ سن - ٤‏ ص + ح = . یساوی ۲ وحدة طول فأوجد قيمة : د + ۰۱۵-1 


8 إذا كان طول العمود الساقط من النقطة (۷ » -۱) على السبتقیم : 
؛ سن + ص = . بساوی ۲ |۱۰ وحدة طول فأوجد قیم :70 الممكنة. ,۳ لد , 


3 أثبت أن المستقيمين : ل, + ٣س‏ +ص - ”2-7 ٠.‏ ۰ ل, :م = زه »م)+ك (-۷ » ") متوازيان 
ثم آوجد البعد بینهما . ۰ وحدة طول» 


و *!*<۰۰۰ سجس 
8 03 أثبت آن الستقیمین : ل : ۲سس - ع ص - ۱۲ = . ۰- ل :1سس -8 صن +۲۱ = ۰ متوازیان 
ثم أوجد البعد بینهما. ۰ وحدة طول» 


میت FREE SIA mag‏ لفط لك 
أثبت أن المستقيمين : ل, :ع (۲۰۰) +ك (ه ۲۰) » لي :عي < (۲ ۲-۰ +اك (۰۱۰؛) متوازيان 


۱ ثم آوجد البعد بینهما. ۰ وحدة طول» 


ساسا —— 


۰ = ۷ - طرق : طریقان متجاوران مسار الطریق الأول تمه العادلة : ۳ س - ۶ ص‎ Ea 
: 1 + ص‎  - ومسار الطریق الثانى تمثله العادلة : ۳ س‎ 
أثبت أن : الطریقین متوازیان ثم أوجد أقصر بعد بینهما. ۰ وحدة طول»‎ 


3 اذا قطع الستقیم : ٤‏ ین - ۳ ص = ۱۲ محوری الاحداثیات فى النقطتین ؟ » ب فأوجد : 
(۱) مساحة سطح الثلث و ؟س حيث و نقطة الاصل. 


(۶) أقصر مسافة من نقطة الاصل إلى الخط الستقیم ات یخن شى .4 8 ومد طزل» 


۳۳ 


5j‏ ٥تذكر‏ «فهه ۰ تطبیق مستویات علیا 
8 إذا كانت النقط 21 ٤-(‏ ۰ ۱) » =( 6 ۳ » ح=(-۲ ۰ )١‏ هی رءوس مثث فأوجد : 


() طول العمود الساقط من ؟ إلى سح ' )٤(‏ مساحة ۸ !بح 
۷ وحدات طول » ۳ س + ٤‏ ص - ۱۸ = ۰ » 4,۲ وحدة طول » ۱۲ وحدة مريعة» 


8 وجد مساحة المثلث الذى رءوسه النقط ۲ = (۳ ۰ ۰ <(-۵»۲) » و (۱ ۲-۰) ۱۵,۵۰ وحدة مربعة» 


3 ۷ب حء متوازی أضلاع فيه : = (-۱ ۰ ؛) » ساد( »-۲) » ح- (-۱ ۰ -۵) آوجد : 


)١(‏ إحداثيى النقطة ء (۲) طول سح 
(۳) معادلة المستقيم سح . (4) طول العمود الساقط من ؟ إلى بح 


(۰) مساحة متوازى الاضلاع اب حء 


۰(-۵۰ »۱) » 5 وحدات طول » ۳ سس - ٤‏ ص - ۱۷ = ۰ » ۷,۲ وحدة طول » ۳۱ وحدة مربعة» 


سس _ 
9 أثبت أن النقط :۲= (۳ ۰ -۱) » سح (-۲۰۵) ¢ << (-۰۲) ۶۳۰-(۱۰۱) 
هی رءوس متوازی أضلاع وأوجد مساحته. ۰ وحدة مربعة» 


دس _ 
إل أثبت أن النقط :1 = (۲ 0 » سا (” ؛؟) > = (-۲ ۲-۰) ¢ 2۶ (-۱۰۲) 


هی رءوس شبه منحرف وأوجد مساحته. 7 ۰ وحدة مربعة» 


الا 
3 الربط بالهندسة : ب ح۶ شبه منحرف فيه : ۶۲ // بح » فاذا كانت : 


(<f‏ 4 سازه ۰ ۲( ¢ >( ۱۰) 6 ٤(۶‏ » ص) 
أوجد قيمة ص » ثم أوجد مساحة شبه النحرف س حء ۳-۰ » ۱۲ وحدة مريعة» 


O‏ سس سا 
أوجد معادلة الستقیم الذی متجه اتجاهه (-۱ » ۷) وطول العمود النازل عليه من النقطة (۳ » ۱) یساوی 


۲ وحنه طزل. ۷۰ ہن + ص + ۸ = .1۰ لاسن + ص - ۵۲ = :» 


وح ج چ ج چ ی ی سس یت ی سس ی 
© أثبت أن النقطتن : (۱ ۰ ) » (-۲ » ۲) تقعان على جانبين مختلفين من الخط الستقیم. 


۲ سس ناص + ۲ <- . وعلی بعدین متساویین منه. 


8 2 أثبت أن الستقیم : ۲.س - ٤‏ ص + ۲ = ۰ یمس كلا من الداثرتین اللتين مرکزاهما النقطتان 
لم = زه ۰ ۰ عم 2 (-۲ » ۲) واللتان طولا نصفی قطریهما ۲ » ۳ وحدة طول على الترتیب » وبين 
هل الداثرتان تقعان فى جانب واحد أم فى جانبی هذا الستقیم ٩‏ ۱ 


۳۸۹ 


»ترس سبع EE‏ 
( الربط بالهندسة : دائرة مركزها نقطة الأصل فيها وتران معادلتيهما : 
6 


٤‏ من ۴۰ ص + +-. , هس - ۱۲ص +۲۱ = . أثبت أن الوترين متساويان فى الطول. 


أثبت أن : النقطة (۱۱ ۸۰) هی مركز الدائرة الداخلة لمث الذی معادلات الستقیمات الحاملة لاضلاعه 


هی : م = (-۲۰۰۳) جك (۰۰۱) » لاسن + ص<ه 4 ون ١١+‏ ص +۵ < . 


۳ 


9] أثبت آن: ۱(:؛ »۰ ۱) تقع على أحد منصفی الزاوية بين الستقیمین : 


. < ] + ین - ۱۳ص ۸ = ۰ ۾¿ س ۳۰ص‎ ٩ 


© 


سس سب 
آوجد مساحة الشکل الرباعی ب حح الذی رء وسه النقط : 


۶ <(۲ ۰ ۰) > عات (غ ۱۰) » =( (e‏ ¢« 1-۳-۶ ۸) ۲,۰ وحدة مربعة» 


مسانل تقپس مهارات التفکیر 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 
(0۱ ۴ بح مريع خیث ۱ (۲ ۲ -۲) ومعادلة تج هی ۶ سن + ۲ ص - =٩‏ . 
فان مساحة الربع = ع ۰۷۳۲ : 
(۲1 (ب) ٤‏ (ج)1 (د) ۸ 
(۲) 1س ح مثلث متساوی الاضلاع فيه : ؟ (۲ » -۱) ومعادلة سح هی سس + ص = ۲ 
فإن طول ضلع المثلث ؟ ب ح = ۰۰۰۰ وحدة طولية. 


۱ 1 
سك ب 3 رب 3 )0 


۱ (۳) معادلة الخط الستقیم الذی طول العمود الرسوم من (۰ » ۰) عمودیّا عليه یساوی ؛ وحدات وهذا 
الخط یصنع زاوية قیاسها ۰ مع الاتجاه الوجب لحور السينات هی NERE‏ 
(1)س +۲ ص ۸ - ۰ (ب) ۳۷ سن + ص + ٤‏ = . 
(+) ۳۷ سس + ص + ۲ = . (د )۳۷ سن + ص + ۸ = . 
)٤(‏ نقطة تقاطع ارتفاعات المثلث الذی أضلاعه تنطبق على الستقیمات : : 
= . »مض = . , سن + ص - ۱ هی ای .مرن و یي 
(۱۰۱()۱) (ب) (۰ ۰۰) (ج) (۰۱ ۰) رد) (۲۰؟) 
(۵) اذا كان : ح هو طول العمود الساقط من نقطة الاصل على الستقیم : 
سس + ب ص = ۲ ح فان : س یمکن أن تساوی ان 


(۱)1 (ب) ۳۳ (ج) ل (د) ی 
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5 ه تذخر © فهم ‏ © تطبيق ۰ ® مستویات عنیا 
(1) فى الشكل المقابل : 
إذا كانت معادلة ل فى ۲ س + ۳ ص + ك = . 
» معادلة ل هی ۲ سس + ۳ ص - ١‏ - . 
» معادلةٍ لہ هی ۲ س +7 ص - و = ٠‏ ل 


کان مساحة (۸۵ اسج) _ ۱ 
مساحة(۲۸وح) ۰ ۲ ۶ 


(1( ۲ (ب) -۵ (ج) ۵ (د) -۲ 
(۷) النسبة التى يقسم بها المستقيم س - ص - ۲ = ۰ القطعة المستقيمة اب حیث ۱ (۳ » -۱) 


(۱) ۲:۱ من الداخل (ب) ۲ : ۱ من الخارج 

(ج) ۲ : ۳ من الداخل ۰ (د) ۲ : ۲ من الخارج 
8 أوجد نقطة على الستقیم سس + ص + ٠ = ٩‏ وتبعد عن الستقیم سس + ۲ ص + ۲ = . 
بمقدار ۵70 وحدة طولية. 


س«س _ ۳۳۳۳۳۳۳۳۳۳۳77777 ۱ااآ _ 
8 إذا كانت : = (۰۳؛) 6 =( 1( » << (-۱ ۲۰) » ۶ (۲ ۰ .) 


«(1۲ 6 (¢ )۲ 6 ۱۱۲-۰ 


فأوجد طول : ح و حیث ح 0 نقطتا تقاطع العمودین الرسومین من ح »ء على الخط الستقیم س 
۰ أت وحدة طول» 


ساوسو 
آوجد معادلة الستقیم الذی يمر بالنقطة (۲ » -؟) وطول العمود الساقط عليه من نقطة الاصل یساوی ۲ 
وحدة طول وبين أن هناك مستقيمين يحققان هذه الشروط. نک و امسن + هن ادن 
اح ا ا او ا 
8 إذا كانت : ۳(<۱ »۰ ۰) » = (۱۱ )١١2‏ نقطتين ثابتتين فأوجد النقطة (أو النقط) ح التى تنتمى لمحور 


السینات بحیث تکون مساحة ۸ ؟ سبح تساوی ۲۰ وحدة مربعة. «( ا ۰ .)۱ (حك , .]» 


الدرس . 


5 يدا 


المعادلة العامة للخط 
المستقيم المار بنقطة 


تقاطع مستقيمين 


إذا تقاطع المستقيمان ل : 7 س +سم, ص +حم =۰ » لم :لس +سم ص +حم = ٠‏ 

فى نقطة فإن المعادلة العامة لجميع المستقيمات المارة بنقطة تقاطعهما هى : 

م ( سن + ص + ى ) + ل (, سن + سم ص + حم) = ۰ ۱۸ 

حیث م 2 2 » ل 2 2 

» فى حالة أن م = صفر قاننا نحصل على معادلة الستقیم لب 

» فى حالة أن ل < صفر فاننا نحصل على معادلة الستقیم ل, 

ه فى حالة أن م < صفر » ل + صفر فاننا نحصل على العادلة العامة لأى مستقیم يمر بنقطة تقاطع المستقيمين 
ل » لب بخلافهما وفی هذه الحالة يمكن كتابة المعادلة (۱) على الصورة : 
( س + ص + ی + لے (/, سس + سم ص + حم) = صفر 


آوجد معادلة المستقيم امار بنقطة تقاطع المستقيمين : 
۲ س + ۳ ص = ۱۸ ¢ مين - ۲ ص - ۷ = ۰ وهر بالنقطة (۵ » )١‏ 


فلا مس 


العادلة العامة للمستقیم الار بنقطة تقاطع الستقیمین العلومین بخلافهما هى : 


۲ س + ۳ ص ۱۸ + لے (ه سن - ۲ ص - ۷) = ۰ 1( 
» .۰ النقطة (ه » ۲) تقع على هذا الستقیم. ". فهی تحقق معادلته. 


ب ۲ >« و + ۳ ۷ ۱۸۰-۳ دك (ه ۵ ۲ « ۳ - 1)۷< ۰ 


۰ + ۱۸۹+ (۲۵ = ۷) < . ۱+ ۱۲ لی - . 
۰ ۱ - ۰ , 
.. لت = جا وبالتعویض فى (۱) : ۱ 
.'. مغادلة الستقیم المطلوب هی : ۲ سن + ۲ ص - ۱۸ + حل (ه سن - ۲ ص - ۷) = : 
ویالفترب ۱۲ :4 ۷۶ خن +۳۱ ح - ۲۱۱ وس + ۲ص + 2۷ . 


أى ۱٩‏ س + ۳۸ ص - ۲۰۹ = . أى س + ۲ ص - ۱۱ = . 

هل آخر: ۷ 

نوجد نقطة تقاطع المستقيمين : ۲ س + ۳ ص = ۱۸ » ١س‏ - اص - ۷ 
بحلهما جبريًا وذلك بضرب المعادلة الأولى فى ۲ والثانية فى ۳ 

سس + عن حم : ١‏ 


» ۱۵ سس ٦‏ ص = ۲۱ 

پالجمع : ۰ 19 سن ۵۷ 

. سس = ۳ وبالتعویض فى أى من العادلتین. ۰ .:, ص = ٤‏ 

۰ نقطة التقاطع هی (۳ » )٤‏ ثم نوجد معادلة المستقيم المار بالنقطتين (۳ » 5) » (ه » ۳) كما سيق دراسة ذلك. 


حاول بنفسل 1 ۳ . 
أوجد معادلة المستقيم الذى هر بنقطة تقاطع المستقيمين : 


۲ س + ۳ ص - ٤ + ٩‏ سس + ه ص = ۱۵ ویمر بالنقطة (ه » -) 


أوجد معادلة المستقيم ابلار بنقطة تقاطع المستقيمين : 7 مس + ۲ صن = .۱ 
» هس 7ص - ٤‏ = ۰ ویکون عمودیّا على المستقيم : ۲ س + ۷ ص - 4 - . 
ج و ہس 
المعادلة العامة للمستقيم المار بنقطة تقاطم المستقيمين بخلافهما هى : 
۳ سس + ۲ ص - .۱+ لے (ه س - ۳ ص - ) = . )۱ 
٠.'‏ ميل الستقیم : ۷ س + ۷ص - ۶ = ۰ هو 3 .. ميل المستقيم الطلوپ ‏ 
ومن العادلة (۱) : .:. ۳ سن +۲ ص - ١١‏ + ہ لے سن ۲ لو ص  -‏ لے = . 


.“. سن (۳ + ه لے) + ص (۲ - ۲ ل(ع) - ١١‏ - ع لے = . 


۲ 5 ۳+ و لی ر ۳+ و لی 
© » -: ۳۳ ۲-۲ لح ۰« 0 ۴-۲ لی 
,* + ۱۰ ی < ۱6+ الاك =m.‏ نك 


۳۸۸ 


I‏ م 
وبالتعويض فى (۱) : 

.': معاذلة المستقيم المطلوب هی : ۳ مس + ۲ ص - ٠١‏ + 3 (ه س - ۳ص - 4) = . 

فى + سن + ۲۷ کی - ۱۱۰ + ۷ حل - :٩ص‏ - ۸۰ 5 

ای ۱۲۲ س - ۲۸ ص - ۱۹۰ = . 


اوق جى هو ۱۰ اه 


8 سید 
آثبت أن المستقيمين : ٤‏ سن - ۳ ص + ۷= . ۰ سح (۲ ۰ ه) + لع (-1 ۰ ۳) متقاطعان على التعامد 
ثم آوجد نقطة تقاطعهما. ۱ 


+ لایجاد نقطة تقاطع الستقیمین نوجد أولاً العادلة العامة للمستقيم الثانی 
٠.٠‏ الستقیم الثانی يمر بالنقطة (۲ » ه) ومیله = - 
ص - ۵ 


.*. المعادلة الكارتيزية هی : م = 5 


أى أن المعادلة العامة هی : ؟ سن + ٤‏ ص - ۲۱ = . 

+ بحل المعادلتين : ع سن 7 ص + ۷= . (1) > ۳ سن + ٤‏ ص ۲۱ = ۰ (۲) معا 

< بضمرب العادلة (۱) * 6 : ر ۱۱ جن ۱۲ص +۲۸ < ۰ ۱ ۳( 
بضرب العادلة (۲) × ۳ : ٩ .٠.‏ سن + ۱۲ ص - ۷۸ = ۰ ۱ )5( 


بجمع (۳) » (۶).: 


ب ۲۵ سس .0= . 2 جف 9 
ویالتعویض فى (۱) : 
تعسو ب .*. نقطة التقاطع هی : (۲ » ۵) 


على المعادلة العامة للخط المستقیم المار 


1 من أسئلة الكتاب المدرسى هتذگر «فهم هتطبيق  ٠‏ مستویات علیا 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) نقطة تقاطع المستقيمين :سس + ٤‏ = . » ص - 2۳ . هی eer‏ 
(Fe ۶()1(‏ (ب) (۳ ۰ )٤‏ (ج)  4-(‏ ؟) (د) (؟ » -۲) 
(۲) معادلة المستقيم المار بنقطة الأصل وبنقطة تقاطع المستقيمين :سس = ۲ » ص ده هی EE‏ 


(1) هس -۲ ص = . 3 اع اوسن 
(ج) ۲ س + و ص = . (د) ۵ جس + ۲ص = ۰ 
(۳) معادلة المستقيم الذى يوازى محور الصادات ويمر بنقطة تقاطع المستقيمين : ص = 6 0 سن = 3 ص 


(1) ص 2 ۲ (ب) سن = ۲ ۱ (ج) ص ٤=‏ (د) س ع 


۲ 2 (ب) ص = ۱ (ج) ص - ۲ (د) ص‎ aT) 
.-۲+ معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع الستقیمین : ۲ س + صن - ۳۴ » سن + ص‎ )۵( 

ویوازی محور الصادات هی SRS‏ 

(1) ص - ۲ > . (ب) سس - ص = ۲ (ج)س - ۲ = . (د)س +۲ = . 


() معادلة الستقیم الار بنقطة تقاطم الستقیمین : س + ص ۳۰ » ۲ س - ص = ۰ ویمر بالنقطة 


(1)س جحت + ۳ 2 . (ب) س - ص - © -:. 
(ج)س + ص + ۲ - . (د) سس -ص ۳ < . 
(۷) العادلة التجهة للمستقیم المار بالنقطة (۳ » ۱) وبنقطة تقاطع الستقیمین : 
"سن +۲ ص - ۷ . » س +۲ ص = ۷ هی ا 
(1)ی =( -) جك (۱۰۳) (ب) م = (۲۰۱) جك (۲ ۰ -۱) 
(ج) ی = (۱۰۳) + ك ۱-۰۷ (د )م د (۱۰۳) + كت (-۲۰۱) 


| 
۱ وتا ری انیت 
| 
1 


(۸) معادلة الستقیم المار بالنقطة (۲ » )١‏ وبنقطة تقاطع الستقیمین ل, : ۲س +۲ ص - 2۷ ۰ 
ول :ی = (-۰۲.) + لح (۲۰۳) هی : :£ 
(1)س داص +۱ 2 .۰ (ب)س - ص + ۲ = . 
(ج) سس + ص - ١‏ - . (د )س + ص +۲ - . 
)٩(‏ العادلة التجهة للخط الستقیم الار بنقطة تقاطع الستقیمین ل, :سس - ه = ۰ 
»ل, :سس + ص = ۱۳ ومتجه اتجاهه (؛ »۱) هی سین 
(2)۱ = )£ ۱۰ + له زه <^( راي زه 6 +( ۱۰) 
(ج) ی < (ه ۸۰) + ك (؛ ۱۰) (د)ی < (۵ ۰ -۸) + ت (۶۰۱) 
() معادلة الستقیم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : ”سن - ه هن - ۱۲ = ۲ ۲ صن- لاسن + 2۷ ۰ 
ويوازى المستقيم : م = )١ + ١-(‏ + لت (ه ۰ )٤‏ هی ee‏ 
٤ )1(‏ س + ه ص - ۱ = ۰ (ب) ٤‏ سس -ه ص + ١4‏ = . 
(ج) ٥‏ سن - ۱٤-٤‏ = . زه )الى ناض 2 2۱6 . 


((۱) معادلة المستقيم الار بنقطة تقاطع المستقيمين : ۲ س + ۲ ص - ۲ = کی اند یو کے کی وس 


ويصنع مع الاتجاه الموجب لحور السينات زاوية موجبة قياسها ۱۳۰" هى کک 
(1١)حى‏ + هن = (ب) س + ص = ۲ 
(ج)س - ص = ۲ (د) ص - س - ۲ ىف : 


(۱0) عدد الستقیمات التی تمر بنقطة تقاطم مستقیمین = مروت 


(1) صفر. (ب) ۱ ف 1 ۷ (د) عدد لا نهائی. 
6۳ إذا مر الستقیم (س - ٤‏ ص + ۱4) + لع (؛ سس + ص + ه) = ۰ بالنقطة (۲ » ۱) 
فان : لے = ابر ان Da ALE <S‏ ` 
)1( (ب) عد " (ج) + (د) عد 
09 إذا مر محور السينات بنقطة تقاطع المستقيمين سس + ص + ۲ = ۰ 2 a A‏ 
فان : ۲ = ی ست وج 
(1)ب (ب)كس ٣‏ , (ج) + ب (د) ۳ -ب 


60 نقطة تقاطع الستقیمان : )= ٩(‏ ۰ ۰) + لع, (۳ ۰ -۲) » عم ۱۰۷+ لعب (۱۰۱) 
هی می پیب . .سب 
(۳()1 <"( (ب) (۳ ۰ ۲) (ج) (-۱ ۱۰) (د) (-۳ ۲۰) 


۱ 


5j‏ هوتذكر ‏ «فهم ه تطبيق . هه مستویات علیا 


0 معادلة المستقيم المارة بنقطة تقاطع المستقيمين س = -۳ » ص = ۲ وينصف الزاوية بينهما 


7 ا 
(۱) سن ص + و < . (۲) س + ص + ١‏ = . 
00( فهط ٠‏ (ب) (۲) فقط. 

(ج) )١(‏ » (۲) معًا. (د) لا شىء مما سبق. 

0۷ فى الشکل المقابل : 


مغائلة ی هی س + ص + ۱ = / 
مال کو هی ای هن مدو ع ۰ 


» فاد یکی هن سن کن ت 4ه 5 


3 9 1 تفن فان معادلة ؟ء هی مه‎ ET 
. = س + ص +۸ = . (پ) ۸ سن + ۲ ص - و‎  )1( 
. =۷ + س‎ ٤ + د ) ص‎ ( . =١ - ص عن‎ ٤ (ج)‎ 


60 انطلقت قذيفة من مكان ما لتصيب هدفا ثابتّا متبعة المسار فى الخط الستقیم ۲ س + ص - ۱ - . 
وكذلك قذيفة من مكان آخر لتصيب نفس الهدف متبعة المسار فى الخط المستقيم سس - ۲ ص + ؛ = . 
فإن معادلة الستقیم الذی تسلکه قذيفة من نقطة (۵ » -۲) لتصیب نفس الهدف هی ۷ 
(1) ۵ عن +" ص - ۷ = . (ب) ۳ سس - ۲ ص - ۲۱ = . 


(ج) ‏ سس - ص - ۲۳ = . ( د ) ۲ سن +لاص + -١١‏ . 


8 أوجد معادلة الستقیم الذی هر بنقطة تقاطع الستقیمن : 
٣س‏ + ۲ ص = ٤‏ ع ۲ سن + ۲ ص - ١‏ ويمر بالنقطة ere ١(‏ وص + ۱ 2 ., 
تسب ڪڪ رار الاو اواو و 
آوجد معادلة ابلستقیم امار بنقطة تقاطع الستقیمن : 


)س + ص - ۲ ۰ غ س + ۳ ص - ۲ = . ونقطة الاصل. ۰ سن + ۲ ص = .۰ 


۰ 


() آوجد معادلة المستقيم التجهة امار بنقطة تقاطع المستقيمين :۰ 


م = كت (-۳ ۸ ۲ ¢ ۲ سس ۲ص = ۱۳ ویوازی محور الصادات. س - (۳ » -۲) + لی (۰ » ۰/۱ 


8 آوجد معادلة المستقيم الار بنقطة تقاطع ابلستقیمن :سس - ۳ ص + ه = . 4 ۲ س -ص =6 = ء. 
ویکون موازيًا للمستقیم : س - ۲ ص + =١‏ . ۰ ۵۰ سن .اص + ۱۱ = ۰۰ 


آوجد معادلة ابلستقیم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : 
ہم جس - ص = ۵ ۳ مس + ۲ ص = ۱ ویکون عمودیّا على الستقیم الثانی. 79 سن - ص - ۲ = .۰۰ 


ننه 


۰ wesw 


3 أثبت أن المستقيمين : ۲س - ۳ ص + ؛ = . < ی (۲۰۱)+لی (-۲۰۲) 
متقاطعان على التعامد ثم آوجد نقطة تقاطعهما. ۱ ۱(۰ ¢( 


مس صصص ی ررر ی 
3 آثبت أن الستقیمین : س - ٤‏ ص + ۶ , ٤‏ جس + ص + = .۰ متعامدان ثم أوجد نقطة 
تقاطعهما ومعادلة المستقيم المار بنقطة التقاطع والنقطة (۲ » ۱) ۲۳۷-۰ ص + سس د ٤‏ = ۰» 


ی تست تسس توت ت 
8 أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع ابلستقیمین : 
۲ سن + ص ١‏ < . » س ماص + ۲ = ٠‏ ويقطع من الجزء السالب لمحور الصادات 


جزءًا طوله ۳ وحدات. وم بن + ص + ۲۳۳ = ۰» 
سس =m‏ 


€8 أؤجد معادلة المستقيم الذی هر بنقطة تقاطع الستقیمین : و وس اص = ۵ 6 جن +۲ ص ۱ 
ویقطع من الجزءين الوجبین لحوری الاحداثیات طولین متساویین. یس + ض ١‏ = 


0 اذا كان ل : ۲ سس +۲ ص - ۰-۷ » 'لي :م = (-۲ ۰ .) + لت (۲۰۳) فاوجد : 
(۱) العادلة الكارتيزية للمستقیم لپ (۲) قياس الزاوية بين الستقیمین ل, » لب 
(۳) نقطة تقاطع الستقیمین ل, » لب 
(4) معادلة الستقیم الذی يمر بنقطة تقاطع الستقیمین والنقطة (۳ » 5) 
(ه) طول العمود الرسوم من نقطة تقاطع الستقیمین إلى الخط الستقیم الذى معادلته : ۲ س - ۶ ص ٠ = ٩-‏ 
(1) مساحة سطح الثلث الحدد بالستقیمین ل, » ل ومحور السینات. ۱ 
mM‏ 0 الربط بالحياة : طریقان مستقیمان معادلة مسار الأول : ۳ س - ٤‏ ص - ۱۶ = ۰ 
ومعادلة مسار الثاتی :4 سن + ۳ص - 27 . 
أثبت أن الطریقین متعامدان » ثم أوجد : 
(۱) نقطة تقاطعهما . 
(۲) معادلة الستقیم الذی يمر بنقطة التقاطع والنقطة (۳ » -۲) 
(۳) طول آقصر بعد من نقطة تقاطع الطریقین على طریق آخر معادلته : ؛ سس + ۲ < ۰ 
)٤(‏ مساحة سطح المنطقة المثلثة ا لحددة بالطریقین ومحور الصادات. 


مسائل تقيس مهارات التفکیر 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


۱ (۱) نقطة تقاطع الستقیمین الختلفین © + 2 = ١‏ 6 + ۱-3 هی یر ۱۳۵ 
e0)‏ (ب) ( ۰۱ +-) 
زی فشي , اد a‏ 


ال ھخاصر (رياضيات - شرح) م ۰۰ / أولى ثانوی / التيرم الثانی rar)‏ 


5 تخگر ‏ «خمهم ۰ الطبیق | ف مستویات علیا" 
(۲) لقيم لت المختلفة فإن المعادلة (۲ + لع) من + (۱ + ك) ص = ه + ۷ لت تمثل EEE‏ 
(1) مستقیمات متوازية. 
. (ب) مستقیمات متقاطعة فى النقطة (-۲ © )٩‏ 
(ج) مستقیمات متقاطعة فى التقطة (؟ ۰ )٩-‏ , 
() #نشرية هما سيق 
(۳) !ذا كان : ؟ حء شكل رباعی فيه معادلات المستقيمات التى تحمل أضلاعه ی » سح » 52 » 


۶ ھی جن + ۲ص - ۳ * سن<۱ 0© تق صق - 6 û‏ هس +ص 2١2‏ . 


على الترتيب فإن قياس الزاوية بين القطران اح » وس تساوی دی 
(۱) ۳۰ (ب) ةع" (ج) ۰" (د) ۹۰" 


(4) إذا مرت الثلاث مستقیمات : ؟ سن + ص - ۲ = . » لے سن +۲ ص - ۳۲ - . 


سس -ص - 2۳ . بنقطة واحدة فان : لك - ۳ 7۷ 

(1)ه (ب) ۳ (ج) ۲ (د) -ه ۱ 
(۵) إذا كانت المستقيمات : س + = . » ص + ع - . > سس + ۲ ص + غ = . تحمل متوسطات 

مث فان :؟- elan‏ ا E E‏ ال ييا 

(1) -؟ (ب) -۲ (ج).؟ (د)ع 


ر تلد را 
8 أوجد معادلة الستقیم الذى هر بنقطة تقاطع المستقيمين : 

م - (ه ۰ + (F<)‏ ۰ = » 4) + ت (۳ ۱۰) وطول العمود النازل عليه 

من النقطة (-۲ © ) يساوى ه ۲۷ وحدة طول. «ص + لاسن - ۳۷ = .» 


سس سس __ 2 


8 ذا كانت : ۴= (۱۰۱) > )٤٤۷(=‏ » ۶=( ۷۰) ثلاثة رژوس فى الشکل الرباعی الدائری 
؟ ی حء الذی فيه : مه (دتس) = .۳۹ آوجد : 


(۱)معادله بحي (۲) معادلة ء۶ ۱ 
(۳) إحداثيى النقطة ى ص + ۲ سس - ۱۸ ۰2 ٩ص‏ بسن 44 =( ۰ )ه 


۰ اختبارات تراكمية 
ه اخضتبارات شهریة 


ج 


3 
۱ 
۱ 
کت ۶ 
: ۱ 
“بيك 1 
3۳۹ 
> 5 = 


٩, 6‏ 
يذ وت 
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> الاختبارات التراكمية القصيرة. 
> الاختبارات الشهرية. 

۾ امتحانات الكتاب المدرسی. 
> الامتحانات النهائية. 

4 الإجابات. 


انتبارات تراكمية قصيرة فى الجبر 


الدرجة الكلية 
على درس 1 من الوحدة ۸ 5 
أجب عن الأسئلة الذتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
و تقوم 
(۱) إذا كانت : = A‏ 5 مصفوفة متماثلة فان :س = KS‏ ی 
كع م 3 
5-50 (ب) صفر (ج) ۶ (د)1 
۷.۷ > 
( إذا كانت ١١‏ - | ( ل حیث - بی‌دد 
1 اع يك 5 
فان : لے = همم 2200 
(1)-۲ (ب)-2 (ج) ۸ (د)حة 
۲ ۱ 6۵ 
(۳) إذا كانت : -١‏ 9 5 فان : ې + پ = تم وان عماج وود 
حا ۷ 
A(i)‏ (ب) ۱۲ (ج) صفر + + ع الله 4م1١‏ نله 
عار نت 
© إذا کات :| 7 4 ۳ 4 فان : س ص = لأ لاد عه 2 
1 1 ۵ 
۷ ص 
(1)-۱۵ (ب) -۲ (ج) ۲ (د) ۱۵ 
ماکان :| +< 1 
ان ۱ حح ۶ 
وكات : !اب سرت ٠ ۶ ١‏ < سس < ۴ فان : س - وه مه شخ 
(1) 2 (ب) 3 6د (د) 2 
۹۳ ۱ س و ٩۹:‏ ۱ 
) إذا كان : ۱-[ ما ۰ ب ۹ بت[ ما ( 
ل" .ا“ طاه؛ ف + كا" مغ" رمدي" ٩.‏ 


وكان : = ت فان : م + ف - يم - مر هقف موه 


(۲)1 (ب) ا (ج) -۲ (د)۱ 


ت دوم بچ ۶ 


فان : العادلة التی جذراها ۴" » ۲ ۶ هی ۳۳ 

(1)اس؟ - ٤‏ = . (ب)سى؟ + £= . 

(جاسن؟ ۲ = . (د)سن۲ ۲ ۰ 
)دا كان : سح[ 1 ۱ ( کی 1 ( 

¥ د ۲ 6 -۲ 

وكان ۲ س ص هد فان :۲+۷ ب< 322201010 

(۶)1 (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د) ۱۲ 
(5) الصفوفة (۳ ۲ ۱) على النظم چات منت 

۱ ۳ (پ)۱ ۷ ۳ (ج) ۴ ۲۰ (د)‎ KTH 
إذا كانت : | أ “)1۲ حیث 1 مصفوفة الوحدة‎ 60 

ا 
فان :4 < خل + ی + و = ......يقيه 1 ۲ (ب) ۸ 
(1)ه (ب)٩‏ (ج) ۷ (د)۸ 


09 إذا كانت : | مصفوفة على النظم ۲ × ۲ وكان اس = عن 
فإن :کی کے عا إن کا = و 
(۶)1 (ب) ۲ (ج)۱ (د) + 
ني :۱۷ ,۲۰ 
0ذا كانت :=| ع ص ہہ |فای مما يأتى یکفی لایجاد قيمة سس ؟ 
#27 "۳ 


31-29 3210 


(ج) [احصقوفة قطرية. (د)لااشىء مما سبق. 


اختبارات تراخمية 


الدرجة الكلية 
۱ ۱ 
د 58 
۲ 4 حتی درس 2 من الوحدة الأولی 
أجب عن الاسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(۱) إذا كانت المصفوفة ‏ على النظم ۲ × ۳ فان عدد عناصر ‏ يساوى AS‏ 
(1)؟ (ب) ۲ (ج) ۵ ([د )1 
0 إذا كان : ۷+۱ =[ فإن : ٩‏ مصفوفة 22 
( أ ) صف. (ب) عمود. (ج) متماثلة. ( د ) شبه متماثلة. 
۳ ۱ ۳ 
0 إذا كان : | 0 =( ( فان : سس + ص = وه وو وا وو ۳ 
3 هن ٥‏ 
(۱)1 (ب) ۶ (ج) ه (د)۳ 
2 ۳۷ هد 
5 9 )۱ = ونا ووه جوزو و46 
۶ ۴ ۲ > 
و 
CES‏ ب( ( ج( ِ( (د) 1 
EF mE‏ 
(ه) لأى مصفوفة مربعةب <[ ] فإن الصفوفة = -مة تکون وگن 
(1) متماظة. (ب) شبه متمائظة. (ج) صفرية. | د ) وحدة. 
(1) إذا كانت الصفوفة | متماقة وشبه متماثلة فى تفس الوقت . فإن : -:.-......... 
 1<211۱(‏ ] (ب) 1-1 
(ج) | مصفوفة قطرية. (د) وة سف 


]۸[ 


الجبر 


(۷) إذا كانت : | مصفوفة على النظم ۲ × ۲ حيث ۲ , = ص - ۲ ع »ب مصفوفة على 


النظم ۲ × ۲ حیث سای , = ع - ص فان : !+ = وس 


0 ۲ با م 
۳ ۳ ]1 اسلا 


۴ چڪ اج 
ی عوال ا ا EAs EF‏ 
(۸) إذا كانت : 7 2 و مصفوفة شبه متمائلة فا ی ع 
بن صل غ 
١ )1(‏ (ب) هتقو (ج) -۱ (د)اه 


٩٩ إذا كانت : [ مصفوفة متماظة فأى مما يأتى يمكن أن يمثل قاعدة لإيجاد عناصر الصفوفة‎ )٩( 


99 و (واكر ‏ سدع 
(ج) اہ , - ص٤‏ (د) اس ۲ ص باع 
۱ ۲ ع هد ۱ 
0 إذا کان :| ۶ =( 8 فان :جن = eens‏ 
۱ ۳ ۵ ۳ 
(۱)1 (پ) ۲ (چ) ۴ (د) ۵ 


مد 
۲ ۳ 
0 إذا كان : سح +[ =[ 7 _] فان : سن-< LS ROR‏ 


0 ( اب[ ( 
۷ 5 ۱ ۹ 


1_1 (ب) س- (ج) ۲ س- (د) صفر 


۱ 


اختبارات تراكحمية .-_______ سس 
سس 
۳-۰ 
آجب عن الأسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
1310 كانت کاب مسفوفتيج بسيف: ات-[| 2 | فإن هس ۱ 8 E. au‏ 
۷ ۵ 


E '(‏ ب( ۳( ۴ رما[ ° 3 
ا 1 ۳ 1 ۳ ۲ ~=( ۲ 


(0)|ذا كانت | مصفوفة على النظم ۲ ۳۰ ء ص" مصفوفة على النظم ١‏ ۳ 


فإن الصفوفة اب تكون على النظم RED:‏ 
(۳/۲ * ۱ (ب) ۲ ۱۰ (ج) ١‏ × ۲ (د)؟ ×۲ 
3 ۱ ۱ = 
0)إذا كان : | )| | -1 فان : حس = بو وهی 
۳ ۲۱ -۳ جسن 
(541 لدد )۲۲۵ × ۲ ماشا(ج)امقوفت غیفحه | (د) نله 
ص ع 
() إذا كان : 1 55 ۴ | فان :سس + ص = EE E‏ 
نا بحن 
(5)1 (پ) -۲ (ج) ٩‏ (د)-۷ 
0 ۰ ۱ 
(ه) إذا كان : ۱ -[ ققی :1ج سكي 
١‏ 


1 5 ١ 
| ب‎ ( ۳۸ 
۱ ۰ ۱ ۰ 
۳ ۱ 5 ١ 
۳ ۳۲) 
۱ ۰ ۱ ۹ 


ع 


ل سس م سبيبييب ب يب ا الجبز 


() إذا كان :| )-| 


5 1 ۳ 


(۱) = (ب) + (ج) ۱۰ (د) ۵ 


جسن + ص 


(۷) إذا كانت : | مصفوفة على النظم ۲ × ۲ وکان ٩+۱‏ =1 
فإن : مجموع عناصر يساوى ieee‏ 


(1) ۶ (ب) ۲ (ج)۱ (د) صقر 


0( ۱6 0 سد 
0( ) صل هل ) هل ) 


(4) إذا كانت کل من ٩‏ »مس مصفوفة متمائلة فان الصفوفة (اب ) تکون اه 
(1) متماثلة. (ب) شبه متماثكة. (ج) قطرية. و 
0 إذا كانت[ ۲۰ ] مصفوفة صفريّة علق" النظم ۲ × "قإن-عدد عناصرها = ......3+ 7 
(1) صفر (ب) © (ج) ۲ (د) 6 
e»‏ كن : |-[ ۲ ) اد ۴ فان :ب | = عسي 
5-3 
(۱) (-4) (ب) (١ ۳ )٤(‏ د( ۳( 
حم ها ۷ بت 


00 إذا کان: 1-[۲ 0 فان : 1 < ... 


10 ( ب)[ 350 یز ([ بل 
۹ 1 ۱ ۱ ۹ 1 4 ۲ 


اختبارات تراخمية AE‏ 


الدرجة الكلية 
98 سوسس 
أجب عن الاسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
۲ 
(۱) قيمة الحدد : OR‏ تساوی EE‏ 
NE €‏ 
۱۰1۱ (ب) ۳۰ (ج) ۱۵ (د) ۵ 
0)إذا كانت :1= | ` 0 مب = (۲ (o‏ فان : (ب ”)١‏ - وه موجه 
١‏ 
٤ ۱‏ 
(۶()1 -۱۰) ب( ۳ ) | (د) (-۲) 
ع١‏ - ۷ 
(۳) اذا كانت : ؟ (۳ » ۵) » ب (۲ ۰ ۰) » حد(ل” ۰ ؟) 
فإن مساحة سطح التگث سح تساوی هو هک مریعه. 
(58)1 (پ) ۱۶ (ج) ۷ (د) ۲ 
. اس" ۲2 
)٤(‏ مجموعة حل العادلة : = صفر فى ڪ هی ین ۱ 
۲ ۱ 
)0(1 (ب) [-۰۲ 1۲ 
(چ) [-۲ ت » ۲ ت1 (د) [-ت » ت) 
) إذا كان :| ۳ فان : ج دي ٤‏ ص ند و 
و ل ا ء ل 
(۱)1 (پ) ۱۰ (چ) ۱۲ (د) ۱۱ 


E د‎ 


بنا كان :=( | مصفوفة شبه متمائئة فان : ۲ ی + ۲ هر = ری 


۵ هن 


(1)ی (ب) سس + ص (ج) هم + ص (د )سس . 


Kã 


سس سا هچب( 


( إذا كان : ١‏ - | ' 0 يكن( =( ٠‏ 35 


۱ نی .۶ 86 
فان : ؟ + یب + +و< وم هدفه 
(i)‏ ۲۵ (ب) ۲۹ (ج) ۲۷ (د) ۲۸ 
: ۳ + ما 6 ۱- ما 6 ۱ 9 
اذا كان : = فان : قمة 0 = ۳2 
(4) ادا کان ۲ OL‏ صفر إن : قي 
(7)1 (ب) 3 (ج) * (د) # 
( إذا كان :1م =( ۲ ۳ فان :مب × ؟ = مويو ەو 
۳ ۵ 
0 3 ب( ( م6[ ۲ 8 ل 3 
۳ ۳ ۳ 1 سم" ۵ ۲ ۵ 
6 إذا كانت : ۱+ (۲ ۳( 5 6 ۷« ب- ٩(‏ 1( 
۱ ص 
قان : س + ص = ا + ل د اع و ۱ 
)1( (پ) ۵ (چ) ۷ (د) ٩‏ 
00-7 ۱ ۳ 
60 اذا كان :| ۳ |= فان :سس = ع م 
۳ سن ۲ سن 
(1) ۳ 41 -۲ (ب) -۲ ۲1 (چ) ۲ [» ۲ (د) -۳ 1 -۲ 


یس ۲ص مد 

سا 

١ 5 ۱‏ € ۱۸ ۲ 
فان : سس × ص × ع = 52711 


(۱)1 (ب) -۱ (ج) ۲ (د) ٤‏ 


۱ 


اختبارات تراخمية 
الدرجة اتلد 
1 ا حتى درس 5 من الوحدة الأولی E‏ 
أجب عن الأسئلة الذتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
() نا كانت :1 -| ۱ 0 فان : 7 اا 
۳ ۲ 


ل 3 
۳ 
۱ ۹ 4 


۵ 1 
۳ 0 ۲ -۲ ۵ سا 
0 لا ع i‏ 
۱ ۲ ۵ ۳ ۱ = ن ۲ 
ع ع 0 
(۲) قيم سس التی تجعل الصفوفة لیس لها.معکوس ضریتی هی ANE‏ و135 
۴ و 
(۶)1 ۲-۰ ۶ "...ای و ۳۶ (ب) ۶ ۲ 


(4) مساحة المثلث الذى رژوسه : ۲ (؟ » ۵) ¢ ب (5 ۰ -۱) ۳ (۱ » *) 


تساوی مه ف‌خده مریعه 
۱۹۲۱ (ب) ۸ (ج) ۳۲ (د) ۲۶ 
1 1 ۱ 
إا كان : ١‏ - | 5 أوكان ۱-۱ ات فان := و 


الجبر 


(«) إذا کان : ا 2( ۲ | - + لك" +1 . فان : قيمة لع = ت 
لى + ۱ 
(5)1 (ب) ٤‏ (چ)٩‏ (د) ۸ 
(۷) إذا كانت : | مصفوفة مربعة على النظم ۲ ۲ وکان |۴ (|<۸ فان:۲۱ ا|- 120001 
٩ )1(‏ (ب) ۱۲ (ج) ۱۸ (د) ۲۶ 
(م) إذا كان : | مصفوفة مربعة فان الصفوفة [! + ١‏ ) تكون EE‏ 
(1) متمائة. (ي) شبه متمائلة. (ج) صفرية. ( د ) قطرية. 
۱ ۳ ۳ 
(» إذا كان :۲= | ر کان | = فان : لق = لاج ماوت تاه حيث لے 3 ص- 
١‏ 
(۱)۱ (پ) -۱ (<) صفر (د) ۳ 
ده إذا كان :| ۲ EFI‏ فان :۴ +ب = E‏ ۲۳۳ 
چت ی :امه ۹ 
(۱) ۳ (ب) ٤‏ (ج) ۵ (د) 1 
0 إذا كان :| أ | ١-‏ وكان اك ا E‏ فان : لك = 02011111111111 
32 ۶ ب 0 
(۱) ۶ (پ) ۳ (ج) -۲ 2-3 
۲ ۱ 
۸0 آذا كان : 1 8 د 1 1 - 0 / | 
۵ جين 1 = ۱ جد 
۴ ۰ 
فان = و = مج وو جمد ةلاه 
1 65 جى 
٠١+)‏ (ب) + ۵۰ (ج) ‏ ۱۰۰ (د) ۸ ۲۰ 


اختبارات تراخمية 


الدرجة الكلية 
حتى درس 1 من الوحدة الثانية KE‏ 
أجب عن الاسئلة الذتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)١(‏ النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل التباينة : ص < ۲ سن + ۳ هی ون 
(1)(-۱۰۱) (ب) (-۱ ۱-۰) (ج)(۲۰۰) (د) (-۲-۰۲) 
0)إذا كانت : ۳-۷۱ ۲) ۰ ب -[) 
۰ 
فان العملية الوحيدة المكنة من العملیات الآتية هى 8 lA‏ 
(۷)۱+بب زب +یمد )اب (ر) ام 


سس ۱ ۳ 


(۳) اذا كان ؛ | . ہیں و ۸۱ سس فان مجموعة حل العادلة هی رنه یه یت 


جن 
(1) (۲ »4۲-۰ (ب) ۰1 1۲۲-۰ 
)+ ¥{ (د) [۰ ۰ + + 
إذا كانت : ۱- [ ۲ ۱ ب-[ 4 و ۳۲ ۳2 
١‏ 3 چ ۳ 
(1)1 171 (چ) +1 دآ 


(0) عند حل العادلتین : ؟ سس + ب ص = 6 1 س +۶ ص = ۲ وجد أن المعكوس 


الضربی ٩‏ فوفة | يسا(" ۳ 
۶5 


| فان سس + ص = sameeren‏ 
-2 


= ۱ 


(5)1 (پ) ۲ (ج) ٤‏ (د)-۲ 


ا 


سس مسسس م الهم 


1 


ا نو .لا 
0 كان :| ص ) يكان |« ۱ ۱ فان :س × ص = لت 


5000 (ب) -۲ (ج) ۲ (د) ۳ 


(۷) إذا كان : ل » م هما جذرا المعادلة : سن" - ع سن - ۱۰ = . 


۳ "۳ 
فإن : قيمة المحدد ل تساوی اشوس 
۳ م 
(1)-۱۷ (پ) -۱۲ (ج) ۸ (د) ۳" 
)نا كانت :سب + | ۲ با ۳ فان : س- = ER‏ + 
۰ ۷ 


J ) اه‎ Ja ع)‎ o 


(4) النقطة التى تنتمى إلى مجموعة حل التباینات : سس > ۲ ¿ نن 


» ين + ص > ۲ هی Sh‏ م۳۳ 

(۳()۱ ۱۰) (ب) (۲۰۳) (ج)(۲۰۲) (د) (۲ ۱۰) 
(.۱) مساحة المثلث الذى رؤوسه (۱ ١» (۰ ¢‘ ۰( 4 (e‏ 0 ۰) تساوی caine‏ وحدة مربعة. 

(۵)1 (پ) ۱۰ (ج) ۱۵ (د) ۲۰ 

71۳9 ۲ 
02 !ذا کان : 5 كا 6 | فان :س = وه هه 
ماه Ol‏ 
۱ 5 

١)1(‏ (ب)-۱ (ج) صفر (د )ما0 
66 مجموعة حل التباينة : سس + ه < لان + ۱ < ۲ سن + ۲ فى ع هی د 

{۲+۱} (د)‎ O» (ب)]۲۶۱]‎ [٠١١1-0 


الهمعاصر (ریاضیات - امتحانات) م ۲ / أولى ثاتوى / التيرم الثانى [ ۱۷ ] 


اختبارات تسس سس 


سره 
77 | 
حتى درس 2 من الوحدة الثانية 55 
أجب عن الأسئلة الاتية , 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) النقطة التى تنتمى إلى مجموعة حل التباینات :سس >۲ » ص ١>‏ , سن + ص > ۳ 


هی ود موس جوم 
(i)‏ )۲+( (پ) (۱ ۲) (ج) (۲۰۳) (د) (۱ ۶ ۴) 
۲ سس ۲ 
(؛) إذا كان : ا ١‏ فان : عن - ارو هد 
(1) ۲ (ب) ۲ (چ) ۶ (د) ۵ 
(۳) إذا كانت : | مصفوفة على النظم ۳۱ » ما مصفوفة على النظم ۱ + 
فإنه یمکن اجراء العملية ی 
E‏ (ب) وس + ۱ 9 ری ات 
/ 0 ا از 
دم إذا که المسقوفة | ]لیس لها معکوس ضربى فان : سس = ام وم و 
1 ۳ 
(1) -۷ (ب )| صقر (ج) ۲ (د) ۴ 


(ه) إذا كانت مساحة المثلث الذی رژوسه (لت » ۰) » (۶ » ۰) » (. » ”) هی ۶ وحدات مريعة 
فان : ۳۳ وو مرج 
(1) صفر أ» -۸ (ب) 6 6 (<) صفر أ» ۸ ( )1۸ حم 
8 ۲ ۱ 
(+) إذا كانت : ۱ مصفوفة مربعة وکان ١‏ = ] فان : ٩‏ 35 ار 


] + (ب) ۱ (ج) ۲ ۲ زد)‎ LAN 
زغلا‎ 


> امجبر لاوا 
(۷) الشكل المقابل يمثل منطقة الحل لنظام 
من المتباينات فإن القيمة الصغرى لدالة 
الهدف عن = ۳ س + ۲ ص هی ا 
(1)1 (ب) ۸ 
(چ) ۱۲ (د) ۱۳ 


(۸) الجزء الظلل فى الشکل القابل یمثل 


(ي) ۱ < سس < ۳ 6 ۲ < ص < ۶ 
(۱<س<۳ ۸ ۲<ص < ؟ 


(د)س + ص > ۳ مس -ص 2 ۷ 


() إذا er er‏ 5 ا + 
فان :جن 5 PE RS‏ 
(۱) (-۲۰۱] (ب) ۱-۰۰1 (ج) (۲-۰۱) رم ۱ 
سن ۱۹ ۳۱ ۱ 
09 إذا كان : | م زب 7 | فان :سس = ی 
(۲)۱ (ب) ° (چ) ٩‏ (د) ۶ ۱ 


6 إذا كان ضعف العدد سن لا بقل عن ثلاثة أمثال العدد ص فان بسانت 
(۲۲۲ سس < ۳ ص (ب) ۲ سن < لاص 
(ج) ۲ سس > ۲ ص ( د ۲۲ سس > ۳ ص 
00 النقطة التی تنتمی لنطقة حل التباینات : سن > ۱ »ين + ص > ۵ ,م ص > ۲ 
والتى تجعل دالة الهدف عي = ۲ سس + ص أقل ما يمكن هی ACE‏ 
(٠< ۰()۱(‏ (ب) (۶ ۲۰) (ج) (۶۰۱) (د) (۲۰۳) 


]1٩[ 


اختبارات تراكمية قصيرة فى حساب المئلثان 


الدرجة الكثية 
1 ي على درس 1 من الوحدة الثالثة XH‏ 
آجب عن الأسئلة الأتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) أبسط صورة للمقدار : (ما 0 + عا 0)" - ۲ ما 8 ما 0 هى e AY‏ 
(1) ۲ ما9حاه (ب)۱ (ج) ۲ (د) ما" 9 - ا 0 
ر 969 enon:‏ 
(1) عا 8 (ب) ما 0 (ج) نا ۵ (د) قا 6 
با( -۵) 
AS 0‏ 
(i)‏ 0 (ب) ا 0 (ج) ۱ (د) -۱ 
(4) أبسط صورة للمقدار : ما (۹۰*- 0) قا (.5* - 0) تساوی ۳ 
(۱)1 (ب)ما: 6 (ج) ما ,0 زب )عا 9 0 
(ه) إذا كان : من + ص = ۳۰" فان : طا یں + ۲ ص) طا (۲ سن + ص) - ۰ 
(۱11 (ب) صفر (ج) -۱ (د) ۲ ۳۷ 
(3) إذا كان : ما 0 - ما 0 = + حيث 0 3 ]۰ »| فان : ما 6 ما0 - ا 
(1) + ب ف د 3 
(۷) إذا كان : ما 0 + خا 0 ٠=‏ فان : ما" 0 + قا" 0 - EOS‏ 
(۱(1 (ب) ۵ (ج) ۲۳ (د) ۲۵ 
() إذا كان : طا 0 = ۲ فان :ا 0 = EEE‏ 
٩ )1(‏ (ب) ۱۰ (ج) -۱۰ (د) ۰,٩‏ 
)٩(‏ ۲ طام لا ف + ۲ عام قا م + ما م كام = ress‏ 
(۱)1 (پ) ۲ (ج) ° (د) ٩‏ 


لكا 


(۱۰) فى الشكل المقابل : 1 
ای حء متوازی أضلاع 
REE‏ ا يه ما + ماو < ل ل ۳ 
(1)-۱ (ب) صفر . (ج)۱ (د) ۶ 


(( اذا كان : ۳ عا 0 + ٤‏ ما 0 ده فان : ۲ ما0 -: ما >= ده تاهج 
(۵)1 (ب) ۶ (ج) ؟ ( د ) صفر 
(0) القيمة العددية للمقدار : ه ما 8 × ۲ ا 0 = EER‏ اه 


۱۵ (ب) ۲ ۸۱۱ ([د)‎ ١)1( 
#جرجه فحية‎ 
بويج‎ is درس 2 م‎ 
: أجب عن الأسئلة الذتية‎ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) الحل الغام للتعادلة : ما 0 ١‏ هق ..7.......... «حیث ادص 

t~ (i)‏ (ب) ۲ له ]7 (چ) لك + يمر (د) لك +۲ بمج 
٩ + 0 1 ۱ (f)‏ << وجتسج 

ا 

)۲(1 (ب) ۲ نا" 0 (ج) 14" 0 (د )6 0 


(۳) أبسط صورة للمقدار : ما ۵ ما 0 فا 0 + عا" 0 تساوى د 
(1)-۱ (ب) صفر (ج) ۱ (د)۲ 
(©)إذا كان : عا 0 = + » ۲۰2-9 17 فان : 0 = ORES‏ 
xê (i)‏ (ب) 712 )+( 77 (د) x‏ 


lo 


١ 
۱ 
۱ 
اختبارات تراكمية‎ 


(۵) !ذا كانت : عن ص 23 [. .1 » = سن + ص فان مجموعة قیم 0 التی تحقق أن 


{2 =) =1 (ج) إ2‎ 12 ۲ < 7t} (ب)‎ 17 «x}(1) 


(0)إذا كانت : سى 3 [۰ » 7[ فإن مجموعة حل العادلة : ما سن = + هى نفسها 


مجموعة حل المعادلة e+‏ 
(1)طاسن = ۲ ءاسن (ب) ۲ ما" س = ماس 
(ج) ۲ يا" عن + ۲ ماس = ؟ (د)عيا + سن - ١‏ 
)عا" ۵ + ا" ۵ + نا" 6 = 5311 
١)1(‏ (ب) كا" 0 (+) ها" 0 (د)ها" 0 
(4)إذا كانت : لت ٤=‏ ما ۳ نه فان : كه 2 نج کوج 


(1۱)[-؛ ۰ ] (ب) [۸ ۰ ۱۱] (ج) [ه » ۷] (د) [-۹ ۰ -1] 
() إذا كان :ا 0 = ۱ فان إحدى قیم 8 هي 2111111 
Te‏ ب نجه" ١‏ (د) Nê‏ 


6 إذا كان : ۱-۳ حيث 6 5 ]۰ ۳۰۰[ فان : 6 - ی 


(1) 6۵" (ب) ۹۰ (چ) ۱۸۰" (د) ۲۷۰" 
6 إذا كان : طا 0 = ٤‏ هت یه 

۷ ۰ 

(۱) 2 (ب)۱ )+( (د)-۱ 


60 مجموعة حل العادلة : مان + ءاسن = ۰ حیث ۱۸۰ < سن < ۳۹۰" 


(1) 15۲۱۰ (ب) {۲۲٥‏ (ج) 15401 151514 
لكا 


EB‏ د درس و من ااوددة اسه 


أجب عن الاسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) فى الشكل المقابل : 
مه (د ح) = امد و 
)۷(1 ۵" (ب) 1۸ °۴۹ 
(ج) ۳۳۴ ۳۳* (د) ٩۲‏ ۵۰* 
(۲) فى الشکل المقابل : 9 
ين ص = ی 0 
٩۹,۸) 1[(‏ (پ) ٩۰٩‏ ظ 3 
(چ) ۱٤,1) ( ۸,٤‏ ص ع 
()|ذا كانت : 0 3 [۰ » 1۸٠‏ ] ۰ ما ۱+0-<. فان : 9 = هش 
([ ۰1 (ب) ٩۰‏ 2 ۱۸۰ (د) ۳۷۰ 
(ع) |ذا كان : 82 > لا فان : 06 تس موف 
() 2 (ب) 2 (ج) + (د) < 
(5) فى الشكل امقابل : 
عبض قطر TCT NE‏ اب۸2 سم 
» فه (د اب‌ح) < 6" : 4 
فان : مساحة ۸ اب << مج دهتجم سم" 
(0۱۸1 (ب)۸ 0۱1 )+( ۳۲ نا 0 (د)۲۲ ما 0 
(3) ۱ب ح مثلث قائم الزاوية فی ب » س = ۲ سم » محيطه- ۱۲ سم 
فان : مه (د ح) = 0 
(۳۷۲۱* (ب) ۱6" (ج) ۱۸* (د) ۵۳* 


اختبارات تراكمية پچ 


(۷) الحل العام للمعادلة : عا 0 = ١-‏ هو ......... ااحيث لہ 3 ص 
(۱) 3 +ویه (ب) + ۲و له )>+( + ۲ ]7 نه (د) € +۲ یه 
۲ ۱ ۱ ۱ 
(4) اذا كان : = يي 25 — ` ا 7 4 سس = ا او و 
إذا كان : كنا ۵ - سج = ۾ فإن: 01 ياج 
وم كد ۱ ۱ 
N‏ (ب) ۵ (ج) چ (د)۱ 
(4) إذا كان : ۲ ماس - ۱ = ۰ حيث سس أكبر زاوية موجبة : س 3 [۰ » ٠١‏ ] 
قان :س = ی 
TEE‏ (ب) ٩۳۱۵‏ (ج) ۳۳۰* Naa‏ 
۲ 
62 ما" )3 - 0) + ا (0- € -۱-= و 
EE‏ (ب) ۱ (ج) ما" 0 (د)عها" 0 


60 إذا كان : ما 0 = ل 6 29 ]۴۰۰[ فان : ١|‏ + نا" 0 = 2211 
لوب (بو Ea‏ ات اشن (د) تح 
"e -‏ ۴ب ۱+۱ ۲۲-۲۴ 


09 الحل العام للمعادلة ٣ = (0- Fr:‏ هو .............. (حیث لہ 3 ص) 
2 
۲+٩ )1(‏ بو یه (ب) > + ]7 له 
(ج) كلك +۲ بو بم (د) 3 +7۲ به 
الدرجة الكاية 
SM‏ 
1 1 حتى درس 4 من الوحدة الثالثة 
أجب عن الاسئلة الآتية : 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
()إذا كان : ." < 0< .14" ۰ ۰-۱-0۷۳۲ فان :0 = ENTE!‏ 


٩۳۰ )۱(‏ (ب) 5۰ (ج) ۱۲۰" (د) ۰۰ 

(۲) يمكن حل المثلث القائم الزاوية فى كل الحالات الآتية ما عدا أن يكون المعطى ek‏ 
(1) طولا ضلعین فى المثلث. (ب) طولا ضلعین وقياس الزاوية الحصورة بينهما. 
(ج) قیاسا زاویتین فى الثلث. (د ) طول أحد ضلعی القائمة وطول الوتر. 


]1۶[ 


(۲) الحل العام للمعادلة : طا © = ۳۱ هو د کی له 2 کن 
(1) 2+ مر (ب) كد + ۲ بو (ج) غك + ۲ نمع (د) + نہ 
(4) أبسط صورة للمقدار : عا (۹۰*- 0) فا (۱۸۰*-9) تساوی مایب امش 
(1)-۱ (ب) ۱ (<)ما 6 (د )۱۵ 0 
(6)إذا كان : ما ؟+ماب<۲ فان ۷ 7 ۲۱۳0۳ 
(۱ )ما + ماس = . (ب)عا ؟- ای <۱ 
(جاعا؟ - مایب ۱ ( د )ما (؟ + = -۱ 
(5)إذا كان : ۸ فس ح قائم الزاوية وأطوال أضلاعه هی ۱-٩۰ ۱+۰  :‏ حيث ۲ > ۱ 
فان قياس أكبر زواياه الحادة هی BR ANS‏ 0 
oY (i)‏ ° (ب) ۳۶۸۹۸ (ج)۵۳۸* (د) E‏ 
(۷) من نقطة على سطح الأرض تبعد ٤٠١‏ مترًا عن قاعدة برج قيست زاوية ارتفا ع قمة البرج 
فکانت ۷۲ فان ارتفا ع البرج لأقرب متر یساوی EEE E‏ ا 
۱۲۰۲1۱ (ب) ۱۲۳۱ (ج) ۱۲۳۲ (د) ۱۳۳ 
(۸) (عل" ۰:۰ + ما ۱۳6۰ = بیج 
١)1(‏ (ب) ١‏ (ج)1 (د) سل" 
() فى الشکل المقابل : ۱ 
!بح مثث قائم الزاوية فی | 1 
۰ 1ا ا ف 
قان : جح < ليو شن فسلة ہے دہع اڈ ے د | ۳ چ 
(1 )ماھ (ب)طاهم (ج) ما ه (۰)ط" هم 
)١(‏ فى الشكل المقابل : 


إذا قيست زاويتى ارتفاع قمة برج طوله ۵۰ ۳۱۳ متر 

من النقطتين ؟ »س على نفس الخط الأفقى المار بقاعدة ‏ لو 
البرج فکان قیاسیهما ۳۰" » ۱۰" على الترتیب ۲ 
فان البعد بين النقطتین ؟  »‏ بساوی جات ۲ 


(۳۳۱۰۰/۱. . (ب)/۳۳۰۰ (ج) ۱۰۰ (د) ۵۰ 


س 


اختبارات تراكمية 


۵ ۸-۱ 


0١‏ المقدار EE‏ فى أبسط صورة هو کک 
-(i)‏ 0 (ب)- لها" 0 (ج) ۶" 0 (د )4" 0 
60 ذا كانت : كنا 0 - طا 0 = + فان : کا 0 +01۸ = e‏ 
(1)د (ب) ۵ (ج) + (د)۱ 
درجم الكلية 
ببس 
آجب عن الاسئلة الاتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) محيط القطاع الدائرى الذى مساحته ۱۸ سم" وطول قوسه " سم يساوى عطي سي موه 
1A)‏ (ب) ۱۲ (ج) ٩‏ (د) ۱۵ 
' (۲) ق الشکل المقابل : ۲ 
کے م د : 
۱۳,۲۱۱ (ب) ۸۰۳ < 
(ج) ۴,۷ (د)ثة,ره ب ۳ 
(۳) الحل العام للمعادلة : عيًا (۹۰*- 0) = ١‏ هو دادیب هقث لھ 3 ص» 
7۲1۱۱ نم (ب) +۲ نہ (ج)۲ 7ہ )د )+ ویر 
)٤(‏ أبسط صورة للمقدار : ما" 8 + ما" 9 + نا" 0 - كا" 0 هى E‏ 
([۱)1 (پ) -۱ (ج) صفر (د)۲ 
(۵) من نقطة على سطح الأرض تبعد مساقة ۵ متر من قاعدة منزل رصد شخص زاوية ارتفاع 
قمة النزل فوجدها 4۵ فان ارتفا ع النزل = میم که 
(۶611 (ب) ۳۵ (ج) ۲۵ (د) ۵۵ 
(1) فى الشکل المقابل : 


دائرتان م » لم‌متباعدتان إذا كان مف » م 
هما مساحتا القطاعين وكان : چ = + 4 2 
فان resena = 0 ٤‏ 

اليف (ب) ۸۰" (ج) ٩۰‏ 


> حساب المتلتات 


(۷) مساحة قطا ع داثری قياس زاویته الركزية ۱۲۰ فى دائرة مساحتها ۲6 سم" 
١‏ 


تساوی ون سيج سح 
(1) ۲۶ (ب) ۱۱ (ج)۸ (د) ۳۱ 
(۸) قطاع دائرى محیطه ۱۲ سم ومساحته ٩‏ سم" فان قياس زاویته الركزية ان باه 
0 0 
(1) + (ب) * (ج)2 (د) ۲* 
(5)إذا كان : ۲۵ عا 0 ]ا 0 = ۱۲ فان : عا 0 - ما 0 = موده عم هدق 
۱ 7 ۳ 
(ا) 2 (ب) + + (ج) + كك (د) ل 
ما Ol.‏ 
۰ سس 4 س 22 نون 
ما ا0 
1١)1(‏ (ب)عا 0 +0 (ج/قا9فا6 ()‰ا0 
6 إذا كانت : 0 3 ]۰ » ۳۱۰ ۰ ۲ ما 0 +۳۷۲ = . فإن إحدى قيم 0 هی ا 
(1 )۳۲۰ (ب) 5۷۰ (چ) ۲۱۰" (د) 4 


09 إذا كانت : ٠‏ < سن < ۳۱۰ فان عدد حلول المعادلة : ۲ عاسن = لاسن هی اا 


(۲(1 ) 6 ا رن (د)ه 
نا به / = (0 - “8 .) له : قلعم ملعا ا= 0 

و حتی درس 6 من الوحدة الثالثة eni‏ 

أجب عن الاسئلة الاتية : 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(۲۱ 0 + عا" ۵+0 0 = ا امس تاه 

(1)كا" 0 (ب)قا" 0 (ج)ها" 0 (د)ها" 0 
(۲) مساحة القطاع الدائرى الذى طول نصف قطر دائرته ٤‏ سم وطول قوسه 1 سم 

تساوی وعم تند هیچ 

(1) ۲۶ (ب) ۱۲ (ج) ٠١‏ (د)۸ 


اختبارات تراخمية 


(۳)اذا كان : ما 0 + ما 0 = ۰ حیث : ۰ << ۱۸۰" فان : 0 و 


(1)وغ* (ب) ۱۳۵* IS‏ () ۳۲۰ 
(4) الحل العام للمعادلة : عا ۱-0 هو .۰:۸۰ #حیث لہ 3 صم 

i)‏ )7۲۸1 (ب) ۲ له ۲[ (ج) د + مر (د) + مهد 
(5) فى الشکل امقابل : ۱ 


۶ 3 < ۶:۱۰ وی < ۶ << ۵ سم 


» مه (د !ء-س) = .۹۸ 


فان : ٩‏ = بت a‏ 1 : 
49 أ Eb‏ (ب۱2 تا ۵" لجا حا ۸۰" (د)ه خا ۶۰" 
() إذا كان : ما 0 -۲<6۱۶ فإن : فا 0 = ی 
(۰)1 (ب)۱ (ج) ؛ (د) 2 
ق کل ابل و یمه 
لول مرت ب ند میم 
(3)۱ هت ۰۷۲ ا دب 0 
(ج) ۳ ۲ (د)۳ ۱ 
(۸) عدد حلول العادلة : ا" © -؛ ا 6 + ٠ = ٤‏ يساوى ا 
 (‏ ) صفر (پ) ۱ (چ)۲ (د)۳ 
() مساحة القطغة الدائزية التى قياس زاويتها ۲۲۰ » وطول نصف قطر دائرتها ۲ ۳ سنم 
تساوئ ( 
(۱) +۲ (ب) 2 - ۳ (جا۲+۵ . (د)*-۲ 
+ ما 9 ی 
)۲(1 (ب) ١‏ (ج) ۲ عا" 0 ( د)5 0 


]1۸[ 


> حساب المثلثات 


(۱۱) فى الشکل المقابل : 
مساحة المنطقة الظللة 


1۱ 1۲ (پ) ۱۱ 7 


(ج) ۶ 7۲ (د) ۲ 7۲ "سم "اسم 
6 ف الشکل امقابل : ۱ 
دائرة م طول نصف قطرها ٠١‏ سم 


مخت 2 آي »ف (د !حم) =1 


فان مساحة الجزء الظلل = هه و 
(i)‏ ۲۰ 1۲ (ب) ۳۰ 7۲ (ج) ۰؟ 7۲ (د) ۵۰ 1۲ 
رت 

| اتبا 77 


أجب عن الأسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) إذأ كان س سكو طول ظُبلع الثلث المتساوى الاضلاع الذى مساحته ٩‏ ۳۱۸ سم" 


فان : سل - سیم 
)1(1 (ب) ۳۳۲ (ج) ۳۳۳ (:)۳ 

(۲) طول نصف قطر دائرة القطا ع الدائرى الذى مساحته ۶0 سم" وطول قوسه ٠١‏ سم 
یساوی .............. سم 
٤,٥ )1(‏ (ب) ۲ (ج) ٩‏ (د) ٩‏ 

(۳) مساحة الشکل الخماسی النتظم الذى طول ضلعه ۱۲ سم 
تساوی ...ل سم (الأقرب متم ) 
(1) ۱۳۱ (ب) ٩٩۹۱‏ (ج) ۵۰ (د ) ۲۶۸ 


+ سم 


اختبارات تراكمية 


() مساحة الشکل الرباعی المحدب الذى طولا قطریه ۱۲ سم » ۸ سم وقیاس الزاوية المحصورة 


(1) ۶۸ (ب) ۱۰۸ (ج) ۲۶ (د) ٩۹۱‏ 
(ه) إذا كانت : 0 3 [۰ ۰ 7[ فان قيمة 0 التی تجعل جذری العادلة : 
یس" +۲ سس +۲ ما © = ۰ متساویین هی کو 


(۱) 3 (ب) > (ج) 7 (د) 74 
(1) فى الشکل امقابل : 
داثرة م » م - ۱ سم 
عدن E OO‏ و دا 
فإن مساحة الجزء الظلل = ی 7 
(1) ۶ 3۲ (ب) ۵ 7۲ (ج) ۱ 7 (د) ۷ 7 


(۷) اذا كان : 9+ ب = ۳۰ فان القيمة العددية للمقدار : 
ما (۳ + ۲ ) + ما )۸+۹( = adana veese‏ 


١ )1(‏ زب) ۳۴ (ج) صفر 
(۸) فى الشكل المقابل : 
مساحة ۸ ۴ ب تساوخ هه سه" 
)1( ۲۶ (ب) ۲۸ 
(چ) ۳۲ (د) ۳۵ 
(5) مساحة قطعة داثرية طول وترها ۱۸ سم » وطول نصف قطر دائرتها ۱۸ سم لاقرپ سم" 
تساوی ی 
(1) ۲۹ (ب) ۲۸ (ج) ۳۰ (د) ۷۰ 
(.۱) الحل العام للمعادلة : ًا 0 = ٠‏ هو ............۔.. یت لہ 3 ص 
ATU )1(‏ (ب) ۲ 7۲ يه (ج) ‏ + نم (د) +۲ )ويم 


ا 


ا ا ا همسب منت ان 


0 فى الشكل المقابل : : 5 : 
اب حء متوازی أضلاع ود زیت ۳ 
5 ۲ وى 
مساحته = 0 سیم 
)۴ (ب) ۲۰ (چ) ۲۶ (د) ۳۹ 
60 فى الشکل امقابل : 
[ 0 


بو <۱ سم » مساحة الشکل اب ہے < ۲۶ ۳۷ میم" 


» ف (دت ح) Yes‏ 
فان : ١ح‏ - 0 


(1) ۱۲ (پ) ۱۶ (ج) ۱۵ (د ) ۱۷ 


اختبارات تراکمية قصيرة فى الهندسة التحليلية 


الدر جة الكلية 


۳1 ۱۶ على درس 1 من الوحدة الرابعة 58 


أجب عن الأسئلة الذتية : 

اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 

(۱) فى المستوى الإحداثى المتعامد إذا كانت ٤(٣:‏ ۳-۶) » -(؛ )٤٤‏ » حح (ل" »-ا) 
ات غ تكافئ اب فإن النقطة و هی فو عسي کروی 
(٦< = )1(‏ (ب) (۲ ۲-۰) (ج) (۰ ۷۰) (د) (۰ ۷-۶) 


(۲) إذا كان : اب حء م و شكل سداسی منتظم مركزه الهندسی (ثى) أى من القطع المستقيمة 
الوجهة التالية غير متكافئة ؟ 


(1) ات ء وش (ب) اب » و و (ج) ات » نش بح (د) ات »نو 
(۳) سيارة قطعت ۲۰ متر فى اتجاه الشمال ثم قطعت نفس السافة فى اتجاه الغرب 
فإن ازاحة السيارة هی سرت 
1 ) ۶۰ متر فى اتجاه الغرب. | | (ب) هتر فى تجاه الشمال الغربی. 
ج) ۲۰ ۲۷ متر فى اتجاه الشامالل ی [ر ۰ اشر قن ات الجنوب الفربی: 
وو ۳ 
(1) الزمن. (ب) درجة الحرارة. (ج) الإزاحة. (د) الكتلة. 
(ه) اذا تحرك راکب دراجة مسافة ۱۲ کم فى اتجاه الشمال ثم عاد وتحرك من النقطة التى 
وصل إليها ؛ کم فى اتجاه الجنوب فان المسافة التى قطعها راكب الدراجة خلال الرحلة 


(1) ۱۲ (ب) ٤‏ (ج) ۸ (د) ۱۱ 


(3) سح مستطیل فإذا تحرك جسم من ؟ إلى ح ثم إلى س ثم إلى ۶ 
فان الازاحة الحادثة INE‏ 


(1) مقدارها ا‌قی اتجاه ت۴ (ب) مقدارها ؟ء فى اتجاه ۶؟ 
(ج) مقدارها !ء فى اتجاه 5 (د) مقدارها وح فى اتجاه وى 


Ka 


ا سا ل سس اه مهندشةاتخيية 


(۷) اب حء مربع تقاطع قطراه فى م فإذا كان سن ھن فی ایب | یج على 
الترتیب فان : بن ص يكافئ ری هی 


(1) حم اج ادا - (د)۲م 
() اذا كانت النقطة ب صورة النقطة ؟ (۲ » ۳) بالانعكاس فى محور الصادات 
وكانت ح (۱ 6 -۳) » اب يكافئ ح كى فان النقطةء هی ی 
([1) (-۲ ۰ ۳( (ب) (۲ ۲-۰) (ج) (-۳ ۰ ۲) (د) (-۳ ۲-۰) 
الدرجة الكلية 
حتى درس 2 من الوحدة ارابغة 
أجب عن الأسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
() إذا كان :۲ -(5 ۰ -۸) فان : ۴ < تا 
)1(7 (ب) ۸ (چ) ۱۰ (د) ۱6 


(2) إذا كان : ؟ - (۳ ۲-6 8 a‏ » لت) متوازیین فان : لك = ER‏ 
(1)-۲ (ب) ۳ (ج) + (د) چ 

(۳) إذا كان : ؟ = (-4 ۰ ۰ ب - (۳ ۰ -6) فان :۴ +۲ بت = بق و 
(۸۰۲۲(۱۱) (ب) (۲۸) (<)(۰-+) (د) (-۲ ۸۰) 

(ء) انا كان ۳۹-۴۰ س- - ٦‏ ص فان : ۴ بصورته القطبية = ره 9۵ 


e) (Veri N) ۰ ۱۲( )1(‏ °(“ (د)(۲۳۰۰۱۲) 


(ه) إذا كان :۴ = (۳ «&( فان : ۲۲ = ا 

۰ (ب) (۱ ۰ ) (ج) (۳ ۰ +) رد)(۳‎ (<Y) 
ra < إذا كان : | - ۴۵۰-۴ فان : له‎ ( 

(۱) + 2 (ب)+ 2 (ج) + ه (د) + 6 


المعاصر (ریاضیات - امتحانات) م ۳ / أولى ثانوی / التیرم الثانی 


اختبارات تراخمية چ ی و ا د ی ا یی ج 


60 إذا کان ح < (۱۵) مدت ۰۰ فان :اح + 3 وا ۳ 
Oa a E ۰۸‏ 

RES. ی‎ 0 )۱۲ ۸۱۷-2۰0۷۳ 59 ٩۰ َه إذا كان‎ 7 
کت‎ + ONG TG STO) 

()إذا کان :۴-(۳ »۱ » ب < (س- ۵ ۰ ۱۰) وکان وک فإن : سس = e‏ 
( )~۲ (ب) ۱۸ ,جهن ([د)-۱۵ 


(۱۰) إذا کان := ید - ی 6ن = ص 6 = <« 3( 
فإن :۴| + اا |ا+| | - aa‏ 
٩ )1[(‏ (ب) ۱۰ !۱۱ ۱د) ۱۲ 


سے سے ناه 


0 إذا كان : ۴ = ۲ س- - ص > and‏ + حو - 6 نو < س- ۲+۲ ص- 


وکان : ؟ 1 (له ب + ی) فان : لك - EE‏ 
(1)-۱ (ب) ۱ (ج) ۴ (د) ۶ 
60 إذا کان : ۴ = -۲ یب فان : N‏ 
0 كم لب نس قن E E‏ 
(ج)؟ 1 ب (د۲۲// ب 
الدرجة الكلية 
آجب عن الاسئلة الآتية : 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات املعطاة : 
(۱) اذا كان : لس = ح و خی آب - ٩(‏ <6( و جت ۰ ۲( قان : ء - مسج 
U)‏ ۰ ۷) (ب) ۰1 ۷-۰ , (ج)(ده ۷۰) (د) (۷۰۷) 
() التجه م - 2۔۲٣‏ سس - ۱۷ ص یعبر عنه بالصورة القطبية بالتجه ES‏ 


) ۰ 1 )= (ب‎ ) 2+ ۰۱۷(- ۶)۱( 
) 3*۰ ۲۳۱۷۶ (o) (ZE ew) =F 
3 


ااا ةم تس بي سر ب »الهفخسةالتحلينية 


(۳) فى الشكل امقابل : 


اب حء متوازی أضلاع قطراه متقاطعان فى م 
فان جمیع العبارات التالية تعبر عن ؟ح عدا العبارة CIR,‏ از 
ND ae‏ (ج) ۴ء + وح 7 یی + وی 
(4) فى المثلث بح : إذا I a‏ د E e‏ 6 
(1) بت (ب) ۴۶ (ج) ۲ 1۶ شیک که 
(ه) إذا Fk‏ وکان | ۲ + ی ۱12 ست] سس 
(29)1-دت لب لعي ENE TN‏ 
© قياس الزلوية بين للتجهين :أت اس + اصن وى دمن +]؟ عي هی ir‏ 
(1) ۶6" (ب) ٩۳۰‏ (ج) ۰" (د) ٩۱۵‏ 
و یت و و 
(1) صقر بت( ۷ب (د) ق 
زم إذا كان : + = دحوي Spr‏ يغ جوز سیب 
وكان : ۶+ « د ان فإن : 001 
(6)۱// ده (ب) لم (ج) ۴= زد) |۵۱ انم | 
(5) فى الشکل المقابل : 7 
وب حء قر و سداسى منتظم فان : 
(ات-حت) +؟و + وهر = N OS‏ 
(1) وم (ب) اه 
(ج) ۶۲ (د) ات مد 


0 ق الشکل المقابل : 
ب <ء مستطیل واف متسر 28 


س سا س“ 


ووب + ی - ون = Heese aies‏ 
(1) هس (من) نا 3 
(ج) لم (د) ۵ 


اختبارات تراكمية 


0۱ ذا كان : * ؟ + ب = (ه )6 اب - ۱۰۰۲ فان : sess <٩‏ 
(i)‏ )۲ » -۲) (ب) (-۱ (Ye‏ (ج) (۲ ۰ -۲) (د) (-۲ 4 ۳( 
9 إذا كان :۲ (ت »۲) » ب( ۱-۰)وکان تاه فان :لے 5ك 

([۵)1 (ب) -؟ (ج)۵ أ -۲ (د ) ۱۵ 
الحرجة الكلية 
أجب عن الأسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات ا معطاة : 
(۱) اذا كانت اعت ET‏ 0 في = = س- + ۲ ص توژران فى نقطة مادية 


فان : معیار القوة | لحصلة = و ید نیوتن. 
r) az n‏ 2 


() إذا كان : ع, = ۱۳۲۰ ی 7 و E۹:‏ فان 2 = Pre‏ 


(۱ ۲۱۰ ی (ب) ۳۰ ی (ج)-۳۰ ی (د) -۲۱۰ ی 
(۳) فى الشکل المقابل : 

اس ح مثلث » إذا کانت و منتصف سح » ف منتصف ۶۲ 

۲ .گام‎ 2.» ET NTS رس‎ e FP 

۱/1۱ (ب) ۲ (ج) > (د) ٤‏ 
©) إذا كان : ۴ = (۸۰) 1 ب 2 (۲۰۳ (ع) 6 ات فان : له ب ی 

(۲)1 (ب) عد (ج) -د (د)-؟ 3 
(ه) فى الشکل المقابل : 

و = وس ٣=‏ سم »ن (د و) = ۱۲۰* 

فان : ۱ اب | دمم 1 


)1(1 (ب) ۱۲ (ج) ۳۳ (د) ۲۳۹ 


() فى الشکل امقابل : ۳۹ 7 0 
ییو مد طفق فيه هن مسف 2 
فان : ام + وم = ون ا حي ابيا ا ا E‏ ۱ 
(۱) ات ا (ج) ۶۲۲ (د) 3 
م إذا كان التجه (۴ - ۲ ح ) يكافئ ت فان : به يكافئ کو 
() ۲۲ زا اک Ee‏ (د) ۲ 
(۸) فى الشكل المقابل : جا 
٤ - 1۴۱‏ وحدة طول 
و ی “اي 
5 


: . (ب) (۲ ۲۷ +۲( س‎ (TY Ye ¥) (i 
)۲۰۳۷()( )۳۳۰۶( رم‎ 


ص 
۰ ۰ 4 مح ۳ EFE EP:‏ 
ف -- ه س- + (ب + ۲) صد تؤثر فى نقطة واحدة والجموعة فى حالة اتزان 
فان : 
(1) ۱۳ (ب) -۱۲ (چ) ۱ ابه 


(|¬ 


(.) ف الشكل المقابل : 
إذا کان : فى = قم = ۲ نیوتن 
فان محصلة القوتين قم » م هی 
2 ا 1 

(۳()۱ ۰ ۱۸۰) زب) لك ۱۸۰) 


)٩۰۰( (د)‎ (%۰) 


| 


۱ 


اختبارات تراخمية 
(۱۱) فى الشکل القابل : 
اسجومربع » اص + سن ص = لے سن 2 
فان : لك = 25-2 
۲۱0 (ب)۲ 
(ج) ۴۲ ۱ (د) ۶ 


(490 إذا كان : ۲ »> ی متجهی وحدة فان : ی ویو 


(۲۱+بت ۲ 0 
(+) + |>۲ (د/۲۱+|<۲ 
#درجة الكلية 
| اختبار | 5| حتى درس 1 من الوحدة الخامسة 327 
أجب عن الأسئلة الذتية , 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)!ذا کان : وح = (۱۲ > ) متجه موضع لنقطة ح بالنسبة لنقطة الاصل و 


فان نقطة ح هی ا 

6۳۴ ETE زتعا‎ 2 O) 
()إذا كانت :؟(/ »ه) » ح(ه »-۲) فان : اب + سح - رت‎ 

(T+ ۱۲()1(‏ (ب) (-۲ ۷-۰) (ج)(۲ ۰ ۷) (د)(۷ ۰ -۲) 


(۳)|ذا كانت : ح(4 »۱) هی منتصف اب حیث :ب (۲ ۰ فان : ۷- ۷ 
( 0)1 ۶۰) (ب)(۱ ۰ ۱۶) (ج)(۳ ۰ ۷) (د)(۲ ۰ -۲) 
)اذا كان : ۲ - (لت » ۵) ¢ 2 هر ۰ ۰ E‏ اج فان : لے = دم موی 


(1)-5 (ب) ۶ (ج)ه [د )جه 


س سس _»هالهندسة التحليلية 


(ه) فى الشکل القابل : 

إذا كان : ؟ (۲۰۱) عت (7 ۲۰) 

جوج ر ال ب 

فان النقطة س هی ور بط 0 

روص 4 (د) (-۲۰) 
() التجه الذى يعبر عن السرعة النتظمة ٩‏ کم/بس لسيارة في اتجاه الشمال الفربی 

۳ ار 

(۱) ۲۳۲ س +۲۳۳ ص (ب) ۲۲ س ۲۳۲ ص 

(م) -۲۳۲ س + ۲۳ کیہ (د)-۲۳۹ س +۲۳۱ صہ 
(۷) التجهات الآتية متجهات وحدة ما عدا ات 

و مات مه a‏ 
(4) اذا كانت : ح 3 آب وکان ای = ۶ سح , 0۱-4(۷) ۰ (fee‏ 

فان النقطة ح هى کچ ا 

و CD’ (eo.‏ (ه) ( + ) 
(ه) النسية التى يقسم بها محور السينات القطعة المستقيمة آب حيث ؟ (۲ » ۰) 

س (۲-۰۷) هی وت 

(۲:۰۱ (ن) ۲ :۳ (ج) ۳ :۲ (د) ۲ : ۵ 
(6 +ب ح مثلث فيه : ۳(۲ ۰ ۰) ۳ بت (۷ ۰ ۱۰) ¢ ح (۲ (Te‏ 

فإن نقطة تلاقى متوسطات المثلث هى yr‏ مياه 

(1) (۶ ۰( (ب) (5” ۰ ۶) (ج) (55) (د)(695١)‏ 
(() فى الشکل المقابل : / 

إذا كان : ٤‏ 1ح = ۲ اب 

فان النقطة س شى TT OTD ORAL‏ ات ۶ ح(۱-4) 


)۲۱ ١ ۲-( (ج) (-۲ +۰"( (د)‎ )۱۱۰ ٤-( (ي)‎ (٤ e ۰-( )1( 


لما 


اختبارات ترنخمية 


0 إذا دار متجه الوضع = (۳۷ ۰ ۱) حول نقطة الاصل بزاوية قیاسها 60" فى اتجاه 
دوران عقارب الساعة فإن الصورة القطبية للمتجه ‏ بعد دورانه هى EI‏ 


(۲()1 ۰ ۳۰) (ب) (۲ ۳۱۰۰) (+)(۲ ۰+( (د)(۲ ۰ 1( 
الدرجة الكلية 
|2" "زة |51 ) حتی درس 2 من الوحدة الخامسة ۱ 
آجب عن الاسئلة الذتية : 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)١(‏ معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة )5 3 -؟) ویوازی محور السينات هى موا مويه 


یز عویش (ياعن+ 2۲ ۰.۰ (ج)سن- ۲<. (و)هن-۳<. 
(۲) المعادلة التجهة للمستقیم : 4 سن + ۳ ص = ۱۲ هى n‏ 

(۱) ی < (-1 1) + ك ٤)‏ ء۴( (ب) ی =( ۰-) + لت (۳ ۰ ) 

(ج) =( 6-۰) + ت (-۰۲ 4( (د )=( ۰ -) + ك (-۲ ء-( 
(۴) فى الشكل ابلقابل : 

جميع العبارات الآتية تعبر عن 0 

ANGE USE e er م ماعدا العبارة‎ 


(1)اح + ح۶ +۵۶ (ب) اب +سء + هرد 
(ج) ؟ء + دوم اي هر بویا ل 2 ١‏ 
(8) إذا كان : ی = (؟ » -؟) متجه اتجاه المستقيم فان جميع التجهات الآتية تكون متجهات 
اتجاه لنقس المستقيم ما عدا التجه Mees‏ 
FIO)‏ ۰ ۳) (ب)(-۲ ۲-۰) (ج)( ۲-۰) (د)(-٤‏ 0۰۰) 
(۰) إذا كانت النقطة ؟ (۰ » ۰) هى صورة النقطة سب (؛ » ۲) بالانعکاس قى الستقیم ل 
فإن معادلة الستقیم ل هی ون و 
(۲)س = ۲ ص (ب) ۲ س + ص = ۵ 


(ج) ۲ س - ص = ه (د) سس + ص ٦=‏ 


لعا 


> الهندسة التحليلية 


(«) التجه الذی يعبر عن إزاحة جسم مسافة ۰؟ سم فى اتجاه الجنوپ الشرقی هو هه 
() ۲۳۲۰ س + ۲۲۰ ص- (ب) -۲۰ ۲۳ س + ۲۷۲۰ ص- 


ل یا RGA‏ سس - ۲۳۲۰ اس 
(۷) إذا كان : ؟ (5 + -ه) (e‏ ۰ ۴( ۰ 2) وکان F/I‏ 

فان : لے = جات سوت بت 

17 (ب) -۱۰ (ج) -۵ (د) ۵ 


(«) النسبة التی یقسم بها محور الصادات اب حیث ؟ (۷ » ه) ۰ Va E‏ 


تساوی ۳ 
١)1(‏ : ۳ من الخارج. (ب) ۳ : ۱ من الداخل. 
(ج) ١‏ :۲ من الخارج. (د) ۳ : ۲ من الداخل. 
() فى الشكل المقابل : 
مغادلة المستقيم وح هنن لجح 


(1) ص = سس 
(ب) ص = سن 


این 
(چ) ص 2 مس 


(د) هن = م ترس 


(1) ۶۸ (پ) ۲۶ (چ) ۱۲ (د) ۸ 
(6 متجه اتجاه العمودی على الستقیم : ہس = ۳ + ۲ لع ء ص = ٤‏ - ك هو e‏ 
(۲()1 ۱-۰) (ب) (۱ ۲۰) (ج) (۲ ۱۰) (د) (؟ » -۲) 
66 معادلة آحد الستقیمین النصفین للزاوية ی e‏ هی زین 


(۱) ص = ۲ (ب)اس = ٣ص‏ (جاص < سس (د ص < ؟ من 


اختبارات تراخمية تسس امس بسح 
رده تیم 
أجب عن الأسئلة الآتية : 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) قياس الزاوية الحادة المحصورة بين المستقيم : عن = (؟ ۰ ؟) + ك (۱ )١ ١‏ والمستقيم 


ی > - یساوی O‏ 
(1) 6۵" (ب) ۴۰ (ج) 1۲۰ (د) ۰“ 

() إذا كان متجه الاتجاه العمودی على مستقیم هو دم > (۳ » ۶) فإن ميل هذا الستقیم 
re 5‏ 
(1) ج (ب) ‏ (ج) ۳ (د) ٣‏ 

0 إذا کان : اب‌جومتوازی أضلاع فإن: ب٣‏ + سح + یں = TER‏ 
(1) صفر (ب) e‏ (ج) 1ح (د) وب 

() قياس الزاوية بين الستقیمین ل, : سن + ۲ ص + و = . 
“لم :ی > (4۰۱) + ك (۰۱ ۲) تساوی وب 
(1) صقر (ب) 60" (ج) ۹۰" (د) ۱۳۵" 

(9) إذا كانت :(۰ ۰ ۳) » ح(۳ ».۰) وکانت تقع فی ثلث السافة من إلى جر 
فان نقطة ؟ هى زر 
(۲۰۱()۱) (ب) ۷ ۱۰) (ج) (-۲-۰۱) (د) (-۱-۰۲) 

(«) إذا كانت :۴= (م -۱ ۰ هنك (۳ ۰ -4) وکان 1// -. فی کن 
(1) عد (ب) صفر (ج) + (د)۱ 

(۷) قياس الزاوية الحصورة بين الستقیمین : س = ۱ ص 2 ۲ بساوی كوا م 0 
(۳۰)1* (ب) "٤٥‏ (چ) ۹۰" (د) ۸۰ 


Ea 


> الهندسة التحليلية 


(۸) قباس الزاوية النفرجة المحصورة بين المستقيمين : 


ص - (؟ -۳۳) (س + ه) ۰ ص - (۲ +'[؟ ) (س - ۷) تكون 


۱۵۰۱" اب“ (ج) ۱۳۵" (د ۱۲۰" 
ایی طى اتف بش =9 , ؟) + لت (۱ ۳-۰ ) يصنع مع الاتجاه الوجب حور 
السینات زاوية قیاسها نب 
(1) ۲۰ (پ) ۲۳۰ (ج) ۷۰ (د) ۱۵۰" 
(۱) سيارتان ۴ » س تسيران فى خط مستقیم فإذا كان : ع, = ۲۰ س » عن = .ه سد 
فإن عن د 2-66 قفو - 
۳:1 تن (ج)-۲۰ (ر )۵ 


(۱) اذا كان المستقيم 2 ڪڪ یصنم مع محوری الإحداثيات مقا مساحة سطحه 
ات د : : = ا 
(1) ۲ (ب)-۲ (ج)1 (د) 12 


60 مجموعة قيم لت التی تجعل قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین سس + لتك ص ۸ < 
» ۲ سس -ص - 20 ۰ یساوی ‏ هی 


+p} ۰ {¥ +۳۱‏ رب (۳ » +1 (د) (۳) 


الدرحه الکلبة 
لی درس 4 من الوحدة سا 
أجب عن الأسئلة الاتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


)اذا كان (5ء5)ء(؟ » م) متجهى اتجاه لمستقيمين متوازيين فان :م = 


(۶)1 (ب) ۳ (ج)۲ زد )3 
(م معادلة الخط الستقیم الار بالنقطتین : (۳ » ۰) » (۰ ۲-۰) هی 
ص ص 
ل ات م عرد 
E Ean e E. a‏ 
E‏ اج 


اختیارات تراكمية كو ا جج سوت ور سس 


(۳) قياس الزاوية بين المستقيمين الذين میلاهما ل » -۲ یساوی EY‏ 


(1) 60" (پ)۳۰۰* (ج) ۹۰" (د) ٩٩۰‏ 
(4) طول العمود المرسوم من النقطة ١(‏ 0 ۱) على الستقیم : س + ص = ۰ 

بساوی ENON ROE‏ وحدة طول. 

[1) ۲ (ب) ۲ (ج) ۱ (د) صقر 


(0) اسح مثلث فيه :ب (۳ ۰ ۵) » عد (-۳۲ 6۷-6 4 6 2 .ی 
بحيث مساحة ۸ !و = ج مساحة 4 !بح فان +ء - 0221116 


(۱) (۳ ۰ كد (ب) (»۲) (ج) (۰ م (۰) (۱۰۱) 

(«) إذا كان : ی = (۳ » -) متجه اتجاه لستقیم ما فإن جمیع التجهات التالية تکون متجهات 
اتجاه لنقس الستقیم ما عدا التجه مج 
(1) (-۲ ۰ ؛) (ب) ٩(‏ » -۱۲) (ج) (۳ ۰ 4) (د) (۵ ,۱ » -۲) 

(۷) البعد بين المستقيمين : ۳ س - ع ص + .۲ = . »أ ”سن د ع ص + ۱.۰ - . 
بساوی ..........٠‏ ی‌حدة طول 
(î)‏ ۲ (ب) ۲ (ج) ۶ (د) ۵ 

(۸) طول العمود النازل من النقطة (-۱ » )٤‏ إلى محور الصادات یساوی ۰۰ وحدة طول 
(1) ۷ (پ) = (ج) ۱ (د) ۶ 

(5) سح مريع فيه !(۲ ۲-۰) » معادلة ح و : ۳"س - غ ص + ۲ = ۰ فإن مساحة المريع 
اج <ء - مهف مهو وچ وحدة مريعة. 
(1) ۶ (ب) ٩‏ (چ) ۱۹ (د) ۲۵ 

(۰) قياس الزاوية بين التجهین : ؟ = ۳ س- +۳۷ ص- » ب < -6 س- یساوی e.‏ 
(1) ۶6" ات ۷ Ê‏ ديه ني (د) ۴۹۵۰ 


(۱) ای + بح + مم ء +۲۶۵ pr‏ ۲۳ 


(۱) ح۶ (ب) و (ج) * (د) یت 
09 طول العمود الرسوم من نقطة الاصل على الستقیم : - (۵ » ۰) + له ٤(‏ » ۲) 

بساوی ۰۰۰۰ وحدة طول. 

(1) ۱۵۶ (ب) ه (چ) ۳ (د) ۶ 


.لل » الهندسة التحليلية 


الدرجة الكلية 


8 ااي ۳ ل 


أجب عن الأسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 


(۱) قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين :سس - ۲ ص + > ٠‏ ۾ ين +۲ ص - ۷= ۰ 


۳۹۰1 (ب) ۳۰ 


(1) ۱۵ (ب) ۵ (ج)1 (د) ۶ 
(۳) معادلة الستقیم الار بنقطة تقاطع الستقیمین : سس = ۱ » ص = ۲ هی TEEN‏ 


(و1)حن ححا ۰ (ب) سس ۲ هن < ۰ (ج) ۲ سن -ص 2 ۰ (د )۲ سس +ص 2 ۰ 
١‏ 


(ء) فى الشكل المقابل : 
5-7 0 
(1)ب + ی (ب) اب +۶ 
(ج)۲ اب +۲ و ۱۳۳۹[ ب 0 > 


(م) نی النقط الآتية تقع على الستقیم : م = (-۲» ۱) + اك (۱ ۰ -۲)؟ 
(۱)( ا ۲-۰) )ب( ¢ (م)(+ ۰ :3 (د)(<1 ۲۰) 


و ۰ 5 4 ۰ 
رم الستقیم : حك + شك = ۱ يصنع مع محوری الاحدائیات مث مساحة سطحه 


(1) 6 (ب) ۷ (ج) ۱۶ () ۲۸ 


اختبارات تراكمية و سوت ات 


(۷) فى الشکل امقابل : ۱ 0 
اب حء شبه منحرف إذا كان : ص 
RT‏ مرو 3 ج 
فان : قيمة له = :0 حيث لے 3 2 

(1)-۲ (ب) ١-‏ (ج) ۱ (د) ۲ 

(۸) إذا كان ی = (۲ ۰ ۰ كي -(-۲ » 4) متجهی اتجاه الستقیمن 
فإن قياس الزاوية بين الستقیمین یساوی ترصن 
(1) 6۰" (ب) ۹۰" (چ) ۹۰" (د) ۱۸۰" 


(1) العادلة المتجهة للخط الستقیم المار بنقطة تقاطع الستقیمین ل, بسن ۵ج 
» ل, : سس + ص = ۱۳ ومتجه اتجاهه ٤(‏ » ۱) هی ا 
(1 )=( ۱۰) + له )+۸( (ب) م =( 0۰ + ت (۶ ۱۰ 
(ج) =( )+ ت( ۱۰ لداعي (ه -۸) + (۱ ء٤(‏ 
2 إذا كان الستقیمان : ص - ه س + ى »> ص = س +۶ متوازیین 


فان :> warren‏ 
o )1(‏ (پ) -ه (ج) 5 (د) ۶ 


0۱ النقطة التی تقع فى ۳ المسافة من ! إلى ب للقطعة المستقيمة ۷ 


حیث ؟ (۳ ۰ -۲) 2 ب (-۱ > ۵) هی د و و مین 

(FADER. ۷۵‏ )۲۰۳ (د) ( » ¥( 
9 معادلة الستقیم الار بنقطة تقاطع الستقیمین ل : سس +۲ ص - غ = . 

» ل, :سس ؟ ص = ۰ ویوازی محور السينات هی e‏ 

(1)جن- ۲ (ب) ص = ۱ (ج) ص - ۳ (د) ض 2 ۲ 


محتوی امتحان شهر مارس 


إلى : 


: التطابقات المثلثية: 
إلى : 


: تنظيم البيانات فى مصفوفة. 


إلى : 


المعكوس الضرن للمصفوفة. 


زوایا الارتفاع والاغخفاض. 


: الکمیات القياسية والکمیات التجهة والقطعة 


الستقیمة | لوجهة. 


تقسیم القطعة المستقيمة. 


محنوی امتحان شهر آبریل 


1 القطاع الداثری. 
إلى : 


: المتباينة الخطية. 
: البرمجة الخطية والحل الأمثل. 


ب؛إلم زلنا 


المساحات. 


: معادلة الخط الستقیم. 


إلى : 


المعادلة العامة للخط المستقيم الماربنقطة 
تقاطع مستقيمين. 


نماذج اختبارات شهر مارس 


تس الدرجة الكلية 
اختبار 4 م 
أجب عن الأسئلة الآتية : 
8 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : (؟١‏ درجة) 
۷ ۷-6 لہ م۱ 0 
١‏ إذا كانت :۲= )۲ ل ¢ بر ۲ | وکان : اب 
فان : ل + م + رہ = ره نو 
(1)-ه0 ([ب) ا (ج) -۶ ۱د) ۲ 
(0) کل مما یاتی يساوى (۱ - ما 9) (۱ + حل) ما عدا E ak‏ 
ك (ب) ا" 0 (ج) ۲-۱ 0 )»د )ما ۵ 0 
+1۲ 6 
(۳) مساحة الظگت الذى رژوسه ؟ (۰ 6 (٤‏ م سي (هة » ۲ (١ 6: REE‏ 
تساوی ...ءءء وجدة مربعة. 
(۷)1 (ب) ۱,۵ (ج) ۴,۵ ([د)٩‏ 


©9 إذا كان : ۴= (۸۰۱۷) > - ٩(‏ » ۶) فإن كل العبارات الاتية صحيحة 


ما عدا POE‏ 
(i)‏ + ب 2 (۱۲۰۱۱) (ب) = 4 
(ج)۲؟- 2 (۰۱۰ ۱۲) (د) اب +۲( <( 


(۰) إذا كانت ۱ »ص مصفوفتین بحیث : اس +ب ۳1-٩‏ 


فان : اس تکون مصفوفة و دای ای 
( أ ) صفریة. (ب) متمائلة. (ج) شبه متمائلة. ( د ) قطرية. 


() أى من التجهات الاتية يمثل متجه السرعة لسيارة تتحرك بسرعة مقدارها ۱۰۰ كم/بس 
فى اتجاه 7۰ شمال الغرب ٩‏ 
(1)-۰ه س + ۳۵۰ ص (ب) ۳۷۵۰ س--.ه کی 
(ج)-۵۰ ۳ س + .ه صہ (د) -.ه س - ۳۵۰ ص 


[e 


(۷) إذا كان : ۴ = (۱۰ ء ) فإن الصورة القطبية للمتجه 5 OEE‏ 
(1)(ه و (ب) (۱۰ لم (ج) (۱۰ ۰ 2) (د) زه +۳ 
(۸) فى الشكل ال مقابل : 


بح شبه متحرف فا ب حيتت اع ع 


ی ۷ سوت موو چە ەە 


(1) آي ۷ 05 »۶ ۳ 
(<) س۶ (د)”اآى ۴ 
)٩(‏ إذا كان :ل 000 قان : ۶ < e Ek‏ 


(6٤ .()1(‏ ا (ج) + (۷ )٤‏ +( 
() إذا كان : ؟ // س وكان :۴= ۴۰۲) ۰ |= ۱٣۲٤‏ 


(۱) +۲ (ب) + ۲۲ 
(ج) + ؛ 5 بصو (Fats‏ 


(۱۱) مجموعة الحل للمعادلة 0 - ما0 = + حیث EES r202.‏ 


2 ب( عب 
e)‏ ¥« ر ب 
0 اذا كان : ۳ س + ؛ ص = (لے ۰ 0( ۰ ۴= (ك ء ك2 + 0) 
فان :۴ = اوه هد 
(1)-غ س- + ۳ ص (ب) ۲س بغ ص- 
(ج) سیت + 6 ص- (د) ٤‏ س-- ۳ ص- 
آجب عن السوالیین الآتيين : (© درجات) 


: أ ف الشکل امقابل‎ ١١ 


ء منتصف ساي 


» م متتصف ۶۲ 7 
ت 0 اد 


آثبت أن : لت + اح = ۲ مب +۲ و ح 


المعاصر (ریاضیات - امتحانات) م 4 / آولیثانوی / التيرم الثانى | 1٩‏ | 


الاختبارات الشهرية دص کی سم ی سور یر ی 


0 اند + ول حسب ریا تج زا وتر س يقابل زاوية مركزية قیاسها 5۱۱۰ 


ظ رح - 
آجب عن الأسئلة الآتية ۱ 35 
8 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : (۱۲ درجة) 
() عا" 0 +" ۲۷۵ 0 - متوو 
(i)‏ ما" 6س" 0 (ب) ۲ ا" 0 ف" 0 
(ج) ا" 0 (د اما" 0 
(۲) اذا كانت : 6 0 ۳ =( فان : إن + ی E SER‏ 
11 (پ) - ] (ج) ٤‏ ] (د) -۲ ] 


(۳) عند حل نظام العادلات : ۲ سن + ۳ ص ع - ۱ ¢ ۳ سس + و ص +۲ ع <۸ 
»سس ب لاض - ۲ 6 < -۱ يكون دح RE:‏ 
([1)-۱ (ب)۲ (ج) -۲ (د) ۴ 

© إذا كان :21( ۲۰) » ۲۰۲۸ ۰ ح-(۰۰؛) 
وکان ۴ ر کا نیت کان وطح Vr‏ 


(۳)1 (ب) ا (چ) ۱ (د) ۲ 
() إذا کان : جس ص = (۲ ۰ ۳) ۰ صرح - (4 0۰) فان + سرع = ... 
(1) ( <^( (ب) (۲ ۲۰) (جم (۸۰۸) (د) (۶ ۰ ۲) 
(1) الحل العام للمعادلة : لا ۵ + ۱ = ۰ هو ............... (حیث له 3 ص.) 
F =0(1)‏ ۲ + بمو (ب) 0 = ¥ 2۲ + ۲ ہ7 
۱ چ) 0 < +1 (د) 0 = E‏ +۲ يمير 
0 نا کات a‏ ۲:۷ حرت ۵ لرع) كب ار مج + ع 
فان : ET - "٩‏ 
1 (ب) ۲ ۱ (ج) - ۱ (:)-۲ ۱ 


)04 إذا كانت : که = ۰۲۲۲ (E‏ ¢ ۳ 3۳ ۳ » غ قوتان توّثر 


نقطة مادية فإن معيار محصلة القوتين = ا مر ياد 
(1) 6 (ب) ۷ (ج) ۳ (د) ۵ 
ع ۱ 
)٩(‏ مجموع جذور العادلة : 0۳ 5 = ۰ بساوی کب 
SY‏ 
(۱)-۲ (ب) ۱ ٠:)‏ (د) -۱ 
)٠١(‏ فى الشکل امقابل : ۶ 
بخ کل ریاعی اب + یوت 227 
(۱)اب + و (ب) ب؟ + ىح ا 7 
(ج) ۹۶+ ڪب (د) 2 سم 


(۱) إذا كان س- شی متجه وحدة فی اتجاه الشرق » ص- متجه وحدة فى اتجاه الشمال فان القوة 
ئ التی مقدارها ۶ نیون وتؤتر هی اتجاه ۰ شمال الغرب هی ف = سوه 
ee‏ ص- (ب) ساس + ۳۳۲ حی- 

(ج) ۳۲ س +1 ص- (۰) -۲ ۳ اس +۱ ص 
0 إذا كان : ؟ - ٤‏ س- - ۳ ص- 4 لد كيه يفي تب 


,۱۱۱۰ -ااب | قان بن ان سات ات جات سمو 


61 هي + 4 ص- (ب) 7 س- + 4 ص- 
(ج) ۶ س- + ۲ ص (د) -4 س- + ۳ ص- 
8 اجب عن السؤاليين الآتيين : 


7 إن كان : ١‏ 07 جر وا 0 ب ۰۳۰ ۷) 0 بی - (۷ <«( 

أوجد af‏ 1 فت 
18 آوجد مساحة سطح الثلث الذی رژوسه ؟ (۲ 3 ¢ ب (-؟ ©“( 4 حل (e‏ 
( درجات) 


( درجات) 


نماذج اختبارات شهر ابریل 


الدرجة الكلية 

أجب عن الأسئلة الآتية : 

68 اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : (۱۲ درجة) 

)١(‏ مجموعة حل التباینات : سن > . » ص > ٠‏ »عن + ص < ؛ تمثل منطقة مثلثة 
رژوسها النقط خی 


(6c (۰) ۰(»)۶» ۰()1(‏ (ب) (۰ ۰) »( +( “)° +6( 
(ج) (؟ » ۶) » (۰ <£( (e‏ +<( (د)(۰ » ۰) ۰( <( ۰( (fc‏ 
(۲) أى من النقط الآتية تنتمی إلى منطقة حل المتباينتين : س + ص < ٩‏ س - ص > ٩۷‏ 


(i)‏ <<( (ب) (۳ ٤‏ ) (ج) (۰ ۰ ۰) (د)(۳ ۰ -ه) 
(۳) قطاع دائرى محيطه ۸ سم وطول قوسه ۲ سم فان مساحته = eseren‏ سم" 
(1)؟ (پ) ٩‏ (ج) ٤‏ (د) ۱۹ 


(4) النقطة التی تنتمی لنطقة حل المتباينتين : ٠.‏ < سن < ه # +" كن <ر ۲ 
وتجعل دالة الهدف ی = ۲ من + ۲ ص آکبر ما يمكن هی توس 
(۶()1 ۰ ۵) (ب)(ه ۰ ۲) (ج) (۰ + ۰) (د)(۶ ۲) 


(1) ۵6 (ب) 1۸ (ج) ۳ (د) ۷۱ 


(1) أى من الاشکال البيانية الآتية یمثل مجموعة حل للمتباينة : ۰ <2 سس <۲ فی ع ٩‏ 


ص 


> اختبارات شهر أبريل ۰ 
۵ شم اه ی تم i‏ د قرع سب ۰ 


» لاعن - ض -۵ = ا فى .. 


۲)7 13 (ب) (-۰۲ E‏ (.) (1۳ 
(۸) الستقیم الذی معادلته : عي = (-۱ ۰ ؟) + اك (۲ ۰ ؟) يمر بالنقطة یل 
(1) (۲ » ۶) (ب) (۱ ۰۰ (چج) (-۲-۰۲) (د) (۰ ۲۰) 


٩ - مساحة التلث المحدد بمحور السینات ومحور الصادات والستقیم : ۲ س + ۳ ص‎ )٩( 


تساوی دب وحدة مریعه 

۱۴ (ب) ۴ (ج) ۲ (د)‎ E 

(۱) طول العمود المرسوم من النقطة (-۲ » -4) على الستقیم :م = (۳ ۰ ۰) + لت (5 ۸۰) 
بتاری RL‏ 7۴ 9 با 5 
(1) ۱:۷ (پ) ۲:۱ (چ) ۰:۱ (د) ۳۶۱ 


60 إذا مر مستقیم بالنقطة (۲ » ۱) وكان التجه رم = (۱ » ۳) عموديًا عليه فان معادلة 


الستقیم هی E‏ 
(1) سس + ۲ ص + ۵ = . (ب) عن + ۳ ص - ۵ = . 
(ج)س - لاص < . (د) ۳ سس صص- و < . 
60 قياس الزاوية الحادة بين الستقیم : ی = (۲ ۰ ۲) + ت (۱ ١‏ ۱) والستقیم س = . 
55 د 
)1( مغ" (ب) ٩۳۰‏ (ج) ۰" (د) ۱۳" 
8 أجب عن السؤاليين الآتيين : 7 
[1] أوجد الصور المختلفة لعادلة الخط المستقيم الذى يمر بالنقطة (۱ » ۲) ويكون عموديًا 
على المستقيم : ی = (۲ ۰ ه) + له (-۱۰۲) ٤(‏ درجات) 


[؟] مثل بيانيًا مجموعة حل التباینات الآتية معا : 


سس < 4 عم ص<س +۲ , سن +۲ ص > -۲فی 2 خا م (8 درجات) 


الاختبارات الشهرية 


اختبار الدرجة الكلية 


أجب عن الأسئلة الآتية : ۳ 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات ابلعطاة : (۱۲ درجة) 
(۱) قياس الزاوية بين المستقيمين ص = (۳ ۰ ۱) +21 (۱۰۲) ۰ ۲س +ص بو = . 
بساوین EE‏ 
۰/1۱ (ب) o٤ ٩۳‏ (ج) ۳۹ )د( ۷۲" 
(۲) البعد بين المستقيمين : ۲ س - ص - ١‏ , م - (. » -۲) + لح (-۱ ۲-۰) 
يساوى بعد وحدة طول 
۱ ۱ 1 
(1) (پ) ۶ (ج) > ۱ ( د ) صفر 
(۳)|ذا كان ميل السنتقیم اب بساوی + ١١‏ (-5 ۰ه) فأى من النقط الآتية تقع على 
الستقیم آب ؟ 
)<( ,° (ب(۰۱ ¥( “<a,‏ (د)(٩‏ ۰ ۶) 
(٤)دائرة‏ طول نصف قطرها نق سم وكان محيط قطاع دائرى فیها (۲ نق + ۸) سم 
فان مساحة هذا القطاع اي سود مت 
(1)نق" (ب)؛ نق" (ج)۸ نق" (د) ۶ نق 


(ه)فى المستوى الديكارتى : النطقة التى تمثل مجموعة حل المتباينات : 
مس > ۰ » ص > . سن + ص LE‏ تکون منطقة iie‏ 


(1)دائرية. (ب) مربعة. (ج) مستطيلة. ( د ) مثلثة. 
(5)متجه اتجاه المستقيم العمودى على المستقيم الذى معادلته : ٣سس‏ - ص + ه - . 

هو ا 

9 ۳۰ (/(۲۰۱) (ج)(۱-۰۳) (د)(-۲ ۱-۰) 
(۷)معادلة محور تماثل اب حیث ۲(۱ ۱-۰) » (:۲۰) هی جع جرا 

( )س + ۲ ص < . ([ي اس + ۲ ص = ه 

(چ/۲ یہن - ص = هو ( د )اس ۲ص = و 


> اختبارات شه رأبريل 2222 


(۸) الشكل المقابل يمثل منطقة الحل لنظام 
من المتباينات فإن القيمة الصغرى لدالة 
الهدف عن = ۳ س + ۲ ص هی ی 


(1)1 (ب) ۸ 
(ج) ۱۳ (د) ۱۳ 
(:) الستقيم ل : سس ١‏ - ۲ لع » ص --۱ + ؛ لت يمر بالنقطة و 
(۱()۱ ۱۰) (ب) (۱-۰۱) (ج) (-۲-۰۱) (e)‏ 
(.) فى الشکل المقابل : 
1- ۲ ؟ حر 
» مساجة القطاع م اب < ۱۲ سم" 35 
فان مساحة الجزء الظلل = سم" 
([1) ۱۰ (ب) ۱۲ (ج) ۱۶ (د) ۱۵ 


0 أى الاشکال الآتية یمثل مجموعة حل التباينة : سس + ص > ١‏ ؟ 


0 
60 إذا كان ( »ب) ينتمى لجموعة حل المتباينة : سس + ۲ ص > ه حيث ؟ 6 
عددان صحیحان فان أقل قيمة للمقدار ۲ ؟ + ٤‏ بس - ns‏ 


(1)ه (ب) -ه (ج) ۱۰ (د) 1 
8 اجب عن السؤاليين الآتيين : 
[1) آثبت أن المستقيمين : مس - (. ۰ )٤‏ +ك (۲-۰۱) » ۲ سن +ص +۲ 2 ۰ 
متوازیان ثم أوجد أقصر مسافة بينهما . (8 درجات) 


[؟] ؟س وتر فى دائرة طوله ۸ سم يقابل زاوية مركزية قياسها 36 " أوجد لأقرب رقم 
عشرى واحد مساحة سطح القطعة الدائزية الصغرى التى وترها کے ٤(‏ درجات) 


سس و ۱ مج با او ای و رس بوجوو جهو 


نماذج امتحانات الکتاب المدرسی 
فى الجبر وحساب المثلثات 


النموذج الاول 


أجب عن الأسئلة الآتية : 
8 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)١(‏ النقطة التى تنتمى إلى مجموعة حل المتباينات : 
بين > ۲ ء ص ١‏ ,م سن + ص > ۲ هی e FER‏ 
(۲()1 ۱۰( (پ) (۱ <«( (ج)(” ۰ ۲) (د) (۱ (Te‏ 
(۲) اذا كانت : | مصفوفة على النظم ۱ × ۳ »ب" مصفوفة على النظم ۱ × ۲ 
فانه یمکن اجراء العملية الآتية ............... 
(1) + ب (ب) ص +۱ (ج) اس (د) اب 


() مجموعة حل المعادلتين : ۴ س ٣‏ ص - ١‏ ¢ لاسن 4لا ص -8 هی 10770 
۳۰۱ (ب) 10۰0 (ج) [(۲ ۳۰)) (د) ١5+‏ 1)۲ 


(ء) قطاع داثری محیطه .۱۰ سم وطول قوسه ۲ سم فاٍن مساحته بالسنتیمترات الربعه 


(5)1 (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د) ۲۰ 


(ه) مجمومة حل العادلة : ماس + ماس = ٠‏ حبث ا ایکا ۹۳۹ 


1 5١62 (ب)(۲۲۰) (ج)[۲۶۰] 7 (د)‎ EFO) 


(1 ) حل نظام املعادلتین الخطيتين التالیتین باستخدام امصفوفات : 


۷۲بس-۲ص< غم ۲س + ص 2 ۲۳ 


(ب) آثبت صحة المتطابقة : 
ما © ما (۹۰*-۵) نا 1-۱-0" 9 


امتحاتات الكتاب المخرسن   .‏ اوج کک 


 ( 8‏ ) آوجد مساحة المثلث الذى رؤوسه (-4 ۲۰) »(۳ ۱۰) » (-۲ » ۵) باستخدام المحددات. 
(ب) آوجد مجموعة حل امعادلة : ۲ ماس + ١‏ = ۰ حيث س 3 ]. 13۰ 
۱ 
8 (۱) أوجد قيم س التى تحقق العادلة : RE‏ | 
۵ * عن 
(ب) رُصد قارب من قمة فنار ارتفاعه ٠١‏ مترًا » فوجد أن قياس زاوية انخفاضة مع" 


» أوجد بعد القارب عن قمة الفثار. 


تلات ا ل أ س 


© (۱) اب وتر فى دائرة طوله ۸ سم يقابل زاوية مركزية قياسها ۱۰ آوجد لأقرب رقم 
عشری واحد مساحة سطح القطعة الدائرية الصغری التی وترها ب 
(ب) عين مجموعة حل امتباینات الآتية بيائيًا فى ع × ع : 
ك و شیک », سس +۳ص < ۷ ۰ لاعن + ء كن < :۱ 


ثم آوجد من مجموعة الحل قیم سس » ص التی تجعل قيمة الدالة : 
عي < ۰ عسل + 6 ص أكير ما یمکن. 


أجب عن الأسئلة الآتية : 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(1) إذا كانت ۱ مصفوفة على النظم ۲ × ۳ » ص“ مصفوفة على النظم ١‏ + 
فإن المصفوفة اس تكون على النظم جم 
xr (1)‏ ۲ ([ب) ۳ ۱*۷ (ج) ۲ « ۱ ۱۲۱ ۲۷ 
(۲) النقطة التى تنتمى إلى مجموعة حل التباینات : 
جن > . © منك ۰ لاسن دجن <ع » جن + ۳ ص < ۱ هی 2-1 
 )۲۰۱(۱(‏ (ب) (۰۳) (چ) (۲ ۰ ۲) (د) (۱۰۱) 


> الجبر وحساب المئلتات 


۲ یس ۲ 


(۴) اذا كان : ا فان : س = ۳ 


)۲(1 (ب) ۲ (ج) 6 ([د)۵ 
()أبسط صورة للمقدار : ١‏ + فا" 0 هى NEES‏ 
(1)عا" 6 با ۵ داكا" 0 ( د)6" 0 


واو E E LENS‏ 
8 (۱ )حل نظام امعادلتین الخطيتين التاليتين باستخدام طريقة كرامر : 


یں 7 ص - 7 )م سس +۲ ص ح ه 


(ب)آثبت صحة اسب , عا س × اس ١‏ من سس 
صني 


و ( ١‏ ) أوجد المصفوفة | التى تحقق العلاقة : 1[ ول 0 


(ب) آوجد الحل العام للمعادلة : ما ( & - 8) = + 


8 (1)إذا كان : ۱" =( , 7 ) هابت آن۱۰ -1۲۲+۱۰-[-] 
(ب)قطعة دائرية قياس زاویتها الركزية "٩۰‏ ومساحة سطحها ۵ سم" 
» أوجد طول نصف قطر دائرتها. 


زاوية ارتفا ع قمة العمود ٤‏ آوجد لاقرب متر ارتفا ع العمود عن سطح الأرض. 
(ب) آوجد القيمة العظمی لدالة الهدف ی = ۲ سس + ص تحت القیود : 


عق > ...هگ » ۲ یس +۲ ص < ۱۸ ۸ سس +ص ۸ 


۳۷ 6 نماذج امتحانات الکتاب المدرسی فى الهندسة التحليلية 


| النموذج الأول 


آجب عن الأسئلة الآتية : 
ل[ أكمل ما يأق : 


N‏ كان ع ۷4 مود لاسو سيد عر ع سس كو 
فان :۷ رت ت 
© إذا كان : ؟ - (-۱»۲) » حح -(-5 » لع) متوازیین فان :لع = السب 
() إذا كانت : ۲<-(-6) » > وو ۸-۰ ۰ 2 اب 
بحیث ی : وب = ۲*: ۱ فان : = a Rs‏ )| 
)٤(‏ اذا كان الستقیمان : ۳ س ٣‏ ص + ۷<. عم اس +۳ ص + - . 
متعامدين فإن : ؟ - ماماو وه 6ه 


(ه) العادلة التجهة للمستقيم الذى يمر بالنقطة (۲ » -۳) ومتجه الاتجاه له (۳ » )٤‏ 


8 (1) إذا كان : | -۸ ؟ | = ه | 2 ؟ || فأوجد : قيمة لك 


(ب) أوجد طول العمود المرسوم من النقطة (۱ » ۲) على المستقيم الذى معادلته : 


. = ۷ جس - ۷۲ ص‎ ٥ 


9( اب هکل یامن دعصف کی ٠‏ افعوسيف يع 
آثبت أن :سح + ۱ء = ۲ مو 
(ب) أوجد معادلة المستقيم الذى هر بنقطة تقاطع المستقيمين : 


اسن + ص هو ء ع = (۱ ۰ .) + لت (۱۰۱) ویمر بالنقطة (ه ۰ ۳) 


> الهندسة التحليلية 
8 (1) إذا كانت نقطة ح (۲ » ه) تقسم اب بنسبة ١ : ٤‏ وكانت :۱ (4 6 ؟) 
فأوجد إحداثيى نقطة ب 


(ب) أثبت أن الثلث الذی رژوسه النقط : ص ٤(‏ 6 ۲ + سس (” + ۵) 6 = -۱) 


قائم الزاوية فى ص » ثم احسب مساحة الدائرة المارة برژوسه. 


9 إذا كان ل : ۲ س +۲ ص- 7 ح ۰ 7 ل : ۲ س - ۳ ص + ٤‏ = . فأوجد : 
(۱) قياس الزاوية بين : ل » لم 


(۲) المعادلة المتجهة للمستقيم الذى يمر بنقطة تقاطع المستقيمين ل » ل والنقطة (۳ » )٤‏ 


النموذج التانی 
آجب عن الأسئلة الآتية : 
69 أكمل ما يأق : 
(۱) اذا كان : ؟ = (۲ 6 م EE‏ 3 ۲( فان : اب = ا ا > 
انا کان 7د » ب-(۰۱-) فان:|؟--1< 2 


(۴) إذا كانت : ؟ = (-۲ Y= ¢ (f‏ ۰ -۸) 
شوت عون السیدات وقسع ۴ب بص ده ها مان 
() قياس الزاوية بين الستقیمین الذين میلاهما لل » -۲ یساوی ی 


(ه) طول العمود الرسوم من النقطة (۱ » ۱) إلى الستقیم : س + ص = ۰ 


9 (۱) ادا كان : له || ؛ ؟ | = | -۴۲ | فأوجد : قيمة لك 
(ب) أوجد معادلة الخط المستقيم الذى هر بالنقطة (-۱ » ۰) ونقطة تقاطع المستقيمين : 


لآ سين -ص + ع =. عم بسن +ص + 0 < ۰ 


۳ 4 سم 


امتحانات الکتاب المدرسی 


و (1) إذا كانت : ۱<-(۶۰۳) » -< (۰ ۱-۰ »۰ << (۲-۰۲) ثلاثة رژوس 
لتوازی أضلاع !ب ح<ء فأوجد إحداثيى الرأس ۶ 
(ب) آثبت أن المستقيفين : ی < (۰ ۰ 4) + ك ۲-۰۱ ۰ ۲ س+ص +۲ -. 
متوازیان ثم آوجد أقصر بعد بینهما. 


8 (1) إذا كانت : ۱-(-۶۰۱) ۰ <(۵ ۱-۰) آوجد إحداثيى نقطة ح التی تقسم 
اب ماق ۷ 
(ب) دائرة مرکزها نقطة الاصل. 
آثبت أن الوترین الرسومین فى الداثرة الذین معادلتاهما : 
۳ س ٤+‏ ص  .<۱.+‏ هس۱۲ ص +۲۱ = . 
متساویان فى الطول. 


8 !ب<ء شبه منحرف فيه : ۶١‏ // سح فاذا كانت : 
؟(لاء٠١)‏ 0 ب (۳ ۰ -۱) 6 (۲ )١١‏ 0 ء (ه » ص) 


آوجد :(۱) قيمة ص (۲) مساحة سطح شبه المنحرف اب حء 


۳۹ 


aD HE‏ با مب 


الامتحانات النهاتية 
۱ ۱ محافظة القاهرة 


| اونا | أستلة الاختیار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


( إذا کات : م 
۵ 


اس ابر دست و ل و 
7 سرع ۲ ب س ۲ (ج) 6 ١‏ 0 ع ۲ 


0) إذا كان : ؟ ٦(=‏ ۰ ۸) فان :|۴]= E‏ 


)1( (ب) ه (ج) ۱۰ (د) ۱۶ 
() إذا کان :۴= ه س- +7 صہ » ان = س - ص 
فان : ++ بن = O‏ 
(۶()1 ۲۰) (ب) (7 ۰ ۲) (ج) (۷۰۱) ase NCS‏ 


الب 
(4) إذا کت اس ۰ ح ]شب تن فان : ؟ + + رع اذغ 


۲ 1 
(1) ۳ (ب) -۴۳ (ج) ۱۱ (د) ۱۱ 
(۵) المستقيم الذى معادلته : ۲ س - ص + ه = ۰ يمر بالنقطة مو . 
(E‏ (ب) (۱ ٤‏ ۰) (ج) (-۰۳) (د) (۲۰) 


(1) المعادلة المتجهة للمستقيم المار بالنقطة (۳ » ۱) وبنقطة تقاطع المستقيمين 
۳ بسن + ۲ ص - ۷<  .‏ سل + لاص - ۷ هی NEE‏ 
(1) ی = ۱-۰۷ جك (۱۰۲) (ب) ی = (۱ ۰ ۳) + كت (۲ ۰ -۱) 
(ج) ی ۱۰۳ بك 9 للم (د )م ۰۳ + ك ۰۱۵ ۲) 
() إذا كان : ۳ طاحس - ۱ = ۰ حیث ۳۰ < حن < ۱۸۰* فان : س = و 


)1( ۳۰ (ب) ٩۰‏ (ج) ۱۲۰ (د) ۱۵۰ 


> الریاضیات 


زنک ن E‏ فان : سس = وی بالات ونه کنو 
۳ سن 
(1) ۲ (پ) -۲ (ج) + ۲ (د)۱ 
)٩(‏ من نقطة على سطح الارض تبعد ۰ متر عن قاعدة سارية علم وجد أن قياس زاوية ارتفا ع 
قمة السارية ۱۵" فان ارتفا ع هذه السارية = .. ...۰۰-۰۰ (لاقرب متر). 
(1) ۱۰ (پ) ۱۱ (ج) ۱۲ (د) ۱۵ 
۵9 قطاع دائری نصف قطر دائرته ٤‏ سم وطول قوسه ۲ سم فان مساحته = و نتو 
(1) ۶ (ب) ۸ (چ) ۱۰ (د) ۲۰ 


۳ 


و ت 3 ۲ ارام اسه حاتي 
0 ب( ( )|1 ع ((۳ ۱ 


لعا | اه للحم 


60 إذا كان : ؟ = س- +" ص- » س = ۱۰ س- + ل صہ متوازيين 


6 اذا كانت : سہ= ۱ 


قان ل = PE‏ 
(i)‏ (ب) -۷ (ج) ۲۰ (د)-۲۰ 
۸9 المعادلة التجهة للمستقیم الذى يمر بالنقطة ٤-(‏ » ۳) وميله ج هى EE‏ 
(۱)ي =( )+2 (-1 ۰ ۲) (ب) م = (-و » ۲) + لت (۲ » ۰) 
(ج) ی = ( ۰ ۲) + ت (ه ۲۰) (د )م = (۰۷ه) + له (۳ ۰ -6) 
6 العادلة الاحدائية للخط الستقیم الذى يمر بالنقطة (۳ » ؛) ومتجه الاتجاه له (۲ » )١-‏ 
هی موی 
(1) ج + صن + و = » ( ب )سن + ۲ ص - ۱۱ < ۰ 
(چ) ۶ سن +۲ هن - 4 < ۰ ( د )۳ سن + ص - ۵ - . 
6۵ النقطة التى تقع فى منطقة حل المتباينة : سس + ص > ۷ هى EE‏ 
(۲()1 ۰ ۶) (پ) (۰-۰۲) . (ج)(۲ ۰ ۷) (د) (۷ ۰ -۲) 
6 ۲ب حدء متوازی أضلاع » م نقطة تقاطع قطریه فان : ب؟ + + جت ENR‏ 
() مي اة (ج) 6 (د) سای 


المعاصر (رياضيات - امتحانات) م ه / أولى ثانوى / التيرم الثانى 


(۸)1 (پ) ۱۳ (ج) ۱۱ (د) ۲۶ 


6 قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين : سس - ۲ هب + ۰ 7 اع ”عى + ۷ هنت ۰:2۷ 


تساوی ل a‏ 

)1( (ب) 6۰" (ج) ۰ (د) ۱۲۵ 
6 مساحة الخماسی النتظم الذى طول ضلعه ه سم یساوی TT E‏ 
(1) ۶۰ (ب) ۶۲ (ج) ۶۳ (د) ۶6۶ 
) طول العمود الرسوم من النقطة (-۲ 0 ه) إلى الستقیم : ۲ سس + ع ص +۱ < .۰ 

بساوی ............... وخده طول 
99( (ب) ۲ (ج) ؟ (د) ٩‏ 
62 مساحة القطعة الدائرية التى قياس زاویتها المركزية ۰ وطول نصف قطر دائرتها 
۸ سم يساوى د لالب سم 
(۰)1 (ب) ۱۷ (چ) ۸ (د) ۷۰ 


ی ا دك ۾¿ سل +ص < ۲ هی ولااة a‏ 


6 (ب)‎ 10۲۰ ۰(( (i) 

(ج) [(۱۰۱)] )د( ( 106 
وم اذا كان :۴=( Tae E ¢ e‏ ۱7۳۳4 فان : آب = N WEEE PN‏ 

() كت ۳۰) 3 5 - یج ( E‏ رر) (-۶ ۲-۰) 
وم النسبة التى يقطع بها محور السينآت القطعة المستقيمة اس حيث ؟ (۲ 0( 

»ب (۲-۰۷) هی ی 

() ۰ :۲ من الداخل (پ) ۲ : ۳ من الداخل 

(م) ۲:۳ من الخارج رو ) ۲ : ه من الخارج 


> الریاضیات 


9) المستقيم حت + > - ١‏ یصنع مع محوری الإحداثيات مثلث مساحته = :۰۳ وحدة مساحة. 
(1) ۱۵ (ب) ۳۰ (ج) ۷۰ (د) ۱۲۰ 
9 1 ۳ اسن ۷ ۷ ۸ 5 
اذا کان : = فا : ع 
ود / با في ا ٤‏ ۱۳۳ 
(1) ۴ (ب) -؟ (ج) ۷ (د) -۷ 
«6 إذا كان : خا 0 - طا 0 = 2 فان : خا 0 + ا 0 = رد 
(۳)۱ (ب) ل (ج) + (د)١‏ 
الأسئلة المقالية 
آجب عن السوالین الآتيين : 


([ حل نظام المتباينات التالی بيانيًا : 


ين > . م ض >. ۵ سن باص < 5" ع سن + ص < ۶ 


اذا كان : ؟ -(8 ٤‏ ه) » ب - (لع ۰ -4) فأوجد : قيمة له حيث ؟ 1 ت 


الا ا ست ری 
Cae a aw E‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


() إذا كانت المصفوفة [ ی 5 !| مصفوفة متمائة فان : س = دول 
۳ 
(۱)1 (پ) ۲ (ج) ۳ (د) ۶ 


(۲) مساحة الثثث ؟ب< الذی فيه : = ۷ سم 4 ساح ۸2 سم “مه (دس) = "A‏ 
۲ 


تساوى 1 
(1) ۲۱,۶ (ب) ۶۲۰٩‏ (ج) ۱۸ (د) ۳۳,۶ 
(۳) إذا كان ۲ ما 6 - ۲۷ = ۰ وکانت : 0 3 ]. ۰ فان : 0 = SSE‏ 
() ۳۰ أو ۹۵۰" یا او ۱۲۰ (ج) ۱۵۰ او ۲۱۰ (د) ۱۳۰ او ۳۲۶۰ 
©) إذا كان : اب > (۳ +-4) » ساح )١١15(-‏ فان : حی؟< IRIS‏ 
(۱()۱ ۰ -) (ب) (۵ ۰ -۲) (چ) (-۲ ۰ ۵) (د) (-۵ » ۲) 


شا کت اس ی ج کے ل 
(م) إذا كانت ! مصفوقة على النظم ۲« ۳ والمضفوقة س على النظم ٩۳‏ ۱ 
فان المصفوفة ؟ س تكون على النظم د 
(1) ۱*۳ (ب) ۱ ۲ (ج) ۳ ×۲ (د) ۱*۲ 
رى معادلة الستقیم امار بنقطة تقاطع الستقیمین : سس + ص - ۲ » ۲س-ص <1 
ويمن بالنقطة (۲ + -۱) هی ین 
(و)سن- ص +۲ 2 ۰ رن جنن جي - ۴ 2« ۰ 
(ج) ین + ص + ۲ < ۰ وھ ۷ ی هی ۲ ؛ 1 
(ب) إذا كانت ؟ مصفوفة على النظم ۳ × ۳ وكان | ۲ ۴| = ۲۶ فان :|۴۲| = ESS‏ 
TT (î)‏ (ب) ۸۱ (ج) ۱۸ (د) ٥1‏ 
(د) مساحة القطاع الداثری الذی قياس زاویته ۱۲۰" وطول تصف قطر دائرته ۲ سم 
تساوی < EEN‏ سه" 
(1) ۲ 7۲ (ب) ۱ 7۲ (ج) ٩‏ 7۲ (د) ۱۲ 7۲ 


(م) قياس الزاوية بين الستقیمان : سن = ۲ > ص = ه هی ۳ 


80 (د)‎ ٩۰ (ب) ۰ (ج)‎ E 
£× و سس > .فی‎ ٠ < النقط التى تمثل مجموعة حل المتباينتين : ص‎ )( 

هی الربع ممصم 

(1) الأول. (ب) الثانى. (ج) الثالث. (د ) الرابع. 
(65 طول العمود الرسوم من النقطة (-ه » ۷) إلى محور الصادات 

بساوی یب وحدة طول 

(1) 9 (ب) ۷ (چ) ۱۲ (د) ۲ 


69 من قمة برج ارتفاعه ۰ متر وجد رجل أن قياس زاوية انخفاض سيارة فى الستوی 
الأفقى الار بقاعدة البرج هی ۵ فان بعد هذه السيارة عن قاعدة البرج لأقرب متر 


(1) ۱۳۲ (ب) ۱۳۲ (ج) ۱۶۲ (د) ۱۵۲ 


9ب حء متوازی أضلاع فان :ات یکافی AE‏ 


)1 سم انیت (د) کي 
9 اذا كانت : سم +[ )۳ فان :س = 110100010100000 


۱ ۵ 0 ۱ ا و 
م۳ بل ۵ هذ + 


(۵۵ إذا كان ؟ = (۸ » لع) وکان :۴ ۱۰ فان : لے = مانت 


)1( (ب) -ا (ج) ٩+‏ (د) ۳ 

69 إذا كان التجهین : 1= (م + ۴) » =( )١ ١‏ متوازیان فان :م - E‏ 
(۳)۱ (ب) ٩‏ (چ) حك (د) -با 

00 فى الشکل المقابل : ۰ 
PO ES‏ ای ها ا 
آنا سح < ۸ سم 3 
فان مساحة الجزء المظلل = ی | 
(i)‏ ۱۲,۵۷ (ب) ۵۷ , ۶ 2 سم 3 
(چ) ۲۷ , 6 (د) ٩,۱۶‏ 


۸ النقطة التی تنتمی لجموعة حل المتباينتين : ۲ س + ص <ه ‏ سن +۲ ص < ٩‏ 


هی اچچ چت 
(e ۲()1(‏ (ب) (۴ »۱) (ج) (۱ ۰ ؟) (د)(-۲۳۰۱) 
(69 إذا كان الستقیمان : ٤‏ سس + ص + ۷= . » م -(1 .ه) + لت (۳ ۰ )٩‏ متوازیان 
فان :۴= EEE E‏ 
٣ )1(‏ (ب) ع (ج) عد (د) جك 
(20) إذا كانت المصفوقة : سن ٠"‏ ) ليس لها معکوس ضربى فان :سس = 022001001000 
(1)1 (ب) ۳ (ج) صفر (د) ۱۶ 


۱ فى الشکل امقابل : 
قياس الزاوية 0 = RE‏ 
(1( ۳۰ 
(ب) "٤٥‏ 
55 


(د) ۹۷۵ 
9 إذا كان : كا 0 - ما 4 = + فان : كا © + ا 0 = EE:‏ 

00 (ب) ¥۴ ل ر (+)-۲ 
6 النسبة التى يقسم بها محور السينات القطعة المستقيمة اب حيث ۴ (۲ (ê‏ 


(۰)1 : ۲ من الخارج (ب)۲ : ۷ من الخارج 
(ج/۳: ۲ من الخارج ۲ (د) ۰ :۲ من الداخل 


69 إذا كانت : = 0 « 055 ۱5 فان :سا = مهو 


و و اسع ۲ 3 E‏ 
) 85 ( مب( -) دا (٤‏ 


و6 إذا كان : ۴ < (س - ١‏ ۰ ۰ ت - (4-۰۷) متجهان متعامدان 


(۷)1 (ب)۸ (ج) 2 (د) > 
چم اذا كانت :۱(-۲ 0۷-۰ » سب( » .) فان النقطة ح التی تقسم اب 

من الداخل بنسبة ه ۲۰ هى eA.‏ 

(۲۶()۱ ) (ب)(۲۰۷) (ج)(۲ ۲۰) (د)(-۲ ۲-۰) 
م فى الشكل القابل : ۴ یس +4 ص ٩+‏ =۰ 

الستقیم #حن + ۶ ص + 4 - 5 

مماس للدائرة م حيث م ١(‏ ۰ ۳) 

فإن مساحة الدائرة م تساوى 2 


۲۵1۱ 7۲ (پ) ۵ 7۲ (ج)۱۱ 77 (د ٩)‏ 7۲ 


r 


۱۳ الاستدة انمقائية 

أجب عن السؤالين الآتيين : 

8 عين بيانيًا مجموعة حل المتباينات الآنية بيائيًا فج × ع :سس > . » ص > . 
» ص سن < ۴ › ه سس + ۲ ص < ١؟‏ ثم أوجد : من مجموعة الحل قيم س » ص 
التى تجعل قيمة الدالة : ی = ه سن + ۳ ص أكبر ما يمكن. 

0ع نت ووو نس يميه ۴ب 6 ويه 


برهن أن : ۳ اب + ۶ ۲ - ۶۲۷ 


7 5 يي :۳39۳۳۳۴ 
| محافظة الاسکند ادارة شرق 1 
cme r‏ حنست ير 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) إذا كانت المصفوفة ۱ على النظم ٤‏ × ۲ فإن عدد عناصر المصفوفة | = Re.‏ 


(۸۱۱ (ب)ه (ج) ۷ (د)٩‏ 
۰ ها ۳ 0 که ۳ 9 A‏ د 

0)إذا كان :ی 00 ۳ فان : س + ص = tasse‏ | 
(۶)۱ (پ) ٩‏ (ج) ۷ (د) 6 


(۳) مساحة الشکل الرباعی الذی طول قطریه ۱۲ سم » ۱۰ سم قياس الزاوية الحصورة 
بينهم YEY‏ لأقرب سیم" 57 O RAE EE‏ 


)1(1 (ب) ۷۰ (چ) ۵۳ (د) مه 
(؟)عا" 6 + ما 9 +" 0 = 521 

9 "۶ (ب) فا" 0 (چ) ۲ (د)‎ ١)1( 
أى مما يأتى يمثل كمية متجهة ؟‎ )١( 

(1) الازاحة. (ب) درجة الحرارة. (ج) الزمن. (د) الكتلة. 


س 


E.‏ وش تست ی 


(1) إذا كانت + س = (۲ ۵۰( م ص < (۷ > -۱) فان النقطة ع تقسم س ص 


من الخارج بنسبة ۳ :۲ هی خا كيه 
)1( )1-۷( (ب) ۰۱۷ -۱۲) (ج) (۶ ۲۰) (د) (-۱۳ ۰ ۱۷) 
دم طول الول للقطوغ من مجون الصادات المستقیم : ٣س‏ + اهنج ۱۳ > 
هو E‏ 
)۲(1 (پ) -ه (ج) ٩‏ (د) ۲ 
(۸) إذا كانت المصفوفة ع على النظم ۳ ×۲ فان المصفوفة ع" على النظم nt‏ 
(۳)۱ ۲ (ب) ۱ ۱ (ج) ۳ ۲ (د ۲۲ ۳ 


( إذا كانت : 0 3 [۰ ,7۲ فان عدد حلول المعادلة : ۲ عا © < ۳ یساوی ا 
(۱)1 (ب) صفر (ج)۲ (د)۳ 
(6 مسانحة القطاع الداثری الذى محيطه ۱۲ سم طول قوسه ١‏ سم 7 OE‏ 
)1( (ب) ٩‏ (ج) ۱۲ (د) ۱۸ 
0 الصورة القطبية للمتجه و ؟ = (4 6 ۶) هی نے سی اہ 
(1) (۸ ۰ ۵ (ب) ا هع" ۰ (ج) (<A)‏ رد (4 ۲۳ ۰ ئ( 
6۵ إذا كانت النقط (۱ ۸۰) » (۳ + صن) > )6-۰٩(‏ تقع على استقامة واحدة 


فان : ص - یوب 
(1) ۱۱ (ب) -ه (ج) ٥‏ (د) -۱۱ 

ون اة للق امه يسعون اسیا معو الصادات والستظيم : اسن ۱ 
شناوی ی 
(۱۳)1 (ب) ٩‏ (چ) 1 (د) ۴ 

6۵ الربع الذى يمثل حل النظام للمتباينتان سب > . يم ص > . هو SRE‏ 
(1) الأول. (ب) الثانى. (ج) الثالث. (د) الرايع. 

68 رصد شخص يقف على بعد .هام من قاعدة برج زاوية ارتفا ع قمته فوجد قیاسها Yo TA‏ 
فان ارتفا ع البرج لأقرب م 
(۲۳)1 (ب) ۲۶ كيد (د) ۳۹ 


]۷[ 


4 الریاضیات 


سن 1 
9 |ذا كان : ,|<۱۲ فان :س = جد 
6 سس 
(۱)1 (ب) ۶ (ج) ۲ (د) ۲ 
٩۷‏ إذا كان معيار المتجه : || ۱۲ ]| - ؟ ال | فان : ك - بحسا 
)1(1 (پ) -۷" (ج) + ٩‏ (د)غ؟ 
۸ إذا كان : ل م لہ متلث فان : لخ + رہ + ليم = OE‏ 
(1) و (ب) للم (ج) ندل (د) ۲ لبم 
(69 طول العمود النازل من النقطة (-۲ » )٤-‏ على الستقیم : عي = (۳ ۰ ۰) + لت ١(‏ » ۸) 
هو ی 
(۱,1(1 5 4 (د) ۲6 


(6 قياس الزاوية بين المستقيمين : ل : ی = (۰۰۲) + له (-۱۰۳) 
» ل, :س = ۲ + ص هی EET‏ 


(۳۰)1* (پ) ۷۰" (ج) 60" (د) ۹۰" 
(۲۱) مساحة القطعة الدائرية التی طول قطر دائرتها ۸ سم قياس زاویتها الركزية 

رجلا ١‏ > موم مپوو و و موه 

(î)‏ ۸,۵ (ب )۲,۷۶ (ج)8؟,؛ (د)؟ 


۳ ۱ 2 
0 إذا كان : سح[ ۳ فاع :ی ۲ کد 


۲ ۱ ۲ ۱ ۲ ۱ ا 
"0 ۳ 5 +( دا( 5 
ص < 


9 النقطة التى تنتمى لمجموعة حل المتباينات : سس ۲ ص << :8 4 سن - 


(۲()۱ ۰ ۲) (ب)(۶۰۰) (ج)(۳۰۳) (د) (۳ ۱۰) 
69 إذا كان : ب - ٤(‏ » ه) » ى - (-۱۱۰»۲۰) یکون التجهان ae‏ 
(1) متوازیان. (ب) متضادین. (ج) متکافتان. ( د ) متعامدين. 
6۵ نقطة تقاطع الستقیمین : م = (۳ ۰ ه) + لت ۱۰۷ ۰ ع -(0۰۳) +21 (۲-۰) 
هی چ 2 
(5:5()1 +1( (ب) (۱+-۲) (ج) (۵»۳) (د) (۵ ۰ ؟) 


Ka 


الامتحانات النهاثية جص 


0 اذا كان الستقیمین : ٤‏ س + ب ص ٩+‏ = ۰ 6 عن =( ۵) + لح (۲ » ) متوازیین 


فان : هت ۰ و د 
(i)‏ + (ب) چ بج 2 0 (د) 2 
۵ لى € 
زا که اس :=| سن + سی ۷ سا فان : له = موجه وم هو 
ين ص ۹ 
(1) ۶ (ب) ۸ (ج)اه (د)؟ 
اننا 
أجب عن السؤالين الآتيين : 


آوجد بيانيًا حل النظام من المتباينات الخطية الآتية : 


کک چ کیک کو + خن جن 


8 إذا عن لاه وان :م ب-(۳ , ) اوجد کلا مما یاق :7ت 1 ۲-۴۲ | 


5 )| أسئنة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


مد اختبار 
(۱) إذا كان : | مصفوفة على النظم ۲ ٠×‏ فان : | مصفوفة على النظم ORE Sn‏ 
(۳)1 ×۱ (ب) ۳ *< ۳ (ج/۱*< ۱ زد )۱ ۳ 


د إذا کنت :ت =( ۲ م مصفوفة متمائئة واه :ی AMA‏ 


(i)‏ (ب) ۳ (ج)۲ (د)-؟ 
۳ کف مد مد 
)۳( إذا کانت : ۱ »ب مصفوفتین ۶ حك ات =| ( فان - وس | کے مه هو 


٤ ۵ ۱- 0 ٤ ۳ 0-7 RES 
م‎ 95 0 15 ( 05 0 1 


(ve) 


> الریاضیات 


(ع) اذا کان :)| ۳ 8 فان : س + ص = متام تج 
1 ص ۵ 
1١)1(‏ (ب) ٤‏ (چ) ۵ (د )۲ 
)نا كانت :==( 0 + یتنا فاد السقوية د لیب 
۳ | 
ميد 00 
(6إذا كان : ۱-(۰۰۳) » (۰ -۸) » حدع (۰۰۰) 
فان مساحة ۸ ایح = ب مسب و هی راون 
(1) ۱۶ (پ) ۲ (ج) ۱۲ (د ۱۲-۲ 
(۷) النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل التباینات : س > ۲ » ص > ١‏ » سن + ص > ۲ 
هی ال IN E AN 1 OC Oc‏ 
)(( +( (ب)(۱ ۰ ۲) (ج)(۳ ۰ ۲) (د)(۱ ۰ ۳) 
(۸) أقل قيمة للمقدار : ۳ س - ۲ ص تحت الشروط : -۲ < سن < ۷ م -5 < ص < ه 
تساوی ی 
Û)‏ (پ)-۱۹ (ج) ۲۸ (د) ۱۱ 
وما E A TT TE A‏ لا" سن < EOE‏ 
١)1(‏ (ب )طا سس (+) کا" سن (د) یاس 
69 إذا كان : ۲ عاسن - ۳ < ۰ حیث .4 < سن < ۲۷۰ . فإن: عن = ایشا 
Wf)‏ (ب) ۳۱۲۰ ۹۳۰ ( ۲6۰۲ 
0 مساحة القطعة الدائرية التى طول نصف قطرها ۲ سم وقياس زاويتها 
المركزية ۳۰" = 20000 
)۲(1 )1-7( (ب)۲ (۳-۲) (ج)۳-2۲ (د) 7۲ - ٩‏ 
66 مساحة الشکل اراهن ات الذی طولا قطریه متم ١:‏ متم وقياس الزاوية 
المحصورة بينهما + 7 تساوى بم لدت جتنو 


YY 1(1)‏ (ب) ۱۵ (ج)۳۰ ۳۷ (د) ٩۰‏ 


الامتحانات النهائية 


تست 


0# من نقطة على بعد ۸ أمتار من قاعدة شجرة وجد أن قياس زاوية ارتفاع قمة الشجرة ۲۰ 


فإن ارتفاع الشجرة = SS‏ م 

e) ° FFA) 4)1(‏ (د) ۸ 
6 عدد حلول العادلة : ا" سن > ۰ ماس + ۲۵ < ۰ هو 210 

(۱)1 (پ) ۲ (ج) ۳ ( د ) صفر 
(6۵ قطعت سيارة ۳۰ کم فى اتجاه الشمال ثم قطعت نفس السافة فى اتجاه الشرق فإن 

إزاحة السيارة هى r‏ 

(1) ۰ كم فى اتجاه الشرق. (ب) ۹۰ کم فی اتجاه الشمال. 


(ج) ۲۳۰ فى اتجاة الشمال الشرقى. ١‏ (د) ۲۳۰ فئ اتجاه الشمال, 
و6 إذا كان : ؟ = (-ه ۰ فان :1۲ < 3 


(1)-۷ (ب) ۷ (ج) ۱۷ (د) ۱۳ 
۷ إذا كان : (1 ۰ )٤‏ » (۲ > لع) متجهین متعامدین فان : لك = اه 

)۸(1 ب 7 (پ) ۲ (ج) -۲ (د)-ه,ة 
6 إذا E EET.‏ ل سين 

)10 (ب؟// 2 

۱-۱-۱۴ ( سل بت ۳ 
و ۸ اب ح فيه : ۴ء۶ متوسط » م نقطة تقاطع متوسطاته 

فان : اب + ی < RES‏ 

(۲)۱ (ب) ۳ (ج) + (د) ‏ 
(۲۰) اذا كانت النقطة (۳ > 3) هى نقطة منتصف اب حيث :21 (۲۳ (Ve‏ 

قان : النقطة ب = بت 

)1( ۱-۰) (ب) (-۱۰۲) 

(ج) ٩(‏ » ه) (د) (۰ ۰ ۱۰۵) 
(6 الستقیم الذى معادلته : ص = سن + ۱ يكون متجه اتجاهه RS‏ 

(۰0()1) يو عون (ج)(۰ ۶۰) (د)(ه ۰ -6) 


60 قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين : جس = ۲ ص ع س + ۲ ص = ۰ هو وت ومع 
(1) ۱۵۰ (پ) ۳۰ (ج) ٤٥‏ (د) ۷۰ 


> الریاضیات 


68 طول العمود الرسوم من النقطة (۱ > ۱) على الستقیم : س + ص = . 


۳ 
1 (ب) ۲۷ (ج) ۲ ۲۳ (د) ۲ 
69 معادلة الستقیم الار بنقطة الاصل وبنقطة تقاطع الستقیمین : سس = ۲ م ص < ۳۲ 


هی موده د اه اوه 
(1 )0 جن ۲ ھن - ۰ (ب) ۲ سس ۲ ص = ۰ 
(ج) ۲ سن + ه ص = ۰ ( د ) ۳ یں - ۲ ص < . 
69 مساحة المثلث الذى یصنعه الستقیم : ج + > = ۱ مع محوری الأحداثيات 
بساوی د ق‌حدة مریعه 
(1) ۱۲ (پ) 1 (ج) ۸ (د) ۲۶ 


6٩(‏ النسبة التی یقسم بها محور السینات القطعة الستقيمة اب 
حیث :۵۰۳(<۶۱) » سح (۲-۰۷) هی یرت 


(1) 5 : ۲ من الداخل. (ب) ۲ : ۲ من الداخل. 
(چ) ۳ : ۲ من الخارج. ( د ) ۲ : ۵ من الخارج. 
60 الصورة العامة لعادلة الخط الستقیم الذى معادلته التجه : م = (۰ ۰ 4) + لت (۲۰۳) 
هی هوجو 
(۱) ۳ س - ٤‏ ص - ۱۲ 2< . ([ب) 4 بن - ۲ ص - ۱۲ = ۰ 
(چ) ۲ سن - ۲ ص + ۱۲ = ۰ (د) ۳ سس - ۲ ص + ۱۲ < . 
آجب عن السؤالين الاتیین : 


68 آوجد مجموعة حل امتباينة الآتية بيانيًا فى ع × ع :۲ سن + ٤‏ ص < ۱۲ 


8 فى الشكل المقابل : 1 


۶ منتصف سح 


۸ و متتصف ۶۴ 7 
E ۳‏ ۶ اد 


اثبت آن : اب + ٢ = ١‏ مب +۲ وح گس 


سس يسيب سس 


ازرمتحانات النشائية + ب 


سس سنيف 0 
RENE‏ حت O‏ 


[ | استدة الاختیار من متعدد (يسمح باستخدام الآلة الحاسبة) 
۱ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : کتبا 
لين + ۱ -۱ تفاعلی © 
() إذا كان :| | مصفوفة شب متمائة 
:۴ ع 
فان : ۲ س + عن +6 = ea eke‏ 
(۷)1 (پ) ۲ (ج) ٤‏ (د) ۳ 
(») إذا كان : - (5 » ه) د (e‏ فان :۲۲-2۳ < ال 
[1)1 (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د)ه 
1 3 ۲ 
رم إذا كانت المصفوفة : 1[ فان : ۲ E‏ ەو 
()۱ (ب) ۶ ١‏ (چ) ۰ | (د) ۶ ] 
۳ 3 
(») مجموعة حل المعادلة : 5 امي ود 
1 ۵ 
(1) }1{ (ب) 151 (ج) {٤‏ (د) 141 
وي الصورة الشلبية لمتجه ولتت -۲۳۲ تی +۲۳۲ عو هی هن 
, ۵ 1۲ ۳ ۷ 
)زج ع رب) (< ۴۰ جج (۰۱ ۳ (ه) (دء 3 
(© مساح القت اب ح جیث : ؟(۳ ۰۰) 6 ب (۲ ۰ ۰) 6 ح (-۳ ۰ ۲) 
تساوی | وحدة مریعه 
۲۸۲1 (پ) ۱۶ (ج) ۷ (د)۲ 


7 ما 6 نا 9 0 
ربع القدار : ڑچ چ چ فى أيسط صورة ی دی ا 


(1) ما 9 (ب) ما" 0 (ج) نا 0 (د )5ا0 


> الریاضیات 


() إذا كانت : المصفوفة |[ فن( OE‏ 
(i)‏ 1۶ (ب) 1۳ (ج) ۱۰ ] (د) ۰ ] 
(+) النقطة التى تقع فى منطقة حل التباينة : ۲ س + ۳ ص > ١‏ هى a‏ 
(۰()1 ۰۰) (پ) (- ۰-۰) (ج) (۲ ۲-۰) (د) (۱ ۲۰) 


(6 القيمة العظمی لدالة : ی = ه سن + ٤‏ ص تحت القیود : س 5 ۱ » ص > ۱ 

۾ س + ص < ۱ عند النقطة و 

(1) (۰ +( (ب) (۱ ۰ ۰) (چ) (۰ ۱۰) (د) ( ۰ ۰) 
6 إذا تحرك جسيم فى اتجاه ۸۰ م فى اتجاه الشمال ثم ۱۰ فى اتجاه الشرق فإن النسبة 

بين المسافة التى قطعها الجسيم ومعيار الإزاحة الحادثة هى 2211110110 

(۱)1 :۱ (ب) ۳:۶ (نج) ۵ : ۷ (د) ۷ : ۵ 
69 سداسی منتظم طول ضلعه ۸ سم فان مساحته = .---........... سم" 

(۱) ۳۷۱۲ (ب) ۲6 ۳۷۴ جد (a)‏ ۳۳۱6۶ 
68 ميل الستقیم العمودی على الستقیم : ی = (۲ ۰ ۱) + لت (-۰ » ۱) بساوی REE‏ ۳ 


(۳)۱ (ب) -ه (ج) ° (د) ع 
6۵ قطاع دائرى مساحته ۱ 7۲ سم" وقیاس زاویته الركزية * 

فان طول قوس القطاع = مدب جح همم 

(۱۸)1 (ب) 1 (ج) ۱ 7۲ (د) ۲ 7۲ 
6۵ آذا كانت := (-6۱:) » -(۳») » +3 آب وکان :ب = ؟ بح 

فان احداثى النقطة ح = LS‏ 

(۰۰()1؛) (ب)(۶ ۲۰ (ج)( ۰۰) (د) (۲ » ۶) 
63 رصد شخص طائرة على ارتفاع ۱۰۰۰ مترا فوجد أن زاوية ارتفاعها ۱۷ ۲۰" 

فان بُعد الراصد عن الطائرة = 0 و 

(۲۶۲۱۲۱ (ب) ۱۳۶۱ (ج) ۲۳۱۵ (د) ۲۳۶۱ 
68 اذا کان : ۲ (۲-۰۳) ۰ ب-(۲۰۱) فان: ای < و 

(۳()1 ۰ ۶) (ب) (۶ » ۰) (ج) (-۲ ۰ ۶) (د) (۳ ۰ -ع) 


النة 


الامتحانات النهاتية 


6 الصورة الإحداثية للمتجه ت = (ه » 7) هى REA‏ 


(۰()1 ۰۰) زب) (ده ۰.) (ج)(0»۰) (د)(۰۰-) 
69+ حء مستطيل » ص منتصف ۶ 5 ۳ 5 
فإن مجاهو عد يعات ييه 
)مت فاج ۵ 
(ج) ۵ح 7۳ ج a‏ 
(6 مساحة الث الذى یصنعه الستقیم : ۲ سی - .ص + 1١‏ ۳ : 
مع محوری الإحداثيات ا و ین مواد 
)1( (ب)1 (ج) ۱۲ (د) ۲۶ 
(« معادلة الستقیم الذی يمر بالنقطة  ۲(‏ -ه) ويوازى محور السينات هی 770111 
(1)سن +۲ 2 ۰ (ب) ص + ۵ - ۰ 
اا ت ۲ < ۰ (د) ص - ۵ < . 
1 
© قيمة الحدد : 3 ۳ و أ ةنفد 
1 ۱ 1 
(۲۰:)1 (پ) -۳۰ (ج)۱۰۰ (د) ۴۰ 


مم قياس الزاوية بين الستقیمین ل : ين +۳ ص + ١‏ > ۰ 
ول بن - (. ۰ ه) جك (۲ )١١‏ یساوی بک 


۳۰ (ب) 160 (ج) ٩۰‏ ` رد) ۱۵۰ 
و6 دائرة مرکزها م (۳ ۶ -۱) » وتمس الستقیم ؛ ۶ سس + ۱*۲ ۳ : 

فان مساحة سطحها = دیدب وگ مويك 

(۳)1 7۲ (پ) ٩‏ 7۲ (ج) ۱۱ 7۲ (د) ۲۵ 7۲ 
ره معادلة الستقیم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : , + ین باص ۳۳ )ین ٤+‏ ص +۲ 2 ۰ 

ویوازی محور الصادات هی اه 

رت زیون سي ۳ 

عل اف ان چ 


[4) 


> الرياضيات 


6 إذا كان : ما 0 فا 0 = + حيث : ۵ 3 ]ك3 ؛ ؟ 7[ فان : 0 = SR‏ ۳۳ 


() 3 (ب) که (ج) ° (د ٤)‏ 
۷ ؟ سح مثلث رژوسه : ۲ (-۱ ؛ ۵) » (o)‏ ¢ و (-۲ ۰ .) 


فإن معادلة الستقیم الار بالنقطة ۲ 1 عمودى على س کی مد سيف ویب 


(1) ۷ سس - ۲ ص + ۱۷ = . (ب)جن + ۲ ص = . 
(ج) لاسن + ۲ ص - ۱۷ = . ([د) ۷ جن = ۲ ص = ۱۷ 
أجب عن السؤالين الاتیین : 


8 مثل أنظمة التباینات :سس > . » ص > . , سن+ ٠1ص‏ > ۱۵ 


٤ »‏ سس + ۲ ص > ۲۶ ثم أوجد من مجموعة الحل قيم : بس ء ص) التى تجعل (ی) 
أقل ما يمكن حيث : م = ۲ س + ۳ ص 


أوجد الصور المختلفة معادلة المستقيم المار بالنقطتين : (۲ » -۲) ۰ (ه ۱۰) 
۱ إدارة غرب طنطا 


5 أسئنة الاختیار من متعدد (یسمح باستخدام الآلة الحاسبة) 


"۱ محافظة الغربية 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


(۱) قياس الزاوية بين الستقیمین : ل, : ی + ۲ ص + ه = صقر 


Eee aa‏ موی سا 

(1) صفر (ب) ٤٥‏ (ج) ٩۰‏ (د) ۱۳۵ 
(۲) طول العمود الرسوم من النقطة (۳ » ) إلى الخط الستقیم : ؛ س + ٣‏ ص - و - . 

بساوی مستا وسو لوال 

(۲)1 (ب) ۳ (ج) ؟ (د) 6 


الومعاصر (ریاضیات - امتحانات) ۱۶ / أولى ثاتوى /التیرم الثانى | ۸۱ ] 


م ال و 


(م) مساحة الث الحدد بمخور السینات ومحور الصابات والستكيم :۲ بسن + ۲ص < جا 


تساوى ............... وحدة مریعه 

(1)1 (ب) ۳ (ج) ۲ (د) ۱۲ 
و (۱ + وا س) ماس = دق 

(ز) ا سس اا یجاح (د)۱ 


(م) إذا كان ( س) ینتمی لجموعة حل التباينة دس +۲ هی 5 ۵ حیث ؟ »ب 
عددان صحیحان فان أقل قيمة للمقدار , ۲ ۲+ ۶ ی < ۰۰ 


(5)1 (ب) -ه (ج) ۱۰ (د)1 
۱ ۹ 

رم إذا كان :ل لد أب =( فان : ؟ + ب = چ ده 

)۲(1 (ب) ٤‏ (ج) ° (د)1 
رپ اذا كانت :۲(۱ ۳) » ى دام -۱) فان النقطة ح التی تقع فى ريع المسافة 

من !الى ب هی و وج وه و جده 

۱۰ («< (ب) (۷ ۰ -۲) ی‎ EO 
ب صو نو هید ۾ مت یعس ركان رت‎ SF; رن إذا کان‎ 

. الع = را اد 
(۳۰-۲)1 (ب) تد (ج) + (د) ۳۰ 


() اذا كن :|۲۳۱۲ ؟] فان : لك = O‏ 


(1)1 (ب) 1 ئ“ (د) ۲۶ 
6 قطاع داثری محیطه ۰ سم وطول قوسه ۲ سم فان مساحته - ع ب FEK‏ 

(1) ۶ (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د) ۲۰ 
رای مثلث متساوی الأضلاع طول ضلعه ۸ سم فان مساحته لست عدا 


)۳۳۸ رب) ۳۳۱۱ رم) :۳۳۲ رم ۳۳۳۲ 
وم النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل التبایتات :من 5 ۰ ۽ ص > . 

ین ل هن < ۶ 7 ين +۳ ص < 1 هی ممت یه 

ز:) (۱ ۰ -۳) زب) (” “ ۰) (ج) (۳۰۲) زی) (۱ »۱) 


lar) 


> الریاضیات 


0 إذا كانت : ۱- [۲ ¢ 12 1 فان : ل + = کر وی 


= ۵ ۸ ۹ 
(1)ه (ب) ٤‏ (ج) -ه (د) ۴ 
6۵ المعادلتان البارامتريتان للمستقيم الذى يمر بالنقطة (۰ » ه) ومتجه الاتجاه له (-۱ ۰ ۶) 
هما یی دون 


(1)جن-<١-لكى‏ » ص- ه + لی (ب)س دلق عع ص ده + لق 
(ج) س = ه + غ لقى » ص  -‏ رق (د)اعن- رت ,» ص - ۵ + ؛ ل(ی 


۵ |ذا کان : اب -(۲»-4) » ت‌ح-(۱۰۲) فان : ح؟- دوگ میج 


(1) (۱ ۰ -ه) (ب) (ه -۲) (ج/ (-۰۲ه) (د) (-۰ ۰ ۳) 
69 إذا كان : ۰۱-۲ ه) ۳ بت (۱۰۱۷) فان : | اب | < ۳۳۳۳] 
(1)» (ب) ۳ (ج) ۶ (د) ۵ 
9 | كان : ۲-۶ س-+۲صد + ب ھا س + ص ؛ ٠‏ ررب 
فان : لے = 91 
(1) + (ب) ۳ (چ) عد (د) ا 
60 مساحة القطعة الدائرية التی طول قطر دائرتها ۸ سم وقیاس زاویتها الركزية ۲, ۶١‏ 
تساوی تقريبًا س ما 
)1( ۸,۵۷ (ب) ۲,۱۶ (ج) ta) ٤,۲۸‏ ۱,۰۷ 
9 إذا كانت ۱ مصفوفة قطرية على النظم ۳ × ۲ وکان : ار ے = ه لكل سس = ص 
فان := a‏ 
(1) 1 (ب) ۵ 1 (ج) 1° E06)‏ 
2 إذا كانت | مصفوفة مربعة على النظم ۲ × ۲ ۲۱۰ ۸-۱۱ فان :|1 |= 2 
٩ )1[(‏ (پ) ۱۲ (ج) ۱۸ (د) ۲۶ 
(۲۱) قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین : س - 7 ص + ه = . » س + ۲ ص - ۷ = صفر 
بساوی تیا 
(1) £ (ب) ٩۹۰‏ (ج) ۳۰" (د) ٩۱۳۵‏ 
© إذا كان طول العمود الرسوم من النقطة (۲ » لع) على الستقیم : 
۲ سس + ص +۱ = ۰ پساوی 'لأه وحدة طول فإن إحدى قيمة لم - سب 
(1) -] (ب) -۵ (ج) حم (د) -.۱ 


الامتحانات النهائية ا ا ا سايم 2 


جه اسب ای تقسم بها محور اللات آب عيذ : 1 ٩9‏ ۶ *) وبي (۲-۰۷) 


(1) ۵ :۲ من الداخل زي) ۲ : ۳ من الداخل 

(ج) ۲:۳ من الخارج (ر) ۲ : ۵ من الخارج 
وم امي ۸ ترذ یی با مت ین قاس ال ية ارتفا ع 

الشمس عندئذ لأقرب درجة تساوی ا هوجو 

)1( ۲۲ (ب) ١ه‏ (ج) ۳۹ (د) مه 
۵ (ماس + اسن SS EKE‏ ا 

(1) صفر (ب) ماس (ج) ۱ (د) عاحسن 
جه هشن أ مجن تتو ) ليس لها معكوس ضربى هی ان 


(1) ۰1۲ ۶ (پ) -۰۱۲-ع (ج) ۲۶ (د) + 6 
1 ب لت لی << 
۷م إذا كان : ۱۰ وكان 39-3 فان لت BE herra‏ 
2د 1 م 
(5)1 (ب) ۳ (ج) -۳ (د) -6 
أجب عن السؤالين الآتيين ؛ 


1 


و تحت وسيم بي اس 


آثبت أن : IVETE‏ 


6 عين مجموعة حل المتباينات الآتية ما بیان 
A‏ اع كاده م أعن + ؟ حكن ۸۵ اسن +۲ ص < ۱۳ 
لويد من مجموعة لح قیم لس سبع ای تجعل (2) 41+ 


اک حي عن 69۳-0 ۱۳ ولا ص 


3 


> الرباضیات 


تسح سس 0 


أسئلة الاختيار من متعدد 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


)| ی 
E‏ وید رو 


(۲) إذا كان : (۲ » ۳) » ٤(‏ » ) متجهین متوازیین فان : لے = ی و 
(1)-۷" (پ) ٩‏ (ج) ۸ (د) -؟١‏ 
(۲) (۱ + 12 6) (۱ -912) (۱ + 4 0) = و وت 
(1)-۱ (ب) ما 6 (ج) لا 9 (د)۱ 
() النقطة التى تقع فى منطقة حل المتباينة : سس + ص < ه هی E‏ 
(۲۰۲()1) (ب) (۳ ۰ ۶) (ج) (؛ ۰ ۲) (د)(۷۰۰) 
)٥(‏ النسبة التی یقسم بها محور السینات اب حیث := ٤(‏ ۰ -۳) ۰ بح (-8 , ه) 
هی سدس د عي و ا فل 
(۲)1 : ۴ (ب) ۲ : ه (ج) ۱ : 6 (د)۴ : ه 
(1) مساحة الثلث التساوی الأضلاع الذی طول ضلعه = ۱۲ سم تساوی ا ی 
)1(1 (ب)۳۳۳۰ _ YI)‏ (د) ۷۲ 
(۷) قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين الذين میلاهما  :‏ » 3 یساوی E‏ 
)۰(7 (ب) ۷۰ (ج) 60" (د) ۹۰ 
(۸) المعادلة الكارتيزية للمستقيم المار بالنقطتين : (-۲ » 4) » (۳ + )١‏ هی يت 2 
( 1 ) ۲ س + ه ص - ۱ 2 . لع يق ع وي ف 
(ج) ۲ سن + ه ص 2 . (د) ۳ عن و ص = . 


الامتحانات النهائية 


شيش تتس 


~~ 


()إذا ان : ح = (۱۲ («ry‏ متجه موضع النقطة ح بالنسبة لنقطة الأصل فان 


احداثيى جه 0# 
(۱۲()1 ۱۳۰) (ب) (۱۲ ۰ -۱۲) 
(ج)(-۱۲ » ۱۲( (د)(-۱۲ ¢ -۱۲) 


6 إذا كانت اللصفوفة أن )لیس لها بوكس قاس فلع حي كك 
( ۱۹۲۲۱ (ب) + ۶ (ج) ٠١‏ (د) كا 

«6 إذا كان : ۱۰۱(۱) + ت (۲۰۱) فان : | ۴۲ + ب |= 71111 
(۳)1 (ب)-۲ (ج)٩‏ (د)-۹٩‏ 

69 إذا كانت : 0 3 ]۰ 7 فان عدد حلول العادلة : ۲ ما 0< ۶ یساوی ان وت 
)۳(1 (ب)۳ (چ)۱ (د ) صفر 


۴ .با 
8 ذا كان : 71" + = ( فان : ۲ (١!+هس)”‏ = لمكا 


لو خم ۳ -۱ ۷ "لا ٩‏ عم 
رل ۳ ۳ ل 0 8 ل 


64 العادلة التجهة للمستقيم الذى يمر بنقطة الأصل والنقطة (۱ ۰ ۲) هی Reh.‏ 
)= تا ۳۰( (ب) م دك (۲ ۱۰) 
زجي دك (-۱ ۲۰) زد )ی دك (۲ ۰ -۱) 


سح 


سا 
(0 إذا كان + وبح مثلث فان :لت + سح + اج ا 


(1 )اف (ب)آحی (ج)۲ اح (د )یی 
e lemmas‏ یب 
is "9 ۱)1(‏ 0_8 5 


عن قاعدة الصخرة ۰ مثر بالرادیان < بعد علي و وم پر 


(۶۱)1, ۰ (پ) ۰۰۰۸ (چ) ۰,۲۵ (د) ۲۶ +۰ 


سس سس 4 ال ویاضی ات 


۸ إذا كانت النقطة ح تقسم اب من الخارج بنسبة ۲ : ١‏ فان + لكدت EE‏ 
(i)‏ + (ب)۱ (ج) ۲ (د) 6 
9 الربع الذی یمثل حل نظام التباینتین : سس > ۰ » ص < . هو الربع ۱-۳۳ 
(1) الاول. (ب) الثانی. (ج) الثالث. (د ) الرایع. 
(۲۰) الحل العام للمعادلة : ما 0 = ١‏ هو ...۰۰.۰۰ (حیث له 2 ص) 
(16)1 يم (ب)36+ 16نم (ج)؟16نم (د) كد + نم 
۲ إذا كان : : = صفر فان :سس = عطاك زد و لوت 
۲ 1 سن 
(1) ۶ (ب) ٩‏ (ج) ۱۲ (د) ۱۹۱ 
60 إذا كان : ی = (۱ ۰ -۲) متجه اتجاه لستقیم ما فإن جميع التجهات الأتية تکون 
متجهات اتجاه نفس الستتقیم ماعدا التجه ور 
(۲۰۱۵)۱) (ب)( )۱‏ (ج)(۲۰۱) (د) ۲3 ۱۰) 
6 مساحة القطاع الداثری الذی محیطه = ۲۶ سم وطول قوسه = ۱۲ سم 
تساوی ما یی اف 
)۳(1 (ب) ۷۲ (ج) ۹0 (د) ۱6۶ 
9إذا كانت : ۱(-۱-۰۱) » ب ٩(‏ » 4) فإن إحداثيى النقطة التى تقع فى خمس 
السافة من النقطة ! الى النقطة ب هی وب 
(۱۰۰(۷۱) 4( ,, (ج)(۰ 6۸-۰ (۵) (۱ ۰۰) 
69 إذا كانت المصفوفة 1=(" ۰ م مصفوفة متمائة فا تسوت NE:‏ 
)1( (ب) ٤‏ (ج) ۵ (د)1 


09ا کان اب خء مستطيل فيه ۱۰۰(۲( » -(۲-۰۷) ۰ ح۲ نه) 
فان : لے = هه وه و نجم 
2000 (ب) -۲ (ج) ۵ (د)-ه 


lav] 


۱ 


NSS ل و ص يي‎ SOE. 


6۷ طول العمود الرسوم من النقطة  ۳(‏ ه) إلى الستقیم الذی معادلته , ۲ سس + ۶ص < ه 
بساوی اه وه هو لأقرب وحدة طول: 


)۲(7 (ب) ۶ (ج) ۵ ([د) ٩‏ 


اجب عن السؤالين الآتيين : 
ومسي مدن يصو مد ابعل ان معا 
69 أوجد القيمة العظمى لدالة الهدف : ي < ۲ سب + 7 ن 


تحت القبود : حن > ۲ ¢ ص > ۱ و ین +ص 2 6 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات ا معطاة : 


() إذا ون := ) <( +ص)مکان :7/۴ rr‏ 
فان تومير و 
(1) سس +۲ ص < ۰ (ب)س = ۲ ص 
(+) ص = ۲ سس و 

0 إذا كان :[ 5 ا م فزق :عن + هن = كته 
(1)-۲ (ب) ۳ (چ) -۲ (د) -۱ 

(۳) مساحة الجزء الظلل = دن E E‏ ۱ 
(۷)1 (ب) ۸ 
(چ) ۱۰ (د) ٩‏ 


]۸۸[ 


. > ص‎  . > أى النقط التالية تنتمی إلى مجموعة حل النظام : بن‎ )٤( 


ENO)‏ 0005 (ج)(۲۰۷) )لضعم 
() إذا كان :|۴| ٤=‏ 

فان : + = 5500 

ل؟) ‏ (ب)(۳۳۲۰۶) 

(ج) (۲۰۳۴) (۲()۰ ۳ ۲۰) 


() المعادلة التجهة للمستقيم المار بنقطة الأصل والنقطة (۱ » ۲) هى ا 


(1 )ی دك (۲۰۱) (ب) ی دك (۷ ۰ ۱) 
(ج) ی = (۲۰۱) + ت (۰۱ ۰) (د) ی < (۱ ۰ ۲) + له (۰ ۱۰) 

(۷) إذا كان : 7 - ۲ عن + ك ص وكان :۲ = ہ فان + لق - یی 
(1) ۶ (ب) -5 (ج) + ۶ (د) ۲ 

(۸) إذا كان الستقیم : ؟س +س ص = ۱۲ يقطع جزّا موجیّا من محور السینات طوله 
١‏ وحدات وجزءًا ساليًا من محور الصادات طوله ٤‏ وحدات فان :۴+ ۴س = و 
(۸)1 (ب) ٤‏ (ج) -] (د)-۲ 

۱ إذا كانت : ۱ مصفوفة شبة متماثلة فإن العکوس الجمعی للمصفوفة‎ )٩( 
az: نساوئ‎ 
(ب) 7 (ج)- ۳ (د)1‎ ۱)۱( 

(۰) فى الشکل المقابل : 
عر .حي EE‏ ا 


فان : سام + ۶ + حو = 11111111 


)١(‏ حب (ب) یی ب 5 مك 
(ج) صقر 02 pg‏ 


۱ 


تست 
() مساحة الداثرة التی مرکزها النقطة (۶ » -۱) ویمسها الستقیم 

ل :ع = (۱۰۱) + لع (۱۲ ۰ ۰) تساوی غ چيه 

(۸)۱ 7۲ (پ) ٩‏ 7۲ (ج)۱ 7۲ (د) ۳ 7۲ 


00 فى نظام العادلات : ١‏ حن + کب ۳۳ ِ ان ا کک ۳ 


۳ اا ن 2 7 
5 دي صني عو 

3 كم 50 

2 ح ۱۵ قان : (سس ۽ ص) = اي 


(1)(-۲ ء ۳( (پ) (۳ » -۲) (ج) (-.ه ۷۵۰( (د) (۷۵ ¢ -۵۰) 
9 قياس الزاوية بين مستقیمین ل ۱ بع د (oc)‏ + له (-۱۰۳۲) 
ول :۲ سس = ۳ - صن يساوى مس 


إذا كان : 


(۳۰)1* (ب) "٤٥‏ (ج) ۹۰" (د) ۵۰" 
9 من نقطة على سطح الأرض تبعد . متر عن قاعدة عمود رأسی وجد أن قياس زاوية ارتفاع 
قمة العمود 75 ۱۹" فان ارتقاع العمود من سطح الارض لأقرب متر = 00-0007 


(1) ۱۸ (ب) ۵۳ ([ج) ۱۵۱ (د) ۸۱ 
E î bs‏ او ی YA‏ ی ام( ۳۲ PT‏ 
على النظم ET E:‏ 
([1) ۳ * ۲ (ب) ۵ × ۲ (ج) ۲ ۳ (د) ۳ ۳ 
وه إن کیب : © < [.., ]فان مجموعة حل المعادلة :ما 0 16 0 = ج ھی ا 
(i)‏ © رب) 121 (ج) 4 () 1ع 
69 إذا كان : ؟ - (۷ ۰ ۰) 5 -(۰ ۰۲۴ ) فان : اب = تا 
(۱۲)۱ (ب) ۱۳ (ج) ۱۶ لم 


۸ معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيم : ۲ سس + ص - ۲ ع سن + ع ص +۲ = ۰ 
ویوازی محور الصادات هی ونوا ادكه مه 


(1)ص - ۲ = ۰ (ب) یس - ص = ۲ (ج)ین ۲ < ۰ (د )جس + ۲ = ۰ 


زا 


> الریاضیات 


۷۸۵ 0 + 0 + نا" ۵ - كينو يعدن 
١)1(‏ (ب)قا"' 9 (ج) نا" 0 (د)كا" 8 
69 إذا کن( ١‏ | وكانت : ك ۳ فان : سس = EEE‏ 
(i)‏ (ب)-۲ (ج) ۵ (د)-۵ 
(۱) |ذا كان ميل الستقیم = 3 فإن متجه اتجاهه يكون 0 
(۳()1 ۰ -۲) (ب)(- )۲۰۳۲‏ (ج)(»۰-؟) (د )کل ما سبق. 
69 ذا كانت : ۱ مصفوفة متماثة وکان : ۱ = ۲ فان =١:‏ ی 
(1)- 1 (ب) 1 (ج)[] (د)۲ 1 
(61 مساحة القطاع الداثری الذی طول نصف قطر دائرته یساوی ۶ سم ومحیطه = ۲۰ سم 
تساوی را 
(۶۰)1 (ب) ۳۲ (ج) ۲۶ (د )6۸ 


69 النقطة التی تقع على الستقیم : س < -۲+۱ لي » ص - ۳ - ل(ع 
والتی إحداثيها السینی = ۳ هی ۷۹ 


(۲۰۳()۱) (ب)(۳ ۲-۰) (ج)(۲ ۰۰) (د)(۳ ۱۰) 
(۲۵) فى الشكل المقابل : 5 

E ie 55 

( )س ماح (ب) س قاح 

(ج) اب طاب (د )ساح 
(63 معادلة المستقيم المار بالنقطة (۲ ١‏ ۱) والتجه رہ = (۱ ۰ ۳) عمودى عليها هى ت 

(1)سن + لاص + و = . (ب) سس + ۲ ص - و = . 

(جو)سي ٠‏ ھی (د) ۲ سی - ضی و اه 


Kı 


الامتحانات اللهائية 
(«) أى من اطتباینات الآتية تحقق 
الرسم البینی المقابل : 
( )س -۲ ص - 2۱ ۰ 
(ب)۲ س -۳ ص +۱ 2 ۰ 
(ج)۲ سس -۲ ص +۲ 2 ۱ 


زد)۳ سن +۲ ص + ۱۲ . 
اجب عن السوالین الآتيين : ۱ : 
8 فى الشكل امقابل : 


۷ /۸/ سح تت ی 8۳۳ 


أثبت أن :ی + بء = 6 ۶۱ 


مثل بيانيًا مجموعة حل التباینات الآتية : ۱ 
و E‏ ی سو عه ی 


وو چم ری إدارة بنطيم _ 4 
۱ ۱ 303 ماه ) 
| استنة الاختيار من متعدد ) (يسمح باستخدام الآلة الحاسبة) el‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) إذا كانت : | مصفوفة على النظم ۲ ہر ۳ » س“ مصفوفة على النظم 


E er فان الصفوفة اس تكون على النظم‎ ۳ × ١ 
۱ ۴ (ب)‎ 


SS ان‎ E 


۳ ۳)۱( 


۳ 

(۲) اذا كان : 
4 
(5)1؟ (د ) ۵ 


۹۳ 


چرس راد زم ضيفت 


(۳) النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل التباینات : 


حجن ۲۰ م ص ۱ © س +ص > ۲ هی ی 

(1) (۲ <( (ب) (۲۰۱) (ج)(۲۰۳) (د) (۱ ۰ ۲) 
)٤(‏ أبسط صورة للمقدار : ۱ + طا" © هی ی 

(1) عا" ۵ (ي)عا" 8 (ج) كا" 0 (د) 5" 0 
(5) طول العمود الرسوم من النقطة (-؟ » ۵) إلى محور السينات يساوى :....---.. وحدة طول. 

)۸(1 (ب) 5 (ج) ۴ (د) ۲ 
(1) معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : سن + ه = . » ص " -. 

وينقطة الأصل هی ا 

(1) ه حن - ۴ ص = . (ب) ه سس + ۳ ص = . 

(+) س - ه ص - . و ا aS a‏ 
(۷) إذا كان : - ۲ س- - : ص 6 ب دص 4 حي < (ه 2 

فان :۴| + ااب | + اح | ۰ وحدة طول. 

۱۲ (پ) ۱۰ (چ) ۱۱ (د)‎ ٩)1( 
۷ < (م) إذا كانت : (۱ » ص) تنتمی إلى منطقة حل التباينة : س + ۲ ص‎ 

فان : 350 

(1) ص < ۴ (ب) ص > ۲ (ج) ص = ۲ (د) ص > ۷ 
ووو الك لجرو اي را ار رو ۰ سم وطول قوسها ه سم 

تساوی تقریبًا و سم" 

(1) ۰۰۱۲ (ب) ۰,۵۱ (ج) ۲,۰۵ (د) ۱,۰۴ 
62 اذا كان : ۲ سب[ )دخ فان : المصفوفة س-- E‏ 


۲ ۳( ۳ 0 ۲ ( ۱ ۱ 
)۽ : (ب) |۲۷ لا ری + ی 


09 إذا كان :۴ - ٩(‏ ء 3) « TE‏ یج هري فان : ی = Kassner‏ 
(1) (-۳۰۶) (ب) ( » ۲) (ج) (؛ » -۲) (د) (-۶ ۲-۰) 


الامتحانات النهائية ا ا ت چو ی 


9 إذا كان :ى < (۲ » )٤‏ متجه اتجاه مستقیم اد چ لود ی 


(۱) ۶ (ب) ج (ج) چ رد) ٣‏ 

م6 معادلة الخط الستقیم المار بالنقطة (۲ » -۳) ویوازی محور السینات هی 1 
(۱) صن --؟ اع “ ات (د) ص ۳ 

نون إذا کان : اب ح مثلا فيه ور 55 
(1) سای (ب) ۶۲۲ (ج) ف (د) ۶۲ 

وه إن کات[ الصفوفة الشقرية لیام ۲۲فا متاو ر ي وه 
(1) صفر (ب) © (ج) ۳ (د) ٩‏ 


و6 إذا كان : إن لك 9 فان : ٩(‏ س) < ی 
(i)‏ ( (ب) (۷ 6 جج)(٩‏ ۶) )د( (۶ ۷( 
e‏ یل تاو ۳۴ج > j 298 NE‏ فان : 6 = E‏ 
(1) ۰ (ب) ۱۲۰" (ج) ۲6۰" (د) ۳۰۰ 
(6۸ عمود إنارة طوله ۸ متر يلقى لا على الأرض طوله © مثر » فان قياس زاوية ارتفاع الشمس 
عندئذ لأقرب درجة یساوی و ان 
)1( ۳۲ (ب) ۵۱" (ج) ۳۹ (د) ۵۸ 
و إذا كان :۴ = (5 ٤‏ ۶) , =( ۰) وکان ۰ ی a e O‏ 
(1) -۳ (ب) ۳ (چ) 1 (د) ۶ 
م قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین : 


یں # صن + و < ۰ ۽ یں +۲ ص - ۰-۷ یساوی NEES‏ 
(1) ۶0" (ب) ۰“ ا 0كين 
60 إذا كانت ماتصنف آب خیث :بح (۰ ۲۰) » ب (۷ ۰ )١‏ فان إحداثيى النقطة ؟ 
هو ا 
(1) (۷ <( (ب) (۳ ۱۰) (چ) (-۰۰۷) (د) (۱۰) 


[se] 


2 ل وت مج یی سس بو بتي وو ا 


0 إذا كان : س- - [۲ فان : سے ق 

۳ ) سل )لا ) مد ع 
69 قطاع داثری محيطه ۱۰ سم وطول قوسه ۲ سم » فان مساحته - میم 
٤ )1(‏ (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د) ۲۰ 

69 مثلث متساوی الاضلاع طول ضلعه ۸ سم » فان مساحته ین قفش 


TFT) ^0)‏ كدان (د) ۳۳۳۲ 
69 إذا كان : ؟  ۷-<‏ فان : امسن 

ETO TRG MTS LN 
5- النسبة التى يقسم بها محور السينات القطعة المستقيمة الموجهة‎ 6٩ 

حیث ۲»۳(۱) » سدره »1) تساوی ETI‏ 

(1) ۲ : ۵ من الداخل. (ب) ٩‏ : ۲ من الخارج. 

(ج) ۱ :۲ من الداخل. (د) ۱:۳ من الخارج. 
9 إذا كان الستقیم ل يمر بالنقطة ی (۲ ۰ ) والتجه ی متجه اتجاه له حيث ی - (-۱ » ۲) 

فإن المعادلتين البارامتريتين للمستقيم ل هما E‏ 

(1) سس <۲ -لی . ص 2 -۲+ ۲ وی (ب) سس = ۲ - لے , صن ۲-۳ (ی 


(ج) ىن - ۲ +لی ؛ ص - دلق (د) سس < ۲ اك , ص ۲+۳ ری 


الأسئلة المقالية 
آجب عن السوالین الأتيين , 


8 مثل بيانيًا مجموعة حل التباينة : ص < ۲س + ۲ 


آثبت أن : اب + + وی - ۲۷ 


TT 7‏ 
اد 
Yi J:‏ ك)جك ۲۰۷ 
دم (لفيل) = 3 
ع ی الاعاعسن جاع هی 01 ۰ 
...ا م (الميل) = ع اع سمي 
ل 0 ۰( )2 ل 


» معادلة ل . : ۳ سن + 4 صن + ٠ - ١‏ 
«rl‏ .+14 ۱۱۰ 


.*. البعد يينهما = ۲ 
؟ وحدة طول. 


Ad 
ولا + تشیل نظام المتباينات بيائيًا‎ 

وس > . ء هن > + هو وس لا ومن لا الربع الأول 
» الستقیم ل عن + ص <۲ 

الای يمر بالتقط (؟ » ۰) + (۰ + ) 

۱ الستقیم ل :سم‎ ٠ 

الذى يمر بالتقط (۱ + ۰) ۰(۰ ۰ )١-‏ 
مجموعة الحل تعثل بالمتطقة 3 

المحددة بالشكل الریاعی @ ۳ 
وابد و و ب 
(s‏ )0 | 
تت( (Ye‏ 1 


(Ti هلء‎ 


۳ 


٠.٠‏ دالة الهدف هی عن = ؟ سن + ا 


= ۴6۰۲ [j] 
۲۰ ۱۳ [ي‎ 
۱۰۰۱۸ ۱+۲۰ ۳ f] 
۱۲2۳۰۰۰۰۳۲۰ [4] 
۱۳ = القيمة العظمی لدالة الهدف‎ ,», 


1۹ 


۱8 ۱:8 ۱ +8 
)# 08 ۰ 1+ 88 OM 89 
)« 8 OM 8 ۵ 
۰۱8 OBE 8 09 
۱۱۱8 OM 8 0 
۰8۰ ب)‎ 8 ) 0 0 

):( 8 ۱۰:8 + 5 


8 تاش 8 
سن > . , ص > ۰ هو و سن ل) وص للم الاول 
«الستقيم لل +س+ص< 8 89 
الای يمر بالنقط (۰ ۱(۰)۰۰ 6۰ ي 

۱2 الستقیم ل, +۲ س + ص‎ ٠ 

الذى يمز بالتقط (۳ ۶ ۰) ۰ (۷ ۲۰ 

مجموءة الحل تمثل با منطقة او 
و ۰۰۲۱۰۸۰۰ (slag (te Yee‏ 
دالة الهدف ھی م = ۲ مس + هل 

eo ع ”يدا + الا‎ j 
52000000 
۱۹26۱۸۳۵ ومين‎ 
۲۰ ۵۷ ۰۷۴-2 مي‎ 


3 


,'. القيمة العظمى لدالة الهدف = .۲ 


آب- 2+2 ) 1 بد مم ۰ (=e‏ 


)+- ۰۱-۲-۲۰۲۰ CYT اح لس‎ 
۲۰۱۱۸/۰۰۹ ۷ ate nia 
( 9+ ( 

يجمع (۱) ۲(۰)؛ 5 اس ۲۱۱۳۰۱2۲-۱ +۵۴۰۲ 
ب ات Hf Perry ec‏ سس سح ددري 
۹ محافققة سوشا 2 


ابه سط س 


= 4 ۱ < بء +۶ 


23 ١ح‏ ده 


1 ب ۰ )+( 
- 0 ن و 8 لقلا 8۵ لا ۱8 
۵ ۲۰1/8 وب OM OM‏ للا ۱8 
۵ قاب وب وب ۵ oO o‏ ۱۱88 
8۵ 07ب 2+ © | ۵ لات AM‏ 


Erg ۱۵ ۱۵ ۸۵ ۵ 
)( 8 8 


۲ 5 (بخط متصل) 
نرسم الستقیم الحدی ل : ۲ سن + ۲ ص = 

na | ۰۰۱0۰6۰ EN 
تحقق المتباينة : ۲ سن + ۲ من ج 7 فتکون س- مجموعة حال التباینات وتمثلها المثماقة‎ )۰ ۶ ١ ( والتقطة‎ 
مجموعة الحل هى المثطقة الظلله. المطللة بالشكل.‎ 


حا حح ج ص نت سے ےی ول ی زر ی 
(1) إذا كانت :سس > ۱ 6 ص۱5 عن بداص < )1 
فان دالة الهدف ر = ه سس + ٤‏ ص يكون لها قيمة عظمی عند النقطة و 
۱۱۱( » ه) (ب)(۰۰۱) (ج)(۱»۰) (۱()۰ » صفر) 
(۷) إذا كان : ؟ = (ك » لے + ۲) ۰ 20۲-2 ۰ ۵ لت - ۳) فان إحدى قیم نے 
التی تجعل ۲  //‏ هی مت 


(1( ۳ (ب)-؟ (ج) ۲ (د) -۲ 


عا س 3 95 
(۸) !ذا كان : ۷ س +[ =( فان : الصفوقة س زد 


مر ۳ e‏ ۲ نزن 


1 ابسط صورة للمقداو : ءاسن ماس طاسن + ما سن يا سن ]سن‎ )٩( 


اس كاسن 
(1)طاسن (ب) طاسن (ج)ماس ( .)فان 
(۱۰) طول العمود الرسوم من نقطة الأصل على الستقیم : ۲س - ۶ ص - ۳ 
یت م ان مه خن 
۱۱1 (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ۶ 


(۱۱ ای <ء متوازی أضلاع 7 0۳ ۳ = {e}‏ فان ۰ ESEN e ۹ E‏ 


(1)ح؟+ آب) ی؟۶ (ج) ۲ ی ۱د)۲ ۶۶ 
!ماس . 
60 آذا كان : ۱۱ E‏ وی ّ < - ۲٩‏ ما" س + ۸ فان :۴ = معي و سيل 
قاس لاس لاس 
([۸)1 (پ) -؟ (ج) ۸ ([د) ۲ 
جيب تمامها چ تساوى essa“‏ وووو يوون سم" 
۳۰ (ب) ۷۲ (/ ٩۰‏ (د) ۱۶۶ 


الومعاصر (رياضيات - امتحانات) ۴ ۷ / أولى ثانوى / التيرم الثانى [av]‏ 


انیا : مه دالة الهدف : عن هت ۳ هن + ۲ سن 
Tere‏ 
لذي f‏ ۰۲+۱۲ ۱۸۶۳ 


هي ] ۴ ۸۶ 2 ۲۵ 


.:. مي أقل ما يمكن عند التقطة ب (؟ ۰ ۶) 


لك 5 
EET‏ 0 ) 
,'. العادلة التجهه + ي ۰ (۷ + ۲) جات (te)‏ 
آی أن : س » حی) = (۲ ۲-۰) + لے (۳ ۰ )٤‏ 
العادلتان الوسیطیتان + س - ۲ + ۳ له 
+ ص = ۲ + الك 
المعادلة الكارتيزية : ب لد + 
در وس ۲۸۰ص + ١‏ 
95 سین صل ی دوب ی 


89 
«0 
0 
(د)‎ 0 
(+B 
8 


له تست 
باس + مت أو 
7 سا 
۲+۲ ۶۲۳ (۱) 
Eg:‏ 
4ج Isat‏ گر 


م4 + وه 1و ۳( 


ويجمع  )١(‏ (9) + أ مك ۰۰ 
۳ب + ۲+4 ۱+5 ۶1 
بآ 44 2۶۱-52۲۰ ۶9 
لکن ۲ ت25 4 و 53 


بت + ۷2و 


(۱) التباینتان : من > ١ ٠‏ ص ع ٠‏ 
يمشهما وس ل وص ل الربع الول 

(۲) ترسم الستقیم الحدی ل : سن + ۲ ص <۸ 
(بخط متصل) وهو يمر بالتقلتین(- ,62 :(۰۸۸) 

(؟) ترسم الستقیم الحدی لہ : ۴ سس + ۲ عن = ۱۲ 
(بخط متصل) وهو بر بالنقطتين (, ۱۰) ۰ (4 ۰ ۰) 

.:, مجموعة حل المتباينات تمشها الطقة المظللة 

احص رح جه نج وب و 

لإبجاه تقطة ب جبريً) : 

نحل المعاداتين المشتين بلمستقيمين للم هيت : 

ل :سن ۲ هن -م الي :خنع ؟ ص - ۱۲ 

نا فنجد لن = (۲ ۰ ۳] 

ثاتيًا : نحدد رووس منطقة الحل ؛ 

رزیس متخا الصل‌هنی :1(1 ۰۰ ۰ س( ۳۰] 

(f Jz‏ + دل(۰۰۰) 


انا ؛ نحدد قیمة دالة الهدف عند كل رأس ؛ 
۰ دالة الییف ع = .: عن + ۷١‏ ص 
میا Tess Vat orm‏ 
+[ ١ه‏ ۲ ۳۷۵۰۲۷۵ 
[e‏ ۰۵ +۰۷۵ ۲۰۰ 
ما هه + ابا > 9 ۲ 
.». أكبر قيمة لذالة الهتف هی a‏ و أ التي ا وي 
(۱) ترسم المستقيم الحدی ل 7 عن + عن « 4 
وهو يمر بالتقطتين (۰ ٠‏ 4) / (4 ۰۰) 
(۲) ترسم المستقيم المدی لي : صن = ١‏ 
[۲) نرسم المستقيم الحدی ل : من ۲ 
.*, مجموعة الحل للمتباينات الثلاث تمثل با منطقة 
المظللة اب ح حیث )١ ١ 5( ١‏ 
(eae (i Ye‏ 
) | ثانيًا: ۰ دالة الهدف ؛ عي < ۲ من + ۲ ص 
٩۶۱۸۲۸۲۲2]‏ 
,]۷۱۳۶۲۷۲ 
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» [ی] ۲ ؟ ب عيركك ۱۰ 


ج 


.. القيمة العظمی لدالة الهدف = ۱۰ 


ب اب +۱ + جر اج اب 
» ۰ ل متتصق ساح 
.فى 4 اسع آت + 1ح 2۲2 


0 أت +۶ بره 1آه 


ا حك کے وی 


9 طول العمود الرسوم من النقطة (-۲ » ۰) إلى محور السینات یساوی یت فان 
۸11۱ (ب) ۵ (ج) ۲ (د) ۲ 
9 الحل العام للمعادلة : ا (& - 0) = ۳۳ هو لك ودين لم< هن 


(1) + ۲ ,وم (ب) عد +۲ )ىم (ج) + ۲ یم (د) 3 + 16نم 
9 المعادلة الكار تيزية لمستقیم المار بالنقطة (-۲ » ۷) ویوازی محور الصادات هی OE SEE‏ 

(1) ص 2 ۷ (ب) ص < -۲ (ج)اسن = ۷ (د)س < ۲ 
8 إذا كان : ۴= ۱۲ س- - ۱۲ ص- فان الصورة القطبية للمتجه م هی از 

) ¥ ۰ ۲۲ ۱۲( )ب(‎ (x ¥ ۰۲۳۱۲۵ )۱( 

(ج) (۱۲ ۲۷ ۰ + (r‏ (۰) (۱۷ ۲۷ ۰ ) 
1 |ذا كانت : خا ۵ - 0 = + فان : ما 9 + ]0 - با 


(د) 2 


ع 


(1) جد (ب) ۰ (ج) 


9 إذا كان : ؟ (-؟ ۰) ۰ س( » .) فإن : ح النقطة التى تقسم اب 


من الداخل بنسيية م :ر#۲هتی-....,.... TENS‏ 
(Té Y=) )1(‏ (ب) (۲ ۰ -۲) (ج) (۲ ۰ ۲) (د) (-۲ » -۲) 
أجب عن السؤالين الآتيين , 


أوجد بيانيًا منطقة الحل لنظام امتباينات الآتية : 
عن كعك > 4 س+ص ج252 ,م عن +۲ ص < 
ثم استنتج الحل الأمثل الذى يجعل دالة الهدف م = ۲ س + ص (قيمة عظمى) 


آوجد الصورة المختلفة لعادلة الخط الستقیم المار (۲ » -۱) وميله + 


8 1 ۲*۷۰ 
ات حي 


7 
)»؟+)١كاعا‎ 


۳ ب 
71 ۷ 
]| ۸ 
= 0 +{ 
۱۱۰۰۰۰۱۰۲ 


EET "۶ (ب)‎ 


Ins ۰۷۱۲۰۰ xol 
015 
الوتران على بُعدينَ متساويين من مركز الدائرة,‎ .'. 
الوتران متساويان فى الطول,‎ ., 

۳ 8 

۱ ۲-2-2: 

(۵ - لآ ص + ۳ 

)١ + ص‎ (= 


يك هشه د“ ت 
۷ ا = ج > سا 


= ۲ وحدة طول 


۶ ۲ وحدة طول 


(«= (e == 


0 1 


زا و ون 


.+ (-۲) 2 ؟ - (-۷) × (ص + ا)=. 


+ -] ج+ص +۱4  .‏ ص ۲۰ 


(tı) =f 
وحدة طول‎ ۲ - 1١+ | « | | 
البح |= ا +1 2 ]۵ وحدة طول.‎ $ 
١ + ص‎ 


سن ۲۰ 
ای : ص + ۱ = ۲ سس + 1 


4 ,۰ معادلة ب حر هی 1 -۲ 


ای + ۲ س + ص - و < , 
۷ 1-۱-۷۰ 


*. ارتفا غ شبه المنجزف » eT‏ 
- لما 
E‏ یت سول 
0 ساحة یه للشحرف - ۲ ب ب کے 


٠١ =‏ وخدة عربعة. 


۰ ۲ عالق + وعد -] - . 


لی 2 ۱۰ 


سن 5 ۰ ؛ ص 5 ۰ 
وسن لا و صن لا الریم الاول 
-- المستقيم ل :سس + ص - 1 
يمر بالنقط (4 ۰(۰)۰۰ » )٤‏ 
- المستقيم ل ين + لاض - ٩‏ 
يمر بالق ٩(‏ ۰ ۰) ۲۰۰(۰) 
متطقة الحل هی المحددة بالشكل الریاعی و بط 


وس > .ردص > . 
یمظها وسى لا وص الربع الأول 
۾ نرسم الستقیم الحدی ل : ص - مس = ۳ 
(بخط متصل) يمر بالتقطتین (۰ ۰ ۲) ۰ (۲ ۰ ۶) 
» ترسم الستقیم الحدی ل, : © سن + ؟ من » f.‏ 
(بقط متصل) يمر بالنقطقيت (۷ ۰ ۵) ۰ (6 ۰ ۰) 


۱۴ 


۲ ۲ سس ۲ 
(۸) اذا کان : ٤‏ ۰2 فان :کیک د 
(5)1 (ب)؟ (ج)غ (د) ۵ 
)٩(‏ من قمة صخرة ارتفاعها ۱۰۰ متر عن سطح البحر يكون قياس زاوية انخفاض قارب ببعد 
عن قاعدة الصخرة ۲۰۰ متر بالرادیان - ERIS‏ 
(۰,۰۸)1 (ب) ۰,۶۱ (ج) ۰,۲۵ (د) ۰,۲۶ 
:0 إذا كان متجه الاتجاه العمودی على مستقیم هو م - (۳ » 4) فان ميل هذا الستقیم 
هو که 
(1) ج (ب) ع (ج) عد (د) ۳ 
(6 إذا كان : ۴ = (۳ 2۰ ع =( )وکن ا 1ب فان : لع 2 Rk‏ 
(۲)1 (ب) ۲ (ج) -۲ (د)-۲ 
60 طول قوس قطاع داثری الذى مساحته ١‏ 77 سم" وقياس زاویته الرکزية 36 
هو ............... سم 
)۸(1 (ب) ۱ 7۲ (ج)۱ (د) ۲ 7۲ 
«راچه ةلم زج لسع ت الصا ص رپا (3 د /-) رنه ران لاا دهمعاا رامله (ه 
0 إذا كانت الصفوفة | 1 لیس لها معکوس ضربی فان : سن = ۱۳ 
(۲-۸1 (ب) صفر (چ)۲ (د) ۲ 
69 سح مثلث فيه : ؟ (۳ ۰ ه) »> س (لاء ۰( » ح< (۲ » ") فان نقطة تلاقی 
متوسطات المتلث هى ءءء 
(۶()1 <( (ب) (۱ ۰ ؛) (ج) (۶ )٩۰‏ (د) )٩۰(‏ 
6۵ النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل التباینای : سني ۲ 6 ص > ۱ 
اجن + ص > ۲ هی و نی ری 
(۳()1 ۱۰) (ب) (۱ ۰ ۲) (ج) (۳ ۰ ۲) (د) (۲۰۱) 
(3) مساحة الشکل السداسی المنتظم الذى طول ضلعه ۸ سم تساوی قت فنعا 


۳ ۱۶۶ (د)‎ Te) FT“) 1(5) 


ه نرسم الستقیم الحدی لم : ۲ + 4 من > ١4‏ | زب) اليلد اپا - ماحد × فا 
[بخط متصل) يمر بالنقطتن (۰ »+؟) ۲(۰ ۰) 8 


- ۱ - ما" من = الطرف الایسو. 


ا 8 
.*. مجموعة الحل للمتباینات هی المنطقة المضلعة 

سح و المظللة بالشكل حیث )٠ ۰ 12 ( ١‏ 
ب( ۴“ ±( حل: 4 +( 
(i Ji‏ 
+ عن = ۳۰ سى + +3 من 
ر «صقر» [ى]رء ۲۳۰ ۷۰2۹۴ | ری ...ينا (ع -8)- + . 0= +(موجية) 
,یل = ,۲ +۲ + xo‏ 2۱3 ۱۵4 -. 8 تقع فى الريع الأول 
,ی ۷۰۰2 دده ۱۱ وی 
ای ر لش .*. ۳۰ ونکافی £ 
موي ای ماع ا, 9 تقم فى الريع الثانى 
2 8ع ۲۱۸۰ ۱۰۰-۲۲۰ ونکافی + , 
*, الحل العام هو ؛ 0 = كه +۲ ۲ به 
أ 0 - + ع +۲ ۲ز ده حیث 37 ص 


+ ادل‎ RK. 
Jm e-2, 


5 


خم التانى 


(O (OD (oC) 0 


(ب) مساحة القطفة اداثية ‏ ج توا ( #-ما ۰) 
= 
نوك ۱۱۷۶۱ 

توا ۱0 نق<۱۸سم 


0 
(1) تفرض أن ؛ اس 
پم طول السود .سل یر 
۸ الع 
ب اب ۵۰ TEU‏ ۱۹ - ۱۸ مترًا 
*, ارتقاع العمود عن سطع الارض » ۱۸ مترًا 
(ب) ٠‏ سن ك ۰ هن 5 ۰ 
يمهما وس لا و لا الريع الأول 
٠‏ ثرسم الستقیم الحدی ل : 
۲ سن +۳ ص = ۱۸ (بخط متصل) 
يمر بالتقطتین (۰ ٩(۰ )١ ٠‏ ۰۰ 
» ترسم الستقیم الحدى لب : -5 سس + عن = -۸ 
(بخط متصل) يمر بالنقطتين (۰ ۸-۰) ۲(۰ ؛٠)‏ 


.”. مجموعة الحل للمتباينات هی المنطقة المضلعة 
!سح و المظللة پالشکل حیث ۲(۱ ۰ ۰) ۰( *؟] 
د( ۰ BEL‏ -( 

+ دالة الهدف ؛ عن < ۲ س + ص أكبر ما يمكن 
4 [مار < ۰ [ ]۲×۲ ٤=‏ 

» [ی]ل ۳۲2+ ۱۰2۶ 

۹2 ۰ 

.*. القيمة العظمی لدالة الهدف غي = ۱۰ 

عند النقطة(۴ 44۰ 


ج ج وبر و 
9 إذا كانت : ح منتصف ٩ب‏ حيث : ح (. ۰( 0 ب (۷ 1( 
فإن إحداثى النقطة ! هی يل 


(0۰۷()۲) (ب) ”5 ۰۰) (ج) (-۷ ۰ .) (د)(١٠6)‏ 


آجب عن السوالین الأتيين : 

ي أثبت أن : الستقیمین ی - (۰ » ٤( 2+ )١‏ ۲-۰) ی کی چ 
متوازیین ثم آوجد آقصر بعد بینهما. 

8 آوجد القيمة العظمی لدالة الهدف : عن = ۳ س + ؛ ص 
تحت القیود : سس > . » هن > . 4 + هن 2 ۲ سنتسن<۱ 


1 محافظة بنی سویفا ۱ ری ی یات شوم 


EY (1 1‏ 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(!ذا كان : ؟ <(۰۳) فان :1 ره 
(۳)1 (ب) ٤‏ (ج) ۵ (د) ٩‏ 
( إذا کان: (۲ »۲ ) حل عى + می فان :ال جامد eseren:‏ 
(1) صقر (ب) ۲ (ج) ۲۷۳۲ (د)-۲ ۲۳ 
(۳) إذا کان :)رع حیث 1 (۰۱ ۲) ۰ ۰۵ قإن لمت SERS,‏ 
١)1(‏ (پ) ۲ . (ج) ۳ (د) ٤‏ 
e‏ سر 2 
(۱) ۶ (ب) اد قوس (د)بو 


)١(‏ بفرض لن ۲۸ + لوا 


Veale (Ye (NN احبر‎ | 


الاختبارالخامسن . - 


YO ۱8 هب‎ 40 
OM ۰ ۱:0۵ HO HO 


احایات الاختبارات التراكمية 
القصيرة فى الهندسه النحلیلیه 


احابات اختبارات ششر مارس 


الاختبار الأول 6 ©( oY‏ 49 ) 08 (0 ب (۱)۲:) (۳) رب) )4( (ه) )>( وم دنا 0 
۱ ورد ( زد 00 00 209+ : ۹ 
۵ © ®( ® الاختبار السادس املع 1۳03۳( ی وی ۳( 
٣‏ [ب) 11 عن (۱) ۰ (۷) ب له ؟ ,معدا 
io)‏ و ء) . ۱۵ وبا HO‏ ©ب) 4O0‏ للك : ار سے 
ډک ۲+۲۰ يب 
الاختبار الثانى 9۵ 6 O0 WMO‏ 
: با 0 YO‏ ®4 ۰ ١ء‏ متوسط 
۸ ۱ (0))«'هء خخ | 4 
WD (HO 6 40‏ فى إل ساح 
الاختبار السابع haî‏ 7 دم دو ...و 
© ۱ 0+ ® ۳ ۳ ۱ سم 
' حاقل EF‏ مساحة المثلك ۴بح = | ۱۲ | 


WO HO (© (© 7 ون 65 ا‎ 
WD 0 MO ۵ 0 HN HO ۵ 


۲ | الم" 


١١ >‏ وحدة مريعة. 


2 توسط قی ۸ از س 
ERE,‏ وب HO‏ ۵ 8۵ یی E‏ 
5 ب هب + نس ۲۲ هء - ۶۲ (١‏ 
YO (WD COO (©‏ الاختبار الثامن 00 ) 
۰ س [۱) ۰ 


WO WO O | ۲۵ ۸۵ O (© 
AM HO HO ۵۱ ۱۵ 0 0 ۵ 
4O0 HO (® الاختبار الرابع وب‎ 

O0 (0‏ )(ج) ©( د 
WO HO HO ۵ Y0 O ۸ ۵‏ 


ب + ا د۲( + دد( 


ا a‏ رت 0 (0 زب )لم (O (1C‏ (ب) )6( 
(6) ۰۰ ۸ عاجت 2 ۷سم سس (CD‏ (6۷(ب) 900( (6 زب) )1)0( 
E ۹‏ عه 1 4 00 (ب) 09 (۱) 


هه ی 
E‏ ات 2x‏ | 0 


و © OVO HO ۸۵ ® HO‏ )ها ب = غل د كت 
۱ 1 (۱) ۰۰ متجه اتچاه | ۱ ۳۵ ,۱ 
GN ۲ 40 HO 6۵ ۵‏ ی ۱ 
و ۳ 8 -, متجه اتجاه الستقیم الطلوب هو (۱ ۲۰) 
ید ۷-۱ نی 
E 2‏ 9 5 ,» العادلة التجهة + ی = (۳۰۱) + لھ (۲۰۱) 
بت 1 
اب ۱۱,۹3۸ فى أن : (سی , ص) = (۱ ۰ ۳) + لت (۲۰۱) 
1 کف المادلتان الوسیطیتان 


ضار )ا ا 


= 
(o 0‏ لاب جازم (0O‏ رمرم أ المعادلة الكارتيزية : ۰۰ كلتم ۲ 


سن ١‏ 
(1) ۱۱۱۵۷ (۸)(ج) 0( 409( ب #سمنى-لاعاص ۴-۰ 
(6 (ب) 11۱08 .*. الصورة العامة : ۷ سن - هی + ۱ - ۰ 


مجع جب ب ل ل ا 2 ر > الریاضیات 
09 ۸۵ !ساح قائم فى ب » اب< ه سم ۳ = ۱۲ سم 
فان : مه (د )١‏ = وت ما وت میا 
<o (Î)‏ ([ب) 1٩‏ (ج) ٦۸‏ (د ) ٩۷‏ 
0 من نقطة على سطح الأرض تبعد ۰ [” من قاعدة برج قیست زاوية ارتفا ع قمة البرج 
فكانت ۳۰ فإن ارتفاع البرج = مقر 
)1( ۳۳۱۰ (ب) ۱۵ ج) ۳۷۱۵ (د) ۲۰ 
69 !ذا كان : لا 0 ب ١‏ ع . ۵ عت 8 روه فان : 0 = 0 
200 (ب) ٩۰‏ (ج) ۱۳۵ (د) ۶۵ 
۸ قطاع دائرى محيطه ۱۲ سم وطول نصف قطر دائرته 4 سم تكون مساحة 
(۸)1 (پ) ۱۲ (ج) ۱٩‏ (د) ۲۶ 
09 مساحة سطع القطعة الدائرية التی قياس زاویتها ۱۰۰ وطول نصف قطر دائرتها 
۲ ند مام ی 
(۱۰)۱ ۲ + ۳ (ب) ۱۰ ۲۲ (ج/.7۲۱ ٩-9 ۱۰)( ٩+‏ 
٩‏ الریع الذي يمثل حل نظام التباینتین :سس > . ۰ ص > . هو الريع نی 
(1) الاول. (ب) الثانی. (ج) الثالث: (د ) الرابع. 
۴ النقطة التى تنتمی لجموعة حل التباينة : سس > ۲ 6 > 4.3 عل +ص > ۲ 
NES (eV (<) (1)‏ (د) (۲۰۱) 
9 الصفوفة (۱ ۲ ) على النظم هن 
(۱)1 ۲ (ب) ۳ × ۱ (ج) ۱ × ۳ (د) ۳ < ۲ 


0 ذا كانت : ۱ مصفوفة على النظم ۲ ٣‏ » أب مصفوفة على النظم ۲ × ١‏ 
فإن المصفوفة ص على النظم کچ 


(۱)1 ۳۱ (پ) ۳ * ۱ (ج) ۲ ×۱ (د) ۱ ۲ 
9 إذا كانت : =( ACS‏ مایب E‏ 
(1) ۶ (ب) ٤‏ (ج) ± ٤‏ (د) ۲ 


ی 


تس ساب مرا 


(۲) أبسط صورة للمقدار : ما 0 عا 0 طا © هو rare‏ 
)0)1 (ب) ع 0 (ج) ما" 0 (د)۱ 
©)إذا كانت : المصفوفة !- سن “اوعدي ى اه 
(۱) ۶ فقط (با- (4۶ (ج)+؛ (د)ع- }£ »-] 
() إذا كانت : 0 3 ]۰ ۲۰ 76[ فإن مجموعة الحل للمعادلة : ۲ ما © - ۳۱۴ = صفر 
هو تست 
(1) [۰۳۳۰ 1۳۱0۰ (ب) 1 ۳۱۲۰ 
(o) ۳۳۱۰۰۱۰۰ (>)‏ ۰۱۲۰ ۳۷6۰ 
0) إذا كانت : 2 منتصف س‌ص فان :سم + صم - کو 
(۱) ۲ منم (ب) سس ص (ج) و (د) ص مس 
م )۰ - Eas‏ 
۲ 1 = س 
(1)1 (ب)] تن ۱۳ 435 
(۸) النقطة التی تکون عندها للدالة : ی < 4 سن + ۲۰ ص قيمة عظمی من النقط الاتية 
هی رم اف 
YOY Wee (=<) )۰ ۰ ۰()۱(‏ 
)!ذا كان : سس صن ع مثلث متساوی الاضلاع مرسوم داخل دائرة طول تصف قطرها 
ه سم فان مساحة القطعة الدائرية الصغرى التى وترها ص ع ے ات ی 
(1) ۱۰ (ب) ۱۱ (ج) ۲ (د) ۳ 
۳ .۳ ۶ 
9 إذا کت :۲(2 سی و )رن شي تا 
Oa‏ هی سو 
فإن : 92 - Aa‏ 
11 (ب) -6 (ج) ۲ (د) -۲ 


ما و ا ای يي حح ریات 


68 إذا كان  :‏ = (-۵۰۱) » = ۱( فان : | |= تن 
(1) 6 (ب) ٤‏ (چ) ۳ (د) ۲ 

69 قياس الزاوية الحادة الحصورة بين الستقیم المار بالنقطتین : )ا (-۱ ۰ ۰) 
والاتجاه الوجب لحور السينات تساوی ESE‏ 
(1) صفر (ب) 60" (ج) ۷۰" (د) ۹۰" 

(۵ إذا کانت : =( س ۸ فإن : 5 + = CC‏ ۲۳:۶ 
(1) ۶ (پ) ده (ج) ۵ (د) ۳ 


( النقطة التى تنتمی إلى جموعة حل التباینتین الآتيتين : ۲ سس + ص < ٤‏ 


۽ بن + ا ص < 1 هی تاه رت 
1۱ (۱ ۰ -؟) (ب) (۲ ۱۰) (ج) (۱ ۲۰) (د) (۳ ۰ -۲) 
CB SA PE‏ 
(۱۷) اد صور دا وس EPS‏ 
(1)-۲ (ب) ۱ (ج) ۶" 0 (د) ۵" 6 
€ (ب) ۳ (ج) ۵ ([د) ۸ 
60 ف الشکل امقابل : / 0 
عن حی عدا العبارة ا سح رح و ار ۳ 
(۱ 2۲۲ (ب) ١‏ + وی فين آم ار 60 مس انف 
#- ۲ 
9 اذا كان : ا - ۱ فان : جس = و 
-۳ ين + ۲ 
5-09 (ب) ۳ (ج) + ۳ (د) + 6 
60 المقدار : ما" 0 + ما" 0 - کا" 0 فى أبسط صورة يساوى ا 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) - طا" 0 (د) ۶" 0 


ی ی چچ ي و ا 


(۲) من نقطة على سطح الارض تبعد ٠‏ متر من قاعدة منزل وجد أن قياس زاوية ارتفاع أعلى 


نقطة فى النزل ٩۷‏ ۳ فإن ارتفاع النزل - مقر 

۹1۱ (ب) ۷ (>) ٩۱‏ ([د) ٩۱۰‏ 
6 مساحة الشكل السداسى المنتظم الذى طول ضلعه ٩‏ سم = تياد ين" 

(1)غه (ب) ۳۳۰۶ (ج)۱۸ (۰) ۳۳۲۱۸ 
0 كانت :£=( 8 6 ۶ - ه ‏ = ك [ حیث لت عدد صحيع 

فان : ك - دون 

۷- (د)‎ ١ (پ) = (ج)‎ ٩۹)1( 
)۷ , ۲( النسبة التى یقسم يها محور السینات القطعة الستقیمة سن ص حید سن‎ 9 

»ص (۲ » ۵) هی 4 ۳ 

(1)/ : ه٠‏ من الخارج. (ب) ۵ : ۷ من الداخل. 

(ج) ۷ : ٥‏ من الداخل. (۵)۵ : ۷ من الخارج. 
9 إذا کان : سن = ٤(‏ » &) ف ن n‏ 

لك مل م رورم 
9 إذا كان : سن ص ع ل مستطیل فإن : سن غ + لے ا 

(۲۲۱ صع (ب)؟ حص (ج)اصرع (د) ص سن 
1 طول العمود الرسوم من النقطة (۳ » ه) على الخط الستقیم الذى معادلته : 

اسن +6 ص - 6 يصساوى ........... وحدة طول. 

۱1 (ب) ۶ (ج) ه (د) 1 
0 العادلة المتجهة للمستقیم الذی يمر بالنقطة (۲ ۰ ۲) ویوازی محور السینات هی واه نی و 

(1)ی- له ۰۷ ۲) (ب) م دك (۲ ۰ ۲) بك (۰ ۰ 

(ج) م >( ۴) + ت (۱ ۰ ) (د )ی دك (۰ ۰ ۱) 


> الریاضیات 


)۱- ۰ ۳( قياس الزاوية الحادة بين الستقیمین ل : عن - (۰ ۰ -۲) + لت‎ 6٩ 

»ل :عن - (۵۰۰) + ت (۲ ۱۰) یساوی E‏ 

)ع (پ) 6۵" ۳۶ زد ) ۹۹۰ 
0 المستقيم (س - ٤‏ ص + )١5‏ + لع ٤(‏ سس + ص + ه) = ۰ مار بالنقطة (۲ ۰ ۱) 


قان : لے = 599 
(1) 6 (ب) عد (ج) ل (.) عد 
الأسئلة المقالية 
آجب عن السوالین الاتیین : 


6 حل نظام المتباينات الخطية التالية بيانيًا فى ع : 
یں > صفر » ص > صفر م س + ص- ۵ > صفر 


8 فى الشکل امقابل : 
یم عياض گزه ا 
د اند 


11 
ی 


E محافظة أسوان‎ SDB 


اولا أسئلة الاختيار من متعدد | (يسمح باستخدام الآلة الحاسبة) 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


۱ ۷ ۱ ۳ 
اذا كا = = فا“ مد ے و جه موه 6 
)اد كان ۱ ( 4 وس ۱ ۳ إن اجنیا 


۷ 0( نم ف 6 
رت (بااب با ايب ء لها ليوا 


() القدار : عا 0 عا ۵ طا © فى أبسط صورة یساوی نت مج هه و 
(1)عا" 06 (ب) ا" 0 (+) ۶" 0 (د)۱-ما" 9 


الومعاصر (رياضيات - امتحانات) ۶ ۸ / أولى ثانوى /التيرم الثاني 


(۷) قياس الزاوية بين الستقیمین اللذان میلاهما ۲ » جذ یساوی 9 
)۰(1 (ب) ۰" (ج) ۹۰" (د) 4۵" 
عن 1 1 
() المصفوفة : | ص ع له |إشبه متمائلة 
ك ”7 و 
فان : سن ص + ع ن + و و - 00 
٩۹۰-)1(‏ (ب) ۱۲ (ج) صفر (د)-۱۲ 
)٩(‏ اذا كانت : ۱[ 7 ]1 فإن : المصفوفة ١‏ - یی کی 


-آ ۳ ۲ ۷ ۱ ٩ ١‏ -۷ 
ea‏ لا مق اج مرو 


2 إذا كان : ۸ سح قائم الزاوية فى ب “ = ه سم و ساح ۵ ۲۷۳ سم 


فان قياس زاوية ح-یساوی مایم زین 
(1) ۰" (ب) ۲۳۰ (ج) 0" (د) 0۹" 
(۱) قطاع دائرى محیطه ٤‏ نق سم حیث تق طول نصف قطر دائرته فان القیاس الدائری 
لزاویته الركزية یساوی «.............- (هالرادیان) 
1ن ) (پ) 76 (ج) (ج) ۲ (د) ۶ (۱) 
0١س‏ حء متوازى أضلاع فيه : ؟ (۰۱۷ -۲) 1 عت ا دي ووم 
لوخ چا مج ر 
(۱()۱ » ۰) (ب) (۱۶۰۰) )"ددم (د) ٠١(‏ ۱-۰) 


0 المعادلة المتجهة للستقيم الذى يمر بالنقطة (۲ 0 (o‏ ویصنع مع الاتجاه الموجب لحور 
السينات زاوية موجبة قياسها ه٥٤‏ هى RS‏ 


m+ (1<+) = (1)‏ زم (o‏ لبي - (۲ ۰ ه) جك (۱ )١‏ 
(ج)ي = (۳ ۰ ۰) + له ١)‏ ۰ -۲) دض = (۲ ۰ ه) جك ۰۱ ۲) 
090 كانت النقطة ح ٤(‏ » 6) تقسم اب من الداخل بنسية ۱ وکانت :۲= (۷ » ۸) 

قا تنناوی ی 
(۲<()1 » -4) (ب) (۱ ۰ ۲) (ج) (-۲-۰۱) (د)(۲ ۰ ؛) 


mM 


.ير ءكى»» مش بشخ دسي »زرياضيات 


(۷) قياس الزاوية بين الستقیمین اللذان میلاهما ۲ » جد يساوى ES‏ 


"۶۵ (ب) 5۷۰ (ج) ۹۰" (د)‎ (i) 
٤ ۳ سن‎ 
المصفوفة : 1 2 -ه | شبه متمائلة‎ )۸( 
3 ۳ ك‎ 
HERON = فان : سس ص + عن + وه‎ 
(پ) ۱۴ (ج) صفر (د)-۱۲‎ ٩۷۰-)1( 


0 إذا کنت: ۱« -' ) =1 فإن : المصفوفة | = کا 


1 ۳ ۲ -\ ا ۱ ۱ ۱ 
ملح لا REISE‏ وج 


62 إذا کان : ۸ ات ح‌قائم الزاوية فى ب » اب = ه سم »سح = ۵ ۲ سم 


فان قياس زاوية ح يساوى e ie RIN‏ 
501 (ب) ۳۰" (ج) ۶۰" (د) 00" 
00 قطاع دائرى محيطه ۶ نق سم حيث نق طول نصف قطر دائرته فإن القياس الدائرى 
لزاويته المركزية بساوی 5........-. (بالرادیان) 
(1 2۲۲( ) (ب) ۷۸ (ج) (ج) ۸۷ (ب) (د) ۰۴ (1) 
ات حء متوازی أضلاع فيه : ؟ (۷ ۰ -۲) . ی (۰۱۵ع) » تح )۱۰٩(‏ 
فان :۶= Se:‏ 
(۱()1 ۰ ۰) (ب) (.۱) CET‏ (د) e9‏ 


08 المعادلة المتجهة للستقيم الذى يمر بالنقطة (۳ 0 (o‏ ویصنع مع الاتجاه الموجب لحور 
السينات زاوية موجبة قياسها 45" هى RR‏ 


)1( = (۱۰۳) + له (۳ ۰ ۰) (ب)م = (۳ ۰ ه) جك (-۱۰۱) 
(ج) م = (۵۰۳) +2 (۱-۰۱) (د )م = (۳ ۰ ۵) + ك (۲ (Te‏ 

9 إذا كانت النقطة ح (؛ » )٤‏ تقسم ۴ب من الداخل بنسبة ۱ : ۲ وکانت :۴= (۷ + ۸) 
فا : ب تساوی ERAS‏ 
(۲()1 ۰ -+) (ب) (۱ ۰ ۲) (ج) (-۱ ۰ -۲) (د) (۲ » ۶) 


m 


جم ھپ رک رسیم > الریاضیات 
7 قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين ل 7 =( ۲-۰) + ك (۳ ۰ -۱) 
7 - (۰ ؛ ه) + ك (۲ ۱۰) يساوى سو 
(1) ۰ (ب) ۶0" (ج) ۳۹۰ (د) ۹۹۰ 
0 المستقيم (س - ٤‏ ص + :۱) + لے ٤(‏ سن + ص + ه) - ٠‏ مار بالنقطة (۲ » ۱) 
فان : لے - امس وتات 
(1) 6 (ب) عد (چ) + (د) جد 
أجب عن السوالین الأتیین : 
حل نظام المتباينات الخطية التالية بيانيًا فى ع" : 
سك صفر » ص> صقر » سن + ص- ه > صفر 
8 فى الشکل امقابل : ۱ 2 
سبحو شکل رباعی فيه : سح = ۲ ۲و 
لبت أن ا + 2 42 1 ۲ 


- لا ره 5 تلضاا نه . 
27 
0 عم 
س تم اسه 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


۱ هن 6 ۳ 
( إذا كان :۱=( ۶ 7 ==( فان :جما ۳ موم مج بیج 


٩ ۷ ۱ ۱۷ 2 ۷ 3‏ , ۷۴ 
28 ناي (ب) [, دا لم ۱ (4) ۱ 


(۲) المقدار : ما 0 ما 0 طا 0 فى أبسط صورة یساوی ین م 
2۷۱" 0 (ب)عيا"' ۵ (+) ها" 0 (د) 0-۱ 


الومحاصر (رياضيات - امتحانات) ۸۶ / أولى ثانوى /التيرم الثانى 


> الرپاضیات 


(-) من نقطة على سطح الارض تبعد ۱۰۰ متر من قاعدة منزل وجد أن قياس زاوية ارتفا ع آعلی 


نقطة فى النزل ۱۷ ۶۳" فان ارتفاع النزل = رت منت وگن 

٩ )][(‏ (ب) ۷۶ (ج) ٩۱‏ ([د) ۱۱۰ 
))١(‏ مساحة الشکل السداسی النتظم الذی طول ضلعه ۱ سم = مق 

o£ )1(‏ (ب) ۳۳۰4 (ج)۱۸ (د) ۳۳۱۸ 
0 إذا كانت :£=( ۽ ۵-۳۶ يي داك آ حیث لے عدد صحیح 

فان لم < ب وو م سعد 

)1(1 (ب) ۷" (ج) ١‏ (د) -۷ 


9 النسبة التى يقسم بها محور السينات القطعة المستقيمة س ص حیث سن (۳ » ۷) 


»ص (۲ » ۵) هی OS‏ 
(1) ۷ : ه من الخارج. (ب) اف ۷ من الداخل. 
(چ) ۷ : ه من الداخل. (د) ه : ۷ من الخارج. 
9 إذا كان : سس = (۶ ۰ ) فان : ۷۲ سس - e‏ 
Eo‏ مگ مک سا 
69 إذا كان : سن ص ع ل مستطیل فان : منغ + صل = SNE‏ 
(1) ۲ ص ع ا سر هن . (ج)صنع (د) عون 
63 طول العمود الرسوم من النقطة (۳ » ه) على الخط الستقیم الذی معادلته : 
۳ یس +ع ص - =٤‏ ۰ بساوی ee‏ طول. 
(۱)1 (ب) ٤‏ (ج) ه (د) ٩‏ 
69 العادلة التجهة للمستقیم الذی يمر بالنقطة (۲ » ؟) ویوازی محور السینات هی ............. 
(1 )ی دك (۷ ۰ ۲) (ب) م دك (۲ ۰ ۳) + ت (۰ ۱۰) 
(ج) ی = ۰۷ ۳) + (۱ ۰ ۰) (د )م دك (۰ ۰ ۱) 


[4] 


ا بجي يح جص سي ےن عي وو و 


68 إذا كان : ۴= ١-(‏ » ه) ا Rea‏ جا 


(1)ه (ب) 6 (ج) ۳ (د) ۲ 
09 قياس الزاوية الحادة المحصورة بين المستقيم المار بالنقطتين : (. » ١4 ۰ )١‏ » .) 
والاتجاه الموجب لمحور السينات تساوی ET‏ 
(1) صقر (ب) "٤٥‏ (چ) ۰“ (د) °۰ 
9 إذا كانت : ۱- [ و ا ¢ بت[ ۳ فان : ا + = 01 
(1) 4 (ب) -ه (چ) ه (د) ۴ 
0 النقطة التی تنتمی إلى مجموعة حل التباینتین الاتیتین : ۲ سن + ص < ع 
»عن +۲ ص < 1 هی E‏ 
(۱()۱ »-) (ب) ۱۰۳ (ج (۲۰۱) (ه) (۲ (=e‏ 
۷ ابسط صورة للمقدار : عا هی 4 
(۱)-۲ (ب) ۱ (ج) نا" 0 (د) 1۵ 0 
68 طول لو سم من اه ول یی یت ین 
(1)» (ب) ۳ (ج) ه (د) ۸ 
(09 فى الشکل املقابل : ۱ 
عن حح عدا العبارة gap ANTS SP PAO‏ ۴ 
5501م YE 1 ETT‏ ویو لب 
62 إذا كان : اي ف چیه دیب 
(۳-۲۱ (ب) ۳ (ج) + ۲ (د) + 6 
9 القدار : ما 0 +" 0 - 6" 9 فى ابسط صورة یساوی متیر 
(1 ) صفر (ب) ۱ (ج) - ۵" 0 (د) نا" 0 


(۳) أبسط صورة للمقدار : ما 0 عا 0 ما 0 هو SRO‏ 
(1) 1 6 (ب) ا" 0 (ج) ما" 0 (د)۱ 


8 ۸ 
(6) إذا كانت : الصفوفة |[ ) ليس لها معکوس ضربی فان : سس = 7 


(1) ۶ فقط (ب)ع- (4۶ (ج)+؛ (د)ع - (4 46-۰ 
(ه) إذا كانت : © 3 ]۰ ۲۰ 7۲[ فإن مجموعة الحل للمعادلة : ۲ ما 0 - ۳ = صفر 

هو 509009 

(1) ۰۳۳۰ 1۳۱۵۰ (ب) ۰1 ۰ 45۱۲۰ 

(چ) ‡ °1۰ ۰ 1۳۲۱۰ (د) ۳۱۲۰ 1۳۷6۰ 


سس ا س“ 


(1) اذا كانت : م منتصف سن ص فان : سن هه + ص م = کر مود ټوا 


(1)؟ سم (بعاصا. ‏ )3 (د) سنن 
هل 1 ۹ EEA‏ 

۲ ۳ ةا س 

(1)1 الما ١‏ مان 1 ۳ 
() النقطة التى تكون عندها للدالة : ی = ٤٠‏ سن + ۲۰ ص قيمة عظمی من النقط الآتية 
هی E‏ 

(۰()1 ۰۰) (ب) (۰ -6) (ج)(۱۰»۱۵) (د)(۲۵ »۰) 
)٩(‏ اذا كان : سس ص ع مثلث متساوی الاضلاع مرسوم داخل دائرة طول نصف قطرها 
ه سم فإن مساحة القطعة الدائرية الصغرى التى وترها ص ع = مج شیم" 
(1) ۱۵ (ب) ۱١‏ (چ) ۲ (د) ۳ 


۱ ع 
اذا كانت :6 [ سی ۱ ]سوب تا 


(1) ۶ (ب) ٤¬‏ (ج)۲ 29 


0۵ ۸ سح قائم فى سب » اب = ۵ سم 7 ۵ E‏ سم 


فان : مه (د ؟) = تاقري درجةة 
to (i)‏ (ب) ۱ (ج) 1۸ (د) 1۷ 
63 من نقطة على سطع الأرض تبعد ۲۱۳۲۰ من قاعدة برج قيست زاوية ارتفاع قمة البرج 
فكانت ١‏ فإن ارتفاع البرج = 000000 
(۱) ۳۷۲۱۰ (ب) ۱۵ ج) ۳۴۱۵ (د) ۲۰ 
9 إذا كان : دا 0 -١ع-.‏ ,م .<< ۱۸۰" فان : 0 = 00 
(1) ۳۰ (ب) ۷۰ (ج) ۱۳۰ (د) 6۵ 
(0۸ قطاع داثری محیطه ۱۲ سم وطول نصف قطر دائرته ؛ سم تکون مساحة 
سطحه < ی سم" 
(۸)۱ (ب) ۱۲ (ج) ۱٩‏ (د) ۲۶ 
00 مساحة سطح القطعة الداثرية التی قياس زاویتها ۱۵۰" وطول نصف قطر دائرتها 
۲ سيم و 
7۲۱۰۲1۱ +۳ (ب) ۳۲۱۰ (ج) ۱۰ +1 (د) ۱۰ ٩-5‏ 
:6 الربع الذي يمثل حل نظام المتباينتين نت > ٠‏ « ص > . هو الربع (pens‏ 
(1) الأول. (ب) الثانی. !+ (ج) الثالث: (د ) الرابع. 
١(‏ النقطة التى تنتمی لمجموعة حل المتباينة : سس > ۲ »+ ص > ١‏ ع سن +ص > ۴ 
(e ۲( )1(‏ (ب) (۱ ۲۰) (ج) (۲۰۳) (د) (۱ ۰ ۴) 
© المصفوفة (۱ ۲ ۳) على النظم 0 
(۱)1 ۲ (ب) ۳ × ۱ (ج) ۱ * ۳ (د) ۳ *< ۲ 


6۷ |ذا كانت : | مصفوفة على النظم ۲ × ۳ » | ص مصفوفة على النظم ۲ × ١‏ 


۱۲۱ * ۴۳ (ب) ۳ * ۱ (چ) ۲ ×۱ (د) ۱ ×۲ 
مف ا اس ۳9۳۳ 4 5 3 

69 إذا كانت : ١‏ - | _ | فان : ؟ لیس لها معکوس ضربى عندما سس = ۳ 
(1) ۶ (ب) ۶ (ج) + ٤‏ (د) ۲ 


احایات الاختبارات التراكمية 
العصيرة مى الفندسه التجليلية 


E‏ ار 


لاخبار ۱۱ ۱۰| 


(oD (40 4 0‏ 0( (ه ما 20011 5 
NY‏ 6 رن (O (O‏ وب ۰ ۷ ی جامد ۱۲ 0 
«0[ب) 760( من (۱) ۲(۰) ۱ لمع 


8 ی EE‏ 
۶٩ +.* )۱(‏ متوسط 7 ۰ ۹ 1 5 
۳ ۸۱ ۳ 1 ۱ ۱ ۶ ۱۲ 
يده تھ ل سم ۰ س ۱ 
و اب +۱ 9 
با اله ۲۲ مسباجة الت اس ح | ۱۲| 


O ۲۶‏ ۴ 1 2 
سس = وحدة عرد ۰ 


۰ له متوسط قی ۸ در بحم 
من )١(‏ ۰ (۲) 
TT‏ و سم ژ اخبار ا 


e Ye‏ 8 مب 0 رازن وني (ه) (د) 
(0 ۰۰ اجب ۷سم ۱ 0 (۷) (+) (۸(ج) 4)0( (O)‏ 
وبرسم ا Fa‏ / هوب سنلنگ تلو 
۰ ؛ ملتصف ای و 7 
١‏ ت (د اج و سوه عا 8 e‏ 
5 (۱) ۰ متجه اتجاه الستقیم المعطى هو (-۲ ۰ 
hr‏ وی .'. متجه اتجاه المستقيم الطلوب هو ١(‏ , ۲) 
.*. المعادلة التجهة : ي = (۱ (e Yas (f‏ 
أى أن س ۰ )۶ (۲۰۱) + ل (۲۰۱) 
المعادلتان الوسيطيتان : 
سس > ۱ + ای + ص » ۳ +۲ رن 
(O (O (4 (O 07 0‏ العادلة الكارتيزية : ۰۰ > - 5 تس 
OO (CW (CY‏ (ج) () (ب) 409 ۲ سن ۴= ص۔۴ 
0 (ب) 1)69( ۰ الصورة العامة ؛ ۲ ن - ص + ١‏ = , 


اب - ۸ سم 


هيات 
6۷ إذا كانت : ح منتصف !س حیث : ح (* (Te Vis: » (Fe‏ 
فان إحداثى النقطة ؟ هى اروا 
(eV) (1)‏ (ب) (۳ ۱۰) (ج) (-۰۰۷) (د)(۰۰٦)‏ 
الأسثلة المقالية 
أجب عن السؤالين الآتيين : 
0 أثبت أن : المستقيمين م = (۰ +( -) ,لاسن + ۶ص +2 . 


متوازیین ثم أوجد أقصر بعد بینهما. 


8 أوجد القيمة العظمی لدالة الهدف : مي = ۳ س + ٤‏ ص 


تحت القیود : سن > ۰ ص‌>.. اع سن دص <۳ :> نس -ص ۱2 


1 محافظة بنی سویفا توجیه الرياضيات ۱*1 


| اونا | الفلة الاختيار من متعحد :)| 


ESE: 9۴: f 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


رم انا كان ۴۰ (۶۰۳) فان :۲۱| مر 
(۳)3 (ب) ۶ (ج) ۵ (د) ٩‏ 
() إذا كان + (۲ ۰ »)لس + م ص فان : ل + م = هتم 
(1) صفر (ب) ۲ (ج) ۲۳۲ (+)-۲ ۲۳ 
(م) إذا كان : + // ت حیث = (۱ ê‏ ز ب- 0۰2۵ فان :وت < 23000 
١)1(‏ (ب۲ . (ج) ۲ (د) 6 
he‏ ا و 
)!ىم (ب) اح (ج) كب (د) بو 


٠‏ نرسم الستقیم الحدی لي : ۳سس + 4 ص ۱4 (ب) الطرف الایین د عاسب × زامن 
(بخط متصل) يمر بالنقطتين (۰ ,ل+؟) ,(5,) كاسن ف 


35 ماجن دم 
لاسن « حبك »یامن عا سن 


١ >‏ - ما سن - الطرف الاي 


.'. مجموعة الحل المتبايئات هی المنطقة المضلعة 
اسح و المظللة بالشكل حيث (١‏ , .) 
-(+ 5 4[ .چم 
E (5 (3‏ = ۳ 
أي ند ۲۰ سس + .ناض ۶ /-۷۸ -81 ۰۹ 
رحد لسك وسكا بو وسو a‏ 
ملل »؟» اب xo.‏ اع ۱:۱ .. © تقع فى الربم الأول 5 
Xo =]‏ ار دن 0 ۰ وتكافئ 25 5 
... قيمة الدالة ی آکبر ما يمكن عندما آ٠‏ 6 تقع فى الریع الثاثى 


1= 4 = 

سند +۲ م۶۵ لما ۱۵۰۰۲۲۰-۳۸۰۰ ونکافی ‏ جر 

۳ تا 3 لواحية 
0 () +( 0 0( )0( سک کے راش مق 
8 ا 
م ۱ 0 ۴ 

۲ ا 

۷/۳ DE تب‎ 


(ب) مساحة القطعة لداثرية = ج نق؟ ( 35 - با -؛*) ۰ مجموعة الحل قمتباینات هى المنطقة المضلعة 
۱ بح د المظللة بالشكل حیث ۴(1 ۰ .) (tT)‏ 


7 نق ( ۱۱۳-۱ »ح(۰ <( ۰۰(9۰) 

“.فق ۴۱ 

لتقا ۱۹ قق * 14 سم مالة الهيف» بنع ۷ سس + عن اکر ما يمكن 
س 0 ار ۲۷۲-۰ = 


(1) نفرض أن : اب ۲2۰ ۳۰+ ,۱ 


۹-۰ 
يعثل طول العسود. 0 : ۳ 
٠‏ ۵ لع :". القيمة العظمی لدالة الیدف ي = ۱۰ 
8 4 عند التقطات (7, 4) 


=f.‏ ۵۰ طا ۹4 ۱۹ ۰ ۱۸ متزا 
٠‏ اوتقاع العمود عن سطح الارض = ۱۸ مترًا 
(پ) ونع . , ص > . 
يمثلهما وس لا ون لا الربع الأول 
۰ نرسم المستقيم العدی ل, : 
۲ سس + ۲ هل = ۱۸ (بخط متصل) 
يمر بالتقطتين (۰ ۱۰) ۰( ۰۰) 
ه ترسم الستقیم الهدی لر : -1 س + ص = ۸ 
(بخط متصل) يمر بالتقطتین (۰ , -8) ۰۰۲(۰) 


۲ ۲ 
(۸) إذا كان ۱ فان مس = و 
st‏ (ب) ۲ (ج) ؟ (د) 9 
) من قمة صخرة ارتفاعها ۱۰۰ متر عن سطح البحر يكون قياس زاوية انخفاض قارب يبعد 
عن قاعدة الصخرة ۲۰۰ متر بالرادیان = E‏ 
(1) ۰۸ (پ) ۰۰۶۱ (چ) ۰,۲۵ (د) ۰۰۲۶ 


وم اذا کان متجه الاتجاه العمودی على مستقیم هو م = (۳ » ۶) فان ميل هذا الستقیم 


"|4 


۱ (ب) 2 (ج) عد 5 
وم إذا كان : ۴ - (۳ ۰ ك) 0-2 -؟) وقان :1۲ ب فان : له < e‏ 
(۳)1 (ب) ۲ (ج) ۲ سن 
60 طول قوس قطاع داثری الذى مساحته ٩‏ 26 سم" وقیاس زاویته المركزية ج 


(۱۸)1 (پ) ۱ 7۲ (چ)1 (د) ۲ 7۲ 
را ت‌اءلنصاا هسه را ار ) هه را لا اممعاا رابك 0 


50 (ب) صفر (ج)۲ (د )۲ 
6 ۲ب ح مثلث فيه : ؟ (۳ » 5) ¢ (۷ ۰ ۱۰) » ح(۲ ۰ ۲) فان نقطة تلاقى 

3 ت الثلث هی ی 

(1) (۶ <( (ب) (۱ ۰ ۶) (ج) (۶ ۰ )٩‏ (د) ( ۰ )٩‏ 
() النقطة التى تنتمى إلى مجموعة حل المتباينات : سس > ۲ ». ص > ١‏ 

» سس + ص > ۳ هی EE‏ 

(۳()۱ +( 4 (ج)(۲۲) (د) (۱ ۲۰) 
6 مساحة الشکل السداسی النتظم الذی طول ضلعه ۸ سم تساوی ی مق 


| ۳۳۱۲ (ب) ۲۶ ۳۷ رم ۳۳۹ زد ۳۳۱۶ 


(f0‏ طول العمود المرسوم من النقطة 5 0 ۵( إلى محور السینات بساوی ا کی طول. 
(۸)1 (پ) ۵ (ج) ۳ (د)۲ 
(«6 الحل العام للمعادلة : ا ( 3 - 9) ۳ هو (حية 3 صرح 


1۲ 1۷ 
۲*۴ (د)‎ ORO t+ FE) رز +۲ نم‎ 


f9‏ المعادلة الكارتيزية للمستقیم الار بالنقطة (-۲ 1 ۷( وبوازی محور الصادات هی ووو مد دمن هه 


(1) ص < ۷ (ب) ص  ۲-<‏ (چ)س < ۷ (د )اس < - ۲ 
6۵ إذا كان : م = ۱۲ س- - ۱۲ ص فان الصورة القطبية للمتجه ۴ هى ss‏ 


(r ¥ ۰ ¥ ۱۲) (ب)‎ (r ¥ ۰ ۲۴۱۲-( (i) 
)3 ۰ 1) (د)‎ (r + ۰ ۲۷ ۱۲( (+) 
SERE = 0 إذا كانت : كا 9 - لا 0 = + فان : ا 0 + فا‎ 6٩ 
+ (ب) ۵ (ج) چ (د)‎ 22 )1( 


69 إذا كان : ؟ (-۷-۰۳) ؛ ب( ٠‏ ۰) فان : خد النقطة التی تقضم اب 


من الدااخل بنميية م ترم فوت رچ إن .. 2# 2 
(۲()1 ۲۰) (ب) (۲ ۲-۰ (ج) (۲ ۲۰) (د) (-۲ ۰ -۲) 
أجب عن السوالین الآتيين : 


[8 أوجد بيانيًا منطقة الحل لنظام التباینات الآتية : 
على کد ص > ۰ س‌ب+ص <6 ۰ +۲ ص ۱2 


ثم استنتج الحل الامثل الذی یجعل دالة الهدف م = ۲ سن + ص (قيمة عظمی) 


آوجد الصورة الختلفة لعادلة الخط الستقیم الار (۲ ۰ -۱) ومیله + 


انا د *.' دالة الهدف : ی > 
0 ۲۸1 ۱۰۷ 


۰ المعادلة المتجهه : = (۲ 


+ هن -۲ + إلى 


سس - 
4 عن -۸۰ ۲ صن + ٩‏ 


۹ الصورة العامة + ؟ حن, س 


)«( 8 


1 س س 


ج ج ر 
ا + ت؛ دأو 


Yrs 


ست سے میت 


١‏ ا بحو دا 


TT POET اط‎ 


۳ص + اسن 
:۴ 


۱۸۰۲۲۰۱۰۲۶ ۰ 


۰ ار ۲ *۸ ۲۱ 
لاك م أقل سا یمکن علد التقطة ب (* 3 


(te a+ (T= » 


ای أن : یں )= (۲ ۲-۰ + لك (۲ 4) 
المعادلتان الوسیطیتان : س - ۲ + ۲ لى 


العادلة الكارتيزية : ۰۶ دش - ي 


۷ 


۴ص - ۱۷ د. 


)( 0 


ببجمع )١(‏ » )۰ س 
pater rts‏ 
0۱-2۲۰ 20 
لكن: ۲ وء 0 


۲ +6 ای - 13۷ 


(۱) المتباينتان سن > ۰ ,صن > ٠,‏ ۱۱ , 
يعهما و سن لا وحن ل الريع الأول 

(۲) ترسم المستقيم الحدى ل :سن + ۲ ص - ۸ 
(بخط متصل) وهو يمر بالتقطتين (۰ )۸ ۰) 

(۳) ترسم الستتقیم الحدى ل, : ؟ سن +۲ ص د ۱۲ 

إبخط متصل) وهو يمر بالنقطتين (۰ 1۰) ۰( .) 

+ مجموعة حل المتبابتات مها المنملقة التقلة 

بالشكل البیانی وهی المنطقة الضلعة ات حرو 

لإيجاد نقطة ب جيريًا ؛ 4 

نحل المعادلتين الممثقتين بالستقیمن ل ل حیٹ ؛ 

ل :سن + ۲ص -م » الم ؛ عن ۲ صن - ۱۷ 

نیا فنجد أن ۰-۰( ١‏ ۴) 

نا : نحدد رووس منطقة الحل :+ 

رژوس متطقة الل هی ۰ 4(۱ ۰ ۰) + (e j‏ 

۹ و(‎ ۶ (f (> 


0 نحدد قیما دالة الهدف عند كل رأس ۽ 
*.* دالة الهدف ي ء ۰ سس + ۷۵ من 
م [مار- ۰ 4 4 + ۷۵ مد ۷۰۰ 
ای ۰۰ ۲ +۰۷۵ ۲ - ووم 


۸ مره + وج .۴ 


أنارع نوع sexe‏ : 1 5 
.'. أكبر قيمة لدالة اليدف هی ۳۲۵ وذلك عند النقطة و عين المنطقة التى تمثل مجموعة العل للمتباينات كالتالى : 
(۱) نرسم المستقيم الحدى ل ؛ سن + ص - ۽ 
وهو يمر بالنقطتین (۰ ۰( ) 
(۲)نوسم المستقيم الحدى لب سس - ١‏ 
(؟) ترسم المستقيم الحدى ل , ؛ سن - + 
١‏ مجموعة الحل للمتباينات الثلاث ثمثل بالمنملقة 
المظللة اب ح حیث ۳(۱ ۰ ۱) 
(Te Yas )۱۰ (۰‏ 
فانيا: ,۰ دالة الهدف : من = ۲ سن + ۳ من 
٩-۱۰۲۰۳۷۲۸‏ 


ب (؟ (rı‏ 


۳0 
:۳1 
:+ 
3 
11 
10 
اب 


8 ب) 
0 +۱ 
+ 
9 
8 (+) 
۹1 
1 


i 
(+3 
۱۱۳ 
+ 
1۹ 
11 
۳۹۷ 


مان ۷۰۱۰۲۰۲۲۲۰ 
۲۰۳۷۲۷۲ ,۱ 


.*. القيمة العظمى لدالة الپدف = ۱۰ 


3 اسکنة الاختيار من متعدد 
Lo‏ 8 لون 


سد عه يم 
ات + او 2 اور 


ید ۵ لزان ۵ + 

بصع شوج 8 للا لتاب o‏ 

E ۵ ۱۱8 8۵ جم‎ 

4 ',* م متتصف سحو ۵ لاب 8 ل 

فی ۵ ا ب حا ات + اے د ار 00 8 E o‏ 
کب 8 8 تتاب 


(+) إذا كانت :سن > ۱ ۾¿ ص > ١‏ ۸ ‌+ص << ۱ 
فإن دالة الهدف مم = ه مس + ۶ ص یکون لها قيمة عظمی عند النقطة و( 


o) (1)‏ <( (ب) (۱ ۰0 (ج)(۱»۰) (د) ٦(‏ » صفر) 
م) إذا كان :۴= رك » لے + )٣‏ ۰ ب - (۲ لع » وك - ۳) فان إحدى قیم ك 

التی تجعل ؟ // مت هنی eS‏ 

(1)؟ ([ب) -۳ (ج) ۲ (د) -۲ 


() إذا كان : ۷ س + |" ê‏ ۱ فان : المصفوفة س-- A‏ 


۱ ۲ -۲ س ا 1 ۴ ۱ ۱ 
تن تا 9 | ار . 9 


ماس ماس طاسن + ماسن میا سس اس ے 2 


(5) أبسط صورة للمقدار : 2 
عاسن کاس 
لاسن دا طاسن (د) اسن زداقاسن 
)٠١(‏ طول العمود المرسوم من نقطة الأصل على المستقيم : ۳ س - ۶ ص = ٠‏ 
ساوی ممعم إروء و وحدة طول 
(۱)1 ۱ (ب) ۴ (ج) ۲ (د) ۶6 


(۱۱) سح متوازی أضلاع {e} = E E EF‏ فان : ت + ۴۶ = لم عب 


(1) یا ۳ (ج)۲ ۴ ؟خى 
!مان ۰ 
00 !ذا كان : | ١‏ اس - ۲ ےا یی +۸ فان a 2٣١‏ 
قاس طاسن ان 
(۸)1 (ب) -۲ (ج) ۸ (د)۲ 


)0 (ب) ۷۲ (ج) ۷۰ (د ) ۱6۶ 


الهمعاصر (ریاضیات - امتحانات) ‏ ۷ / آولی ثانوى /التيرم الثانى 


0 امه تیه ] 
للا 


۲-۰ +(e i "+ 


> ۲ وحدة طول 


9 
أولا د تمثيل نظام المتباينات بيانيا 
+ سن > ۰ » ص > ۰ هو و سن لا ومن لا الریم الأول 

» الستقیم ل اسن + ص ۲٣ ١‏ 

الذى يمر بالتقط (؟ ۰ ۰) ۰ (۰ ۰ ۳) 

« الستقیم ل : س - ص ۶ ۱ 

الثى يمر بالتقط (۱ ۰ ۰) ۰ (۰ ۱-۰) 

مجموعة العل تعثل بالنطقة من 
المحددة پالشکل الرپاعی ‏ 99| | | 


و سح 


9 الستقيم لي :سن + ص ۰ و‎ ٠ 
۳ )4۰۱(۰)۰۰ ۰( الای يمر بالتقط‎ | @ 


5 الستقیم لي ۲۰ سن + ص‎ ٠ 


.*. القيمة العظمى لدالة الهدف < ۱۲ .'. القيمة العظمي لدالة اليف < ۲۰" 


لما سين 


۰۱ 8 ۰ 


ل 

ع (لفيل) * ۲" ۵ o‏ وب -- لاب 
الى ای ا ه١)‏ ۰ 8 38( 
.. ع, (الميل) = >3 مع دع 8 8 ۱8 كاده 
OM 8 2) /‏ 73 ]دن 


» معادلة ل , : ۲ سن + ٤‏ مهن + 8 = . 0+ + 3 (ب) 2 8 ) 
يأ اليد ينغيب - kT‏ + 1+۱5 8 () 38 8 (۰) 
f+‏ 


د)0 | | ر | الى یمز بالتقط (۳ ۰ ۰) ۲۰۲۰ 

1( 0 7 | مجوعة الىل یاتسد نكال الۋا > و 
اعم ۳13 (ula )4 Yee (+e <s‏ 
*.* دالة الهدف هی بن > ۲ س +4 ص *.* دالة الهدف هی ش = ؟ بن + ,هش 

إي] ۴× +× .=. ب دعكا +« <. 

٩-۰۷ +۳۰۲۶ ۴-۰۰ [م]۱۷۳+‎ 

[یل ۱۰-۱۲۱۰۲۰۲۶ ون ۱+۱۷ ۱۹۰۷ 

زيل ه ۱۳۶۳۰۰۰۰۳۲ عن ع ۰*۴ 2۵ ۲۰ يش 


اب-1 4و ۱ = ۲ 4 ماس 1-۰۱۰ 


١ 
0 0 آخ حدم وكاس لت‎ 
۲ ۰ ۱۱۱۸۰ ۲+ (+= )( 261۰1۱۸ “اد‎ 
وو‎ ۰۲۲+۳۱۱۲۶۱2۲-۲۲۱| ۶ 3 : (۰ )١( بجع‎ 


جك ال مسي | حم خط جه 
“اب +؛ إل ده او + +] 


5 


RR 


2 
ترسم الستقیم الحدى ل ؛ ؟ س + ۲ ص = ١‏ ہن 
(بخط متصل) يمر بالنقطة (۰ ۰ ۲) ۰ (۰۰۳) وهو يمر بالنقطتین (۰ ۰ :) ۰ (4 ۰ .) 
والنقطة (۰ ۰ ۰) نحقق المتباينة : ؟ سن + ۴ ص < ٩‏ فتکون > مجموعة حل الثباینات وتمثلها المتطقة 
مجموعة الحل هى النطقة المظله. المظللة بالشکل. 


> الریاضیات 


۳ 2 
إذا كان :<=( ( فان : سرد = موی ده 


SRE 51 :‏ 
۵ ۲ ل ور حت 


69 قطاع دائرى محيطه ٠١‏ سم وطول قوسه ۲ سم » فان مساحته = 20-2000 سیم 
(1)؟ (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د) ۲۰ 
6۵ مثلث متساوى الاضلاع طول ضلعه ۸ سم » فإن مساحته اسمس اه عو 


() ۳۳۸ (ب) ۳۳۱۱ (ج) ۳۷۲۲۶ (د) ۳۲ ۳۳ 
ع و ا 

0 لت ون تیه +۱۱۲۱ (د) ۷ 
6 النسبة التى يقسم بها محور السينات القطعة المستقيمة الموجهة ب 7 

حیث ۳(۱ ۲۰) » ىت( ا تساوی تاره 


اص 
= سا 


¬ 


()” : ه من الداخل. (ب) ۰ :۲ من الخارج. 
(ج) ١‏ : ۳ من الداخل. (د) ۳ :۱ من الخارج. 
6 إذا كان الستقیم ل يمر بالنقطة ی (۲ » ۲) والتجه ی متجه اتجاه له حیث ی = (-۱ ۰ ۲) 
فإن المعادلتين البارامتريتين للمستقيم ل هما Opi ae‏ 
(۱) سس ۲ لع » ص < -۲+۲ لی (پ)س <۲ -لی ع ص 2 ۲-۳۲ له 


(ج) سس = ۲ + لے » ص ۲+۳ ليی (ر )سس <۲ -لی › ص 2 ۲+۲ ك 


أجب عن السوالین الآتيين : 
8 مثل بيانيًا مجموعة حل المتباينة : ص < ۲ سس + ۴ 


!ی ح<ء متوازى أضلاع فيه 2 منتصف سح 


أثبت أن : اب + آ۶ + وی ؟ ام 


باللجبات 


4 ارسادات الجبر 
وحساب المتلتات 


ارتاااف نمازیل 


(4(0 (+O (1(0 (40) 
(4(0 (HAO (VW (OD 
(400 (۱ (4)00 (OD 
()00 (0% (+400 (0 
(690 ()fD (68 (HED 
(#00 (8% +۶۱۶۷ (NED 
(ب)‎ 6 OM ۱0ج‎ HM 
MOON (I (HM (۷ 
60ب(‎ (6P tO (© 
(۱6د)‎ (EN م) 69 لب)‎ 60 

(ه) زد O‏ 0( 


إل 


ء ي على النظم ۲ ١‏ 


1 rr 


س A=‏ بح( 


(۱) مصقوفة مربعة على النظم ۲ * ۲ 
()) مضقوفة صف على النظم ۱ × ٤‏ 
(۳) مصفوفة عمود على النظم ۴ ١‏ 
(6) مصقوفة صسفرية على النظم ۲ * ۲ 
(۶) مصفرفة قطرية على النظم ۲ × ۲ 
() مصفوفة قطرية على النظم ۲ × ؟ 


إرشادات الوحدة الأولى 


على النظم ۳ ۲۰۷ 


۲۱ ؟) على النظم‎ ١ 


,؟ | على ام ۲ 
۲ 
)على م۲۲ 


() على النظم ۲ ×۴ + سس علی النظم ۴ ۲ على النظم ۳ × ١‏ 


(0) ف 2ء مان ٠=‏ 0 حي دج 
۸ على النظم ۳ × ۲ 
»ا لا نوجد لأن عدد صفوف المصفوفة | صقان 


۰2۶۱-۱2۶ ۱2۶۱-۲۸ يننا 


فل ۱۲-2۲-۱۶ إلى 2:۲۶ ۰ ۱۶۲-۳۶۰ 


اي ۲-2۶۳۱ ۱۷۰۴-۰۲ »۶۳-۲2 ۰ 


7 ۱ ۲ 
و م بره 
و 2 


5 
4 
5 
ص 
- 
- 
- 


۶ ۲ مس - ۵ ۲۵ عن و١‏ 


۲۰۰ص + ۱۲ دص + ۱۸ 


۲ هن ٩۶‏ ص > ۴ 
سس A= At‏ سل < ,۲ 
4 ۰ص 4 ص - ۱۰ وص < ١١‏ 


.:, ض ۶ ۲ 


۱۱ ۶ ع سن"‎ = eels 
۱- ۰ ب سين <+ + ص‎ 
٩26 ۸۱6 ۰ بوصنم‎ ۰ 


۶ ۴ ین د سا سن ۶ ۲-۰ 


۽ ۰ ن + صن - 1 .+ ۲ + ص 2 ] 
,. هس 2 ۷ 
وب سناع ۱۰ ع" شاع ۱۰2 
۷2۶۶ 
10 


۲-۰۱۶ ۲ +» )۱( 


٩۲۴ ۱۵ © 


ماهو لق لسعم م 


4 ۰ و ۶ لاب ۱ 


۲۲-۰ < ی بف هج ج چ 


ب ۷ ۲ 


۱۱ ۶۲۷-۳ ۰۰ 4 


Nes. 


o2 


o ٠١ لاعت‎ ۰۰ 4 


gw 2+ ۰‏ +4 . #92 م-ع 


بع عع ۰۰۰۱۰ الأبوس»ه ١١‏ 


ع ۲ عا ۵ 4ج تا ۱۱۰ ول جح < ۰ 


پجمع (۱) ۲(۰): ء ۱۶۲ .۳2۶۲ 
وبالتمويش فى (۱) : .* ب - ٩‏ 

ء ۱+ بح < ۷ 

م قوسد ۷ ی -۲ 
۾ + nf‏ 


o=g+— 


(۱) شب شالة. ‏ ()) متماظة. 
(۳) متماظة. (4) شبه متماظة. 


rr 

سن 2 و 
۰ ۲۰ص ۰ ع ١+‏ 
هن ۴ 


+ ۲ ض 2 و +۱ 


+ ۲۰۰ هن + سن < ۲ + ٣‏ عن 
۲ من - ۲۳ ۷-۳ ؟ ض << ۱۷ 


سس ۲,۵ 


٠‏ مس مصفوفة شيه متمائة 
۲-2۷۵ ۶ 7 ۷۲-۶ 
۷۸ سس 


عن ۲ 


= +14 » لاسن 
» ۲۰۰ص + سن 2 5 .+ 7 من += 
.. هن ۱۶ 

.'. عن ض ع ۲۷۰ × ۲۰-۰ × ۱ -غ 


(4O (HO (HCO ۵ 
(4M (HPD (ICD (ele) 
زب)‎ )٩( 


ارشادات العل : 


6 (9 


ب او ب جاح ۷سص؟ - سن 
۰ سبح <۱ 
سیا سين - ۱ 

زا ۲س سس ا = 


.+ سس +۱) (سن - )ع . 


بس >2 5 سن = ۱ 


س 3 [۱ ]٩-۰‏ 
0( :.' ل »ع هما چذرا المعادلة : 
سن - ۲ ,+۱ نت . 
apts.‏ , م۱ 
Jas‏ م عدم + لام 
ل م + ۲ )م 
=( 
٠,٠ )۳(‏ المصفوفة شبه متماثلة 
۵ < ۰2 ۰ ب<-و 
“= نی ۾ وق دص 


+ + و 


۰ 


** سس +ص + 
5 ع + سن + ص +. 


- و + 
. - ++ 


سم ۱-۶ 
O‏ ۲+۱۶ (۱) ۲ 
=+( = 
.'. مجموع عتاصر الصف الأول = أ + أب 
۳+ ۵ ۸۰ 
لع دم لع ع ۲۳۲ 
(ه)نه-2۱< ۷ 
۱-۰ ده (۲ 
بحل العادلنن (۱) » (۲) + 
zie, Fant ۲ ۰‏ 
() من تساوى المصقوقتين تجد أن : ؟ - ١‏ + ت 
+ ا# ١‏ دن ؛ دیاس 4 ۱۰۶ 
(ا+ت) (۱ -ت) ماس ۱۰۱ 
؟ ماس ١‏ .ماس = + 


(9) .سن يس ص م هیا - ۲ ١‏ | 9 


A 11 ۴ ۲‏ 
اسس هصن = 

e۲ ۲۸ J(0) : ١ 

(س ۔ عن) یں + سن عن + هن" ١4 ۳۷ ٩)‏ 


۹۳ اح ی ]جو وبي بو د ووو‎ E 


العمود الثاني = ۹۸ + ؟و + ۱ = ۱۴ 
مصاتع الصنوعات الجلدية أكثر من الاغذية 
(۳) الصف الأول = 14 + 1۸ - ١١١‏ 
الصف الثائى = ۲۸ + ۲و = .م 
الصف الثالك = ۳۷ + ١٤‏ = ۱و 
مدينة ” أكتوير الأعلى فى عدد الصانم 


س -جی)" = ٩‏ 
بن س" < ]اسن هن + صا = و )( 
بطرح (۱) من (1) : ١‏ ۴۰ سس ص = ٩‏ 
سن هن = -۲ 
(۸) مجموع عناصر القطر الرئیسی - إن + پ, + ام 
1+ ۱۷۸۰۱۰ 


(9) ۰۰ اسن وض + ١س‏ دض 


ند( الا نا نا 


۴ سن + من 
3 نیت 
۵ :۰۲ % 1( و لت ۵90 عل 2 
ی ۳ )2۱0+( ((+) (۱)۳:) (IO‏ (ه) (جا 


0)0 (O0 (PO (O) (4D 
(46% (1)60 (+60 ۱0ج‎ (00 
)۱(6( (0)60 (0% (>00 7 
(1)0 (690 قرب‎ ۱۰۱ 9 
(¥) (HEY (HEN (HEY ۰۷ 
(0 (HO زرب)‎ 69 (OD ۱ 
O (O (OM ۱:۱۳ ٩ u 


بالتعويض من (1) فی (1) 1 بن ۴= ([ 7۴" 


3 بحا ھی 


, سن ٭ ۲ من 


ی کے ۵ 
۰ ۲ص هن ۳۲ 


تطبیقات حياتية 


ناك ا رو () (ب) 60( رب 60( 169( 
A fa ۱۲ |0‏ 
NE‏ 69 (ب) 1 
eases‏ ۲۲۲ ي ۸5 ۹ 
٩ ۹‏ 5 42 
9 ۷ 1 0( ع (۲) غير ممكن 
e 14‏ 


6 ۲-۱ +۲ (ب + €( 


=| ۲ +۲ س +6۲ =+ تلی او 0 
ا س ۲ ۱ ۸ . As ١‏ »۲ 
لد A ٠ AA WW‏ ۲۲ ع 


( ۲+۱ به مرب سس - ۳ هل ۱ 26 2۱,۱۲ بیع 


57 1 / mi ۲+ 


-۲ من 
الطرف امن لون دا + 


0-0 ۲-۹ص 
ا اين سنالا 1 
حلا 6م 1 -ه 
» الطرف الایسر = ٩‏ ۷( 4 
(۱) + س غير ممكتة لان | + مس لیستا على نفس النظم, 00 - 


۷-۰ وال 


۰ ۱ جر 
ها 


سا 


=“ +) 


۰ 


ن٤‏ 1 
11 ٢جس‏ - 2۱۰ ۲ ومنها س = ۶ 


00 5-؟ ص = ۲ ومنها ص = ۲ 


1 ۸ 1 
1*1۷ .۰ ۷ 
5 8 و ۳ 4۳/ = +۱۲ 


لبه 
۸ ٣ج‏ ۷ ۰ ۱ 


بس 
-إلادس)ء (-0+(دس) 14 1 عه Wat‏ 
mi‏ ۱ ۲ ۳ ۱-۷ 
با و شف ‏ + 
() + (اعياء + 8 1" 5 3 me,‏ ث حد < 4 
afat £ + - ۲0‏ ۲ )۱ 


د 5 ۰ ۴ 
1 2 5 ۰ ك ید 1-۱ ٩-۷-2۲»‏ 
۴ -] ۹ 


5 ۸ ات‎ ۱۱۰ ٩ 
یه و۳‎ = 
۱۰ ۶۲ ۷۸ ۱۷ ۶۳ ۶۰ المصفوقة | معکوس جممی النصفوفة ۲ مب‎ .'. 


9 1 () :۰ مسج -۲|- ۲ب إرشادات لمل رقم |[ 
> سس +5 . جنا پگ 8 عه 
ا E‏ اس ؟۱ مت 4 3 (۱) بفرض أن :س = | + ١‏ 
4 سن عن + + .= . ۳۳۵ 3 .مده (+) += 


4 ۰ لابن + =e + JE‏ = 
ما کات 6 ۳5 .*. الصفوفة (۱۰۱ ) متماقة 
ین ۳ () بفرض أن :س = ۳۱-۱ 
a‏ و لو مد 
, من <-1 .م = 1-1( + E‏ 
۷ . الصفوفة (۱-۱ ) شبه متعاقة 


, هس < ج 


)وه (ا+م)“ ل ETO‏ = + 


8 . (+ص) مصفوفة متداقة 


۰ش ۲س-"-۱ 1 
0ا 


د 
۷س- ۲ +| 
E‏ ۴ با 
ع ۴ ١‏ ۲2 ]+۱ ۲ + 
١0‏ 5 سق ۲۰ 
بیه. ۷ ۴ نبا 


ا+ب-| ۲ 
# ۴ 


(۵) نقرض أن ؛ ۱( ۳ 


اعد و مد ¥ 
سس - لل مد سس 
۷۸ رت 1 سن 
۱ ]۱۳-14 .+ مسائل تقیس مها 1 
+ ۳ 7 0 11 =( 
A ۶‏ 4 
0ب 4+( 
(ه) (ج) 60 (ب) 


ب ۲سن ۱۶ ومتها س = ل ۰ ۲ل ۱2 
EEN‏ 


». مجموغ عناصر | سن + (صن + ع) + ل ( (ب) 4(0( 
۱-٩‏ ()() (۷)(د) 

69 زب) 60(ج) 

60 ب) 60 (ج) 

)١16« (ج)‎ 9 

و ر = ۰ 4 ف = “ي 6 تاساك و = . 0( 60 (ج) 

دوف داح متا هه 55 © )+( 60 )1١(‏ 

(a 0 

0 (ب) © (ب) 

)1( 60 (0 8 


۸ 6 ب) 67 (+) 
"ef‏ می واک عوايل- ۴ ی 2 


اننا 


|- ۲ہ + 7 س يب ۔ س 


وضرب العادلة :(۱) × (-؟) ۱ 


i ۳‏ 
55 وس سب[ ( اليا 
بجمع (۲) » (2) + 


WW‏ ۲ -۷ ا 
7 “ہم + بش نز ا 


م ا(ب+ع) = E+‏ 


۱ ff كم‎ 
۱۱ ۲۸ N= 
۷۲۲ 4۸ ۰ ۲۳ 


50 سای - ۱ ۳ 


۱(ب )۰1۰ 


75 


١4 Fi لهم‎ 
۱٩ ۷۸ ۰۰ 
۲۲ رر‎ 


(اب) £( ع) 


۱ ۴ 
۷ . 


(؛) ب 1- 


=1: 


بضرب عناصر الصف الأول من المصقرقة الاولی × 

عناصر العمود الأول من الصفوفة الثانية 

EG ۱ » ۲ جق-‎ 

» يخرب عناصر الصف الثائی من الصفوفة الاولی × 
عناصر العمود الأول من الصفوفة الثانية 

., ۲+۱ ص > و ص ۰ ۲ 

» بضرپ عناصبر الصف الأول من الصفوفة الاولی × 
عناصر العمود الثانى من الصفوفة الثانية 

سن اخ ب ۴۲ +۱:«ع 


vel 


۱۶۷ ۲ 
6۷ el 


Wi: ۶ 
WN f: 
Ae ۶ 
11 ۱. 
۱: ۵ 
سرد‎ 
13 Ae 


1 


]۱[ )9( (PO (MO (H0) (0) 
(4)09 (4(0 ۱4۵ (0W (OD 
(10% ۱:۵۵ (+6 (00 (OD 


إرشادات نحل رقم |3 


(۱) سب بين مه )ناه 0 


بك 4 - لاسن ۵ ۰ | 0 اب 
عاهعاة ما6 


+ دس + ص = ۰ 


0ه ol)‏ -عا9) 


) تج 
-ماعا ما6 


۱ ,.  اذكفو‎ 


.+ + + سس +4 ۱+ ۲۷ + ۱۰ ۲۹ 


(۳) مجموع الجذرين = ل + م ۲ 
» حاصل ضرب الجذرين « لم ١‏ 


۵ ۱ س ا ۴۰ 
"ار ام ۴ 
+ ۲+۲۳ ل 
P+‏ لم +۹۱ 


۰ ۷ ۹ 
ی GES‏ 0 ۷ 
(6) ۰۰ الصفوفتین | : مس لیستا مصقوفة صف أو عبود 


۰ عدد عناصر الصفوفة |= ۱۰ 
) ی 


٩ = “مدد عناصر المصفوفةيت‎ ٠ 
صم رم و مس يب‎ 
أت معرف‎ ٠ 
ث ار سيرد اا‎ 
۱۵ 2 ۲ ۵ > , , عند عناصر ( اس‎ ., 
Y=: 
اب بيب ابا‎ + = 
+ ولکی تکون مساوية ل [" + ۲ اب‎ 
اتا‎ .. 


۳9 و 


۳ اس الل ا ۱۳۹99 


مسا( 4 وب ۷ 


۱ - 


۲+۱۳ ۱۰۰ 6( 

۱۰۱۲۶۱۲۰۱۲ 

۱+۱۳: 

۱۲+)۱۲+۰۱۳(۲-۱ ۳ 
۱+1۱ 
11+ 

.ب ع 11۴۱۱۱0 

aJ + ۷۷۸ 

م بل < ۱۷ 


جن ص 


۲ 9 


بحل المعادلتين (۱) » (۳) : 
+ ۲۶ ب¡ كن + ١‏ 


بحل المعادلتين (۲) ؛ (4) : ۰ ۰۱-۶[ ۲-2 


(*)() (۳ 


۳ e A 95 
Crs Vé tote ن‎ 


۱ ۰ 
۲+ 
1 


تا ۱۱ 
++ ۱ 2 + 1۱ 
»سا ۰ ها [م عمسا 
.'. ۰-۱ »ب = -ا لانهما یحقفان العادلة (۱) 


یه . ۱-۰ لانهما یحفقان العادلة (۱) 
ما ما9 ( 0k‏ ما9 


98۱۱۵ -ما۱۵اا۵‎ ol 
د ص + س + س ص‎ 5 ٠٠ | ءا - ما8۵‎ ۵ rir 


Ol dte-Ol Ol‏ 0+0 .نه عاض + سء ی صا“ 


- 09 


م 1 0 (صس س“ + (سہ صم 


٩ 5‏ ۳ = س ص۔ + ص“ بس ے و 


ا 


TN 


۲ a 
(س هی"‎ [۱+ (= 


= زب 1 ۱(" +2( 8 


5 


١‏ تطبیقات حيانيه 


11 
ی 
AY.‏ 
,*, تکالیف وجبة القداء < ۱۸۱۵۰ جنيها 
» تكاليف وجبة العشاء = ۸۱۲۰ جثيها 


56 
۱۵ ۸۰ + 


(۲) الدخل الیومی ]| ۴۵ 


(۳) الدخل اليومى الشركة = ۱۶4۱۰۰ جنيه 


ارشادات هار في 
8[ اسننة الاختيار من متعدد 
(۱(ج) (J)‏ )ب( (1O‏ ))4( 
(PA (4)0 (۵‏ (9)زب) 409( 
00( 00ب( {6D‏ 69)+( ونرب 
(ON (0 ) ۷‏ 900( )0)0 
(FO + {4)00 (6D‏ 16% 
۷( ۱۱۷ ۱۱۱۸۵ 60( ۱۰۱۳2 
(PD (+) ) 69‏ ۵(د) 4)09( 
۷۵( ۱۳ج 60 نب) ۱۱۱۳۷ © زب) 


(GD‏ 0( 1)60( 6۵(.) 64 (ج) 
G&D (۷‏ (ب) (De) (60 (G0‏ 
GD‏ )1( )+( 67 (د) 6۵ (ج) 6% (ب) 
69 (ج) 67 (ب) ۵4۵ (ب) ۵ (ج) 0)09( 
N r:‏ 
(f)‏ - +ع م۱ = 
ROO‏ 
© (س )١+‏ (صی" + )١‏ - (ص +۱) (س" + )١‏ 
سس ص" + من + صن" + ۱ - سن" ص - ص 
ینآ ١‏ 
مسن من" جسن + ص' سس" صن - ص سس" 
(o)‏ ۱ 01۶-0 تا دنا ۶-9 ۲-۰۵ 
gE‏ »لج -(۱ +۸ 6) حيج - نا 9 
فا 61-6 


02 


۲ اسن سن 


۱ اك‎ a 


= ۲ سن × ۲ سن - ۲ × ([-۱) 
۱۳۴ س ٦1×‏ سن 
داس" + ٣+۲‏ ٦س‏ دو 


و 


۱۳ ۰۲+ )۷-( ۴۶ 7 


من )١(‏ ۰ (۴) : 
۴سن ٦س‏ 
5 
۲ کی | ای ۱ 


(۲) الطرف الایمن 
١ 5‏ 


| واه ۷ 
= (فنا 8 »كا 6 - ١‏ »اما 0) 
x= (۰۲۰‏ وم) 
١١ )0 13-6 (=‏ 

١ = ١ × ١ =‏ = الطرف الأيسر 


7 ءل 
= ۱۰مس ل - ۱۰ ع ص = ۱۰ سس ل ۔ ع ھں) 
.۱۰ ۷ ۳ ۰« ۳۰ 

سن امن ص 

J 4-6 

= (مس - ص) × 4 ل - (ع ل) × ٤‏ صن 

= 4 سن ل - 4 صن ل - ؛ ۶ص + ٤‏ سس ل 

= 4 سن ل - 1 ع هن» ] (سي ل - غ ص) 
- 6 2:۱۳ ۷۱۴ 
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0 


ع ۰۳۲ ۲۸ +154 ۲۱ ۰ دا 


۳ 
(۲) صفر - صقر +۱ € 


1 . ١ ۰ 


۲ ١ 
۷ 5 4 ۳0 


(To ۳۲( ۲ + )4۲-۳۱( ۲-۸۰ 6 
+ ه‎ ٩۱۲ + ۲-۰ 

٩ ۱ 

٠ صقر + (۱ +ت)|‎ - UG: 

= ی -ت 
RA a+»‏ 
ETT‏ 
و E‏ 


ONEN. 
۷-۶ ۸+ ,سس سن"‎ 
بي یی فا‎ 
۰ = )۴ - سن + ۴) سس‎ ۲( 
+ - سن <-۷ ا سى‎ .*. 
(س" -۱ س'-)‎ 6 
۰ » )١ + سس + ۱) (س‎ - 
-)۱+ (س" -۱) - اس‎ 
۰ )۱- س +۱) (سن؟ 1 -سن‎ + ١ سس"‎ 
- 0 ۲ - (سن" +س) (سن؟ سا سن‎ 
۰ = )۱+ (سن - ۲) سس‎ )١ + سن إسن‎ 
۲۷ = ب سين = ۰ س ۷-2 سن‎ 
عن ۳ سن‎ 
3 5 (0)صفر ۱۲ م‎ 


۱۰ 


۲ 


,٭ ۴ من - ۹ + من (س -4) = ۱۰ 

وف که ]هیآ سو 1 
عن" )جن - ۰۱1 7 

.». ن -4) س +۲) = ۰ 


.. سن ۸ أء سن = ا 


ټی ر ۱ ۳ 

()صفر- ؟| , ٣ E‏ ۰00 1 
۲(۳ س- )+ س فى" بكس -۱)< ۰ ۱ 
(F-1) -)۲-۱۱((+ =‏ +( 0۱۲] 
3 (۱4 +۱۰ +۱۸) < ۲۳ 

٠,‏ مساحة ۵ سن ص ع = ۲۲,۵ وحدة مريعة 
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راصق بج زوا عر سق ۰ 
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() ۰ ۷ ۱ 
0 ۷ ۱ 
(ه) ما ۲۰ ما ۷۰ + نا ۷۰" با ۷۰ < ۲ حس - ۴ ع ۲۸-۱ + (te = ۲۱-( - (o‏ + (-۲۰-۲) 
ا ا ا اس .+ ۲۳ +۱ - ۲۳ ۰ 


ل LAP‏ 7 اللقط نقع على استقامة واحدة 
۴ ۱ 
= ۲ سن ۲ بم سن > ۲ (0) +۰ "سا ۰ ۱ 


شم تنیز ,۱ 
ا ۰( ۲+۰(۰)۰۰) 
الطرف الایسر 
= ۲(-۱ (۷-س) +۲ (۱۱ + ه) +۲ (۷ سن + ] 
ع ؟ [سلا + و سن +5478 سن + ¥[ ل 


سن = + سس دو أ سن بت ۲ 


. > ۲+ ۰-۲ = 
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,~= 
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٩ - ۰‏ 
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مساحة ۸ سح ۱۲ وحدة مريعة 
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(۴) :۰ ۴ سن + ]اص ۱۰ 


وس - لاهن = -۱۲ 
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ااه‎ TF 


|۷۳ - ۰ » ذا 


ل ۰1۸۷ 1۱ 
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۸.- 2٩. ۰۱۰ - ۸5 >= 


١ 3‏ را نو 
A 2۸۵00‏ علا iF‏ 


0 ۳ ی 
١ ۶ 1‏ 


WY Tale j (AY‏ =( = (-1 +جتم) تحط بال - رودم 
= - 5-۷4 -۷ 

۷ ۱۷ ۶ 

۲ ۲ ۱۱ 

۳ ٤ 3 


)۸- (۲-۸-۳ - )۸-( ۱۰ > 


ج ۲و - الا A=.‏ 
۱ ۲ 
ول ,۳ 
۳ 14 
(A= TA) ۲۸۰۱۸‏ +1 +£( 
> -.۲ + ن +۸ - لا 5= 80 4 ٩+‏ 9 . 
١ 1‏ ۲۷۰ 
شري -۲1 ۱ ۲ 
٤ 0‏ ۴ 
۸-۳(۲)-۹(۱۰- ۲-۰ 5-۱۷) 


سره مس ۱۸ < -۱ 


۲۱-۵00 
١ 


(++ (=£) = (T+) r= 
۱۲-۰-۲۰ = 


(W- YF + (+ زع‎ - 1+1 


چم - و ۱ ,۲ 


۹-۱۱۱۰( ۲+۱۰ (-۲۲ +۳ 
> ,۱۸-۱ - لاوس وا 
#۷ ۷ 3 
۸ ۲1۶ ا ۳ 
N ۲ ١‏ 
۲۶ 0-۱۷ - (-۳+۲۲) يدت + 
.۱۸-۱۹۹۱ ۰ ۱۱ 


< (ه - .)۲۰ (۲ +)٩--‏ صفر 


ه +۰۱ ۱۹ 


۶ ۲۰-۹(۲) - صقر ٭ (۲۰ -۲) 
ب ۳۳ + ۱-۱ 


| 


رفص+)15-4(5-).-(٠‎ 
۱۹ 2 ۰ 


۲ ۱ 

۳ ۳ ۲ 

۱ ف‎ 
٤ ۳ 


۲-٩ - 7٠١(‏ (۸ - ۱۲) + صفر 
۱۷۱ +۸ ۱۹ 


( ۲ بسن +۲ سس + ۶ ۷ 
» سن + + ص ۴۰ 26 ؟ 
وین ۲ ص + ۱-۶6 
أكمل الحل ينفسك. 
(۷) سس +هن + ۲ ۰۶ ه 
ب ی - ۷۱۰ سس - 4 ۲-2 
أكمل الحل بنقسك- 
o‏ 
قيمة المحدد < ه (اب *«وح - 1ح ×سي) 
- صفر + صقر 
= ۵ س وخ - ]اه اج 
ساء انه 


> سس با 
£ بعد 


۹ آء بنصف دب ۲ جر 
ب ساح داح عابو 
ای بحم - 4ح ۷ و > صقر 
پالتعویض فی (۱) ! 

.'. قيمة العدد = ۶ × صقر < صقر 


(۳ 


)۱64( (HO ()ب)‎ (ND 


(ه) (ج) ()(ج) 0( 
إرشادات لمل رقم ل6 


9۴-۱۱۱۵ ۳ «یا9- ما6 


02۰9| 
7 


اب۱۱۰۱ ابا + 
Oke) .‏ - ما 8) (ما 9 +عا0) < + 
.. عل 8-عا' 0ه + 
لاعن 0-8 - ما 0)- + 
با ۱-۵( ما ۶-۵ 
iS‏ 
وبرقض المل السبالب لان 0 3 ]. , ۴ 
> 
(0) ۲ ما 6 + ما" 0 - ؛ - صفر 
+ ما 0۳+0ا0- ۰26 
.. (ما 0 +4) (ما 0 - )١‏ = صقر 
ما 0= -4 (مرفوشض) ۰1 ما ۵ ١=‏ 
و ا 
57 30< 
(۴) عا سن فا س لاسن = ۱ 
سل “د وا سن - ۱ 


١ - لاسن‎ , 


مأ سن * 


سی 4۵ آو ۳۲۷۵ 


۲۱۰ 
۴ 


٩۰ )۱- ۲(۱--‏ (۲ ۱+۴( -۱) = صفر 
,*. النقط تقع على استقامة واحدة 
0 
E i‏ 
() اه + ) ۱:2۱ 
۷ 
۵ إن + ۱۹ 
“بن لا + سپ + ۱۷-۲ 
لق 
۱ 
0 + سپ » ۱۵ 
لق 
هو سین + ۱ -۲ 


| ۰) 


١| 
سس 244 سن‎ ۷ 
۱۵ ۱3 + ب هس ۱4 من ۱4ص‎ 
. < ۱١۶ ب ۵ سن؟ +۲۸ سن‎ 
۰ < (ه سس + ۲) (سن + ه)‎ ,», 
] مجموعة حل المتباينة هی [-ه ۰ ع‎ .. 
۷-۰ ۲-۸ ۲-۰ 6-٠ قيم سس الصحيحة هی -ه‎ .'. 
هھ عدد قيم سس الصحيحة = ه‎ 
اسن‎ 
س‎ A 
كاسن زاس‎ 
۸+ ما س‎ ۲۲-۰ 
ماس × ۲ ما سن × ۲ لاسن‎ ١ 
۸+ ماس‎ - = 


۸+ ماس تس بر عاحن = ملاس‎ ٩ 


2 وحن وا يوا عم 
9 (ملا عن ما ) -م 


ع 


!اس 


دم 


j, =‏ + ۲-1۸-۲۶ 
.. مساحة A‏ سح ۶۱۲-2 ١‏ وحدة مربعة 
۸ مساحة ۸ اب 3 ل ×1 ۰۸ ۲۶ وحدة مربعة 
+. مساحة الشکل المظلل = ١- ۲٤‏ =۱ وحدة مريعة 
حل آخر : 
دب ح فيه د (* 4( (۲۲) 
۰ ۰ ۱ 
قد و 

۱ ۲ ۳ 

۰ (۱۲۰۱) ۹2 
.'. مساحة أ وسح <۱ وحدة مربعة 
۰ داح فیه و (۰ ۰۱۱۰1۰۰ 4( +> (Tt‏ 
١ ۰ ۰‏ 
١ ۸ ۰‏ 
١ ۲ ۳‏ 

ع ل ۱ -۰)۲۱ ۱۲-۰ 
مساح 4 فح = |-؟1 | ع ۱۷ وحدة مربعة 
.'. مساحة الشكل = 1 + ١١‏ = ۱۸ وحدة مربعة 


۰ ۴ سن سا ص ۶۱ ۲ص ۲ غ دا 
i‏ سس ۲۰ 
۲ 
۶۸| 
1 5 ۴۳ 
۶( ) (.- ؟)+صفرء 525-18 


7 م = + 


۰+ 


۱۱۶۷ +۹٩۶ صفر‎ + ) + ۳(۰)۰۰-٩( 
1 


١ 
۱ 
۴ 
۹ 
۲ 


۳+ ) - (۰ -۲) + صفر 
١4 =‏ + ؟- ۱۹ 


(T+ ۰۱+ )۱+ ۰(+)۰ ؟ لاج‎ 
1١1+ 1 + ١5 


تطبيقات حيانية 


تفرض أن سعر الکشکول سس جنيه 
» سعر الکتاپ < ص جنيه 
”عن +۲ ص - وم 
4 ۲ سن + ص - ,۱۱ 


۳ 
۸ ۰ ] ۲ +2 


وم ۴ 
5 = ۰-۳۸۰ ۲۲۰ ۱۷۰ 
۰ £ 


A: 
٩٩, 9۱۷۰ -۳۳۰ > 
۱۹۰ 


() (ج) 
(0) (ب) 
(9) (د) 
65 
4)0( 
4)60( 
69 (ب) 
۱۳0٩‏ 
0 اول 
(a)‏ 


ازشادات تمارین 


4(0( 
4(0( 
1)03( 
4)00( 
64 )+( 
4)60( 
9ب 
۱۳۳2 
ا 


(۳) (ج) 
(۷) (ب) 
09( 
©0 (ج) 
۳۹۹( 
68 (ج) 
09 
و۳ 
انیا : (ب) 
69 (+) 


۳ 1 


r 


))1( 
0( 
00 )+( 
6D‏ )ب( 
)06( 
00+( 
6۸ ب) 


(+P 


جي سس 
©) ۰۰ ۰۵ > - س ص + سن ص = , 
ين دهن 


'. المصقوفة ليس لها معكوس ضربی 


(۱) المصفوفة لا يكون لها معكرس ضربى عندما A‏ * ۰ 


١ 
2۵ 


v= 9 
. 2 - | 5 


tat. 1۰:۲۳‏ 
,'. المصغوفة یکون لها معکوس ضرپی عندما 
١3خ‏ -() 

(۲) المصقوفة لا يكون لها معكوس ضربی عندما 4 = ٠‏ 
:4= ۰-۳-۷ 
Neste‏ 1-1 
.'. المصفوفة يكون لها معكوس ضربی عندما 
11:۱۲ 

(۳) المصقوفة لا یکون لها معکوس ضربی عندما ى = ۰ 
ده تا 
(4-۱) (۳+۱) »: 
“ 2۱ ۲-۰۱۰۱ 
, .'. المصفوفة یکون لها معگوس ضربى عندما 
6۲1 - (۲-۰) 

(£) الصفوفة لا يكون لها معکوس ضربى عندما 4 = ۰ 

۷2 ١و‎ 


ES‏ وه 


, 2۱۲ -۱-< 


۰۰۲۰۱۰۱۲-۹ 
م 9۴۲+ 4<. 


.'. الصقوفة يكون لها معكوس ضربی مثدما 
E3!‏ 


(۵) الصفوفة لا يكون لها معكوس ضرپی عتدعا ۵ - ۰ 
۸ ا 


3 - ۰2۹4 
ةد وب 0 + 


ceto,‏ ان (9-)(۷+م)<. 
ost,‏ ۱۱+ 
,-. المصفوفة لها معکوس ضربي عندما 

اودع - (: ۰ -] 


“٠‏ المصفوقة ليس لها معکوس ضربی 


سنا =۰ 
سس 


+, (مس )٩-‏ إن + )=۰ 
عن 1۹2 سن ۹ 
,, الصفوفة ليس لها معگوس ضریی عندما 


سن - ٩‏ أ سن - ٩۰‏ 


من (۱) ۲(۰) ؛ 
4 زاس ص" دعص 


(0) +۰ اس 3 


N= CD ۰ ۰0۰ )۱( من‎ 


۸۱۱۱۰۰ -سن‌ص 4 سس ص = ۷ 
> ۱2۷-۸۶۱۱۱ 


و 


PF ی‎ 


(۱) بفرض أن ۳ 


(۲) بفرض أن ۳ 


۱ 


۳ ۲. IG) 


= را‎ 
E N سد‎ ٠. 
٩۱-۱۱۱۵ ۰ 


= 


, ۱۳9 E 
(1-۰ 


(۳) ۰۰ اسن + 1 من ۱۶ , من - ۲ صن ع سلا 


۰ )س0 


aT 


۱۰۲ ۷ ۰۱۳۱۰۸۵ ۰ 


0 E 


ب عل ءوض < ۲ 


تفرض أن لعددین هما :سن , ص 


.+ سين + بص ۰ ١١‏ وبين .. ص × 1 


يس" 


دس 1م 


۵ 


(KE )و‎ 


جس ۷ ۷ , هن 2 ۳ .'. العددان هما : ۶۷ ۲ 


نفرض أن العدد الاکیر سن ؛ العدد الاصفر = ص 
من دض = 4 وين +۲ ص - ۱۳ 

٤ ۳ ۷ ١ع‎ ١ = 

3 ۱ ۲ ص ین 

١‏ .سس و 


۷ ۱ 
|د‎ (=a 


007 
.. سن ع لااء صن 2 7 ١‏ العددان هما ۰ ۳۰۷ 


.- ۲ جذر للمعادلة .2 ۰2۳-۰۴۸۷۹ 
۴+۷۹ ب<۴ 
ا جتر المقادلة إن اب-۳ 


6۷ ۱ ( *, =[ طی الرفم من أن ۲۳-٩‏ 
ف )- )- ۱ ۱ »ب | ." الاچاية (۱) خطأ 
ات و ۴ + ا 1 2 اسب" اب 
سن عن + ٣ص‏ ص ٩+‏ = .*. الاجابة (ب) مسحيحة 
سن 4 ۳ . بسن ۲-۷ te +) (e+) = ee)‏ 
عن +۳۹ ومتها هن - ٩-‏ -1 + 1ب + ب !+ سا وهذا لا بساوی 
و (۲+۲۱اب+ب) 
ون دس جوج لیم 0 د در اج زيل 
ای آن الإجابة (ج) ليست صحيحة دائثا 
7 ")نا وس .*. الإجابة السحيحة هی ۲ فقط (د) 


ص ؟ 


+ المنعتى يمر بالتقطة (۲ ۰ ۰) .۰ 2۳۹۱۹ ۰ |26 00 O0‏ 3 ۱ 
١‏ “ اللحتی يمر بالتقطة (؛ + ۸) (4) اول : (ب) ثانا :(۱) (ة) [ب) هع س س: 1 5100 0 2 ۰۲*۲ ۱ * 
12 .*. (۱) صحيحة دائمًا. 
گر ۳ بسح( )۰( ) 3 - esll. ۱ 81 - ١ Ol‏ 
5 1 ب ۸ م 32 ۲ TRE‏ + 0۱-0 ۰6۱۲ .0 (۲) ليست صحيحة دائمًا. . 
.ب >= سم 1 N E‏ » لیس من الضرورى أن تكون المصفوفة قطرية 
سا 
سر -۱۷-۰۱۸-۳ () ۰۰ص + و ص-+ :1= I‏ لکی تحقق أن ٩-۱‏ حيث آن ؛ 


۱ ۰ ۴/ ۱ + 9 
عأ ا 
.1 ۱-1 0 8 س + هو +۲11 «] 


۱ ۹ ,. (س-+ ۲ [) (س-+ ۴ 1) = 1 
(NE‏ ن هر 
۸ ء 5 س-+1۲) 1 
ال ا خا و و دوي وماس 1+1 ۳ نفرض أن سعر الکثاپ العلمی = سن جنيه 
Na. 1 2 ۱-2۱, mi‏ 12 بالسرب فى ۳۱ | + سعر الکتاب التاریخی = ص جيه 
+ الخط الستقیم يمر بالنقطة (۱ ۰ ۶) ,۱-۱ ۱۱-۶۱ ۱<-۱۱۱ دز يأ Pn‏ ۳1 هس + ص .؟1 ,وس + ۹۱۰ص .و1 


+= ب امود مع ,۱۱ صقر ا ى Êê 3 ١-1-3‏ 98 


۱۰. BL 


, .۰ الخط المستقيم يمر بالقطة (۲ ۰ ۱) ١‏ یر موجیية .:. العکوس الضربی للمصقرفة | هى [ - | : 5 


» سعر الکتاپ التاریخی = + جنیهات 
نفرغى أن سعر كيلو جرام الدقیق = س جتيه 


+ تفرخض أن سعر كيلو جرام الزيد < عن جنيه 


.+ ۸سس +۲ ص - ٩۰‏ 


4 4 سن + اص = ۱۷۰ 
(ek a‏ 
سک = ۶ 


۲ ۸ 
۱۱۰۸۲ | ۱۱۱-۵ 


.. سعر كيلو جرام الدقیق < 4 چنپهات 
+ سعر كيلو جرام الزيد * ۶۰ جنيبًا 


نقرض أن سعر لتر البنزین < سس جنیه 
+ نفرض أن سعر اتر الژیت « ص جتيه 


,ب ۲۶ سس + ه ص - 1 


ما سن + ١٠١‏ ص = ٩۷‏ 

1 (: u) 
> ء‎ =. 

۱۰ ۸ 
E سد‎ 


دا أ بون 
N 7 =4.‏ - ۵ 


۳) 


ع 
e‏ 


(E ما(‎ 


سن < :۱ ص ٤=‏ 
.*. سعر لتر البنزين * +۱ چنیه 
» سعر لتر الزیت = ؛ جنيهات 


ار 


ارشادات ری 


))4( 
4)0( 
10( 
00 (ب) 
)4)0( 
0 (ج) 
400( 
(FP‏ 


o2 - من‎ ۲ ۰ 


(f)‏ م( 
)9( 
4)00( 
0( 
0 )ب( 
۱۳۷ 
(i60‏ 


۱۱۳ 
۱۱۸0 
(4)00 
(ب)‎ 60 
(+P 
(>) 0 
۱۱69 


۳۳ 


من 2 4 


() (ب) 
() (ج) 
1)09( 
۳۱ 
O‏ )+( 
00( 


ب ۲ سن < ۸ 


شادات الوحدة الثانية 


(+) (o) 
(ب)‎ 02 
(1)6 
00 
(60 
(>) 
۱۱۳9 


1 + مه‎ -] CP < 


A ET SEE زر‎ e 
۲ س12 7 ا من‎ 
Jee + ۱-[ 2 سن كسا ت‎ 


لحتس يوه ۲ 
۷ 


۰ اسن ٦ ۰٩۰‏ اسن 
م لاتق سق ع ET‏ 
“. ]0 ۳[ 
سه .سس سس 
۳ 
۰ + سن < ۲ سس + ۲ 2 ۹6 اسن 
<< ۲ سس +۲ 2 ۱ 
1 <۲ مس < ۱۷ 
۰ مج < n 0 ١]‏ 


TZ. FETE WY 


ن ۲ 


۲ < سس 12 


۰ ی وان ۳۳ نى +۷ 
وبتجزنة التباينة إلى متباينتين 
, ۲ من ۱ <اسن +۲ 
بسن ۱ ۶ ۴ جن < 
+ سس +۳ ۲ بسن +۷ 
ب“ ۲۲ج + ۷ ,۰ ۲ سن 
بح > ا 
)1۱۰۲-۴۰:۰۰ 

/ 


سے 
a‏ ۹ 


(۱) ترسم الستقيم المدی ‏ ۱ 
ل : ۲ عن - هن = ۷ ح 5 3 
(بخط متصل) 
وهو يمر پالتقطتن 
(we eC e)‏ 
وبالتعویض بالنقطة 
(۰ ۰ ۰) نجد انها 
لا تحلق التبايثة > ۲ س - جسن > ٩‏ 
.*. مجموعة جل المتبايئة هي المستقيم ل لا نصف 
المستوى الذى لا تقع فيه نقطة الاصل وتمثلها 
المنطفة المظللة بالشكل. 
(۲) ترسم المستقيم الهدی 
ل : سن + صن = ۲ 
(بخط متقطع) 
وهو يمر بالتقطتین 
(Ceefer)‏ © 
وبالتعويض بالنقطة 
٠ ۰(‏ ) نجد آنها 
تحقق التباینة : سس + ص < ۴ 


.*. مجمومة حل التباينة فى لصف الستوی الأی | (۵) نرسم الستقیم الحدی ل : ص ۲ حن ۳ 
تفع فيه نقطة الاصل ونمشها النعلقة الل .| (بنط متقطع) وو يمر بالقطتین( ۲-۰( +۰] 
ویالتعویض بالنقطة (۰ ۰ ۰) 
نجد آنها تحقق المتباينة ص > ١‏ من - ؟ 
.*. مجموعة حل ال مثباينة هى لصف الستوی الذى 
تقع فيه النقطة (۰ » ۰) وتمثل بالتطفة المظللة. 


.. مجموعة حل المتباينة هى المستقيم ل لأ تسف 
المستوى الذى تقع فيه نقطة الأصل وتعشها 
, المنطفة المظللة بالشکل. 
(4) نرسم الستقیم الحدى ل : ص < ه (بخط متصل) 
ثم تعوض بالتقطة (۰ ۰ ۰) نجد انها (8) ترسم الستقیم الحدی 
تحقق التباینة : ص < ه ل : س < ۲ ص - ٤‏ (بخط متقطم) , 
.'. مجموعة حل المثباينة هى المستقيم ل لا صف وهو يمر بالتقطتين (۰ ٠‏ ۲) ( -؟ 59 
الستوی النی تقع فيه تفطة الاصل وتمثلها أ یالتعویض بالنقطة (- ۰ )٠‏ نج أنها لا تعقق 
التطقة الظللا, المتبايثة سس < ۲ ص - 4 ۳ 
,*. مجموعة حل المتباينة هی نصف المستوى الذى لا 
تقع فيه النقطة (۰ ۰ )٠‏ وتمثلها با لنطقة المظللة 


(۷) نرسم الستفیم 
الحدی ل : ص = ۲ من 
(بخط متصل) 
وهو يمر بالنقطتين 
۲۰۱۰۰۰ 
ویالتعویض پالنقطة اا سا 
(۱ ۰ ۰) نجد انبا تمقق المتباينة :سس < ۲س | 8 
٠‏ مجوعة لاتم سمل تسف | () تسم سیر 
الستوی الذى تفع فيه النقطة (۱ » . 5-5 
با منطفة المظللة بالشكل. 
(۸) نرسم المستقيمين الحديين 
ل :سس <-۲ (بخط متقطع) 
لم دس < 4 إيقط متصل) 
فتكون مجموعة حل المتبليئة : -۲ < سس < 4 يمثلها : 
المنطقة ا لحصورة بين المستقيمين ل » لم بالإضافة 
ی استفيم وهی ال eg) E‏ 


)٩(‏ ترسم الستقیمین الحدبين 
ل, :عن ۱-۶ (بخط متصل) 
»لم :ص - ۲ (بخط متصل) 
فتكون مجموعة حل التباينة ؛ -۱ < ص < ۲ 
يمثلها النطقة الحصورة بين الستقیمین ل, » ل, 
بالاضافة إلى الستقیمین ل + لم ومی ااي أ (بخط متصل) 
المظللة بالشكل. + لپ بسن +۲ ص - 4 زنط متقلم) 7" 


وهو يمر بالنقطتين (۰ + ۲) ٩۱۰‏ ۰ ۰) فلکون س 
مجموعة حل المتباينتين وتمثلها المنطلقة المظللة بالشکل. 


.. مجموعة المل‌سم, هی نصف المستوى الای 
1 تقم فيه النقطة (۲ ۰ ۰) 


ه ترسم الستقیم الحدی 


E 
ET لم :سن‎ 
1 (۰ وهو بر تین (۰ -ا)‎ 
وبالنمویض بالنقطة (+ »)نج نا لا تعلق‎ 
۱ > التباپنة : سن ¬ ص‎ 
مچموعة الحل سم هی تصف الستوی الذى‎ ۰ 
)۰ ۰ ۰( لاتقع فيه النقطة‎ 
: مجموعة حل التباپنتن معا هی‎ .*. 


ع ع برجي [] عم = 8 


« ترسم المستقيم الحدی ل : ۲ سن - ص = و 


(بخط متصل) 
وهو يمر بالنقطتین (۰ + -ه) ۰( ۰۰) 
ویالتعویض بالنقطة [۰ ۰ ۰) نجد أتها لا تحقق 
المتبايتة : ۲ سس - مس > و 
3 مجموعة الحل سم هى تصف السئوی الى 
لا يحوى نقطة الاصل ل المستقيم ل 


۰ نرسم المستقيم الحدى ل : ۷ ص » ۲۰ + ) سس 


الثباينة : ۷ ص کے ۲١‏ + ی ۳۳۳ 
,'. مجموعة حل سر هی نصف ا سى الذى 
۷ يحوى تقطة الاصل لا الستقتیم ل 
۰ مجموعة حل التباینتین ما هی ؛ 
ع دس [) سم - 23 بره 
۱ 


فتکون س مجموعة حل التباینتین وتمشها النطقة 
الظللة بالشکل. 
() ترسم الستقیمین الحديين و سس 


وهويمر بالتقطتین (۰ ۲-۰)+(۱ ۰۰ فتکون س- مجموعة حل التباینات وتمثلها النطقة 
RRR rH‏ المطللة بالشكل. 
ات (۲) نرسم المستقيمات الحدية : 

)٩(‏ ترسم المستقيمين الحدبین و 5 فو وساف هی عدي 
ا 1 HH‏ 53 لي + هن سن +۲ (يغط متقطع) 
ند جوا ۱ : وهو يمر بالتقطتين (۰ ۲۰) ؛ (-؟ , .) 
Gey‏ لبم سس + )ص - - ۲ (بخط متصل) 
EE‏ وهو يمر پالنقطتین (۰ » )٠‏ » (-؟ , .) 
وهو يمر بالتقطتين (۰ ۲-۰) ۰ (-۰۰۱) : 


فتكون س- مجموعة حل التباینات وتمثلها المنطقة | (4) سس > ۰ هنك prt ٠‏ » لب : ص = ۰ (بخط متصل) 
وت يمشهما وسن لا ون لا الريع الاول ثم ترسم a AE‏ بل دس »۲ (بخط متصل) 
Hi‏ 5-5-8 المستقمين المديين لكر 11 علي سن < ص - ١‏ (بخط متصل) 
ل :۲ سن + ص ٣=‏ (بخط متتل/۱" ب 4 وهی يمر بالنقطتين (۰ ۰ ۱) » (-ا ۰۰) 
BE 28 70‏ فتكون س- مجموعة حل المتباينات وتمظها النطقة 
وهو يەر بالنقطتين (- 0۰) ۳(۰ 7 و ود درو 
لي : ص + سس = ٤‏ (بخط متصل) 0 ۱ ٩‏ 
بجر د ,+ 
وهو بر بالنقطتين (۰ ۰ 4) » (5 ۰۰) 
فتکون س مجموعة حل التباینات وتعشها المنطقة 
المظللة بالشكل. KI‏ 


ل + سس 4 ص > 4 (بخط متقطع) ۱ 
وهو يمر بالنقطتين (۰ ۱۰) ۰ (4 ۰۰ (۸) نرسم المستقيمات الجدية 


(۳) سس > ۰ سس 5 ۰ 
»لپ ؛ ٤‏ س + من - ۲ (بخط متصل) , لي : س > ٤‏ (بخط متصل) 


پنقهما وس لا وص لا الزيع الاول ثم نرسم 


يميا الي 8 ۱ 1 وهو يمر باللقطتین (۰ ۰)۲۰ (۱ + -؟) » لب ص - ۱ [بخط متصل) 


ل + ص = ۲-۷ سن (بخط متصل) NONE‏ »لب :سن ص < ١‏ (بخط متقطع) »لم :۲ من - س ۵ ۲ (بخط متصل) 
وهو يمر بالتقطتین (۰ ۷۰) ۳(۰ ۰۰) السا وهو يضر بالئقلتین (۰ ۱-۰ ۱(۰ ۰ ) وهو يەر بالتقطتين (۰ ۰ ۱) ۰(-۲ ۰۰) 
لي + س +۲ ص = ۸ (بخط متصل) 8 i‏ ۳ فتکون س- مجمومة حال المتباينات وتمقها » لم بص +۲ س = ۱ (پخط متصل) 
وهو يمر بالتقطتين (۰ 4۰) ۰ (۸ )٠ ٠‏ المنطقة الطللة بالشكل. وهر يمر بالتقطتين (۰ ۱۰) ۳(۰ ۰۰) 
فتكون سب مجموعة حل التباینات وتمشها المنملقة | () ثرسم المستقيمات الحدية ؛ فتكون سن مجموعة حل التباینات وتمثلها المنطقة 
المظللة بالشكل. . ل بسن - سن = ۰ (بخط متقطع) 1 المظللة بالشكل. 
ابو وس وهو يس بالنقطتين (۰ ۰ ۰) ۰( ۲۰) 5 5 

ل :۲ سس +۲ ص = ۱۲ (بغط متصّل) 

وهو يمر بالتقطنین (۰ 0۰) ۰( ۰۰) 

_ هی ۱۰ ۲۰ سس (بخط متقطع) 

وهو بسر بالنقطتين (۰  )6‏ (-۳ 2 .) 

فتكون س- مجموعة حل المتباينات وتمثلها التطقة 

المظللة بالشكل. 


سبك 


)٩(‏ نرسم المستقيعاف الحدية 


(۲) سس > ۰ مجموعة حلها لا تقع فى الربح الثانی او 
الثالك 
ویعر بالتقطتین (۰ ۲۰) +( ۱۰) (۳) ذا كان مجموعة حل المتبايئة !سس + ص > ۲ 
ل ن۲ صدا (بقط لا يقع فى الربع الثالث أو الرابم 0 
98 ا 2 الس ی ا و مج 
»لب : سس < + (یخط متصل) = صقر 
. 0 1 ۳ 
۱ (6) مجموعة حل المتبايئتين س + عن > ۽ 


ل :عن + ٤‏ ص ۸۰ (بخط متقطع) 


1 التباینات وتعشلها النطقة 
فتکون س مجموعة حلي التباینات وتحظها میج عون ` ربب 
3 


المظلئة بالشكل. 


من الشكل نجد أن ٤(۲‏ ۰۰) »ب(٩‏ 1۰) »حد(۰ , (f‏ 

.', الثباینات هی س < 4 :ص < 4 + س + ص 5 4 

(JO 6۳ج‎ (O )260( 

(0)لءغع) (ID (HCV‏ )ما 

(00D (0) ()زء)‎ 

ا هى المنطقة المشتركة أى الإجاية رقم (2) 

(۱) إذا كانت النقطة (! س) 3 لمجموعة حل المتباتية | زى ومغ ان ((۱ ۱۰)) فقط تحقق] المتباينات اثلا 
۲ س + ص > ۲ 
... النقطة (ا ؛س) 2 لجموعة حل المتباينة 


۲ س + ص < ۲ ۲ +۴2 


09ل امن +۲ ص - ۲ < , 


عن الرسم نجد أن الحلول هی : 
۱۳ ۱۱۰۰۲۰۱ ۳۰۱۰۰ 
حتی تکون سس ؛ ص آعداد صحيحة 


1 

التقطة التى من المؤكد أن تنتمى للجموعة حل المتبايثة 
إن + س ص < د 
والنقطتين )١١ 4( ۰ ) ۰ ١(‏ ينتميان لجموعة المل 
هى نقطة تقع على القطعة المستقيمة الواصلة بينهما 
ومن الرسم المقابل هی النقطة (۲ ۰ ۳) 

)٩(‏ محور تمائل منطقة حل التباینات هو محور السينات 
لق د ۰ 


»لب :اس + صض-١-.‏ 


مجموعة حل المتبايلتين سس + ۲ ص > ۳ 
ء سس + صن < ١‏ تساوی 8 


إذا كان : ل, // لب أى فى حالة ميل لي = ميل لم 


(11) مجمومة حل المتبايتة سى + ص > 1 


هی المنطقة فوق المستقيم س + هن - ۱ 
؛ مجموعة حل التباينة بن + صن < ب 
هی المتطقة تحت المستقيم سن + ص = س 


+ عرض المستطيل < ص متر 
٠,‏ سس > ۰ » صن > ٠‏ ويمثلهما الریع الأول 
+ سن > ۸۰ ١‏ اسن +۲ ص < ,71 
ایس + ص < ۱۵۵ 
ترسم الستقیم الحدى ل, :سس = ۸۰ (بخط متصل) 
ونرسم الستقیم الحدی ل, : 
من + ص = ۱:۵ (بخط متصل) 
وهو يمر پالتقطتین ۰ (۰ » ۱۵۶) ۰ (۱۵۶ ۰ ۰) 
.*. مجموعة الابعاد الممكنة تمشها النطقة المظلقة س 
.*. أريعة أبعاد ممكنة هی : 
(۱۸۰ ۱۲۰۰۲۰۰ ۲۰۰) 
۰۲۰۰۰۰ (۲۰۰۶۸۰) «يوجد حلول آخری» 


نفرض أن عدد الکیلوچرامات من الئوغ الأول سس 
» من النوم الثاني عن 
(۱) نظام التباینات هو اسن > ؟ , می ك ۱ 

۰ سس + معن <1۸ 


()) ترسم الستقیمات الي , . , | , 


آی ۳ عن + ٤‏ ص - ۲۲ (بقط متصل) 
وهو يمر بالنقطتين (۰ ۰) ۰( ۰۰) 
TO )۲۰ 1( )(‏ ۱۲۰ 


نفرض أن عدد الاسئلة الجاب عنها من القسم (1) هی 
ہس + من القسم (پ) هي عن 
نظام المتباينات هو : سن 5 ؟ ص > ۲ 


عن + ص > ۱۰ یه 6 هو 9 ٩:‏ 

نرسم المستقيمات العدية ل ؛ سس < ؛ (بخط متصل) 
»لم + > ۳ (بخط متصل) 

ء ل دس + من ه١٠‏ (بخط مت 71 
وهو يمر بالتقطتين (۰ ۰ ۱۰) ۱۰(۰ 1۳۱ 


ms 


ول 1 ٤‏ + و هی = ۷۰ 


وهو یمر پانقطتین (۰ ۰ ۱۲) ۱(۰ ۰ :] 


¢ 
5 


۰ من الاحتمالات المکنة : ۳1۹ ۱ 
ا ۷۱| 


0 (0 (0 (0O (0) 
Q2, 0 HO )رم‎ ۵ 
(40% ۶6۵ (+00 (O0 (40D 

2 (60 (0V (400 


(۱) أولاً : نعين المنطقة الثى تمثل مجموعة الحل 
للمتباينات كالتالى : 
(1) ثرسم المستقيم الحدى ل : سس + ص = ۾ 
وهو يمر بالنقطتين (۰ ۰ ۶) » (4 ۰ ۰) 
(۲) نرسم الستقیم الحدی ل, :هن « ١‏ 
(۳) ترسم المستقيم الهدی ل :سس ۲ 


باللطقة المظللة | ی ح حبث 1( ۰ ۱) 
س( ac (e‏ ۳۰( 

ثانيًا : ۰ دالة الهدف : مي = ۲ سس + ۳ ص 
ای ۱۱۶۱۰۲۰۰۲۰ 
0 زيل ۲۶ ۳+۲۷ ۰ ۷۶۸ 
, ]ا ۳+۲۲ ا 


.'. التقطةت (۲ )١ ١‏ تجعل دالة الهدف م 


آصفر ما يمكن 
(۲) أولاً : نعين النطقة التى تمثل مجموعة الحل 
للمتبايتات کالتالی : 
(۱) المتباينتان :سن > , اض > - یمظهما 
وسى لا وض ل الربع الأول 


٠١ = نرسم الستقیم الحدی ل + ص + ۲ سن‎ )١( 
)۰ ۰ (۰ )۱۰ ۰ ۰( وهو يمر بالتقطتين‎ 
۱۲ ۰ ص‎ ٤ + ترسم الستقیم العدی ل :سس‎ )۲( 
)۰ ۰ ۱۷( ۰ وهو يمر بالتقطتين (۰ ۰ ؟)‎ 


,". مجموعة الحل للمتباینات الأربع تعثل بالمنطقة 
المظللة د اب ححیث ق( ۰۰) ۱۰( ۰۰) 
بت( (Fo (ae (fe‏ 
انی + ٠‏ دالة الهدف : ي = ۲ ص + و سن 
اخ ]وی رده هد و۲ 
]2[ ؟«« اجو 2۱ :۲ 
[yr]‏ > *؟ ١2‏ 
.*. عن أكبر ما يمكن عند ۶(1 ۶ ۰) 
(۳) أولاً : تعين المنطقة التى تمثل مجمومة الحل 
للمتباينات كالتالى : 
(۱) المتباينتان سن > . هسك . 
يعشهما و سن لا وص لا الربع الاول 
(۲) نرسم المستقيم الحدى لم : 
۳ ص + من = :۱ وهو يمر بالنقطتين 
)° :)۰ (۰۰۱) 
(۴) نرسم الستقیم المد لپ : 
؟ س + ۲ ص - ۲6 وهو يمر باللقطتین 
۰۸۰۰( ۰) 


۱ 1 8 
.. مچموعة الحل لعتباینات الأربع تمثل بالنطقة المظللة 
پالشکل والنی تحدها النقط ! »ب » ح حیث ؛ 
۱۵۱ ۰۰) + (4۰۴) نسل ۸۰) 
انیا : »۰ دالة الهدف : أن = ۳ هن + ۲ سس 
rexa]‏ 
J [۰‏ ۰ ۱۸-۳۲۲۲ 
, “زع ل 2۸*۳ ۲۸ 
.'. أن أقل ما يمكن عند النقطةب (5 » 4) 
(4) أولاً : نعين المنطقة التى تمثل مجموعة الحل 
للمتباينات كالتالى : 


3 مجمومة امل المتباينات الأزيع تمظها المنطقة 


المظللة بالشکل !سح ء حيث ! رس (ee‏ 
ب (۸ ¢ {e‏ .بح( ۱۰۰۷۷۲۰ 


: ۰,۰ دالة الهدف + ي = ۲ سن ۲۰ هى 
4 ۱9۳۲-۷۲۵ 


۱2 ۲-۸۷۲ “زيل‎ 
٩۵ ۲-۷۳2 ذي]‎ 
Katte [ye 


.*. ع أكبر مايمكن عند النقطة ح(۰ ۰ -۲) 


كالثالى : 


(۱) نسم الستقیم الحدى لي : سف - مب ۲۳ | )١(‏ مجمومة حل اي :-۲< سس < ۲ 


وهو پدر تن (۰ ۰ -۴) ۰ (۰۰۲) 
(۲) نرسم الستقیم الحدی لم ؛ 


تمثل بالمستقيمين المتوازيين ل + سس < -۴ 
» لم : سس = ۳ والنطقة ا لحصورة پیتهدا. 


۲ < سن +۲ صن = ۲ وهو يمر بالتقطتین  | (۷) مجموعة حل المتباينة : -4 < عن‎ ٣۲ 


۰۱۲۰۰۰) 
(۲) نرسم المستقيم الحدى لم : سن > -۲ 
)٤(‏ ترسم المستقيم الحدى ل : ص = ه 


تمثل بالمستقيمين المتوازيين لم !هنا - -] 
؛ لي :ص - 4 والمنطقة المحصوّرة یم 
(۳) ترسم الستقیم الحدی ل, + 4 ,+ ۴ص = ۱۲ 


وهو يمر بالنقطتين (۰ ۰ 4) ۲(۰ ۰ ۰) 


(4) ترسم الستقیم الحدی ل + 4 س + ۴ ص - -۱۲ 
وهو یمر بالنتطتن (۰ +-6) ۰ (۰۰۲۳) 


.. مجموعة المل للمتباينات الأربع تمثل پالنطقة 
المظللة بالشكل ٩ب‏ حرء هر ن حيث : 
(Ee 31‏ ال (eae‏ 
(e ۲( ۵۰4-۰ Jae (fi) +‏ 
ثائيًا : ٠,‏ دالة الهدف : ل = سس + ۲ من - و 
بل ]2-5۰۲۲ 
۰-۰ + ۷۰-۰۳ 
(ل] ۳+۳۷ ۰ تسوت 
[JJi‏ ۳+ ۲-۰۲ و ۱-2 
[J‏ ل Ween‏ 
رل ۲+ ۰۴ دم 
". أكبر قيمة تنخذها لهى لا واقل قيمة هى -۱۷ 
اط رج درد رت 


<< ۲۰ لاصو 
» س + ص < ٩:‏ 


ودالة الهدف + ل = ٦‏ سس + ۱۵ کن اکیر ما یمکن 


أولاً : تمین التطقة التى تمثل مجموعة الحل للمتباینات 
کالتالی : 
(0 ۱۰ < سح ۲۰ 
تمثل با لستقیسین المتوازيين ل !سس = ۱۰ 
» لپ + سس » ۲۰ والمنطقة المحصورة بيتهما. 
(۲) مجموعة حل التباينة + ۳۰ < ص ج 15 
تمثل بالمستقيمين المتوازيين لپ : صن = ,۳ 
» ل, ! ص = 0] والمنطقة المحصورة بيثهما. 
(۳) نرسم الستقیم الحدی : ل, + من + ص = ٩,‏ 
وهو يمر بالتقطتين (۰۰ ۰0۰ (۰۰۲۰) 


+ لجيه بسا مس 
| | 2 


المظللة بالشكل س حدء ل حيث : 
۳۰۰۱۲۰۰۷۲۰۲ (۱۰ م4 
(te ۲۰( ac (toe ۱۰‏ 
ثانيًا ؛ ۰.۰ دالة الهدف : ل = ٦‏ سس + ۱۵ ص 
ل ]۱2 * ۰ +۱۵ ۳۰ ع ۵۷۰ 
۰( * ۰+ ۱۵ ۷ ۳۰ < ۵۱۰ 
۰ [ل ] ۲۹ ۱۵+۱۰ 4۵ 2 ۷۳۵ 
[ل] 4۵۶۱۵۱۰۹ ۷۵۶ 
4[ ار = ۰ + ۷۱۵ ۰ ع ۷۷۰ 
.'. اليحرق أكبر قدر ممكن من السعرات الحوارية 
يجب أن يمشى ٠١‏ دقيقة ويجرى ٤٠‏ دقيقة. 


Bl 

بفرض أن عدد الدراليب من التوع ۱ = سن 

وعدد الدواليب من الثرع ب < صن 

+ ٤ص‎ ٠ 5 س‎ 

ع سن + ص < ۲١‏ ہیں 5 اصن 

» ودالة الهدف : عن = +8 سن + ۱۰۰ص 

أولاً : نعين المنطقة الثى تمثل مجموعة الحل للمتباينات 
كالثالى : 

(۱) التباینتان سن > ۰ »ص 5 ٠‏ 
یمشهما وسن لا و هی لا الريع الأول 

(۲) ثرسم الستقیم العدی ل :س + صن ٭ ۲۰ 
وهو يمر بالتقطتيئ (۰ + ۲۰) ۰۲۰(۰ ) 

(۳) ترسم الستقیم الحدی لپ : مس > ۲ هن 
وهو يمر بالتقطتين (۰ ۰ ۰) ۱۶(۰ ء 8) 


اد حيث ؛ 

و( ۰ _۰) »-۱۵(۳ ۰ (o‏ 
نيا : »ب دالة الهدف :ي = .۸ سس + ۱۰۰ صن 
FT‏ س1 مع 

مه ل Weso‏ 


يفرش عدد الدجاج سن » مدد البط ص 

ب (1) سنك : وص > ۰ )سس +ض < ۳۰۰ 
(۲) سس > ۲ ض ای أن سل ۲ س > 

د ال لیف ھی : یآ ای 
حیث عن سس ۲۰ سس 

أولاً : نعين النطفة التى تمثل مجموعة ال للتتیاینات 

كالتالى ؛ 

(۱)-س > . , صن > + ۲ 
يمشهما وس لا وص لا الريع الأول 

(۷) ترسم المستقيم الحدی ل, سن + من ع 5١.‏ 
وهو يبر بالنقطتين (۰ ۰ ۲۰۰) + (۳۰۰ + ) 

(۳) ترسم المستقيم الحدی لپ :جن - ۲ ص = ۰ 
وهو يمر بالتقطتین (- ۰۰) ۰ (۲:۰,۰۲۰۰) 


.'. مجموعة الحل للمثب للمتباينات هي المشلفة المظالة اب و 
حيث :۱ (۲۰۰ » ۲۰۰) ۰ (۳:۰ ۰ ۰) 
(۰۰۰) 
نيا : + دالة الهدف : مي « سن +۲ صن ۷ 
أي إر» ۲۰۰ +؟ )۲۰ 
*م ل * ۳۰۰ »[ي 69 
.*. أعلى ريح وهو ٠‏ ۰ جله يتحقق لد تربية 
۰ جاجه و۱۰۰ || 


اي مها Wesen:‏ 8 ا ۱ 


.. اعلی ربع يتحقق علد إنتاج ۵ دولاب من | بفرض أن عدد الأسعاك من الترع ۱« سس 


التوع ۱ + دواليب من التوع س 


+ من التوع ب = من 


)١( ..‏ سن + هن 5 ۰۰ 
(۲) ص < ۳۵ 

+ دالة الهدف هی : 
ني = 4 سس + ۲ ص آقل ثمن ممکن للشراء 

أولا : تعين المنطقة الثى تمثل مجمومة الحل للمتباينات كالتالى : 

(۱) ترسم المستقيم الحدى لي :سن + صن > .م 

وهو يمر بالنقطتين )٠ » ۰۰(۰ )۶۰ ۰ ٠(‏ 
(1) نرسم المستقيم الحدى لم :سن = ۲۰ 
(۳) نرسم المستقيم الحدی لم : ص < ۳۶ 


)س2 .۳ 


.', مجموعة الحل للمتباینات تمظها امنطفة المظللة 
بالشكل أ سح حيث :۲ (۳۰ ۸ ۲۰) ۰ 
(To ۰ ۴۰(‏ به (۱۵ ۰ (fe‏ 

+ ۰ والة الهدف ؛ ءي = ] من + ۳ من 
2 [ي ]ره ۱۸۰۲۰۷۴۳۰۸۵ 
۰ ی ۲۳۵2۳۰۲۴۲۰۷۱ 
۰ ] ۱۵۷4 +۲۵۲ 2 :۱ 
.», أقل قيمة للشراء هی ۱۱۰ جنیهّا وهذا عند 

شراء ١6‏ سمكة من النوع ! و ۲۵ سمكة من 


» تفرض أن عدد الآلات من التوع الأول سى 
١‏ عدد الآلات من النوع الثاتى ص 
٠‏ نترجم الجدول فى صورة متباينات : 
(۱)حس > . بص > . 
(۷) وا سس + ۱۵ سس 2 ٩۵‏ 
(۲) ۲ س ۸۰ صن < ۳۲ 
+ دالة الهدف : الریع اکبر ما يمكن حيث : 
عي = .امن + 8۸ ص 
ولا : نمي المنطقة التى تمثل مجموعة الحل للمتباينات 
كالتالى : 
(۱) التباینتان :س > + ».ص > ٠‏ 
ينها وس لا وص لا الربم الأول 
(؟) نرسم الستقیم الحدی ل : ۲۶ مس + ۱۵ ص » ٩:‏ 
ب وعن + امن 5 ۱٩‏ 
وهو يمر بالتقطتين (۲ ۰ ؟) ؛ (ه ۲-۰ 
(1) ثرسم المستقيم الحدی لپ : ٤‏ سن + ۸ هن = ۴۲ 
س +۲ ص م 


وهو يمر باللقطتین (۰ + 4) ۰ (۸ + )٠‏ 


.'. مجموعة الحل للمتباينات هي النطقة اة 
اسح و حیت ١:‏ (4؟ 0 ( (۲۱۷) 
(fe J»‏ 9( ۰ ۱۰ 


ثانيًا : .۰ دالة الهدف : ی = .سن + ٤۸‏ ص 
> ی ۸+۲۰ ۰۰ ۲۲۸ 
إي ل ۰۲۰۸۱۲۹۵ ۲ 

۰ 2۱۰۸۰۰۱۰ ۱۹۲ 
0 ناوج وه 

,“. أعلى ربع هو ۲۱۶ چنیا وهو بتحقق عند إتتاج 
آلتین من النوع الأول وثلاث الآت من النوع الثانی, 


النوع | النزع | الكمية 
(۱) | (ب) على الال 


ه تفرض أن عبد الكيلو جرامات من الثوع (1) - سن 
» عدد الكيلى جرامات من النوع (ب) = هس 
+ تترجم الجدول فى صورة متبایتات ۱ 
(۱)س > . » ص > ۰ (۲) !سس +۲ صس > ۱ 
)٩(‏ سن + ؟ ص > ٩‏ 
ونال لیف ی > ۱۷۰ من + ۱۵۰ ص أقل ما یمن : 
ول : نسین المنطقة التي تمثل مچموعة الحل للمتياينات 
کالنالی : 
(۱) المتباينتان ,مس > ۰ :ص > . 
يها وس لا وص لا الریع الأول 
(۲) نرسم المستقيم الحدى ل, ۰ 4 سن + ۴ ص - ۱٩‏ 
أى ۲ سن + ص = ۸ وهو يمر بالنقطتین (۰ ٠‏ ۸) 
ie‏ 
(۲) ترسم الستقیم الحدی لہ ۲ سن + ۲ حس = ٩‏ وهو 
يمر بالتقطتین (۰ ٩(۰)۳۰‏ + ) 


.. مچموعة الحل تمثلها النطفة الظلقة والتی 
تصها النقاط ١‏ »سنه » ح هيك (e Vt:‏ 
Ae Jae (Fi ee‏ سد 
* دالة الهدف : ی = IEE OE‏ ۰ ص 
UTE‏ ۷۰ 4 ۱۵۰ ۷ + 2 ۱۵۲۰ 
ل ۷۰ ۳ + ۱۵۰ ۸۲۳۲ 


آي ]ل > 5 
.'. اقل تكنقة هی ۸۱۰ جنيهًا وهی عثد شراء ۳ كجم 


= ۸ < ۱۵: + 


٭ تفرض أن عند عبوات التو العادى سور 


؛ عدد عبوات النوع المتاز ص رم 
+ تترجم الجدول فى صورة متباینات :' _ 
(۱) سنك + ہیک ۰ (۲)۲ سل + جص ۲۸ 
(۴) س + ۲ ص < ۱۸ ۲ 
+ دالة الهدف : ر أكبر ما یمکن حیث 7 :9۳3 
عن = ۱۱ عينم عن ۲ 


ولا : نعين المنطقة التى تثل مجموعة المل للمتباينات | |3 


کالتالي ؛ 

(۱) التبايتتان :سس > . »ص > ٠‏ 
يمشهما وس لا وص لا الربع الأول 

(۲) ترسم المستقيم الحدى ل, ۰ ۲ سس + ص - 4؟ وهو 
يمر بالنقطتين (۰ » ۲) ۰۰۱۲(۰) 


KAS 


(۴) نرسم الستقیم الحدی ل, : س + ۲ ص= ۱۸ وهو | + تفرض أن عدد الوحدات من السلعة الأولى سس 
يمر بالتقطتين (۰ ۰ ۲۸۱۰1٩‏ ۰۰) 


س 
.*. مجموعة الحل للمتپاپتات يمشها المنطقة الظللة 
و اب ح حيث 37 (۰ ۰ 
Je‏ £( + حد(۰ )٩۰‏ 
: ۰ دالة الهیف ١‏ ی ١٠١‏ من +۸ ص 
5 [ی ار * ۰ 
۰ ی ]۱۲۳۰۶۱۲۰۱۰۶ 
ليل ۰ ۱۳۲۰۱۰۸۰۱۰۰۱ 


۷۲۹۰۸ f] 


(Wt 


+ عدد الوحدات من السلعة الثانية ص 
+ نترجم الجدول فى صورة متباینات : 
(۱) سس > . » ص > . 
(۷) ه سن + ۲ ص > ۲۵ 
(۲) ۳ من ٩+‏ ص 5 ۳۹ أى أن سس +۲ ص > ۱۳ 
٭ دالة الهدف + ت ٦‏ سن ۸ ص , ت أقل ما يمكن 
و : نعين الئطلة التى تمثل مجموعة الحل للمتباينات كالتالى : 
(١)عن>.‏ بصض»ه , 
يمثلهما وس لا وص لا الربع الاول. 

(؟) ترسم الستقپم الحدی ل ۰ ٥‏ سن + ۲ ص = ۲۵ 
وهو يبر بالتقطتين (۰ ۱۲,۵۰) »(5 ۰ .] 

(؟) نرسم المستقيم الحدی لم :سن +۲ صن - ۱۳ وهو 
يمر بالنقطتين (۰ ۰  ]5.56‏ (115 ۰ ۰) 


.*. أكبر ربع ممكن هو ۱۳۲ جتيهًا عند ت نيع 6۱ ۰( :۵.0 4 0 > 
٠١‏ عيوات من التوع العادی و ؟ عبوات من الوم | 9 ۰ << ۲۲ 


المتاز. 


,*. مجموعة الحل للمتباینات هی المنطقة الظللة 
بالشكل والتى تحدها النقط : (Nts 0 ١‏ 
عب ی (=e (o‏ +( 

G8‏ + »۰ دالة الهدف : ت ۱۰ سن +۸ ص 

رل [ت «A=‏ ۱۲,۰ = 
[i]‏ ۳۱۰ +۸ و ع۸ه 
[o]‏ ۷۸-۱۳۰۶ 

.*. أقل تكلفة هی ۶۸ جنبهًا ومی عند شراء یمد یت ی 
۲ وحدات من السلعة الاولی * ۶ وحدات من | شوحيث :۳(۲ ۲ .)سلا ) 
A. 0‏ مح(۰ ۲۰۰(۰۳۰) 


۰ دالة الهدف 1 ن = و عن + .و صن 
ی ۵۰ 2۳ ۱۰۰ 3 
Jy]‏ ۲۰۰۶۸۰۰25 
نض ]۰۰ ۱۵۰۰۲ 
ای ]۱۰۰2۲۵ 

.'. أكبر ربح يحققه الصنع هو ۲۰۰ جنيه عندما 
EN‏ ۱۳۵ 


» عدد مكائب التوع الثانی عن 
٠‏ نترجم الجدول فى صورة متباينات : 
(۱) من > ۰ ,هن 5 .+ 
(۲) ۲س +۳ ص > 1 
(6 ۱,۰ سس ۲۰ صخ 1 
٭ دالة الهدف : الریم م = ۵۰ من + 4۰ هن آکبر 
ما بمكن 
أولا : نعين المنطقة التی تعثل مجموعة المل للمتباينات 


كالتالى : » نقرض أن المصنع ينتج عدد سس مما قيمت١ ٠١‏ جتيه من 
(۱) التباینتان :س > + » ص > . المتتج ! » ص مما قيمته ۱۰۰ جليه من النتج سه 
يمشهما و سن لا وم لا الربع الأول + نترجم الجدول فى صورة متبايتات ؛ 


(۷) نسم الستقیم المدی ل : ۲ س + ۴ ص ٩»‏ | (1) سک ۰ »مس > ٠‏ 
وهو يمر بالتقطتين (۰ ۲۰) ۲(۰ ۰۰) از .من + ۲۰ ص < ۷۵ أى أن ٩‏ سن + ]اص < ۱0 


و ویب ییا (۲) ۱۸ س + ۲4 ص < ۱۲ أى أن ۲ سن +4 س < ۱۲ 
وهو يعر اتقطتن ۰ 4 4 ۰ 


1۹ 


» دالة الهدف : ی آکبر ما يمكن حيث : 
عي = ٠١١‏ سن + ٠١١‏ هن 
لوا : نعين المنطقة التى تمثل مجموهة الحل للمتيلينات كالتالى : 
(۱) المتبايئتان :سس > ۰ + صن > ٠‏ 
يشما وسن لا وص لا الريع الأول 
(۲) ترسم الستقیم الحدی ل * سن + ۶ ص - ۱۵ 
وهو يمر بالتقطتین (۰ + ۳۰۷۵) ۰ (۲,۵ ۰ ) 
(۳) ترسم الستقیم الحدی لپ : ۴ سس + ۶ ص - ۱۴ 
وهو يمر بالتقطتين (۰ ۰ ۳) ۰( ۰ ۰] 


« بفرض أن عده البلوزاث النتجة من النموذج | هو سس 
+ عدد البلوزات المنتجة من النموذج ساهو ص 
« نترجم بیانات الجدول فى صورة التباینات : 
(۱) سن > ۰ »ص > ۰ 
(۷) س +۲ ص < ۸ 
۴۲ من + منج ٩‏ 
ه دالة الهدف : ي = ۱۰ سن + وا صن 
؛ ي أكبر ما يمكن 
أولا : مين النطقة التى تخثل مجموعة الحل العتباینات 
كالتالى : 
(۱) التبایتتان :سس > ۰ »ھن > ۰ يمثلهما 
وسن لا وص لا الربع الأول 
(۲) نرسم المستقيم الحدى ل, :سس + ؟ ص :8 وهو 
.'. مجموعة الحل للمتباينات نها الملطقة المظللة يمر بالتقطتين (۰ » 4) ۰ (۸ » )٠‏ 
و اسح حيث 9۱ (۷,۵(۱۰۰۰۰ .)| (۴) ترسم المستقيم الحدی لي : ؟ سن + ص = ٩‏ وهو 


مب( +( تسو يمر بالنقطتين (۰ 5)ء (؟ ۰۰) 

ثائيًا : »۰ دالة الپدف ؛ عي = ٠١١‏ سن + ۱۰۰ص 1 a8‏ 1 

[ى ]رع :8 ۱ ۹ 

»ی ] > ٠٠١‏ »ه,؟ = ۲۰۰ جنيهًا وه ۱۹ 
ىل = ۲۲۰+۱۰۰ ۳۷۵۲ جنيهًا | lol‏ نو 

آي ] - ۲۰۰ جنيه 8 SE‏ 2 


تتتج من النوع ! ما قيمته ۱۰۰ جتيه ومن 
المنتج ب ما قیمته ۲۲۰ جنیها. 


.'. مجموعة الحل المتبايثات هی المنطقة المظللة 
ا سد یا ۰(۱ ۰ 4) نت( ) 
(e Js (eT) se‏ 
: *," دالة الهدف : عي = ٠١‏ سن + و ص 
< [عار»ء ٩2۱۱‏ 
“مل ۲۰۱۰ +۰۱۵ 2۲ 1۵ 
10۴۰۰۲۰۱ من ار 
.*. أكبر ريح ممكن هو 55 جنيهًا عند إتتاج 
عمد ۲ يلوزة من النموذج )١(‏ » عدد ؟ بلوزة 
من التموذج س) 
[ مسائز تقيس مهارات التفكير 
إن 
» نفرض أن يوسف يعمل س ساعة » سامى يعمل ص 
ساعة فى اليوم 
.*. پوسف يتنج عدد سب وحدة ٠‏ سامى ينتج عدد 
۲ صن وهدة. 
٠‏ نترجم الطومات فى صورة متباینات : 
)١(‏ سنك + ,مس > ۰ (۲)س+ص > 
(۲) عن +۲ ص 5 ۸ 
(4) .۰ سامی یمکن أن يعمل ساعتین زيادة عن یوسف 
على الاکثر 
هن مس ۴ 
٠‏ دالة الهدف : ءي آقل ما يمكن حيث : 
ي > و س + ا عن 
أولا : نعين النطقة التى تدثل مجموعة الحل للمتباينات 
كالتالى : 


777 ۰ التبليتان اسن > :مک‎ )١( 
يمظيما وس لا وص لا الربع الأول‎ 
٩ = ترسم المستقيم الحدى ل, : سس + ص‎ )1( 
وهو بر بالتطتية (۰ 0066 (43ج) ,بر‎ 
۸ - نرسم المستقيم العدی ل : سس + ۲ ص‎ )۳( 
. )۰۸(۰ )٩ ۰ ۰( وهو يمر بالنقطتین‎ 
ترسم المستقيم الحدی لم : ص - مس ؟‎ )4( 
- وهو يبر بالتقطتين (: ۲۰) ۲(۰ » با‎ 


+ 
3 مجموعة الحل المتباينات هى النطقة المظللة 
بالشكل والتی تحدها التقاط ۰ ۰ | 
۸۱ )سس( (fC (=e (Te‏ * 


: ,* دالة الهنف ؛ عن = و سن +۸ صن 

٠‏ ای ], :؟ جنيهًا 
٠١‏ = ۰ +۱ ۲۱ چيا 
i‏ ۳۳ 

“. قل أجور يومية هی ۳۱ جنيهًا يدفع ۲۰ جنيهًا 
طا ليوسف ۰ ۱۱ جنيهًا لسامي حيث يعمل 


٭ تفرض أن عدد الكتب من النوع | سن كتاب 
» وأن عدد الكتب من النوع ب - ص كتاب 
+ نترجم الجدول فى صصورة متبايتات : 
(۱)س > ۰ + ص > . (۷) س +ص < .؟ 
٦ )۳(‏ سى + ؛ ص < ٩۱‏ أى إن ۲ سن +۲ ص < 1۸ 
۰ دال لهدف : من آکبر ما پمکن حي :عن سس + ص 
أولاً : ثعين النطقة التى تمثل مجموعة الحل العتباینات 
كاثتالى + 
)١(‏ المثبايئتان س 5 ۰ » ص که . 
يمثلهما و س لا وی لا الریع الأول 
(1) نرسم الستقیم الحدی لي + سس + هن = ۲۰ 
وهو يمر باتقطتین (- ۰ ۰) ۰۰۲۰(۰) 
(۲) ترسم الستقیم الحدی ل : ۳ س + ۲ عن = 1۸ 
وغو يمر بالتقطتين (۰ ۰ 14) ۰ (۱0 ۰ ۰) 


۰" مچموعة الحل هی النطقة د !ب ح الظللة فى 


الشکل حيث : و (۰*) ۶۰ ۰ ۰ 


)۲۰۰ Js ۰ A) « 


۰ دالة الهدف : عي = س + صن 


میکین [ م ار ۱۱-۸1۰۰ 
“يل :5 [ني]_ wu‏ 


“. أكير عدد من الكتب = ۲۰ كتابًا ويتحقق ذلك 


عند النقطتین ‏ » ح ولذلك تتعدد الحلول 
وهی كل التقاط (سن , من) 3 بح بحيث 
س 5 صس- » ص 3 صرح أى النقاط التالية : 
(Mt: Ye ۱۳۰۱۰ ۱۲۰۸‏ 

(We Tye (We £) ۰‏ 
)ازا 0 )۰ ۲۰۰) کلها 
حلول والسبب فى ذلك أن الستقیم المثل لدالة 
الهدف بي = سس + ص يوازى المستقيم 

ل :سن + ص = ,۲ 

الحامل للقطعة المستقيمة بح 


ارشادات الوحدة التالته 


(e) lO GD HO)‏ )د( 
(OD‏ (۱)۷+) (۸4) (ج) ب) 09(د 
(i) (1)00 (60 (00‏ 
(0N (4)00 ۷‏ د) 6ب( 
۱۱ 1060( 88 (جا 4 (ب) 
(ND‏ 4۱۱8 ۱(6۸] 6 
60 +( ۱۱۳ €0( ۱۱۳۵ 
۶( ۰۱۳ 68 إب) با (4) [د) 
69 ) 60ب( 69 [ب) 6# (ج] 
۱ (ج) «6(د) )ب( («) (ب) 

(+60 (i) GD 


0 سه الأسئلة المقالية . 


ا ساسا 8 - ١8‏ 


١١ 6 OL )6- نا(‎ (06-F) 
۱< 050l = )0 - )عا - 8) تا‎ 
3 
ملع‎ 
89 ٩ام‎ ۲۰ "(0 (ه) (ما 9 + ا‎ 
90۱۲-0۵ e Ol Ol 1+0 ما‎ 
۱۶۵ +0 د‎ 
١ 6 )ما( + 8) كاد 9) = قا‎ 
0= gj * gi )سا ناه كاة سا‎ 
9 معا‎ 9 -1١-8 (م) ما۵ ا 6 - ءا"‎ 


60 ما (4 - 4) ما 8 
- ما( + 8) ما( - 8) = OLO‏ 
- (دما6) م1 دمن ۵ دما ۱2۵ 
6( -0) )¥ - 0) قار -0) 
»ءا 8 نا 9 كا 6 - نا 9« jE‏ بوچ ١‏ 
Ok. LOD‏ )0 +01( 
= ما 8 عا 8 نا 6 + عا 8 n, BBO‏ 
ما" 06+ ١١8‏ 
۱+ كك - ۵ 
00 ا o.‏ 
=0 
ŞEG ° Eon‏ 


LOLOL BLOB 2 


(۱) الطرف الابمن = فا 0 + ؤا © « عا ا 
۳ 8 
9 _ 1 
BLOL.‏ 3۳07 
« فا 8 5ا © = الطرف الایسر 


(۲) الطرف الایمن « كنا 0 - عا 9 ۱ 
ياج نع 
= با 8 + 9 - ما © فا 8 = الطرف الايسر 
(۲) الطرف الآيمن ۲۰ ما 6 + ما © ی 
یا 0+ 1+0 0 
= ۱ + عل ۵ = الطرف الایسر 


(4) الطرف الایسن = ما 6 (۱ +۶ +0 ) 


ا" 6 = الطرف الایسر 
(ه) الطرف الأيمن = ما (۹۰* - ل ال 
= ال ما نا ع ءا مل 
١ -‏ - ما لم > الطرف الأيسر 
(5) الطرف الآيمن »ناآ للم - مل للم = عبط - ما فا 
(ps‏ 
= ما" هر (قا' بر - ۱) 
= متا لم فا ل = الطرف الأيسر 
(۷) الطرف الايمن < ا" 8 + فا" 8 
۳۹ 7 ۱ رع + 
PLB Bl Bl‏ 
لبج نا BÊ‏ 
= الطرف الأيسز 


(۸) الطرف الایمن « قا 8 - ما نا 6 
سلچ - ماه E‏ 


9 
- ا = ما 8 * الطرف الأيسر 

)8 5+8 الطرف الاين = لا" ۸+8 ۵ - ىا‎ )٩( 
9 16-0 1۵۸+ 0 1۶-۵ دنا‎ 
)0 ۷-6 ۵-۰ 


- (فا ۵-۵ 0 ۲-۱-۱-۰ 


= الطرف الایسر 


09 الطرف الایمن = ۶ 8 ما" ۵ + ف 0 ما" 8 
_ 9 + عب3 ما 
دم ۵+ ۱-۵ 
= الطرف الایسر 

(1) الطرف الأيمن = (ما © + حا ©)" + (ما 0 -عا 0 
ما 6+ ؟ .99 
+ علا 8 +ع 8 ١-‏ ما 8 ما9 
+ع" ۸۲۰0 ۲+0 ما 9 
lL) =‏ 0+ ۲-۸۵ 
= الطرف الأيسر 

06 الطرف الأيمن = ما" © ئا ۵ + ا" © غا 9 
ما ۵« + 6« 
ما ۸+6 ١68‏ 
= الطرف الایسر 

69 الطرف الأيمن = (۱ - ما 8) (فا 0 + نا 8) 
- نا 0 + نا 6 - ما8 كا 08 


9 الطرف الأيمن = ما © ما (۹۰*- 6) 9 


ما ما۵ 


= 2-۱-0 6 
= الطرف الأيسر 


(68 الطرف الایمن = معا" 8 نا" © + عن" 8 +۵ 8 
ما 0« 9 + 6 + 8 
ع ما" 6+" 0+ 6 
+ ۵:۰ 
« الطرف الایسر 
60 الطرف الأيمن = ما" 6 - ما" 0 + ما" © 
= (ما' 2-8" 8) 
)" 0+ 0) + جا 6 
دنا" 0 - ما 6+0 
ما" 8 = الطرف الایسر 
6۷ الطرف اللیمن 
ديا 0 با 8 + le‏ به ما" 0+۵ 
دعا 4 زم" ۵ + عا" 8) + ا" a‏ 
دملا ٠‏ + ملا © = ١‏ = الطرف الأيسر 


(۱) الطرف الأيمن = 


() الطرف الاين 9 - 3 
او 
= ما 0 ما 9 = الطرف الایسر 
(۳) الطرف الايمن = پچ + لا 0 


= لمع 
ما 8 +ءا8 وم 8 


0 + ما9 9 


عا (۱+عا 8] 3 
= الطرف الایسر 


(6) الشرف لاہن ۔ ا عون 


١ >‏ + عا = الطرف الایسر 
(ه) الطرف الايمن - أ ع8 = = ali‏ 
نأ 6-9 ۱-۵ 


= الطرف الایسر 


(1) الطرف اللیمن و 


(0 te) )0 1-۱ 

8 1-0 = 

عا ۵-(۱- 2 9) , 

> ؟ م 0 - ۱ - الطرف الایسر 
() الطرف یمن = اج (۱ - ما 8) 


(۸) الطرف الايين »لي - نلا ۵ 


(0=) 


)٩(‏ الطرف الایمن = ك 


(۱) الطرق الایمن 


= مآ 6 - ما 8 = الطرف الأيسر 


6 الطرف این - 9-4 


نا 0( 1-0( 
ما 0( 0- - 


0 
ما 1-۰8 6 


+ الطرف الایسر ‏ فا ۶-۵ 0 ١=‏ 


.'. الطرفان متساویان 
ی 
اه 4 190-9 


لا 

د 0 

e ل‎ 
(0L +1) (0l - 1) 


68 الطرف الایمن - وچ مس مه 


= الطرف الاپسر 
8 الطرف الايمن 
abe + le _‏ , 0-0 
ما +ما6 0-0۷ 
_ اما + (al‏ (ما a‏ - مات ake‏ + مل" بن 
معان + ale‏ 
(ما» - (a t+ ate ale + al) (ale‏ 
ان > ale‏ 
= ما 0 - ما0 ما0 + ما ۵ + ما" ين 
+ ما0 le + ake‏ 0 


0 ۲ ۲+ 0 l= 
1= (a ما‎ + a le) = 
الطرف الأيسر‎ = 


9 الطرف این 00ج 
OL+OE) GEOL‏ 
عنا 6 - ۱ 
Ok 8b =‏ 
۵۱6-0۵ 


* الطرف الایسر 

9 الطرف ايايين - 9۳ 7 7 18 
, :۱ +0) 
. ليت 
Bl Ole x‏ عا 0+ ١6‏ 
= الطرف الایسر 

۷ الطرف اللیمن × (ما 0 + فنا )7 + متا 8 + ا 7)8 
ما" 6 + 9 +۲ QOL‏ 
e+‏ 6+0 ۲+0 ۵ نا۵ 
۱+ 14 ۲+0 +۵ ۲+۵ 
- ه +فلا 1+0 ۵ 
۱+ ۵+۱۵ ۵ 
نا" 6 + نا ۷+۵ 
= الطرف الأيسر 

60 الطرف الأيمن 


_ ۱- با 0 +عا 1/8 
ما8 ما9 -1ا8 

۸ 
_ ۲۱-۱ +90۲ +ا 8 


99۲-99۲۱۱ 9 
ماما 6-۱۱8 8) ما9اعا 98-فا 0( 9-۵۲ 
= ۲ ۲۶ 0 = الطرف الایسر TET‏ ع 
(Ok + OL) (Ot O),‏ _ و 
Maa > 1 0‏ 


REE ES‏ ۳ ۳۹۳ .» ما 0 + ءا 0 = + وبتربیم الطرفی 


* ؟عا5+8عا8 : 1 ۰ 
ومقام الطرف الأيمن على م 8 (ما 8 + Ok‏ )+( 
عه ٠.‏ ما" 0+ ما" 8 Û Ol t+‏ < 
میا 1+1 =O Ol‏ عد 
ا A RE TES‏ 4-۱ 
بل .. ما 0= Û‏ 


0 91-1-0۷91 1 , 
t= (O +00) . += 0+0: (|  ع۵ا‎ ۲-۶۵۱۰ ¢ 


-. نا" 8 + يا" ۵ ۵۷۵۲۶ }#0 to‏ 
8 .. ۵ + خا ۲۳-۲-۲۵۶0 
به ما9 +29 ۴ )نا ۵ +۵۵ 


(= 02۰0 .. ويتربيع الطرفين‎ 
+ = OL 0l +0 e+ 8 ما"‎ .. 

۲۱ ما۰ ۲ 

١ + ما99‎ ۲ .. 

,. ۲ ما9 ما9 2 :ما9 0= 


- (ن 8 + خا ) j‏ ۵ -نا 0 ۵ 6 + نا 0( 
و ۷ ۲۳ - لد هن ۲۲ ۶ ۱۱۰ 
60 نا 6 - نا 6 * 1)66-89[۳۶ 
=+( )00 + 3 0)' - 096 815 
| ۲:۴۵۶--+۲۱۳ 


8 )نا ۵-9 6 = رناة - 6۱۵ زناه +خاة) 
+ ا0 - ۋا 0 = + 1 ۲۱ و ۲۱۴۵۶ 


... ا © » + + ها 8 ويتربيع الطرفین 
6 ۵-(+ +00( 
K=O‏ + ل 9+09 


.عا ۵-۵ 0= + + 9 ۱0 | ل 
(O 2 Dk‏ )0( (د) t4j)‏ 
0" 30 + 9۷۰ 
,+ 8 - ۶ عام بالتعووض فى (۱) (۷) (ب) (۸) ب 40 
07 + )70( 
.*. قا 0 = ۹ 


oY 


0 ۶ )ا ۵ +" 0( :۲ +۲ 
te o,‏ (۱) =+ 
.. م # صفر ومنها ۲= صقر 
.' ۳ ما 8 - 4 ما0 < صفر 
(6 ۰۰ نا 8 +۸۶9۵ 2 =k,‏ 


إرشادات لمل رقم |[ 
(۱) بقرض أن ؛ 
= س ۲ص ب<۲ سس + ص 


++ =۲ یں ۱ 


= ۳ إن + ص) » :۳۹ 


فا (س +۲ هن) لا (۲ سي + ص) . ع8 ديا 0 کا نة 4 
- ۱ * قفاب 8۳80 EOL”‏ 
Ole .٠. ۲-۵‏ ما ۶0 2 
le + Ole) ۰ ۱-۱ =‏ 0(" 
1۴۰۰۰0 ر ا ا0 l0‏ 
Fer.‏ لس a‏ 
-ناة - جسم :30[ <$[ 
Obert: (e)‏ 8۳۲۲۲۵۳۷۰۱۲۲۴۰ | اهنا 4 
۵6۲-۷۰ 
7177100 7977707771 


حید 30 ]3 >[ 


619 +۲+ 0 ¥ ما ما۶9‎ ۰۳۰0+ OLO 
٩/8 +09۱۷ = عد‎ (Ole + 8 (ما‎ + 
۱919+ = Ke 0 ما"‎ +, 

)منیب ° | ۱]30۰ :۱۴ 

(ه) ۰۰ ۲با +۰۰9 )۱ .£ 119۳ +81 « او + ناو 
ویفرض أن : ؟ ما 8 - ؛ ما 8 = م ۰0 ۷+۱۷ ۱-۱ 
ويترييع (۱) » (۲) والجمع : ا دان عضا 

۱۱ ا‎ E NE م0 -۱ما1)6‎ f) + (OE 4 + 8 عا‎ 7( 

6۲ ؟ 8 جما‎ ۸+۵۰ (û Pret 
)( amr esc مارك سن‎ ° 
3 0 1+ ۹+ 
8 + و ۸+۷۰" «ویوضم ما 8 + ما ۲ 6 + ا"‎ 


۱ عم‎ 9۱.۰ gii» 


9۸ 


يجمم (۲(۰)۱): 
.*. (ما' 0+ 0( + زم" ؟ 8 (O e+‏ 
٠٠١ ۰۵۱۰۰ le) e. +‏ 0)عنووم 
ب ۱۱+ ۰ ةا عدووم 
spear.‏ ا ب ۵ ۶ ۱۰۰ وم 
"١ =) (= 2۰60‏ 
وبا مثل عا" هد" = متا ؟" ۰ ... وهكذا 
۷۶ نا 6 چا تبان ده "te‏ 
TE‏ ار جرا هه یلا 
"lo Bice TLV be Cas‏ 
+ مها E‏ ا 
۶( ۱ + )+ (ما ۲ + ام عد 
+(ما 44" to a(t e+‏ جما" .۹" 
f 3 ۰۱+ + +۷۱‏ 
TE = ۱۷۸ e ۱ = = VA ke ۰0‏ 
ب“ امقام = یا ۱" + ما٣‏ + 
ما .۹ UG‏ ...+ تا ۶۱۷۹ 
+ یا ۶۱۸ 
(VA ke + "۱ ka) =‏ + (ما ۷ + (WA lo‏ 
+ ... (عنا كد" + ke +۹ ke + (NN lo‏ ۱۸۰ 
= صفر + صفو + .. + صقر + [ا) = ا 
» البسط دعا ۱" + غ ۲ جیا جب 
+ع" كل" + + 
E4‏ را" ات ب ما ۱۷۹ A. e‏ 
عن bet‏ بدن 
٩ +‏ + صقر + ۹ 
ED Ta‏ 
e+‏ ۲۸۵+( ۹۱-۱۸۷۱ 
ب المقدار « هك .و 


الطرف الأيمن = ملآ 6 + ما ۵ 
= زماا ۵ + ع 0( 
(ما" 0260-6 + 0( 
١-‏ + زم" 0 ۲۶ ما O‏ 6 
t+‏ 8 -؟ ما tO‏ 6) 
kL) «‏ ۱9 ۷۳-۲۵ 00 
۲۰-۱ ما OO‏ 
= الطرف الایسر 

gi 

ماد 

4 وج ما OG‏ 

ويالضرب × (۱ - ما 0) بسا ومقامًا 


۹ 1 ۱ ما8 
OO‏ 8-0 


TET 
Eb 
ادن 61-6 0 سل‎ 


. ما" ١8‏ -عا8ة ,عا +۱2۵6 


۱ 
0 


O )۱ب‎ (( 
(IW (HCV (9)(ب)‎ 
(OD (0ND (0 
(10% (709 (0P 
(00 HW (0 
(0n (000 (HOD 
(iV (HD (6 
۳0 (OF) (PEY 


(jO (6P‏ 62 زب) 
69 (ب) ۳۸( (f0‏ 
(6D‏ #60( 60( 
۷9 0( 
0 الأسئلة المقائية. 
u‏ 
(۱) ۰۰ 0= ج (موجبة) 

.. 8 تقع فى الریع الأول 

آ» 0 تقع فى الريع الثاني 

بم 0= NA‏ د و 

ع ۱۸۵۲۰۲۰۱۰۵ ۱۵۰۶0 ۲۷ بر 

,*, المل العام هو ؛ 

t+ HE ix t+ E =0 


0(“ ما (موجية) 


.. © تقع فى الريع الأول 
1 8 تقم فى الربع الرابع 
,۰ 1۵-۳ »15 وهی تکافی: -ه4 
ت ma ۲+ fe = Û‏ ۱-0 + انمع 
3 الحل العام هو 6 = + 3 +۲ ب 75 

0 ۰۰ ۳۲-۷ (موجبة) 
٠.‏ 6 تقم فى الربم الاول 
۰1 8 تقع فى الربع الثالث 


بع ۳۱۸8+ ۲۸۰-۲۰ 

٩‏ ديع 

. الجل العام هو © = ج3 + 1۲ 
© ۳-0 (سالبة) 

. 9 تقم فى الريع الثالث 

0ع لوث ۹۷ 


1 0 تقع فى الربع الرابع 


۵-0 


٩, =0 


e Ao wO: 

Rut +4. =0 

71۲ r... =O 

.-. الحل العام هو 0 = غ + ۲ رر 

1 د FE‏ + ارمع 
(0) :۰ عا ۲-0 (سالبة) 

, 0 تقع فى الربع الثاتى 

Hae = NAO 

أ» 0 نقم فى الريم الثالث 

۱۸۰۶ ۶۲۰۷ ۲4۰" وهی تگافئ -۱۲۰* 

tat + ۲۱۲۰-0۵ ب‎ 

7۲+ ۱۲۰-۰۷ 

العل العام هو : 8 - + كك + ۲ بو از 
١ - 6 ۰۰ 0‏ (سالية) 

. 0 تقع فى الريع الثائى 

۳۱۳۵ = 4-۳۱۸۰ =0 

۱ تفع فى الريع الرابع 

٩*۲۱ - "1۰-۳۲۹۰ =0 ۰, 

,. ۱۳۶-۵ ومع 

.. الحل العام هو : 8 = بل + رمعي 
() ۰۰ ۲-۵ "ما9 -- ل (سالبة) 

۰ 8 تفع فى الريع الثافث 

08 موا ۱ 

آ» © تقع فى الربع الرابع 

٩۳۴ = = T> ۵۵ 

Rut + 1١-8 

muta ۳ - 01 

,. الحل العام هو ۰ 0 = + ۲ بر 

rau + 3 - 1 


زم ناوء م د نا 3-0 (موجبة) 
.*. 8 تقع فى الربع الأرل .. 8 ده" 
1» 0 تقع فى الربع الرابع 
,» 0 = ۶۲۵-۳۳۱۰ ۲۱۶ وهی تكافئ -ه؟ 
۵ ۲۵0 + امع 
اء 1-0 + Xa‏ 
.+. الجل العام هو : 0 - K+‏ + ۲ به 

( ۳۷۲-۵۱۵۰۰ 9 9 » - ب (سالبة) 
و 
.*. ۷۸۰۰۵ ۳۰ 2 ۱۵۰ 
أ» 0 تفع فى الربع الرایع 
mT. = TF =0‏ ۳۳۲۰ 
K+ ۰ =0.‏ 
.*. الهل العام هو : 0 = ۶ + بر 

63 ۲۰۰ ۰۲۴-۶ 
حا e‏ 
 ..‏ تقع فى الريع الأول 
أ» 0 تقع فى الربع الرابع 
,», 0= ۳۳۰-۹۳۱۰ ۲۲۰" وهی تکافی: - 7" 
۲+۲۰ 2۲ 
.'. الحل العام هو : 0 - + ج + ۲ مه 7 

2۲۲+ ۲۰۰ 69 

5 


ما 0 * - كك (سالية) 

۰ 0 تفع فى الريع الثالث 

۳۲۲ = fe + ۸۰ 20 ,. 

أ 0 تقع فى الربع الرابع 

fo ۰ 260‏ = انا 

Wu ۷ + ۵ 3 

Ru ۲ +۲۳۱۵ 1 

.*. الحل العام هو : 8 FA‏ +7۲۲ 
5 + امع 


=0. 


١ 0‏ ما(ع - 9) = + 
.. عا 9 = + (موجبة) 
.*. 8 تقع فى الریم الأول 
أ 0 تقع فى الريع الثاني 
ب ۱۸۰۵ ١و"‏ 
9ع .°+ Kau‏ 
Tau ۲ ۱۰‏ 
.*. الحل العام هو : © = *3 + ۲ ده 3 
Nat +38-801‏ 
8ق ۲۰۰ با ۲+۶۵ ما9 » . 
+ ما6 )¥ Ol‏ +( = . 
ره 0= ۰ 0= A.‏ 
۲۷۰-۰۱" وهی تكافئ - .4" 
1۲۰۹۰۰۵ 
۲1 با +۰۶۲ 
.. ما0 = - چ (مرفوش) 
3 العل العام هو : 0 = + 3 +۲ ر 
ما0 - o‏ 


ا ما - لمرو . 


امناوء للك موم 


.“. 0 تقع فى الربع الأول 
آ» 0 تقع فى الربع الرايع 
0= ۲۲۲۰۰۲۳۰-۳۹۰ ی تکافی» - ۳۰* 


۲۲۰20 +5۲ 
51 المل العام هو : 0 = + £ + ۲ به ۲ 41 نے 


۲.۰۵ 


۵۵ ۲۰۰ ما ۰۶0۲۷۵ 
.< ما9 (۲ ۲۷-9۱۶ )۰2 
۵ ل 5۸2۵ 
دمع 
۰۰۲۷-۵۲ ماه لك e‏ 
.*. 0 تقع قى الربع الأول 0 
أ» 0 تقع في الريع الثانی 
"fe ۱۸ 2.‏ = و۱۳* 
,> هع و" ب امع ۲۱۳۵۰۵۰۱ +2۲ 
.*. الحل العام هو : 0 - له 
|« + ؟ inu‏ طبكة rue‏ 

٠١د‎ 0 عا 8- ما‎ ٩ 
. ما9«‎ » += (“0) Ole .. 
*1:- وهی تكلقئ‎ "۲۷۰۰۱۳۹۰۰۵ 
ل‎ 0 
١68 عا‎ .. ۰*۱۰ »[ 
نهر‎ ۲۶۵ .*. "0000 
7) الجل العام هو + 0 = + ۲۹۰ +۲ به‎ .*. 
Xu ۲۰۱ 

60 ۲۰۰ ما 910 
.< ما" 9-ما0<. 
Ol »‏ عا۱-6) ۰ 
ما 206 .° 
rxa=0 ..‏ 

أ ما 8 = + (موجبن) 

۰ 9 تقع فى الريع الأول 

۰1 9 تقع فى الربع الثانى 

eos = A. =0. 
Kau + ۳۰۵ 

۲+ ۱۵۰-2 ۲ 

.. العل العام هو : 8 X=‏ ۰1 £ +۲ :1۲ 


Tu f+ شي‎ «f 


> ما 0 * : 


۸۵ ۰۰ ۲۴ ما ما 8 - ما ۰29 
ث ما۲۷۲(9ا۱-9)-. : ما9<. 
.2 0= 0و E‏ 
0k ۱‏ - = 00 من - حك (موجبة) 
.. 0 تقع فى الربع الأول 
أ © تقم فى الريع الرابع 
,۰ 0= ۲4۵-۳۳۰ = ۲۳۱۵ أى تكافئ -40* 


۵0 + انمز 
گ المل العام هو : © » به 7۲ أ ع 3۴ + ؟ بز 
9) ۰۰ اع" 9 +۰۶9 
۷0ات مد ما9ا<. 
.. ۲۲۷۰-۰۱۳۹۰20 وهی تکافی -.۹* 
بد 2 1۲۰۹۰ 
أ ۲ یا © + ۰۱ .۰ 
.. ما 0 <- ج (سالبة) 
.. © تقم فى الربع الثانی 
ASO 2‏ ۳۱ 
أ 0 تقع فى الربم الثالث 
0= ۸۰ + .ا = ۲۸۰ وهی تكافئ -۱۲۰* 
۲۱۲۰۵۶ +5۲ 
الحل العام هو ۰ 0 = + ك2 + ۲ ب۸ 
1 ع كيه +۲۲ 
.=\+O0kLF+ 0 ۲۰۰ 6(‏ 
Ole) )١+ Ole ۲( <‏ + 1( = ۰ 
2 0 +۰2۱ 
*. عا 0 <-+ (سالية) 
.. 0 تقع فى الريع الثانى 


“©0 fee = NA =O +, 


۱ 9 نقم فى الريع الثالك 

ere +é AO a 
UT + ۲۱۲۰۰ 2 

| ا ۵ +۰۱ . 

6 aso _ Ok 
Ta ۲+ ۲۱۸۰۰ +, 

۳ الحل العام هر : © ع ل + ۲ نه 
ا ۲+۶ :1۲ 


۳ ۰-۱-9۲ ۰ 0 = + (موجبة) 
.. 9 تقم في الربع الأول أو الرابع 
۰ الزاوية الحادة النى جيب تمامها + قياسها ۲۰" 5 
,2 ۳0۰۵ ۳۳۰۰ 
01 وا 

© ما9 + ٠. -١‏ + 0= -ل (سالبة) 
.*. © تقع فى الريع الثالث أو الرابع 
» ۰ الزاوية الحادة التى جيبها + قياسها ۳۰ 
۱۸۰20 بكم 
tr. =F. Tt. =O‏ 


0 ٣٣٠٠٢ "۴١١[ مجموعة الحل=‎ .. 


60 


.'. 0 تقع فى الربع الثانى أو الثالث 
» ء٠‏ الزاوية الحادة التى جيب تمامها د 3 
E E‏ 6 

۹۹ 9 + ۸۰ =0: 


. ل إلى 
Ne 1۰} =e‏ 1 


۰-۱-۶ .. ۱-0۱ (برجبة) 

59 8 تقم فى الریع الأول لو الثالث 

» »۰ الزاوية الحادة التى ظلها ۱ قيلسها ه4" 

م ۰۵۱۵ ۱۸ + و و۳۷۷ 

{wee to} = E 

۱۰۳ .0= عد 

.. ما = - (اقل من -۱) " + < 0 

(lw) E < ما ۳+9<. .ما06‎ 

.*. 0 تقم قى الربم الثالث أو الرايع 

۰ + الزاوية الحادة التى جيبها ج قیاسها 4۸۴۰۴۵" 

“YEA Fa fs 2۲۱۸۲۵ ۲۱۸, =| بخ‎ 

*۴۱۱ ۷۸ ۴۵ TEA ۴۵ ۵ - ۳۳۰ «i 

{TM KE fo TYA Ta fe} = مج‎ 

Ole‏ +2۲۴ قا۰۵-(۲ 

۱ ۰ 

عا 0 - 3 (سالبة] 

,, 0 تقع فى الربع الثاتی أو الثالث 

؛ ٠.“‏ الزاوية الحادة التی جيب تعامها ل 
1 ۴ 

قياسها 4۰ 

,„ 4۵-۱۸۰2 » و۳۱۳ 

أ 6 - ۸۰ + وغ" = “Ya‏ 

{Tec We} = CP 

.= 0-b 

 < 01 .'.‏ (موجية) 

.'. 8 تقع فى الريع الأول أو الثالث 

» »+ الزاوية الحادة التى لها + قيلسها ۴۵ 0۱۲۰" 

۰۵ لزاه" 

Ko = "oT. (o + ° A. Qe‏ أل" 

)۳۳۳۱۰ for ol ۲۰ fo} = جح‎ 

Ott=OlbL 7, ‘=0 -QOl 

.*. ها 8 = ۲ (موجية) 


*. 0 تقع فى الربم الأول أو الثالث 
٠ :‏ الزاوية الحادة التی ظلها ۲ قياسها ٩‏ ۹ ۹۳* 
ب ۳۹۹-۵ 

۳۲:۳ ۲۱۹۹۳ ۲۱۹+ A. = Û «f 
۲4۳۹۰۱۳۲۱۹ 
OG <6 

معن" فح ۱۸ 


. - 0 ما 8 ما‎ + OD 
۳۱۸۰۰۲۰0۵ وبنها‎ ٠ -0 عأ‎ .* 
"WV. ١ =0 ومتها‎ ٠ - 0 عا‎ «i 
f. 0 ۳" 4 4 ۳ °} 2 


0 - علج + ور - ۰)0 
اا 


+۶0۵ ۰ 
.*. 0۷ <-۱ (سالية) 
.*. 8 تقع فى الربع الثاتی أو الرابع 
۸ ++ الزاوية الحادة التى ظلها ۱ قياسها "٤٠١‏ 
0 < ۰ کک اا 
Fla = "fo = Tl. =O e‏ 
مع - {Ie e Ne}‏ 
68 ۰ ما (8 - ۰ ) = + (موجیة) 
٠١ - 0( .:‏ ) تقع فى الربع الأول أو الرابع 
+ *. الزاوية الحادة التى جيب تمامها + 
قیاسها +" 
وا 
aera f‏ :۹۹ 
EE O‏ 970 
عع ع ۱۱۰ {Tere‏ 
۵ ۰ ما ۲-9 ماع 
2 را ده بش مزه - 2 (موجب) 


۱۰۰0 .. 


"120 + 


۳۵۰۰0 


۰. ۵ تقع فى الریمالاول أو الثانی 
» .* الزاوية الحادة التى جييها ا تياسيا 35 
EN Nee Nisk‏ 
ما0 -- سالية) 
.*. © تقع فى الريع الثالث أو الرابم 
YE. 2۱۸۶۵ 2,‏ 
و ee aN ae.‏ 
مج( ۱۲۰۰ {eee Tee‏ 
0۶۲۰۰۵۵ .فا 9 
۳ 
.'. ما 0- + اه 
م9 = زسومية) 
.*. © تقع فى الريع الأول أو الرابع 


3 الزاوية الحادة التى جیبتامها قياسها ۳ 


۳۳۳. To TV. =0. ۰0 ؛.‎ 


81 - - سامت 


۰ 0 تقم فى الربع الثانی أو الثالث 

۱۰-۲۰-۲۱۸۰ > 

٩ ام‎ < 0۰1 

)۳۳۳۰ ۰ ۳۲۱۰۰۳۱۵۰۰ Te} < مج‎ 
٠-8 ۱-0 ۰ 

.*. (عا 8 - با 0( (ما 6 + kt‏ 0( = + 

+ عندما ما 8 - عا 8 ”.< ما9« ما9 

.*. لا 8 = ١‏ (موجبة) 

.*. © نقم قى الريع الأول أو الثالث 

+٠ »‏ الزاوية الحادة التى ظلها ۱ قياسها "٤٠‏ 


os fe 4 NA. ايقس‎ te ب 6ع‎ 


ما9 +ا9-. »ما9 --2ا0 ]۰۰۵۵ +۰29۲ 

.*. علا ۱-6 (سالبة) ۰( Ob‏ +۲)-. 

.*. © تقم فى الريع الثلنی أو الرایع طا ۰۶0 ۵ بد" 

عمق 1" و۷۳ 1 +۰2۲ .۰ 0 - ع (سالبا) 

Tom to = TT. ۰۱‏ .'. 8 تقع فى الريع الثائى أو الرابع 

بك مح = fo}‏ ۱۳۲۵۰ ۰۳۲۲۵۰ ۳۱۵] ؛ ٠.“‏ الزاوية الحادة التي غلها ‏ فیاسها 15 557" 
ker ۰۰ 68‏ 6+ ؟عا8 نا 0 - . ۹۳-۰ 2۲ ۲۳۹ = ۷1۸ ۱:۳* 

“rrr ۷۹۸ ۳۹۲۹۲-۳۳۰2۱ ۰ = )6 ۲+0 r) Oke + 

NAc ۰ MT VIA} بت مج‎ Wel SO 29 

۲ +۰2۵۲ سففنیف 

,۲-۳ ما9 69 ۲۰۰ ۵+ ۶۱-۵ 

ها 9 = (سالبة) .*. ۲۷ ما ۱-9) (ما 0 +۱) ۰ - 

.*. © تقع فى الربع الثانى أو الرايع ۰ ما 0  <‏ (موجية) 

+ - الزاوية الحادة التى ظلها + تس و4٠٠٠‏ 9 نقع فى الريع الأول أو الثانی ۱ 

TS ۳۱۲۳ 1۱۹ 0‏ اللي انامه انس يندا + قياسها :۳ 

Na ۳۰ EOE ٩۳۰۳ 2۱ 4 AFT. 2۱ 


071 1۱۳4 ۰۳۱۲۳ ۳۲۷۰ أ عا ١-8‏ : اود 
{rer NE‏ عع (۴۰ ۱۶۰۰ ۲۷۰۰ ] 


5 ا ۰ 4" 8- 
۰۰۵۸ ما ۲-۵ عا9 ناقء . 0۷۰۰0 ,*. ها" 6 - ما 9 - . 


Bl 
۰ =(Oke r - Ole E) Ole .:. 
NA. e1". =0 . =0 
۰*0 أ ) عا ۲-0 ما‎ 
(موجبت)‎ ۲-0. ٩۱2۲۰ ما9‎ .'. 
تقم فى الربع الأول أو الثالث‎ 0 3 
+ الزاوية العادة التی ظلها‎ ٠.٠ + 
۳۳۹۵۲ ٩۲ قیاسها‎ 
۳ *۳ ۷ ۹۲+ ۲۱۸۰-۰۳۹۲۹۲۵ 
. = 0-69 ۰۰ 0( *۷۱۹ ۲۹۲ 

2 مج ۰۳۱۵۲۱۷۰۲ MA.‏ نا 8 ۰2-0 

MA. ۰۰2۵ ۸ ۰2 ها‎ .*. {IN of Ye 


ت ۱۸۰۵ 
.+ ۳ 0 ۱2 (موجبة) 
.*. 8 تقع فى الربع الأول أو التالث 
» ۰ الزاوية الحادة التى ظلها ١‏ قياسها 4۵" 
“Ys = ۵ +۱۸۰2 ۵20‏ 
عع ۰ ۰۳۱۸۰۰۳۵۰ ۳۲۲) 


أن 1-0=. ۵۴۲ ۳۹۱۶+ ,۳۱آ نم 


١ = ۶ .*.‏ (موجبة) 289 +۱۲۰ یه 

8 تقع فى الريم الأول أو الثالث. ۲۹۰۶۵ +۳۱۰ 

+ - الزاوية الحادة التى ظلها ۱ قياسها ه٠“‏ :. الحل العام هو  :‏ = £ + ہگ رہ 

Eo + ۱۸ Oil ۵ 0 ..‏ ۳۷۲ أ 2-6 + امع 

تم( وفك OL= Orte ۰: () {toe NA:‏ 
۲۰۰0 ما 0 ما 0- 9 » . ا 

Oke‏ ۰-۱-0 .2 ۲۹۰۳+ ۳۱۰آ یم 

E‏ ب ا ا 

TT‏ وی تب 

1 ؟ ما -اء. ما0 + : rei‏ 

٠‏ 8 تفع فى الريع الأول لو الثاني .. الحل العام هو : 0 = + پگ رہ 


«i 8‏ ۲-3-20 1۲ 
» »+ الزاوية الحادة التى جيبها + قياسها ۴۰ : 
res O.‏ أيقع بنك f.‏ ۳۱ © :۰ ماه 8 - ما ؛ 9 


۰ و ه ۹۰۵9404 .كلام 

اه ی u ۳۱۰+ ۲۹۰2۵۹ saa‏ 
83 2 ۱۰ ۰ نم 
.+ عا 9 عنا0 - + عا 0 > . ل ۵ +۳۰ نم 
Oe:‏ (ما9 - ج)- . ا 
0 -. الح العام وق اجه 
۰۹۰۰ ۲۷۰ (مرفوض) «i‏ 0--1-32ب7 
a E‏ ۶۵ |۰6 6ا:۵۲95-۵ 
.'. 0 تقع فى الریع الأول أو الثانی ۲۳۱۰۲۹۰۵۰۵۲ u‏ 
١ ٠‏ الزاوية الحادة التى جییها ج قياشها N +. =0 ٠٠‏ 
ل ود كل ومع" كم E SK br E er‏ 
8 2 ۵-۵ ۱۸۰ له 
l= Oke +: )۱(‏ 0 .. المل العام هو ۰ 6 = چ + گرم 

u - 3 - =0 ci wu ۳۱۰+ ۳۹۰-60 ۲ ب‎ 


اله 
۰*۰ ۲ ۰-0 ۲+۵ » . 
.*. (۲ عا۱-6) (ما ۲-0) ۰2 
ی 
.. عا 8 = + (موجبة) 
.. © تقع فى الريع الأول 21 الثانی 
٠ »‏ الزاوية الحادة التى جيبها + قياسها ۳۰* 
ب ۲۳۰-۳۱۸۰۴۰۰۵ 2 ۳۱۵۰ 
۱ حا ۶۲-٩‏ 
.”. ما 6 - ؟ (مرفوض) 
۳3 مع[ ۹:۰ 
() ۰۰ ما +۸ ,۰2۲۶۵ 
Ol ۲( (FT + Ole ¥) ..‏ + 1( = . 
.:. ما0 = (مرقوض) 
أء ما ۲-0 (سالية) 
.. 0 تقع في اثربع الثالث أو الرابع 
» 1۳7۰۰150 
.*. المعادلة لیس لها حل فى الفترة العطاة 
.. مج« 9 
۲ ۰۰ كنا ۰2۱۰-06 
.*. (۲ ۶ 0 ۱) (طا ۱-0) = ۰ 
۰ 0۲ +۰2۱ 
.*. ها © -- + (سابة) 
,. 0 تقع فى الريع الثانى أو الرايع 
+ ۰۰ الزاوية الحادة التي ظلها + 
قیاسها ٤ء‏ ۴۴ ۲1" 
AF ۷۱۹۰۳۳۲۳-۲۱۸ =0‏ 
e‏ ۳۲۱۳۳-۳۳۱۰۵ 
= ۹ ۱ ۳۳۳ (مرفوض) 
۱ ليك .۵ ١‏ (موجبة) 


,*. 8 تقع فى الريع الأول أو الثالك 
٠.٠‏ الزاوية الحادة التى ظلها ١‏ قباسها 4۰" 
"fo + A. ۰۵:۱۵ 0 .»‏ 
> ۲۵" (مرقوض) 

{Nere tef تم مج‎ 
۰2۲۶۵۱2۷-۵ 1۶۲ ۰۰ © 

“. ها ۱۶۲۲9 -۱) = . 

+ فا ۲۰ 

:. عا 0 = + (موجية) 

.. 0 تفع فى الربع الأول أو الرايع 

"۱۰ الزاوية الحادة التى جيب تمامها  قیلسها‎ ٠ 
"= Tl ۶0۱۲۰2 ب‎ 
(مرفوض)‎ ۳۰۰ 

ل ۰2۱-۲ ۶ا 09 لي 

, عا 8 = ۳ (مرفوض) 

+ معد {TF}‏ 
1 
ب ۲۷ ما ۰.۰۱۰۵ .'. عا 6 - (سالبة) 
.", 0 تقع فى الربع الثاني أو الثالك 
۰ ۰ الزاوية الحادة التى جيب تمامها ج قياسها 1۰" 
x:‏ 8 
Es Nt Ande‏ 0( 
۰-۳۲-۵۰ ۳۳2۰ (مرجية) 
. 8 تقع فى الريع الأول أو الثالث 
٠ »‏ الزاوية الحادة التى ظلها |۳ قياسها .5" 
,- ود انود و" ۳۳۰25۰ (TD‏ 
من :)9(2)١(‏ 
٠.‏ أصغر زاوية موجبة تحقق المعادلتين ما قياسها ۲۸۰" 


1 9 = (موجبة) 
لعي ناي ادا الى 


هه دی الحادة التى جیبها ست قياسها "fe‏ 


2 ع وستها 0= ۰ 9 e‏ 


م 
5[ مسانز تقيس مهارات التفكير 
0 


OO (BO 
(ج)‎ 6 (4) 


4(0( 02 )+( 
إرشادات لمل رقم 608 
(۱) الحل العام للمعادلة ماس = . هو سس = )له 
لکل ي34 عر 
ل علد ۷4۵ ۰ ۲۰۱۰ ۵۰4۰۳۰ 
فان :سس <= ٠‏ ۰ ۰ ۲ ۰ ۳ 11 ؛ ؟ 2 Koi‏ 
حیث سن 3 [: prt,‏ 
.*. هدد حلول العادلة = ٩‏ 
(0) ۰۰ 5۱11۶ [-۱۰۱] + ماب 3 [-۱ ۱۰] 
4 ۰۰ عا۱+مایس< ۲‏ = = 
اجب - ٩۹۰‏ 


۱+ ماب » عا ۰ + مغ ع منز 


6 ۰۰ ماس 3 [-۱۰۱] + تا 3 [-۱ ۱۰] 
+ + یلاس + ماس = ۲ 
", لابد ون یکون ماس = ١‏ 
وفی تفس الوقت ماس = ۱ 
أى أن سن = صفر" [ د ]اس = ۹۰ 
وهذا مستحيل .2 م.ج - 2 


©)ره) 
(۷) (ج) 
"۱۳0 


iG) 
(4) 


(o) 


0 


۰ امن = لاسن 

۳ اس اس - یامن < ۰ 
ماس (۳ ماس - ١)سء‏ 

.*, ماس - ۰ 

ومنها سن = صفر ۸ ۱۸۰ 1 ۳۹۰ 
[» ماس - لي 

ومتھا س = ۳۲ ۰1۳۷۰ ۲۸ ۳۲۸۹ 
.", عدد حلول العادلة = ه حلول 


++ نا © + ra Ol‏ ۵ + - ؟ 
۲ © - ؟ نا 9 +۱<. 

.. (فا ۰۱-0۵ ۰ 

.:. 1 ۱۶۵ », ما ۱۶0 

۲-۳۷۳۵ ۳9+ ۳۰۷۹ 5 


الجثران متضاویان ‏ .2 سا -4 ده . 
< ۷-۲ (۱) ( عا 0) عء 
9۸-۸ <. 
0= + 2-6 نل عية 
+ ٭ ہا من مان ماس - راس + راس = . 
عاسن (ہاسن <ماحت) 
+ (ماس - اس = ۰ 

.. (عاحن - عاس) (مپاسی + -)١‏ ۰ 
.”. ماس - ءاسن = ۰ ومثها لاس ١‏ 

سن = , م3 
آو ماس +2۱ ۰ 
سس = 1 
.. مجموع حلول العادلة < 35 + 24 + 3 
xtra‏ 


١ « ماس‎ 2 


(۸) ۰۰ ا ا سی = ,۲۱ مس .» لا لاسن <-۷ 
2 ۲ مس - 3 76 + 15 له حیث له 5 ص 
,£ و 
ز, غل | ... 
سیر ری 2 
اا سب 
» »۰ سن 3 [۰ ۴۰ ۲] 
.. مجموع حلول العادلة 
RE‏ علي - چم 
)٩(‏ لكى تكون للمعادلة حل وحيد موجب لايد أن يكرن 
الطرف الایمن عربم كامل 
E‏ 
أى أن فا 9 1 


٤ ۰۰ 00(‏ ماس +۲ ءاسسن< ؟ (بتربيع الطرفين) 
۲۱٩‏ سن + ۹ ما سن + ۲٩‏ ماس یاس 4 
2 ۷ سن + ٩(‏ ما سى ٩+‏ ما" سى) 
+ ماس ماس ٩‏ 
۷ ما سن + ۸+ ۲٩‏ ينا سن ان ال 
ماس (۷ اس + ۲۶ ماسس) * . 
ماس + ومتها سس = ۹۰" مرفوضة 


= (FO) ۱-6 عا‎ ۷ < 

با + 

.. أصغر قياس موچب بحقق العادلة هو < 
ا 0= )-\(“× & + 

أ» ما 8 - ١-‏ «مرقوض لأن عندها ما 0 = ۰: 


س 


(0 ۲۰۰ 1+0 ما (8-2) -1= 


ı =1-O N +O ث اع"‎ 

. = (1+ Oke) (\ - Oke ¥) <. 
ل (موجية)‎ » 0 .: 

.". 8 تقع فى الريع الأول ألو الرابع 

۰ الزلوية الخادة اتی جيب تام تشه +50 


8ه | 0ه ۳ 


أ م 0 ١--‏ (مرفوض) 
مرح [.* 0 fie‏ 


(۲) ۱۰۰ ما0 +6 ۰2-0 


اع 4-0 عا +2۱ . 

.. ۲۷ ۰-۲-8 ما9 = + (موجبة) 
.'. 6 تقع فى الريع الأول أو الثاني 

*۳۰ الزاوية الحادة التی جیبها 3 قپاسها‎ ۰ ۰ 
ثعبي"‎ NA. sO. O ب‎ 
{er e TF =t 


آم ۷ ماس + ۲4 باس = ۰ ومتها قاس = چا | (م) +۰ ما 8 + ا 0 ۶ ۳۲۰۵ 


60 91۰60-0۰۰ 
. 9 9 مد 
ما ما8 ما8 
حيث ما 9 2 ۰ ٠‏ با 0 # ۰ 
. 9-8 در 
ما00 8۶ 
"ke .*.‏ 9 -ماا 0= Ol‏ 
۱- +" ۶-۵ ما6 
كام" +ا ۰۶۱-0 


ث8 +62 2م71 


يَّ F-0‏ (موجبة) , 


:. 6 تقع فى الريع الأول أو الرابع 


» . الزلوية الحادة اثتى جيب نمامها 1 قیلسها ۲۰" 


eram Fe زو‎ 206 
۳۲۰ ۳۳۰-6 


۰۲+ ۵۱۷۸۲-۵۲۵۰۰ )( 

زنآ ۱-8) (۵ 2-8 = . 
١80‏ .:. ۵ ۱۶ 
۸ ۰۰ الزاوية الحادة التى ظلها ۱ قیاسها "٤٠‏ 

‘rs = Oi rs =O خ 0ع" لب‎ 

U ci Tie =0‏ 68 ؟ 

۲۲ 0b». 

۰ الزاوية الحادة التى طلها |7 فیلسها ۸ 14 ١ء“‏ 

*۱۲۵ 0 5۲-0 ۰:۱۳:64 14 ۸-0 

۴ ۲ ۵ ل‎ ETE A= 0 ل‎ 

Ne le oY e sf TEA fo} عبج‎ 2. 
WEEE ۸۰ ل‎ 
{le ۰ 

۰-۱-0-0 ۲+20 ما‎ ۲ ۰۰ (o) 

-= )۱+ 8 (نا‎ -)۱+ Oke) Ole ۷ +. 

. = عا۱-0)‎ ۲()۱+ Oke) 

A. =0 ۷-۶0 عا‎ 

ما0 = + (موجهت) 

.'. 6 تقع فى الربم الأول أو الثاني 

۰ الزاوية الحادة التى چییها ل قياسها ۳۰* 

eis Fo NA sO FO =O 

{A e Ver e Te} لمعه‎ 

1ن" ۱۱-۵ +۲۲ +۰2۱ 
۱-۳ )1-00( = . 
۱ 
+ (موجبة) 
 .*.‏ تقع فى الريع الأول أو الثالث 
٠: »‏ الزاوية الحادة التى ظلها سل قیاسها ۳۰" 
TY‏ 


م ۱۸۵۲۰۵ ۲ ۹ 


أ ۱2۷ (موجبة) 
.*. 8 تقع فى الربع الأول أو الثالث 

» .* الزاوية الحادة التى ظلها ۱ قياسها "4٠‏ 
.2 ۱۸۰۵۱۱4۵2 + موس Ye‏ 
هع {roe Wie foc fe}‏ 

© ۰۰ نا" معنا" ۷ 

۷۰۱۵ +0 <. 

2 ۲2۵۲۰ 
(lego) ۳۴ ۰ ۳۳۶۶۵ <.‏ 
*. 9 تقع فى الربع الأول أو الالث 

۰ .- الزاوية الحادة التى ظلها ۳۲ قیاسها .+* 
Yi. = +A. =0 ۹0‏ 
۱ ۳۴-۵ (سالبة) 

:. © تقع في الربع الثائى أو الرابع 
۰-۱۸۵ ۱۲۰ 

٩۲۰ ۰ 4‏ 
CP‏ ۲۰۰۰۲۲۸۰۰۳۱۲۰۹ 
نو بدلا مع ناو جوء. 

, 8 ۱-0) + 01۶+ <. 
161 ۱0+ فا۵ مهس 
65 +016۰ -۱<. 

٩( <.‏ 01۶ -۱) 0+( ۰ 
قا۱-۵ع. ...نا-4 
.*. م 8 ١=‏ (مرفوض) 
۰1 ۱۰ 


۱۸۶0 


۱-۶0 عا‎ .. 
(WF sC 


(۲) ۰ ما0 = يي باستخدام حاسبة اليب تجد أن : 32 ۲ ان (دح - ۲۱۰۹6-۳۹۰ 
ی (دن) = ۲۷۹۲ ۲۲* م / سح 

EE 3 7 vr 1۸ ٩۳۲ ۷۹۲-۰ e : اول | ل‎ | 

(0نج) ((1) 0)ب) (6(ب) | (۴) 06۰۰ = + باستخدام حاسبة الجيب تجد أن : 

QW WHO (HO‏ 0 | ۲۰۸۷۰۰6 تجد أن + ب [دح) ۸۳۸ ۳ 2۳۲ ولا ع الوا زاب و اسم 

2-١1 AG) 3 0 A ۲۹۰2۲۲۰۵۷۰۰-۹) ور )0( و6 ف(د‎ 

3-۱ ما‎ | === © (460 (+6 (0): Ê (y): OO 

69ب( 0( 14%( داح انشا ٩‏ ا 

69ب 2 60( SL 0 (EO‏ ,۲۲۹۸ الجیپ نجد ان + الجیب نجد أن : 

“= ) )ب( 6۷(ب) ب اب ۲۵ ما ۹۳۲۹۸ دا ب زد‎ (Jf 

۹۲-4۸-۲۰ ف (دح)‎ ٩۳ ۱-۲۹۰ = (ب) 69 (ج) س ی (دح)‎ fY 


۰ 5 4# _ اسر 0 ۰ اسب 
=o - ۰ > he el‏ 3 .. عا 14 ae‏ 


E oc VY, mi 


"Al x £=‏ 
وياستخدام حاسبة الجیپ نجد أن : آس = ۲۸ سم 
وياستخدام حاسية الجيب تجد لن :سن ۳۳۸,۷۷ | ٠“‏ 0 و5۲0 
ا ند ص - ۷ ما ۷* وياستخدام حاسية الجیپ نجد أن : !اب = ۸,۲ سم. زفق ف سا ب 
وباستخدام حاسبة الجیب جد أن : ص * ۵,۱۲ سم 
o‏ سس < ۱۷ ما ٩۷۷‏ 
ویاستخدام O | SSS EES ET‏ 
و ,». هس > ۱۷۲ ما ۲۷ وراستقنام حاسیة الجيب ۶ (دح) - ۰ - و۵ عد و۳٩‏ نجد أن :ن (د ح) = 
وياستخدام حاسية الجیب نچد أن : ص ٠١,1۹‏ سم تچد لن :ب ۱۷,۸ سم“ < هت 


۸ ی (د )2 ۲4۱۹۱-۳۹۰ ۳۹۸1۹ 


ر فا" »مشپ 1 
سن ذا 21 E‏ 
وياستخدام حاسية الچیب تجد آن :سس = 6.4 سم : ۳۹ ما هو 
ا اة وک ام مواقي 9 ویاستخدام حاسية الجیب نجد أن : ! = ۲۱ سم حت ۲۸,۱ ۳4۱۹۱ 


ص عا 1 
وباستخدام حاسبة الجيب نجد أن : ص > ٩,۵‏ سم نارای 6 نال اعد وياستخدام حاسبة الهيب نج أن :سح ۱۸,۰ سم 
سس وس وپاستخدام حاسبة 8 = عار ۷ ۱ 
1 الجيب تجد أن  :‏ (دح) - 4؟ 4۲" کے 3 0 () ۰ == ¥ 
(۱) ۰۰ طا = چ باستخدام حاسبة الجيب ند ان : | (0) :۰ طاح 22۲ وپاستخدام حاسبة ویاستخدام حاسبة 
ی (د 0) = 114 > اح - +3 الجيب نجد لن : الجیب دود قن + 
(Ba)‏ = .= ۳۹۹۸۹۰ وباستخدام حاسية الجيب نجد أن ی (دا) = £ ف (د ع .۵ ۵۷؟ هی 


٩۹۱. =‏ و ف (دح) = ٩‏ ۲و" .. ف (دح)= e = oV. - ٩۰‏ 


اس نی e>:‏ ۷۳,۷ سم 


(۴) ی (د كعد بذ 


> ا 
Wl N=‏ 
وياستخدام حاسبة الجيب نجد ان : اب 1۷,۱ سم 


WE ۷ Vs. 
ویاستخدام حاسبة الچیپ تجد أن !سح = ۲۵,۸ سم‎ 
۳6۷ ۳۱۰۳۱۷ 3۱-۳۹۰ =a) 


۳ عيبي و 

۳ 
iye 0 
* N 2 


وياستغدام خاسية الجيب نجد أن : 
أ ۱۱,۲۵ سم 


() ی إدح) ‏ ۴ - ۹,۱۱۹ 


ورا 
وياستخدام حاسبة الجیپ نجد أن . 
× 1۱,۰۲۷ سم 
مد 
مس ع ۱۸ »هط ۱۹۸ ٩‏ 
وباستخدام حاسبة الجیپ نجد أن :سدح - 4۲,۳۱۲ سم 


)د (دا) ۰ ۶,۸۸۱ 
» ۹۲۵ 
ما أت 


اب ۱۵۱۷ * Al‏ 
ویاستقدام حاسبة الچیب نجد أن :»= ٩,۲۵۱‏ سم 
ساح 
اجه 


*. ماسو ۱۵,۷ * ما ۷۲۱ 5 


بت :یج ۱۲,۵۳۱ سم 


()ی (دمء ٩,۰۸۲‏ 
= ۸ 5 
اناعد چ 
x ۵۸‏ یا ۰۸۲ 3 


ی ۸۰ د 


= 
< اب ۳۵,۸ ما ۸۲ as‏ ال ات ۳۵,۸ VAS NATL xX‏ سم 


IK re 

يقطعه فی 4 سن E U‏ بر ۶ 
,', ۶ منتصف ساح 

من ۸ او نات - حك = چ 

وياستخدام حاسية الجیب تجد آن : 

ف (دس) سوه 3 4غ" 


۸ ۰ سح قیه : ابا 
فه(دح) ۲۱5۰ £4" 
HE TE Se x ۲۰-۳۱۸۰ = (fas)‏ 


۹۰۹ ۹۱ 
فتگون ۶ منتصف ب 
سء #سحة ناجم 
ب . . 
قى ۸ اب : . « ما 1 1۸ 
۱۰ 
"Aol‏ 


س 
سے 


ایا 


وباستخدام حاسية الجيب نجد أن : اس ۱۵ سم 


18 

ب نس )1 ۸۹۸,۰۱ 1 

م (س‌ص)" + (سع)! ۳ 
۸٩,۰۱‏ 

.. (س‌ص)" + (ص ع)" - (س )" 

.*. ۸ سس ص غ قائم الزاوية فى هن 


_ مع 5 


,* ماس = : .'. اسف = چچچ 


EH eh 


٠‏ ذ سح زاوية محيطية 
مرسوبة فى نصف دائرة 


3< 
.اف (دس) = .و" 9-0 
.. ۸ اسح قائم الزاوية فیس 


شاع كت (=e‏ 
وياستخدام حاسبة الجيب : .'. ف (د لمع ۱1۹" 
(دح) ۲۰۱۹1-۳۹۰ 6۱2 TAT.‏ 


1 
کی‎ ILE 


ويرسم ۶۶ .1 ات 5 
.أ 6 متتصف آبت سور 
(s3)‏ = =" 
الد م = 
عاوه* د لك 
وياستخدام حاسبة الجيب : 
,*, اب ۲ * 4,۷۳۸ ۰ ۱۱,۲۸ سم 


تقرغ آن ؛ 


۶-2 (+) سم 
مسد NV‏ 
»!اح ا سء (من خواص ال معين) 
ت = + = < ٩,‏ سم 


ب“ أ ۲۷ “ool‏ 


.'. ۶۱« ۵,۷۲۲ سم 


e: fee‏ ,۰ سم 
فى لل 6۱ : 
ویاستخدام حاسبة الجیپ : 
تب (د او م) ae‏ ۲۳۹۷ ۳۳۷ 
نه د اوح ۷۲۳ ۹۱۷ ۳۳۷۲۳ 

VE 1۷ - VE 1 = 
۹ 3 


نفرض أن : 0 

(jase f <f 

.. م منتصف کل من حر » بم 

باح لبو 

۰ب ينصف د ۲ ساح (من خواص المعين) 
.*. نف (د اس م) = ف (د ابح) = ۸ ۵۲* 


عل 511 
> 1( ۶۱ع) - 3 - ليد 


NAE GFA 


احه 


ب“ ۰ ۲2۱۰و 

ویاستخدام حاسية الجیپ : 

,< ۰۸۲ ۷,۸۹ متوًا 

55 = ۱۵۰۷۹ مترًا تقريبًا. 0 5 = Aka‏ ۲ 
.. 2 ۸12۱۰ كن 

وپاستخدام حاسبة الچیپ : .؟. سام يه ۱۰۱۳۸ مترًا 
.*. س ۱۲,۲۸ مترا تقرييًا. 


YE, A= .»,‏ ما۳۱ ۲۳ 
وباستخدام حاسبة الجیب : .:. اب< ٩.۹‏ سم تقریبا 
۰ حدما (د احسم 

” ۳۲۹ ما‎ YE Asse 


وياستخدام حاسبة الچیب : سح ع ۷, ۲۲ سم تقريبًا. 


0ه . لش E‏ 


مس دسج 


7 
« 57 // قد 
“م ليه ا وو سني 

.*. م وء مستطيل 


أ 
سال > حول < 1 


وپاستخدام حاسبة الجيب : ف (دب) = 1 ۵۳" 
ان AY oF = "oF A-A. = (sf)‏ 
وبالمثل ی (دح) = ۸ ٣ہ"‏ 

AN 2۲ = 0 (دحء‎ e 


(O ) 6 ((0 (0)‏ 
WO 00 60۵ (E)‏ 
إرشادات الحل : 
(۱) ۰۰ ومنتصف ساح 290 ل ساح 

ه (دت جح د ۳۹۰ 

» ,۰ <وس< ه سم 

له (دس) دن (دء اہم = .." 


(۲) ۰۰ الث قائم وأكبر اضلاعه هو ١(‏ +۱) 
۷-۲۷ + 1۱-0 

۰۱۲۷ + ۱+۱۲ 
,۰2۱-2 ث المع 
lk‏ (مرفوضة) 
آو !2 1 

.'. آطوال أضلاع المثلث هی ۵ » ؟ ۳۰ وحدة طول 
.'. آکیر ژوایاه الحادة تقابل 

الضلع الذی طوله ؟ سم 

+ < 0 .. 

۵۳۸ 
(۳) ۰۰ ۸ سح فيه ٩‏ ۲ 

ف(دی) ۹.۶ نم 
نج 

+۱۸ -س)! سن 

سيق" ۳۷۶+ ۳۱-۳۲۵ سن + سن" 
E‏ سي ملو اح ءا 
,', = ۱۰ سم ساح ۸ سم 
ماع ی (دح) = 


4 سار ع ۲۰ اب 


3 سا »اسع 0 ۴۰ 
اب (۲۰ )۶ ۲۰ 
۲۰ ات - (اسم؟ ۶ ٩۰‏ 
0 1" - اب + ٩۰‏ = 
t=.‏ سم 
4 ++ أب > س 
ات۶ ۱۰ +۱۰۴۲ سم 


امام ۰۲۰ ۰۱۰۴۲۱۰ ۱۰۲-۱۰ سم 


.2 هه (د !) »4۱ ۳۱۲ 


(۵) ۰۰ آت ماس ی (د م =“ 
سم في ؛ فا (د ۱ مس) = 3 
OTST‏ 
.- ف (دح) = + ردام )=۹ 
“.+ سح قطر فى الدائرة .'. ف (د () - .و" 
. مسو 1 
E 0b ..‏ لس » و 09۱ 
۰ مساحة ل سس = ۳ × 
= 4 ۱۸۰۱۰۱۵۸۱۷ 91۵ سم 
۰۰ اب ح 4 قائم الزاوية فى ۱ 231 1 بح 
.. ف (ذي) اف (دء اح) »9 
اب => ما۵ ١٠‏ < یا ۵ 
» من اقلیدس نجد أن ؛ اس × 9ح - اء ۷ سح 
.. سح ما 0 × رما 6 = اا 8 :عي 
e‏ سح ل 


۰ الشکل خماسی مفتظم ٠.‏ ١م‏ سب م = نق 
(نصف قطر الدائرة الارة پرژوس) 

ی داع س) - ع ۲ب" 

۰ و داب 

أ ف (د و )= 

,۰ فى ۸ د م يكون : ما ۳۳٩‏ ۔ کے 


)4)0( (۳)(ب) 
(۵)(د) (0)(ج) 
0ب( 8 09 (ب) 
4 (ج) 4)6( 
4)60( 


نقرض أن : 

اب يمثل ارتفا ع الشجرة 
r‏ 
اب۸۶ ۲۲۲۱ ۲,۲۳ مترًا 
۰ ارتفا ع الشجرة = ۲,۲۳ مترًا 
نفرض أن : 

س یمثل طول البرج 
01000 داكت 


اسع و ۵ أ" 
۰ اه ۱ مترًا 4 ارتفاع البرج = ٤١‏ مترًا 


نفرش أن : ب 

يمثل ارتفاع الطائرة عن ل 

سطح الارض » ؟ ح بعد الراصد عن الطائرة 
Ve «+‏ لك 


الج نت ماما 
ما ۱۷ ۲۶ 


8 ی اه 


نفرض أن : اب 
يمثل ارتقاع الصسخرة 
14 ت 


بك لاه حي 


.. هه (دح) = ۷ ۳ 
,", قياس زاوية الانخفاض بالراديان 
* ۵۰ 6۷ چ 4ه . .* تقریبا 


یمثل ارتقا ع البرج 

» حم یمثل الچسم. ۳ 

Be A ۲۸۳ دح‎ 

1 = 
MATL 


,*. بعد الجسم عن قاعدة البرج = ۱۱۰ مترًا تقريبًا 


نفرض أن ؛ اب يمثل عمود الإنارة 

5 اا ن 

ی 

وباستخدام الآلة الهاسية 

9 (دح) = ۹۸۳ * ا 


.*. قياس زاوية ارتفا ع الشمس = ۹۸۳ ,؟ 
بار آن؛ تب يمثل البرع ر 
۰ .ی (دح) = ۳۳۵ 


اد به ۱۱۰ مترًا 


9 ةع ۳ 
؟!ى< 


. ساح = ۲۲۹,۸ مترًا 


.-. بعد القارب عن قاعدة المنارة * ۲۲۹,۸ مترًا تقريبًا. 


,». = ۲۷۹ مترًا 
.'. بعد الجسم عن قمة البرج ۲۷۹ هترً! تقريبًا. 


پفرض أن ؛ س يمثل ارتفاع السلم عن الارض 


1 


کد کے مه ۲۳و متر نو 


عا 34 


0 یره اب 
ولا : فا a ۳۹ 11٩‏ 7 
ات 2 ۱۸۰ ۲۵ ۷۱ بتر 
انيا ؛ 
وه وء ا 


.*, که (دع) = ۳۰ 


Rr ser: 

ارتفا ع النطاد 

فى 4 !سح : 

دیک جات کو 
(t>)‏ د كك بر .14 

3 ی (دت اج) < هه" سا = سار امن 
ی (دع) ع كك ٩۳۰۰۳۱۸‏ 


1 


کک ارتفا خ النطاد = ۱۰٩۳‏ متر تقرييًا 


تفرض أن حد ۶4 يمثلان الرجلين ٠‏ السارية يمثئها آب 
فى ا بح 4 
Le ee <:‏ 


س 


1 94 
مر 


» فى ۵ ابو : فية {YTD‏ اج سد 


4 جح و دسا + سو 81-2 + ۱۱,۱ ع ۱۹,۷ مترًا 
.. الیعد بين الرجلین = ۱۹,۷ متر تقریبا 
3 ۱ 
فى ۵ اب : 
جر j‏ 
ب يوع تفج 
۶ 15 
= مترًا 
» فى ۵ اس : ره ا“ نف 


س 


۳۹ 


ی اس 0۳9 
سج = سب ۰ ۵۱ مقر تقرییاء 
VY‏ قريب 
و ای ا ساح 5 ۱ ۱۷ - 57 يه ۱۲ متر 


إلها 

بفرض أن : وب يمثل القرج ہے 
۰ يمل سارية العم ٩‏ 
.'. فى لل اسح : لا ۶1 جوت 5 
.. لأس د ۸۵ 1 0۱" 111 متر 
ھی وسح : لا ؤه* = كت 
وس ۸۵ طا 4و" 1١17‏ متر 


2۷ اس< وب ۱۳۱ - ۱۱۷ > ٩‏ امتار 


بفرض أن : حدء پمثل المسافة 


النى قطعتها السفينة خلال ؟ 
ا 
فى ۸ اسم : / 1 


لال ی ۳ مه 
سام 
یوج ده جد ۵۲,۷ مر 
۰.,4 


یی = یاو سي د ها ۷, ۵۲ ۲۳۳,۱۰ 


= ۲۲۹,۱ متر تقريبًا 
... سرعة السقیة = دب بم ۱,۲ متر//دقيقة 


(O (DO (0) 
إرشادات الط‎ 
حظ‎ oO: 

6 هه ۶ 


0 ۱۵-۰ 


+ و 
١ ۰۰‏ قت سكل 
ال ی st‏ 


ا 


ب الود 
(۳) فى ۵ ۱ و : لاص - ا 


.. ام لاسن < اسلا ص 

ال (اب- ف) لاس = اب لاص 

.. ۲ س لاسن - اب زا ص = ف زا سن 
اب (طا سن -. لا ص) = فى لاس 


ف لاسي 
زامن - لا ص 


ارشاذات تمارين 12 


له 


مساحة القطاع = ل نق 
= للع ؟1 ۸ A=‏ سم؟ 


مساحة القطا ع = ل نق 
= + ۷۲۰۹۷۱۱۷ سیم" 


37 
حي سو 


۰ شم ۱۰6,۷۵ سم؟ 


۳۹ 


مساحة القطاع = 7 لق" × س 
۳ 
TF.‏ 


1 ۷ ۳۱ *« 17 سم؟ 


مساعة القطاع = ٩0+‏ نق؟ = ج × ۹۱,۲ × ٠١١‏ 
٠‏ محيط القطاع ۲ تق + ل 
“= نق + ۷ 


= ۰ سم 


+ ۲ نق ۱۸ 
فق <٩سم‏ 
.'. مساحة القطا ع = لجل نق- ل * ۹۸۷ ۲۱,۵سما 


'.* محیط القطاع = ۲ نق + ل 

ب ۲۸ ۰ ۱ +ل .. ل > ۱4 سم 

,. مساحة القطاع = + ل تق = ل ۷ ۱۸ ×۷ 
4٩٩ =‏ سم" 


f= ا‎ 2 « 


x ¥ =0 «‏ شلك 


۱۱ fe= 2 


7 مساحة القطاع = + ل تق 
xJ x . = ۷۰ 4‏ ۱۵ 
ی ل <- ۳۱ سم 0*- 


۰ ساحة القطا ع = ج ل نق 

يد 12 8 انق .'. تق > ٠١‏ سم 

.» محيط القطاع < ؟ نق + ل ۲ × ٠١‏ +۲۸2۸ سم 
ی ۳ 0 :و 

ek ke‏ ق نق سم 
4و مساحة القطاع = + ل نق 


ل 
ا ا+* 


26ح ل ال ۷ ۱۰ ل > و سم 

NEL - E 

tmx E = 0. 

و لتق رل ۲,۵۱ ۲۵,۱۱۰ سم 

., محیط القطاع = ل + ۲ نق ۲۵,۱ +۲ ۶« ۱۰ 
e ٤,‏ سم 


= ده نوا 

۱ _ 
1 

مساحة نصف الداثرة = 7۲ نق" = + ۲۳۰۲۷ 


1٩ =‏ سم؟ 


= 4,۵ سم 

.*. مصاحة الجزء الظلل = ٩‏ 3 - ۵ ) 76 
< ,سم" 

شکل (۲) : 
مساحة الجزء الطلل 
= مساحة القطاع م اس ۱ 
- مساحة القطاع + حء | 
4 ۰۰( سسا وساف 
هر ۷۵ 35 سم؟ 
شکل (4): 
مساحة الجزء الظلل 


< مساحة المريع - مساحة القطاع 


الظلل 
= مساحة القطاع ع اس 
- مساجة القطاع م حء 


Axx} "A= 
(؛ - )سم‎ ۱۱۰۶1۲ ۱۱-۷6 = 


شکل (ه) ؛ 

#حا ات 

۰ ومتتسف ات 

مس« نق 

۵ حم 

.'. مساحة ۵ أ مح = مساحة 4 م حب 

.'. مساحة الجزء الظلل = مساحة القطاع (۶۶-) 


1 
= +0 نو" = + ×۸ × (۲)' ۲۰۱۶ سم" 


هکل (): 

مساحة الجزء الظلل 

= مساحة القت 

- مساحة القطا ع 
۰19-۷۰۷۰ 

> (۸4 - ۲1,۵ 0 س 

» من المثلث الفام الزاوية 

۵ ¥ ۳۸۷0 
.*. مساحة الجزء الظلل * ۵۲.۵ سم؟ 
03 

:الداع دت ۸ . 
“A= Geta).‏ 
et)‏ ۱۰۱۹۱2 
:. مسامة القلاع د 3آ د * (۷۰۵) x‏ 


4 3 


5 

مراكز الدواثر هی رءوس 

مثلث مدساوی الاضلام 

طول ضلعه < ۲ نق = ۱۰ سم 

۰ ۰ ارتقاع المثقث = ۱۰ ما ۰" سم 


.. مساحة المثلث = ۹ × ۱۰ ما ۹ 
ع ۳,۴۲ سم" 


EEN 


۷4۸ 
.*. مساحة القطاعات الثلاثة = ۳ × بإ ۵ ئو" 


ع tex E‏ ۲۹,۴ سم 


.*. مساحة التطقة الحصورة بين الدواثر 
٤ - ۳۹,۲ - ۴۳,۳ ۰‏ سم" تقرييًا. 


۰ ۸۵۸ م س قائم الزاوية 
فى تج با < 3 t^‏ 
ادبم ) =" 


0 ی ( دی م )= ۹ 
:ب لس > ۱۰,۳۹۲ سم (قیثاغورس) 
.. مساحة ۵ ۱ب = 7 ۳۹۲, ۱۰ 
= ۱,۱۷۷ سم" 
.*. مساحة الشكل اب م س = ۳۱,۱۷۷ + ۲ 
= ۱۷,۳۶6 سم؟ 
:.' مساحة القطاع يام د 


۳۹ 
.؛. الساجة المطلوية = ۶ - ۲۷,۱۹٩‏ = ۷۵ اسم" 


اوع اب ما ۳۰ 
۳۷۸۰ ۱۷۰ سم 
.*. مساحة ۸ اساد 


۰ ان 


,س 


6 ۷ مساحة القطا ع !ی ص 


۰ 
5 ا (۱۲) * 7 = ۷۵,۳۹۸ سم؟ 
تو الساحة المطلوية = ۸۳,۱۳۱ - ۷۵,۳۹۸ ۰ ۷,۷ سم؟ 


»ی (دم )= ۲۰ 
+ ی ( دی ۴ ح) ۲ ی (د ) = ۲۰ 
مر f.‏ 


1 ۱۷ یت‎ E 
۳ 7 ۳۰ متا‎ 


.*. مساحة القطاع = ر × 96 ۷ (35, ۲۷۱ 
۳۹۰ 
= ۲۲ سم" تقرييًا- 

((ج) (O (O (HD (O‏ 
(6ب) (DO (WO (HN‏ )4)0( 
4)00( 200( 00+( 
إرشادات لحل رقم 
(1) ۰۰ مجموع الجذرين = ۲ نق + ل = ج 

.'. محيط القطاع < ۲ نق + ل = 13 

١5 = حاصل ضرب الجذرين = ۲ تق ل‎ ٠, 

.. فق ل - لا 

.*. مساحة القطاع = + ل نق = + × ا = 3 

٩۹. ۰ :يسلشت‎ 

ran; 


(ع) .۰ ف (دحم ٩۳۰۶)‏ 
4 ح له < نق 
محا تق 
.. ۲ نق + نق =1 
لكي 1 
تق <۲ سم 
,». مساحة الجزء المظلل 


= + ()*(0- ۲۳۲۰ سم" 


(ه) نفرض أن ی (د 1 + م) = 9 
۰ ی (د و مع) = 8-7 


۳۹ و هم ای 
+ (- 0) عنقا 
= + 9 » ((«نق)" -نق) 


,2 8-8-7 
4 7۰0 
() ل تق × + نق ۱۷ 
فق" خی ی 
.“. تق ۱ سم 
۸ دح فيه : 
ی (د و) = ۰۳۹۰و + 
هه (دح) < ٩۳۰‏ 
E. = (art) u.‏ 
مساحة الجزء المظال < ل حلا ع) « ۹ 


اف سب 


x 3 - 5‏ »نوا 


۰ »نا - چگ نوا 
نو و 
+ توا ۴ 
اوح ۷۱4 ۶ب 
وح ٩‏ ۶۳۴ و 
وح =1 =a‏ . 
رع و۳۴۲ ) = 
.:. وح < صقر (مرقوض) 
ضيه 


RSE‏ سم 
.', ثق ٦=‏ سم 
بت (دء) = ۳۳۰ 


اب۱۲ سم 

و »6 وت دوع 

.؟. نل (دوعح) ع ۹ 

.'. مساحة الشكل المظلل 
= ساحة ۸ +حرء - مساحة القطاع 1م ىس 
د ۰۷۲۰۱۰۴۲۱۰( 
= (۱۸ ۱-۲۴ ) سم 


بش وت 

۰ حدء متساوی الاضلاع 

أى أن : حدم < نق 

.لل حرم علق ۱م 4 

.*. مساحة الجزء الظلل = مساحة القطاع ١(‏ + ح) 
1 


سح ۰۲( 


= سم 


سح 
ت (د سح م) = 3 
وف (pa)‏ = ۲۱۸ ال 
» مساحة (4 ابح) = مساحة (ى سام ح) 
.-. مساخة الجزء المظلل 
= مساحة القطاع [إب م ح) 
= خط » ۸×( - ۱۰ سم 
:- ساهة ىاع حا لج ام »اح 
2 + “انق × 
۰ مساحة القطاع زم 1ه) 
= ل طول (1م) × نق = چ × نق × ٢‏ 
.*. مساحة ۸ ١‏ مح = مساحة القطاع (م ١‏ ه) 
ويطرح مساحة القطاع (م ۶۱) من الطرفين 
.*. مساحة الجزء المظلل = مساحة القطاع (مء ه) 
x gl =‏ لا 
= س 
9 .۰ قباس زاوية 
القطاع الاكبر (م) 
د ۲۲ 4 م3 
.. مساحة الجزء الظلل 
- ین ما 
عر لل رمك - ۱۲) = ۱۹۵ 2۲ 


مسي > ,۷س" 
٠‏ مساحة المثلث سح = + ×1 ×۱۴ سم؟ 


RR tmê 55‏ سم؟ 


نرسم 5۴ // سح فيكون 4 م نء قائم الزاوية فى و 
= ۰ سم 


۹0۱۰۳-۳۰۲ 
= ۰ سم 
انود دوعن 


ف (دن) ۰ »ی (دی :)۱۲۰2 
+ مساحة شبه انحرف ی حن 
هبو ۴ ۳۴۱۰ ۳۴۱۰۰ ۱۰ ۱۰۷۳۲ 
۰ ۲ ,۱۷۴ سم؟ 
» مساحة القطا ع الذی مرکزه م 
۰ 
شكال × ]× و" ۰ ۳۱,۱۸ سم؟ 


.۳۹ 
0 مساحة القطا ع الذى مرکزه ن 


= لے » × (۱۵) = ۱۷,۱ سم 
:۳۹۰ 
.'. مجموع مساحتی القطاعین = ٠٤١,۹۹‏ سم" 
.'. الساحة الطلوية < ۲, ۱۷۳ - ۱۴۳,۹۹ ١١١‏ سم؟ 


'.' مساحة القطاع = ال نق 
A,‏ = لل 1x‏ »انق قق ۱۱ هقر 
'. محيط القطا ع * ۲ نق + ل ۲ × ۲۸٦٣ + ۱١‏ متر 


1 
بفرض أن طول ضلع المريع : 
قم 


. مساحة المريع = تق" سم" 

4 ',* مساحة ربع الدائرة 

= ل انق" ب ۰,۷۸6٤‏ تق" سم" 
.', مساحة المنطفة الباقية 

نو" - ۰۷۸۵6 نق" = ۰,۲۱٤١‏ نق سما 
۱ تق" 1۸,۲۸۵ فق" = ۲۲ 


.+ انق = ۵ سم وهو طول لمع الربم 
ارشاذات تقاريل 13 


نی 


)0( (0)(ب) ©0( (6)(ب) (O)‏ 
(OO (OO ۱6۷ (0‏ 40{ 
+ ۱69 60( 60ب( 0%( 
۷ 88 ب) 0%( با ()(ج) 
۷ 69 ب) (f‏ 4690( ۱۱869) 
(E0 )۱(6# (OV 59‏ (۳(ج) 
۷ 2)00( €+( ۵(ج) 


(۱) مساحة القطعة 
(Ele) ۱۸۸۷ } =‏ = ۳۰ سم 
()) مساحة القطعة 


=3 اا جوا منیا 


مساحة القطعة 
4 +× ۰( :۲ ۱۱۵" »کل - ما و۲ وز" 
> * ۱ إن وت ۰ ۱ 


۲۲۲ سيم" 


۳1 
N= ¥ == 
(+ (۱4*-ما‎ ٠۹١ ×  < مساحة القطعة‎ .*, 


1 سم" 
39 


۰ ۹ .1۹ نیا 
TI.‏ 


.*. تق ۱۲,۰۰ سم 


۹ NEE = 5555 7 


نق ينا 
*. مساحة القطغة 


ل ع شلك ,ا ٩۱۵‏ سما 


0 

فى 4 ام : 

م مغ تق 

(ep taj «‏ = ۹ 
.*. ۵ أسم متساوی الاضلاع 

.*. نق = ٠١‏ سم 

ی إداعت اللعکیة) = "٣١‏ = ۲۰۰ 
.”. مساحة القطعة الكيرى 


. 
x + a‏ ت ا ا ا ا 


(۱) نفرض أن ب هو وتر القطعة 
»م مركز الدائرة 
ترسم مح بل اس ' 
حمنتصف اب . 
“. مادا ٣‏ )= اي =1 
F130.‏ ~(= 9۲ 
E E iie‏ 


اح ايم 


24۵ 11 مث = كور ١ك‏ 
۱۸۰ 


.'. مساحة القطعة 
۲۸۰٩ =‏ رتم (vr Ele = “١‏ 
6 سما 
(۴) نفرض أن آب هو وثر القطعة 
م مركز الدائرة 
Lf‏ 
۳ م۶ = 29-۱۰ ه سم 
Ê = (P3) ..‏ =+ 
اف (ta)‏ =“ 
(Pa) <‏ = 7۱۲۰ 
x. ×۰ ×‏ ا 
۱ 5 


۴ << اب 
+ ف (داع) = 


.*. مساحة القطعة اسم 


- ۱۲۰۰ 0 × گے ما سم | 


ب ما (د۱ج6) سل 

٩۱۱ 1٩ eta‏ کا 
ف لد ۱ )۲۸۰ Ar‏ تسش" 

س (د مس التعکست) = ۹۲ ۲۷۹* 

.'. مساحة القطعة الگبری 

۳۹۷ ما‎ « mr) (¥)« - 


۷ سم" 


قى ۶۱۵ + 

5100 6 سم 

3 2۶۱ .. 

ف(د۱م6) ۸ 9۳" 

ف(د !مس T=‏ 

.'. مساحة القطعة 

= جع كع سل = ("TL‏ 
N=‏ سم" 5 


ب (دسمح) ۲ ب (دا) 
+. مساحة القطعة التى 


2 ۲ سم" 
.*. مساحة کل چزءه< ۳٩‏ سم" تقريبًا 


وه ادت مئ = د 8® 
= نذا ۸ ۳۷ 
".انق ۹ سم EE‏ 
.'. مساحة القطمة الدائرية 
۱۱۷۰ ( ۱۲۰-3 ] 
۸۰ 


> ۱۸ سم" 


۰ عا (دت اء) = ج 2 . 
ب (دب اء) 2 2۲ ۳۹ 
ف rtm (tas)‏ 


۸۱-۰ ۶ ۱۲ سم 


,* 2۶6 ۱۳ - نق 

ومن ب مء : ب )۲ زم" + ی 
تو" = ۱۷ - نق)' +۸۱ 

نق" = ۱14 - ۲۶ نق + ئۇ" +۸۱ 


رکف 


3 ۶ نق = ۲۲۰ ققح ل ع شا سم 


٩۷۲ 10۷ T= (ta) ۲= (aa) 


۳۱۷۷۸ 
.. مساحة القطمة التی وتزفا سح 
۳ ۷ رک 
xv) )۶ (۰4‏ 
۸٩,۵ =‏ سم؟ 
4 .۰ ی (دامع) = ن (د !جح 
۲۸ ۳۱۷ 


مخ ۱۰۹1 


(VV ۲۸ - 


.*. مساحة کل من القطعتين اللتین تراهنا اب »ا 
= د ۵ xX.‏ كت - ما ۱:۹۹ 
(ALE (¥) ¥‏ 


۲ ۳۹,۳ سما 


۰ ف (د + e T= (sf‏ ی (د ۱جع) ۳ ۳۹ 


.*. مساحة كل من القطعتین اكتين وتراهما ب ۰ ١ح‏ 


5 4 عع ما ۱۲۰) ra‏ سم" 
1 
.*. مجموع مساحتى القطعتين = 114 سم" 
» ۰۰ مساحة الدائرة 7 نق" = ١١١‏ سم" 
مساحة الجزء الحصور = ۱۱۳ - 44 = 1٩‏ سم" 


3 

مساحة الجزء المظلل 

= مجع مساحتى القطعتية 

الدائريتين اللتين وتر کل ی 

مثهما وس 7 

۸ ۰ الدائرتين متطابققان. 

.*, مساحة الجزء المظلل = ۲ مساحة القطعة الدائرية 
بالدائرة ! والتى وترها وس 

۰ ل نق )°0 - (0l‏ 

= ( ما ٩.‏ ۲۱ س" 


GD) سس‎ 


لدم ن) دت (دزنع) .5 

.. ی دامس( = ی زد انس« ۴۰ 

.*. مساحة القطعة التى وترها أب 

فى الداثرة م = مساحة القطعة التى وترها اب 

فى الدائرةن= ل × ۱۸6 ( ۲۰ × كني ها ۳( 
AA, ©‏ سم" 

.*. مساحة المنطقة المشتركة بين الدائرتين * ۱۷۷ سم" 

إلها 

اح د( +(" د.ا 7S‏ 

اه اسم ی 

'. تق - ٩‏ سم یت 

ماحد ۰,۱ ب ف (دح) ساو" 

ف (د۱مس) = ٩۷۳1۷‏ 


+ ف >( = ۱۸۰" - 16 ۷۲ ۱۰۹۹۹ 

3 مساحة القطعة التى وترها ب 

چم ۳1٩‏ شا -ما ۹۸ )ع شرا 
» مساحة القطعة الثى وتزها سح 

x E) ox}‏ -ا۰15۱) 
۵ سم" 

» مساحة القطعة التى وترها حى = ج مساحة الدائرة 
> 4 6 نق = +4 ۲:۲۷ ۳۹ سم" 


۷ 

۳۹۰ = اب قطر فى الداثرة م .:. ف (د احس)‎ ٠ 

0 = 0ح + ج" 

۰ تقر)' > ۷ نقی)" +( نقر)' 

تقل تقل نفل 

“.+ ق < چ »انول + + > نقير 

,. ه (تصف الدائرة م) 

= ه (نصف الدائرة ن) + ه (نصف الدائرة هم) 

مساحة الجزء الملل = مساحة الشكل بالكامل - مساحة 
تصف الدائرة م 

= مساحة الشكل بالكامل - (مساحة نصف 

الدائرة ن + مساحة نصف الدائرة ه) 

ده (۵ حا 


هال ب × ۲× ۸= ۲۸ سا 

حل آخر ؛ 

مساحة الجزء الظلل 

+ مساحة نصف الداثرة م) ' ۲ ۶۳۲ 
- (مساحة القطعة التى وترها !١ح‏ + مساحة القطمة 


= (مساحة نصف الدائرة ن 7 
التى وترها سح 


[ma +۰۲۰ +] = 

])6 ما‎ - 0) ۲۰ x + + -ما8)‎ 18۲۰ +] - 
[t+ Yr ع‎ 

- [ ۶ (48+10-ما8, - ما (۱*۰*- 6)] 
= ¥ ع-[عد (- -۲ ما 6,)] ۲۰ ما ۵ 

لا(دحاسعء 2= 5 

N ۵۲ re (ef >5) ف‎ 


ث فرع ۳۱۵۲۱۲۷۷-۲۱۸ < ۴۷ ۵ ۱۰۹* 
.'. مساحة الجزء الظلل = ۲۶ سم" 


تسم د لومم ۹ 
» ف (دس) = ۹۹ 


لب (دی )= :1 


هه (دت م ح) = ۲۱۲۰ 
,'. مساحة القطعة 


= ۲۵۵, ۱۵ سم" 


۹ 

ب ( ۲۵( ۵ 

رف (د۱ن) =“ 

:+ ما (د ۱ )۰,۸ 

ب ى (د ۱ج ن) “A=‏ 

ف (د 1مس) 1.1312" 

.*. مساحة القطعة التی وترها آب فى الدائرة الصغرى 
ل × ۲۹ ۱۰۹۹۱" × کے - ما 1.15" 
هه 1 فيد ١‏ 
« ی (دان 6 ۳۳۱۵۲۲۵۳۸۲۰ 
u <,‏ (د اناس) = Tox‏ = ۳۷۳14 


.*. مساحة القطعة التی وترها اب فى الداترة الکبری 
x "vr £) x 4 =‏ کےا (vr‏ 
۱۸۰ 
۶ سم؟ 
.*. مساحة المنطقة المشتركة 
11112 + ۱۰,1 ۲۱,۱ سم؟ 


۱1 


(DO (0)‏ (۳)(د) 
ارشادات لمل رقم 608 
(۱) مساحة الجزء الظلل 
= مساحة القطعة السفری التى وترها 2 حر 
+ مساحا ۸ حب 
= مساحة القطا م م حب 


0 ۷ 13 
۷۲ * »2 - ۱۱ 2 
4« او سیم 


(۲) ۵*۱۸ انب 


ئۆ ٩‏ سم 

۰ مساحة القطعة الدائرية 
F-8 (۰۹۰‏ 
5 ¥ ۲۲۳-۰۷ 


جیوه 

قى الدائرة الصفری 

> مساحة لصف هذه الدائرة 

۳٩۹,۲۷ = o 7 + 5‏ سم" 

ا (د نسم = .5 

.'. مساحا القطعة التى وترها اب فى الدائرة الكبرى 
۱۰۰( ما ۰ ۹س 
+ مساحاً النطقة الشترکة 


- ۳۹,۲۷+ ۰,۰ 4۸,۳۳ سم" تقرییا 


0 

مساحة القطاع ح مء - + 0" تق" 

: مساحة القطعة الدائرية التی وترها اس 

x + =‏ نق)" (8*- ما9) 

= ل x‏ نق" (8* -عا 9) - ؟ تق" (8* - ما 8) 
بزاع يقد 

.. لل نق" ؟ تق" (8* -عا8) 
ان 

*8- 915 .. 

4 


:* لك !سم متساوى الاضلاع 
(eta)‏ =" / 
لج ۷ ۱۸ ۱۰(۰" × گے - ما ٥,۸ = ) ٦۰‏ متر مریم 


E 


.ف (دت مخ كف (دا) ۳0 
LON w=‏ 


.*. مساحة القطعة التى 


وترها بح = ل ۱3۷ (۱۲۰** 7 
٩,۸۳ ۰‏ متر عرپم. 


زشادات نازیر 14 


)0( (۲)(ج4 ب{ ()(د) 
OW HW (OO (HO‏ 
0+( )40( )00پ( 1)60( 
(0P‏ 4)00( 09ب( 6ب( 
00( 00+( 400( )1)6( 
)ب( 100( (6D‏ 4)60( 
09ب 60( ۷( 60( 
00( (۳)(ب) (10D‏ 0 (ب) 
0( ۳۵(ج) 69(ب) ۷۲ («) 
(NO (OM ) 69‏ )46( 
G0 (+)‏ +( 40+( 


(۱) المساحة = 3 × 4 * ٤‏ =۸ وحدات مربعة. 
(؟) المساحة = ج × 4 × ۲-۳ وحدات مريعة. 
(۴) الساحة « ج × ۳ × ۳ = ۵ , 4 وحدات مربعة. 
(ع) المساحة = ج × ۲ × ۵ = ۷,۵ وحدات مريعة. 
(ه) الساحة = ۳ × ۲ = ١‏ وحدات مريعة. 
(6 الساحة » ل × ۳ » ٩‏ وحدات مريعة. 
(۷) المساحة = x‏ و و3 

۰ ۱۵,۵ وحدات مریعا, 
(۸) المساحة = 3 ع ع Fx‏ 

۰ ۱,۲ وحدة مربعة. 
(9) الساحة = + ×1 × ؛ × فک 


-۱ ۳۷ وحدة مربعة 


(۱) ساحة ۵ سح = + عدم معز" 
۶ سم؟ 

(۴) ساحة 4 سد« ± (Tm ۷ ۷ ۱۲ x‏ سیم 

"Ml x. x ۷ + ساحة ۸۵ اسح د‎ )۳( 


۱۱۵ سم 
08 


مساحة 4 اب حرت + × ۱۱ × ۲۲ Fl‏ 
» ۷ ۱۰ سم" 


مساحة المثلث = ل × ۱۲ × ۱۲ x‏ ما £" 


wi, Ve 
مساحة الشکل الرباعی = ل × ۱۲ 11 ما۸‎ 
سم"‎ ۸٩ = 


(۱) مساحة منوازی الاضلاع اب حا 
= ۲ × فساحة ۸ اسح 
= ات ۷ ساح ۷ ما ۰ 2 ۸ ۱۱۷ رن 


< 64 ۲۷ سم" 


(۲) مساحة شبه النعرف = كلك »1 > 44 میم؟ 
(۴) مساحة المعين اب عع (Ale ۸۰۸ x} )F‏ 


"Al « AxA= 
اه سم"‎ = 
مساحة متوازی‎ *.* 
الأضلاع اسحء‎ 
(6۳ ل × > × سء × ما (د‎ = 
(seta) ما‎ x ۲۸ x ل ةا‎ ۱۹۲ +. 
= eta). 1١ 6۴۱ )د‎ 


لذ 

٠.٠‏ جع شكل رياعى دائرى 
مه 

× مح ديد‎ 1 
LPH AAR 

.*. سا = ۳,۱۵ سم 

.*. مساحة الشكل الرياعى بء 
ااي ا 
= ل ۷ ۷, و وو,ه اما ۷۰ 2 ۱۵ 


إل 
(1) مساحة الضلع الخماسى النتطم 

ع ل »ده ۲۱۱ » هاگ 44.4 سم" 
(۲) مساحة الضلع السداسی التتظم 

ع 4 ۲۱۲۰۱۰ E x‏ ۲۷۹,۱۰ سم؟ 


(۳) مساحة الضلم الشانی النتظم 
Ax 5‏ ۸ + واگ ٩‏ سم" 
(4) مساجة الضلم السیاعی النتظم 


مساحة الضلع = ل * ۱۲ × ۲۱۰ × ی كد 
=4 : ع 
11151 سما 


محيط ۸ اب کی = ۸ + ۲۱۰۱۱۷ سم 
.*. مساحة ۵ اسح 
>۲۳(۱۳- ۱۳()۸- ۱۳()۷ =( 


۲۸ سم" 


۱۱۱ (۲)(+) (۳)(د) 
MOO O‏ 60 (م) 
إرشادات لمل رقم 

(۱) بفرض أن طول أحد الضلعين الاخرین سنس 
.". طول الضلع الآخر < ١١‏ - مس 


,> ۹6۷ -۷()۳-۷(۷۴-سن) (۱۱-۷ +( 


1ه ع7 » 4 + زلا -سن) (-؟ +سنى) 

EE ۲۸۰-۲ 

خسن سس ۷ ,۴ ۰ 

س -۱) س - وه ۰ 

.'. طول آحد الضلعین ۱ سم 
وطول الاخر = ه سم 

.*. الفرق بين طولی الضلعین ١١ ۵ - ١=‏ سم 


د 4 ۷۰ E gx,‏ ۳۱۳,4 سما 


(۲) طول ضلع الشکل السداسی = طول تصف قطر 
الدائرة = نق وحدة طول 


0) بع رذق ام ) × د زوم ح) 
+ (۵۸ امع) × * (۵ سام ح) 
.:, ما 4x‏ زاوم ح) - ١‏ ۱۱*۶ 
تت > (۵ووح)<۸سم 

+ (۵ أسح) + Jx‏ »دم »ما ۳۳۹ 


iE? 0-22 ۳ 


«0 ۹ 


العمل : ترسم تو 

البرهان : 

٠ه A(‏ ود ها 
× + (د سم ح) 
= ه زح دھ س 
»ده (4ء دح 


.:. ۰۳ ۲۲ ده زل و هس) ۸ 
.. ه (ق وهی)<٩‏ سم" 
+* سدق متوسط فى ۸ او 
ی" > (ق اه )دع (۵ دسع)< ۹+ 2۲ ۱۲ سم 
.'. مساحة الشکل ایب حع » :۲ +۸ ۰۱۲۹+ ۱۲ 


(۲) ترسم اه ل بح + وق ل سای 
ب ساق به و - /ا- ؟ د ومع 
.. ساه < 2۲ (لاحظ أن 4 اس هد < ۶۵حو) 
5 


Vel‏ جم سدم 


ات 


= طول القاعدة التوسطة × الارتفا ع 
۰ × ۰۷,۵ ۳۸ متر مريع 


0 
:سح هر خداسی منتظم _ 
ث ف (د لم ۰4 N‏ 
arl‏ 
At‏ > 
ا لفاك 


8 ون 3 


ما إذات ) = ج | مساحة الشكل اسداس انم 


ات 58,۵ سم = + ۱۷ »سس x»‏ 3 
م } fx sx‏ 
= ل ۵۷ >( Gx (E1,‏ 5 - ۲۸۰۷ سم" ا ج م نز 
.'. طول شلم الشكل السداسى ۱ ۶ 5 


37 


a 


(۱)ص ۶ (۳0) لح 


(۵) ۷ بوجد 


100 8 


ارشادات الوحدة الرابعة لغ 
() سنا 


ارشادات تماريلنل 0 
e‏ 0 11 


50 ()ي‎ IO 
نیا : (1) سنا »حع ())عحد دهن‎ 
فولا: (ب) انیا ۰ (ب) () نص صرح (0) صرب عن‎ )©( 
(ج) ()!ع عه اس ةشرب‎ )( (0 
1 H032 (ب)‎ )( 
ولا :)د( شاا ۱۱ إزموز. ,م‎ 60 
)۰ ۱۷0 انیا : (ج)‎ 
هنیا + (ج)‎ 
)۱(۰ اتيا‎ 


1 
4(0( 
0()>{ 
(م)(د) 
)+( 
60( 

06 اول : (ب) 

60 ولا : (ب) 

8 و (ه) 

60 (4)00 

0 ولا:(ي) اتا +(ج) 


| انیا | الأستلة المقالية  )۳(‏ حدءب مترازى اضلاع 

1 لآن ح٤‏ تکافیء ای › النقط :ساح ۶۰ 
(1) متضادان فى الاتجاه (۲) متضادان فى الاتجاه ليست على استقامة واحدة 

(۳۴) متحدان فى الاتجاه ()) مختلفان فى الاتجاه ۷ 
(ه) متحدان قى الاتچاه )٩(‏ متحدان فى الاتچاه 


EO لاجم )یت‎ a 


0 
او : (۱) و2 12۰ 
(0)وسء حي (4) لا بوجد 
)5 210 
گل : (۱) لانهما متضادان فى الاتجاه 
(۲) لانهما غير متساویین فى العیار 
(۲) لأنهما متضادان فى الاتجاه ۳ 
()) لانیما متضادان فى الاتجاه ۰۲-۶ ۰(۰ =¥( نول (Ne‏ 


(0) اولا + (ب) ات : (ج) 


E ۳ 


و ه 


Io) 


1۳۴ مهاب‎ ٠ 


(۱) من الرسم : | آب | = ه وخدات طول 
٠‏ اح | < ه وحدات طول 
() اب نکافی» ح و 
لآن لهما تفس الطول ونفس الاتچاه 
(۳) من الرسم : م (-۲ ۰ -۱) »یه(٩‏ ۰ 


(e) ي‎ 


من الرسم :۶ (۵ + -۷) ۵۰ (۳ ۲-۰) 


(fe ue ۲-۸ «(Ji 


ارتادات تهارين 


)()۶( (۴)(د)‎ (9D (0) 
(4U (HAO (0W (OM 
(6O )68 (1)00 (OD 
00ب(‎ (60 (+00 (۷۵ 
(4)60 +۱69 رب)‎ 60 (6D 
(با‎ 9 (OD (f د)‎ 9 
(f0 (۳ (o) 0 (o) GD 
(CFO ) 68 (POP (۷ 
)م(‎ 60 (4)40 (+60 40 
(+60 (60 )+ 69 ۷ 
(4)60 (ه) (ج) 40{ 65 (ج)‎ 


7 الأسننة المقائية ١‏ 
8 

(fo Jace (te) ب ع‎ 
۰۱-۰۱۱۲۰۲-2۲ 


(۵) [د) 
09 (ج/ 
SID‏ 
1102 
68 (ب) 
(4(۲ 
۵ )+( 
69 (ب) 
©6 )ب( 
9 زه) 


۱ 


394 ap 
)۲۰ (۸-۰۱-۰۳ 2-1 
ا هن ۷ هد‎ - 
وم‎ 2+1 © 
(we Wele: 
وجدة طول‎ ٠١۲ > 
)-۰۱- سبع‎ 1-2 +7 0 
مض أل‎ )- ۰ 
۱۱ص‎ - = (NC 2 
(i- ۱۴-۲-۰۳۰۰ ۳-1)۵( 
]۲۲-۰ ۲-( ييه‎ 93 
~0 )۱۰ ۰ - 
(te لمع‎ ۳۲--۲۳- (CD 


۹ س +۱ 


۳271۲ 


0 (ه) ب < -۲ ۲۷ سود 
ig aD‏ هن 1|( 3۲۳ ) +16۱ -70۲وحدة طول 


(Te VE) + (Y-« =‏ = ۱۷ 4 ۰ د کټ م 
ود وین ۲۷-200 اس - 7178 ص- 


| + ۲۱۷۱۷۲۰۲ +. 
= ۱۷ وخدة طول 
)۵ + ۰-۲۲ ا لل هذ 
= (-۱۰ )+ ۲-۰ 8 
ات (1te‏ (۱) ۰۰ ۲۷۸-۵ س- +۸ ص-- (ATF)‏ 
۱۹۲۰۱۷۰۱۲۰۵۵ :- ۱۳ |۲ +9 ۱۱ تیل 
۷۷۶ وحدة طول 
170 ۰۲-0-۰7۰۷ 
عر؟ ۲-۰( ۲-۰) ٩۱‏ 1-۰) 
Y= 3 -‏ وحة طول 
215-270 
(eV) ۰ ۲-( + (+ j=‏ 
= (۱ ۱-۷۲۰ ۰۰۷۲-۲-۰ 
رم اج+ی- ۰۲ ۲]۱۲-۱۲ + 


١۴ =‏ وحدة طول 


Gre ۳ 


)۲۷۲۲ ۰۲۷۲۰ 


(۱) ۶ -) سس - ۲ هید 

۶۱ ۲-۱(-۲)۳-۱+۲)1 + وحدة طول 
(0) نم < ۸ سس -۱ هی 

'.. أن =۲ -1)” - ۱۰ وهدة طول 
(0) ي > -ه سس - ۱۲ مل 

ا = -ه)1+ [-7)17 17 وحدة طول 
1-1 ص 

۳۰( +۱۲۷) ۲۲۵ وحبة طول 


Ya 2.‏ وام 


+ آرااء |(" + 0 ۲( = ۱ وخداتآطول 
Ob‏ نا r=‏ 


ر سس > ۰ »هن > ۰ 
۰۰۱۰-۲9 


:12 | + ل »نيش غيل 


» قياس الزاوية الحادة التى 
4 سن > وعن< . 
۲۳۵ ب 
دب ۲۳۰۰۱۹ 

(۵) + حر = لاس - صن = (-1 ۰ -) 
+ حا )+ (-4)؟ - ۲۴٩‏ وحدة طول 
0= 4 =۱ 
» ۰۰ قياس الزاوية الحادة التى ظلها ۱ = 40" 
4 ۰ سن < . 4ص < ۰ 
Ye = fe +A. 289‏ 


(rs | =.‏ 
(۱) سس > ۳۷۱۳ حا ۳۳۹-۰ 

دص = ۳۷۱۷ ما .1" ۱۸ 

(We TN Yt. 
ENG) 

هن - ۲۳ ما 3 و (oct.‏ 
(6) سن = 4 ما ۲۲۱۷-۳۱۵۰ 

ص » ۲ ما ۱۵۰" - ۱۲ 

(wur wt 
٣3 ()س ۱ ما‎ 

م۱۰ ۳۲۲-3 (Tre).‏ 
(0 ۰( سس سن هر) = (۳ ۵۰۱) 

٩-‏ من ۲ .مس ل 

سن ض = 4 e‏ + ص دده 
تہ هن م بآ 


(۴)سں- ۲٥‏ 
۲= دعن 
(۳) ۰۰ (۳ ۰ ) + (س ۲-۰س) - (-1 )دم 
.+ 7# +سى +ع = با سن - حلا 
مهن ۰۱-۲ ض + ۰2۱-۱6 
ص = ۱۴ 
(ع) ۰۰ (۷ سس ۲۰-سس) +(-۲ص ٢‏ صر) = (-؛ 2 9) 
۷۲ سن - ۲ص =¡ ۱ 
۰ ۲ سس + هن = ه (بضرب العادلة > ۴) 
٩‏ سس +۲ ص 2 ۱۰ 431 
بجمع )١(‏ ال 5“ سس ۰ ۱۱ .> سن ۱۰ 
وبالتعريض قی (۱) : ., ۲۰-۲ ص » ٤‏ 
۳ هن ۷-2" صی 2 ۲ 
me.‏ ی و 
o‏ 
RK ٩-۰۰ 4‏ 4 ۱۷ ۷ ۳-2 هزر EI‏ 
ی ان .م2 11 
T+)‏ ۰۷۲ +۰۹۷ ۱۲) 
(f- = (+ + ۱-۰۱۷‏ 
pe e‏ 6-۰-۲-۲ 
<(-۱۲۰۹) - زعم +( a‏ (-۱۸۰۱) 
SSR‏ 
= ل زتعن ةك )£ (t=‏ 
(Ec) =‏ + دو على )<( 
= (۱ ۰ ۱۷) 


=+ <حا‎ )۴-( T= ۳۴۷ ۳۴۲-۶ 

EAS 

۰ ONS. 
27/۵ 

(Nex J+ 0 
۱۷۰۶۱ ۱۷۰ ۶۱۲ 


ماقمو نومام (tra)‏ 
۰( ۱۱۲۰+( حلم = )+( 
a+ ۳۰۷۵۰‏ 0۲-۰] 
i=‏ نح ملع ردير عدم 
)فليم ب ٩‏ اجب لا -۱۷ ع ۰ 
eR‏ لح ات دا 


ب“ ساح -1 


Pui :تل نه‎ (o) 


(uso) tact 1 
وچ‎ 4 
ید‎ ۲۲۲۳۰۰۰۱۰۰۲۰ 
)۱۰۰(- ۵۰۲+ )۷-۰۲ ۰ 

- (۸-۰۱) سم ص 
+( =$ ۰۰۷۰۰۲ 
x‏ ۹ رض كله ددح ) 


1 


(۲) نفرض أن ح « لع آ + ل ب حيث له » ل £3 
e =) J + )۲- ۰ ۳( @= > <‏ 6( 
= (۳ له ۰ -۲ لی) + (-۲ J‏ ء و ل) 
= (۲ ای ۲۰۰ ل ۲-۰ لی +ه ل)< (۱۱۰۰) 


J-r.‏ ۰ ۲۳ ل 
.. له < N= Jeera JF‏ 
ب ۲ ل + ول ۱۱ 
إلا ل 
ETS‏ 

الله 

+ =< ۳ + ۲ ور 

۰۲۰۲ عرصم برعو م 
0۱۹-۸ + 1 
(«v=‏ 

۰ ۴-۰ 

u 

)۲۰ ۶ O) 
۲-۱۷۰ مع م‎ Fo = د‎ 
(== (ee ۱ (e) = 
(£ Y= 
) ۰ 
+ * ۷۲ سل - ۲۳ ۲8 ع الاك‎ ۷ ٩-۰ و‎ 
٠ ۸/3 

(wı (a= (tte $) ۰ )لدم‎ 
۳- 2 ای‎ 

۳ 

حا دل +۵ +۲ رم 
)۳۰( :3] 
(r+ (Fee‏ 
es‏ 


0 


+ قياس الزلوية الحادة التى ظلها ۳ = "٠١‏ 
4 » سن < ۰ »س < + 

E. = + A. =O ب«‎ 
(Cu) 


18 
(۱) نفرض أن متجه اوضع للفوة ۴ 
۰2 ۰۳۵2۲۰ 
یم جنن ۳۷ ما ٩۰‏ ۰2 
وان ۷ ۳۷ دوع ۲۷ xa‏ 
(۲) نفرض أن متجه الوضع السرعة = ب 
۱۸۵۵ معزت دام 
زد ید9 12 و۱ :4 
عن ٩۰‏ ما ۱۸ 
1 ۳۳ 
(۳) نفرض أن متجة الوضع للازاحة > و 
(TV. e ۲۵-۶۰ ۷‏ 
رش سبي ها ۲۵ ما ۷۰ ۰ 
» من = ۲۵ ما ۲۵-۲۲۷۰ 
و و۲ ص 
()س ۱ ما ۲۲۳ 
»ص ما ۲۳۲۰ 
'. متجه الوضع ۳ ۲۴ سس + ۲۳۲ اص 
(0) نفرضی أن مثجه 5 
5-5 , 
ی تیار 
۱۵۰2۳۴۰-۱۸۰0 
- ۾“ س و سح 
= ۱۶۰۸۱۵۱ س + ۱:۰ ما ۱۵۰ ص. 


تست 


() نقرض أن متجه 
موضع القوة > حا ورى 


۳ 
۳۳, 

دح هد ۷۰ نت ۳۳۰ سید 

E‏ + عو < ۳۱۰ اس ۱۰ص 
(۷) نفرض أن متجه 46« 

موضع الإزاحة - ۶ 

,7 ۹۰۵ + د وى" 

وم ۱۳۵ سس 4 
Welt. +‏ ص 


r=‏ توح + ۲۰( مد 


3 )( O $ 5-0 FO 
۲-)( FW 1-0۷ 1© 


NeN=‏ ا 
a+)‏ ت۲۱ ۱۰) برك (aT‏ 
«(ك نك ۲+۱۰ له 
۰ - التچه س- -(۱ ۰۰) 
+= 
لك د عد 
rJ ٩-۰۲۵0‏ +۲۰۱ 
۲ ۲+۱۰ 
٠ »‏ التجه ص- = (۰ ۱۰) 
وف ۷ ل +4 ۱ 2 » 


$-=J 


5 ها رد + .۷ هرد sme‏ ۱۲2۱۲۱۱۲-۱۸۵ 1 الاسئلة المقالية 
w6) “2۲67‏ (۳۴) -۲ مه ۱ ۰ 1 +21۲ + 7۲ 0 
(4) هت ()-221. TO‏ 0 و کک چ 2 الصورة القطبية للمتجه - = (۱۷  »‏ | ۱۰۰ سحء متوازی أضلاع عدم 21 
we) 3O) u‏ ۷ ۵۷ « ۲۰ 1 ی ۴ 
ع لمحم ۱ 0 2 داح لان ۲-2 
.ی 8 efu‏ + ۰ + 1لا سداد س 
e wû) 1-3‏ ۱ ا ید بل li‏ حر وب =( ۲-۰)-(۳ ۰+۰۰ (f6‏ 
.. ۱ شس + .۲ ص ۰۱ ب ۳۹ 
قل eae RET U E‏ .*. التچه ! بعد دورانه | 0 eg‏ 
كه ع + امهرد ۰ فى عکس اتجاء دوران ,بي وذ ار >< > سکن 
س- + ۰ 
ب - عقارب السامة بصنع زاوية 
+m) ۴(‏ = لع [ س +صہ) 8 1 رو و 0 e LS‏ 
سد ید مع محور السینات 2 ۳۰ +۵؛ = ه +۰ بحم متوازی أضلاع ٠,‏ ۲ء = ساح 
E a‏ لك ب a‏ 
= (لع + )١‏ س- + إلك + ۳) صہ > 5 
هت ا 0 المتجه ! فى صورته القطبية = (۲ ۰ ۷۰ ) ۷ - س > ١= ٩‏ 
2 بيب + در 
: صن ۷-۲ ب هن < و 
(۱) إحداثبى نقطة النهاية = ١(‏ ۰ 4) .:. ؟ لك + )١‏ +(-۱) (لك +۳) < صقر | ارشادات تمارين | 3 | Ge ۷۰-۸۰۱ ۰ oF‏ 
as‏ ,مه swf‏ 61م - كمه 4 
شى تقطة النهاية = (۲ + ۲ ;+@= ت 
(۲) إحداشيى النهاية ۰ (۲ + ۲) مبان 8[ اسن الاختيارمن متعدد ]= +۲۱ ۱:۷ وهدة طول 


8 دا وال 


(4) تفرض أن ١‏ = س » ب = ص-. 
فإن |۲| - 1ت الکن #۴ ت 
أى أن الجملة الفير مسميحة هى (ب) ٠‏ 
() ۱×۹۰ +(-۲()۲) = صفر .۱ب 


وب وان (O O‏ رم ۱-۰۰۱۵ e‏ 
R‏ 1 و = TEW:‏ 8 
OS: O OOS A CO‏ ۱۲۸۶۱۰ +۲۰ ۲ وحدة طول 
رن هون ضور فؤرن 46( Bj‏ 
ووب هونن 0)0 (O9‏ ووب ۱ ۰۰۲۳۰۱۸۱۴) 
(iD (4060 ۵‏ ۱:۵ 6( وماد مون 
ی 0۱-۱-۰۱۷۶ < - 
ورن ون هون e‏ جهن سح( 0 0 
0 <> ۵ س.> - ۲ هد 
00( 0 ولا : (ب) ثانها : (ج) (FP‏ ۰ د لان : [۲ »ده + ه × (-1) = صفر] 
۵ ۱۳۵ 60 زب) (HED‏ ۳۸ (ج) 5 
وورن حوبي 6 موب مون ElÎ‏ سيت ع 
۲۰+ ۲ات ۲ هوب ديا 
(O‏ ه6۵بج) (Hê)‏ 4&0( هوب) مک جات ولتت | 
لغ ۲۴ یی -ے !۲ب 
EE pS (46D (0 (60 (OY (EO‏ 
وی +۲ ی ۲( ری +ي]!) 


6O‏ )+( 64 (ب) 60+( (6D‏ )4)60( جور 


۲ ڪا 6 وا 


1-1 سب ۲ ص 


حر 2 1 سن + 0 هن ۰ ۶= و ص 


OT تله ا لج‎ aS 
ر ٭ به س +؟ ض- ؛ ل = ہ س‎ 


2 لاس - ۵ هید + مس 7 من + ۲ هد : : 
: ۰ ن الوا ن التجهن = ٩.‏ 
[ مسانر تقیس مهارات انتفکیر او مسر 1 
PALS 8 1 YO OO (HN0‏ 
هب مر 6زم 51 عفد A>‏ 
هر (O‏ 0 عع ترمد 
إرشادات العل ؛ ٠‏ قياس الزاوية بين المتجهين ؟ + 
E ro - ۱۸‏ 
(۷) (د) هی عبارة خاطتة وذلك ان عبار تتن ٩۳۰‏ 
مع الشمال تحمل معنیان هما ۳۰ شرق 
الشمال » ۳۰" غرب الشمال 


(۱) إذا کان طول التجه ؟ = ٤‏ وحدات 
فإن متجه الوهدة < + 1 


لاھ نتم يميه 


( س‌ص + یع )+ عن 


ا * ا بت * پا + رق = 
+ ۲ +۶۱ ۲ وى «ترى 
رب + سا احق 


۲+۱۵ + +و 


هه خر 
(١)اح‏ + بو 
عه متكي مه 
=( ب +> )+ 


= ( اب + بت )+ ب 


س4 سنه س4 


(۲) اب + و > یت 23 
دراب ۳9 +( حي“ 2 


يه دم س 


د اح + راء الى + (- ای )دو 


الدب + ساح + حو = دو ے 
+ = - هت وو < - حو وبالجمع 
1 + سا 1 و 
لذا 
ببح = 
a.‏ سح // 13 
» ساح 9 ۱و 
.*. الشکل ساح شبه منحرف 


فى ۸ اوح : آح او وح 


فى ساخ ا سء ديعي + و ۶ 5 0( 


۹۹9 0 )١( يجمع‎ 


؛, إلى دبع = أو + وس + يبس + حر 


قى ل أو : 


تست 4“ ~~ 


+ بح ۲*۰ 2۱۲۰و 


باك = سا + حى و 
بجمع (۱)(۰)۱ 


اه ٤+‏ 4۱ ی + ساس اح 
که کچ ها ست 


اجر ع دء > ۶۱ + یاج 


+= 
AO لاي‎ 


ايا ساد © حي 


ب( +1 
چ 
E I NEY‏ 
حم 
hi‏ : : 
وحم 7 ی یچ ا ید 
٣٢ ۲ ۰‏ ب۶ ۶۱۲۰ ۷ سح 


"(۳ - esau 


e اب دياس + و و - ای‎ ٠: 

تس ۲و 5۲۲2 
کله 

۶۱۲ asso. 


۲-۲ ح = ۵-2۲۲ ۶۲۳-4۲ 
1۳ 


۳ 


0) e r 


وب 15+ و 0( 


ا عات = ایت +++ ی =۲ 


0 ره "0 
es er‏ ۱0 
بجع )١(‏ » (9) : 
EI r 5 esre‏ + يحو 
اح اه pel‏ 
rer re‏ مر 
© + 
۲2-2۸ 
مید اف ا 
اب +۱ ۲۰ ور ۱9۴و + را 
بات +۲۶۶ ومد 
(4) فی A‏ نها ؛ ۰ 
ireir‏ 
قی ‏ دس : ۰۰ م منتصف ے۶ 
.. پات Pasa‏ 
من (۱) ۲(۰)؛ 
14 + ندج = + لط 
(ه) فی داس : :> 
نها + الوم 
+ فى نمساء ؛ ۰۰ م منتصف بم 


۳ 76 ۳ ۷ 


تخت وب 


تم دنه < ۲ روم 
بچیع (۱) ۲(۰): 


© ها رح wut‏ + رب - رم 
0 0"( 


فى ل سنج : سايم + لہ حر = بے 1( 


:)0(۰ )١( بجمع‎ 


أنه + تن + زوع + يدح - 7 ۲و 


أب + ءا 
۳ 
اس +1۱ + وج “ا + اي 
4 کف ی 
,. فی ۸ ١ت‏ کا ای + ای اھ 


نس ب لمم 


T= <+ 


فى ۸ او : 
> هن لبف سه 


اب *۶۱ ۲۰ اص (۱) - 2 
» فی ساحدء ؛ ۰ ص متتصف سر 
حر ما + جرع - ۲ رص 0( 


و ا 


ات +29 بعت + TPE‏ آضی +۲ حم )"( 
+ فى ۸ ص ح : ٠‏ سن منتصف 1ح 


.“, ضا + ص ۲ ص سن 
< يق 


ی اه + حرص ۲ سرض 
من (۳) ۰ (4) نجد أن : 


ات او جح و دا هن 


قى ۸ سى ل ع1 

سیخ < سول + لع 

5 وس سل +ه ۶ 

»فى يسن هنل : سن هن - حول + لحى 


الس سى 


.؟, ۳ سو هن ۳۰ سل + ۳ لص 


-ه سل +۲ سول + هل 6 +۲ لصن 


م ب ۲ص ل ٥=‏ ل غ 


۰= + 9 


4ے علد هه 
ف و سرغ + ۲ سسس = ۸ سل 


إلها ۱ 
بقرض أن ح و متوسط 
قن ۵ ادن : 
2۲-۷۰6 
ط وو ب 
-(ط1+-)4طح- 11 + طح 
- 11۲ +۸۶۲ +طح- ۲و 
65+11(۷)+طح +حم 
د طم +۵1 ام 
اد 
> + آب+ 21 آي 
۶ (آب+آح) 
0 + 1-۲۸ 


() ۲و -1م - + (آب- )تحت 


سس یه تست نه 


aes)‏ ۰( +93 ) +( ۰12 آ-) 


۲+ و +م] +11 
۲+۵۳ 
۰ 1(۲+و )۲2 هو 


Dm 


, )( ۵۲۲2۲ )( 


سس سيم 
>ت1+ تحت ۲ سو (؟) 
یه 

روديب ب 10 بسر ري 


۱0۳(۰,)۲( ۰ )١(عمجب‎ 


۲( + یو +حء) 
ECE‏ بو 29۲2۷۳" 


ب. ام ۷ بو < و ۳۳ 
بع ملاعم 

,+ ی - ۲و 

PI ال‎ 

)۲(۰ ۰ )١( بجمع‎ 

a+ ۲+۲ 


يمه به له 


(aft s+) = 


سد د 


+ حر ع - ترح + 11 


۰ وب +5 = له یب +سء "هدع 


من (1): () : ٠.‏ اه + حو = هت +12 


0 ۳2۳۳ 
322521-27 
:)( » )١( بجمع‎ 

لیے e‏ دا ری 


بد اننم يثنا 4“ 


.:. أن عام د ۶۱ + اق 


ل عساو و ۳ 
ع٠‏ نمأ یوت + ندج “و 
“ی 4و يت > وه + - م = و 
اڪ 
FN BET E‏ 
نمع ل lau]‏ 

10-۰۱-1۰۱۰ + - 


3 ۱ 


ت ,کے ماد سد 
۰ 0 اس + با + ديع 


ست سد س 


= اب + ید “د 


(ej (tere (e = 


ب“ حر عماج + ی = (-۳ م )+ (-ا ٤‏ ۴) 


(vet) = 


دح و( )رمد ويم 


سيك ميق حل 
اب ۶ب -] 
سهد اه > 


ي - اب +۰۱(۰۱-) +۲۷ ان ۱۳-4 


)۱0 ۰ ۱( سم رع سد‎ (e 

ل- ۲معس۷ا 0 
4 ۲ ل + ۸ ٠١‏ (بضرب العادلة × ۳] 
+۰6۳ 18 ۸3 
پچ (۱) ۲(۰): .۰ 4-۱۱ ,ب ل=؛ 
وبالتعريض فی (۱) ¡ .*. ۴ ۴ 

ی 

ی = ( سم - 00۴ -سن- ۳۰۸-0۲ -س) 
۸ ۰ ۸ اسح قائم الؤاوية فى ست 

٠‏ ا 


اتس“ 


(Y-« (۲۴‏ - (۱۰۰) 
و عل ۲-۰) 


عبني = حر - يب = (-۲ ولق) - (۲-۰۲) 
<(-ه ۰ ك + ۲] 


4 ۰ ات ال ساد 
,؟. إل ع زعه) +(-۲) له +۲) < - 
۴-۱۵ الق ۱ 0 ۰ مر 
ساح 
1-22 
(e+e _‏ 
60۰۰ 


Te 
2۹ یرد‎ )4( 


_ 
)0( = )£= ۱-۰۲3 (-۲۰(<)۲) 
۶ (۲ - (-۱) 1 ۰ - لع) 2 (۳ 01 - ل۵) 


مس سڪ عا ۳ ار 

اوح + وي = توح 

,'. و + وت + وا 1( - لع) ۷۰ ۳+ کے 

+وو+وم وي دو 1۱-۳ ٩‏ وی ٤‏ 
© ۳> -1=. لقاع 

۵ _ ا (0) ۰۰ حدس ۷( ۲ ۱-۰ و (vo)‏ 

إلى + جر ۶ ۶ اء 

۰ )۲-( ۷ ۲ + ۲۷۱۰ » apm 


4 ر = 1ح + أن د 1م () 
أت 212224 اتود 

ات + اھ = اء ۳( )۲۹-۱۰۰ ۱۰۲۲۲۰ وحدة طول 
بجس () ۰ )۱ ۰ + = وهدة طول 


ااا اليه 


ب خر ال الب 


ب اس + إلى + اد + او ۲۳۰و »حب |= +(-۲۲۱ ۱۰۲۶ وحدة طول 
٠. ۳۹1‏ مساحة شپه التحرف ساحء 


تا + لوقه .متنا عم 


انمه وحدةمریة 
E ۷۰ (۰-۱۱-۲۰۲۰‏ ی 
سح < ٩(‏ ۱۱۰) 3 مسائل تقيس مهارات التفكير 
عل [زحء حم ۲۰۱(]۰) 0 


مان ۴۳ مها (HSD (HD‏ 
24 آی * ب-ة ۳ 
مه له (ه) اولا + (ب) انيا ۰(ج) قفأ : إج) (6زه) 


(=<) = (re = (te Y= =, 
OO ما‎ OO i0 ست لشاعدم‎ 


"t+ ) 00 {40D الل و‎ 


ابم عا دهت 2 (۱ )ما نا 


-۱۰۷) |رشاداه لحل رقم[ 


س 


۵ آب لح () الا كان : 


(لان : -۲ × - + ۰۳ (-)) = صفر) تم نت رت 
ی عرو له ته لد ینور وفى نفس الاتجاء 


| -- |-۴(-۲]۱+(-۲1- ۱۳۴۷ وحدة طول "لي ی ج 
i‏ فان ]+ ]=1 »| 
.*. مساحة الشك < + ۱۲۱۲۸ 171/1 = ۱۳ وحدة مربعة 


۱۰۹ 


ثانا ۰ ۹۳+ ۸ب + جح 


تس سس ص 
= + ۶+ + مرب + ل و 
= 2 (1, + هر + بج و) = صفر 
ل حور عن 


۸ اب + سس + بم ! = صقر 


(FT (۲-۲۲ >+: ۵‏ ددم 


إذا كان :؟ لا بوازی ‏ فانه من متباينة الثلث 
2+۲۱>۱-۷۲۱] 
۱2*1۱ 

(» دا كان ۱-1+13|۰<اح] 2+۲۱ 

1 ب ھی نفس الاتجاه ۲۰ // ت 


۳ لق‎ 
0 eger یوب‎ E 


به له ده پا 


دان ل o O‏ وى +وخ »وم 
ات | 390204 


» والقطر الاخر 1 ۷ 
عل 7 
1-۱-۱-7 یجمع )١(‏ ۲(۰) + (۳) ؛ 
6 سا = - با ۳ جه اس = 
1 وب + 12+ وو + وخ دواد ووم 
a 7 i‏ شوب + وو += r, Peo‏ لق عه 
.:. المتجهان | » س متعامدان 


وقد اجک ,نه 
۴ (۷) ب 


(0 


() ۰۰ اص + س‌ص هی متجهات وحدة 
Sit rewaye rere,‏ 
الك همجن تسوا سود . للتجهات ؟ » مه » جي 
5 ۳ تمثل مثلث متساوی الاضلاع س ص ل 
a‏ کا ې الكل المقابل 
,ی ( دس ل ع) = ۱۲۰ 
معاي لوا (SAREE E‏ 


نمه +حو الك ينا 
۳ ب az‏ 

GFF ۱۵‏ 0 
+ چ ( +( حسف سكي بسكه 


1 ب 4+ با 


۰ + ( ی +حا) 


سد E‏ 
۲ جوو< ۴ وت + ی۶ 3 


= (آب+ اح ++ سح بجمم (۱) ۷۰ : 
+حب+-۲2] iF‏ ۲و ات +۶2۲ 
= صقر چ 


=“ ا ۲ وب 


له 1 F=f‏ 
> لك جم - 1 += 
:+ أ یلصف دب ١ح‏ ء ٦١‏ اب ؟ اج 


ےھ سه 


با اء و ماو > ۲ وى 


0۳ ee r ET 
او اک + و‎ 

52 ۲۰و 0( 
يجمع (۱) ٠‏ (5): 

الود بت ۷۰2 الى +۷۲ عو 

+۲ “3 


1م (آت+۲آح) 


دو// أو ووی 


= قرع 1 سه 

قی ۸ هر آم اء + و )۱( 
فى ۸ ا فزت : 10م = اب + يه 

ب ۳ ۲۹۳ 5 
بجمم (۱) ۰(): 

2 ۲ات +۳۲ جم بو + وم 
امد ات + + و 

60 ۲۱-11۰ سم ۱ 
دس از 
,۸ ۴< 4 سم ۳ ۴ 
وي ع م د سین 
eS O Te‏ »( 


+ ۲۴ مهن 


ب عي +۲ مو د۴ عض ean‏ 
بجمع(۱) ۰ (۴) 7 
اب ا ۲۳ (uaF if)‏ 
ب ی و + عور د و موم 

Fun (JY) - 
ؤسم‎ >l معو وعم‎ E 

00 العمل ترسم ١ء‏ متوسط فى ۸ الح 

» ۰۰ م نقطة تلاقى متوسطات ۸ ب س 


ووت .وء« ]روت 


نھ ([و1+وح ) +وسءوء +وت 


= اوت + وب 


-(۱+۲۷) وت 


آب+ وم + یب +164 ** سء متوازی أضلاع 


re‏ > ۰ ۲ سس ص متوازی أضلاع 
4س -نوة) 
+(عسدخح)+(ع1-ع:) 
دس جر َه 

؛.- سی ص ع ل متوازی أضلاع 


3 الشكل ح س ص و متوازی آضلاع 


(E+E) (s+) -‏ 
۰ص ۸ ۲س =( + سی) 


ازشاحات نقااا 


2 سيل > سور “اصع و2 
(OI)‏ (۱)6ج4 (۳)(ج) 
(۵)(ج) ()زء) (a)‏ 


.'. الشکل فر ص و ل متوازى اضلاع 

.“. قرو + صل ينصف كلا منهما الآخر. 
-.٠‏ هر ۰ و منتصفا ۴ب + مح على الترتیب 
قرو ر سح ء قر و= ل ساح 


(O) (O ID (HCO (O) 
(4O) (O (N (4) (0)(ب)‎ 
6۵زم) نهر ]۲*9 سح لق‎ 0 ۱۵۵ ۵ 
سح »او لامح‎ // ۰ EO ا‎ 

۱ ۳ 
من (۱) ۲(۰) ۰ آو ده 
.*. الشکل ! ه دء متوازی أضلاع 
۰ إسحء متوازی اضلاع . .. E‏ 
۽ ۸ متتصف اب ١‏ ۰ سح قیه : 
آح ات + سح (۱) 
۰ ۰ سح فيه ; 


سب = 5 حور +حجب(۲]) 


ع و متتمنف ود 


.*. = ۶و 
.'. و مب د متوازى أضلاع 


وه 
پچمع (۱) ۰)۲(۰ ۰ إلى + وب = ای + و 
عه اا كنم 
<٠.‏ إلى + یت "اوس 
حم نه مه 
۲ رح اب + و 
بدا ۳ 


۷و - و < ات 

.'. الشکل ١س‏ حدء متوازی أضلاع. 
سل 

سحو متوازى أضلاغ : 

»عن منتماق کی + هن منتضف وب 
الطلوپ : إثبات أن : 

سرض // به // ]و :سن عن دساح - او 
العمل : ترسم سس" » صم حيث م نقطة تقاطع 
القطرين اح » بء 

البرهان : ٠‏ ۱ب حء متوازى أضلاع. 

ب ۸ متقصاف كل من اعد + بو 

۸ ۰ ۵ سح فیه : 

سس وغ منتضفا اب ۲۰ حر على الترئیپ 

سل 6 // سا اسل م = سح 
وجوه ریب 

۽ ۰۰ سح فيه : 

مء عن منتصقا وب » وح على الترتیپ 

هن // ساح )مص = چ ساح 


اليك مس - ۳ د 


٠ ٠‏ آ۶ = سح من متوازى الاضلام سحو 
,+ سن ص = ساد * ۳1 
۰ س ص // بح // ۶3 


» سن ص - باح = 1۱ 


المعطيات : 

في الشكل سحو ؛ 

أت // وج اب دو 

الطلوب: بح // ۱و سح د او 
العمل ؛ ارسم یج 


فى اسح : اج اب + ياس 
فى ۸ اوح : اح = أ + وح 


20 ب دوه با سا = 
ساح ر کی بساح د او 

.'. الشكل ٩‏ سحء متوازى أضلاع 

٠‏ و ننتصف أت 

۱و + اب 

که 

فز متتصنال ای 

۵ < 3 إلى ,۰ + ال ۴ 
فى ۸۵ اء ۵ : 


عه عنم 


.:. سيم + #ص لهما ننس الاتجاه ومشتركان فى تقطة م | وص ٤=‏ + آم = ب 


“a “4‏ سسه 


ب سس م + مص = س ص 


۵ ع ابح 


Th 

المثلث تقسم كلا منها بنسبة 

۲ فی جهة الراس کو 
FE =P.‏ 

7 ع 2 م "0 
فى 4 اج : :۰ آ۶ متوسط 

اب +آح- 1۲۲ ۳( 
من (۱) )+ ۰ لآ +3 ؟ (PF E)‏ 
سح ۲۳ 


۱ 


> اله سه = 


.++ 
ا 
=P‏ الي 0 

= } )¥ عمد ل ۲-۰) 
.*. نقطة تلاقى متوسطات الث هی ؛ (4 ۰ -۱) 
وه لع سوب (8) ۷ (-:۱) = صقر 
۶۲/2 ۱۳( 
4 ۲۲-۱۲-۱2 +(-۲۲۲ ۲۰ ۵۴ وحدة طول 
۲0۱۰-2-۰ +(-:)۲ - ۶ + رحدة طول 
ام سا چ 4 لف 
من (۲(۰)۱): ", الشکل اب حدء شبه متحرف. 


ms se‏ م 
.. كس = یح .“. الشکل متوازی أضلاع (۱) 
e (= ۰‏ =¥( بو ۲۰۳ 


1 < ۴ « ۷-۳-۷۷ E 


باح لاب ب الشكل اسح مفين. 


A=( J--1‏ م 
اكوم دعس - 6 = (te A) ۳0۲۰۰۰ =A)‏ 

.*. الشكل متوازی اضلاع. 
مده ءا ملا وعد (Ys‏ 
ele.‏ لان [۸ ع (-۱) +۲ 24+ ] 
.', الشکل !اس حدء مستطیل. 
:+ = +۲ ۲ ۱۷۳ وحدة طول 
اح | -۴(-۲/۱ + 16 ۷۴ وحدة طول 
. مميط الستطیل = ۲ (۲ ۱۷۳ +۱۷۴ ) 

٩ =‏ ۱۷۳ وحدة طول 

+ مساحة الستطیل ۱۷۱۲ ۱۷۷ = ۲۶ وحدة مربعة. 


ب اع ۳-۱۱-۹۲( ۲-۰) 


ب“ أت دوي 


(= 1-۰-۶ د ح-‎ se 
علد‎ 
سكم .'. الشكل متوازی أضلاع.‎ 
)( 42 مح تا - د( لاو‎ 
(=€ ۲-( ۶ 


جاح لا عو 


ان ۰ (۰ *(-۲) + (0؟) ‏ (-ه) = صفر) 

, 1 - ۳۵۴+(-۲؟ »۲۹۷ وحدة طول 
۰12۰ ۷(-۲)۲ + (-:)؟ ع ۲۹۲ وحدة طول 
سح 

.', الشکل مریم 

. مساحة المريع = ۲۹۴ × ۲۹۲ * ۷٩‏ وحدة مريعة. 
3 

EN 

و ت دب 2۷-15۰ +6۲۵ 
EVET‏ 


فا حم خم حك ان 
ب ها د وم + مر ۲۱ به + و = ۲ نه 


» .۰ فى ۱۸ هم دوم ۱۶اه < ۱۵-1۶ 
<۴- یه () 


ساح < ۴ ۵۶ 


من (۱) ۰ )دك 


// سا او چ بج 

ار و ۲1 

LS 

سح ۲ ۴۲۲۶۱ 

5-7-5 1 لا 

ا“ تسیا 
5 
+ یر 


یه ےہ سبك 


موی و + ددم += 


)رس 2 اح 
.= ۲اسن 


. حوس = ۲ سن | 


= ۲+۷س- ۶۱۱۲ + س؟]) 


س 
ب:. سس » سس۶ لهما نفس الاتجاه ومشترگان 
فى نقطة سس 
ت 
.*. عب + سل +4 تقع على استقامة واحدة. 


و۰۷3 صفر) 
۰۲۰۸۷ ۰+۷) 
- ۰۰۷ 


* وت = (۵ ۰۲۴ (e‏ س 


- زه ۲۴ ما ۱۳۰ ۰۰ ۲۴ ما ) 
د (-۵ (s+‏ 
+ اسع آو + وب (-۰۷ ۰ +[-۵ (se‏ 
= (-۱۲ ۰ :4 
te.‏ 


“. طول آب = ۱۳ سم 


فى A‏ !سح : 
+ من عاص متتضلقا یا جح حل الترقیب 


عبن صن // أبس 


سن من د ل ا 


هن چ 27 () 7 
فى 4 1 ح : 
ب ل اغ ملتصفا او اک 


4 وح على الترتیپ 

لع // اح ال جاح 

ا )۳( 

من (۱) ۱)۲(۰ .. س ص = لع = + 1ح (۲) 

,:. الشكل سن ن ع ل متوازی أضلاع [المطلوب أولا) 

وبالثل یکون : سیل » صع - ل و )14 

من (۲) » (4) : 

محیط متوازی الاضلاع سن ص ع ل 

۲۶ (س ص + ص ع) < ۲ (+ احد+ + یئ 
(المطلوب ثانيًا) 

ماع 


ما على اتتط میات الفيز: 
8 تم ضح ST‏ م OSI‏ 


يسن س4 س4 لني 


ی = ی + وم + 0 


اد ٢اس‏ 


۲۔۲ من + سس + ۷ ص 
e e Pager +‏ ۳۳ 
٠١ ١۱۲+ ۹۲ =|‏ نبوتن 
ناج - عد ۳ = 
.. ۱ ۴۹۷۹۸۰" 


ف وم + یم ٩‏ مهم 
= س +1 ص + ۹ س +۱۳ ص 


مه کے لبه س 
+ ۲ س - لاض = ه س- + 17 ص 


5 2= +۷۲ = ۱۳ داین 


0 عد $ 


5 ۲۲ 4۸ "y= >, 


0 
(ا) ی .ای ۲۰ ی ۱۰ ی 

حیث ی متجه وحدة فى اتجاه القوة ۰ شكجم 
(0) ی ۰ ۷۰ ی - ۷۰ ی 

حيث ى متجه وحدة فى اتجاه إحدى القوتین 
ین ۰ ..۱ی =e‏ .هی 

حیث ی منجه وحدة فى اتجاه القوة ۱۰۰ ث.کچم 
() ی < :۱ ی +۱۸ ی - ۲۰ ید 

حیث ی متجه وحدة فى إتجاه القوة ۱۶ ن كجم 
8 
(۱) تعتبر ئ متجه وحدة 

فى اتجاه الشرق 

۳۳1 7 - 6 ۳ 5 

۳ 

,:. ای ]۲۰ نیوتن 

*. مقدار الحصلة = ۲۵ نیوتن وتعمل فى اتجاه الغرب 
(۲) نعتبر ی متجه شم 

وحدة فى 3 9 

اتجاة :4" 

غرب الشمال 

بک يع مه واس هی 


.*. مقدار المحصلة = صقر آی أن الجسم منزن 


(۲) نعتیر ی متجه وحدة فى (0) ۰۰ الجموعة متزئة سد 
اتجاه ۷۰" شمال الشرق ( + سس + إت- +) ص 2 .71 


(6 هبد 


cafe ۳۹ 0‏ ث ۲-۱ 
ی ۰ ۲۰ ی +۲۰ کا ۱ + 
¬ 2 - 4 = ۰ ۷ 9 
= .ای ری غرب ها 
.:. اا | » ٠١‏ نیوتن ۷1 
,», مقدار الحصلاة = ٠١‏ نيوتن جلوب بفرض أن ى بتجه وحدة فى اثجاه حركة السپارة ؟ 
تعمل فى اتجاه ۷۰ شمال الشرق ( ۰6۱-6 عی- EN‏ 
9 دخ دع ی E‏ 
به انه شم عه .“. سرعة السيارة ۲ يا للسيارة سه 
٠+‏ كه > وم + كي + كار عا بوت 
یت مد کے = ۴۰ كبارس في نفس اتجاه ! 


۲ سس + ۲ص + | س + ص۔ + و س + ب ص 


=F E4: 0)‏ -.۱۱ ی 
95 ع Ê-‏ ۱۰2 ی ۱۱۰-۱ ی) 


E a: > 


e+ e )+ ۷( =‏ 
(۱) ۷+ + ص س ۲ ص 


ب ۷ + ۶۲ ۵ ۲-۲ 


,*. سرعة السيارة ! بالنسية للسيارة ب 
= ١5؟‏ كم/رس فى تفس إتجاه ۱ 


E‏ += ضع سا 


() ۷ +0 سید + (4 +سم صن -اء 


يم ۱+۷ ,۸ ۲ سلا 2 سم 
تفرض أن : ی متجه وحدة فى اتجاه حركة السبارة 
#س< ۰ ب باع - () وان 1 م 
1 شاع = ۴ ئ ۱۱۰ E‏ 


.م ۳ 


وه نش 
2 )6 میم E‏ دید یی ۲ رد ۸ 
۰ (۲ +) سم + (-۱ +ب- ۲) هید ,”, السرعة الفعلية للشاحنة = ۸۰ كم/رس فى اتجاه 
-(+0 سس + إب- ه) ص ا 


لس سما تون از سيم 
ی > ۷ س. - و من + ! س- + ۲ ص- 


(0 ۷۱ +0 + بب )م داس -۷ من | 60 


e tater‏ تفرش أن : ا متجه وحدة فى اتجاه حركة سيارة 
تن ا الراقبة (1) وأن السيارة الأخرى هي (س) 


E E‏ وى 


1١1 


.- القوى فى حالة اتزان ‏ ۰ 


۱۴۳۶۲۵ oy SEEKS بای‎ E GS PONS 
الوا ایلیا سوارة سات ۹4 کت 0 یو‎ 
e arr اديس‎ O لس‎ 

.. السیارة القادمة غير مخالفة للسرعة القررة. (۳) نفرض أن أن عالت س- + ل ص 

58 مسائل تقیس مهارات انتفکیر '. الحصلة = ( س- - ۲ هن ) 

0 +(۴ نی + ۱ص ) 
(AO HM (MO O)‏ + نع تس + لص ) 


ارشادات لمل رقم[ =( + لع) س- + (۲ + ل) هید 


یم » .۰ محصلة القوی الثلاث هی متجه الوحدة 
0م - (۱عا لب ۰ عا2) 


وتعمل فى اتجاهالشمال 
e‏ ید جات = ۰ ومتها لك = -4اء ۳ +۱0 
ی (۱ ها 3 ۱۰ ماگ2 ) ومتها ل ۲-۰ 
ب و ريسيد و عات س سید 
)٤( eT‏ .۰ قیاس الزاوية بين كل قوثين متتاليتين 
د درس +۲۲۲۰ صد) i‏ 
۲۲۲-2۲ ) ید افو زیم بای ۱:۶ 


+[وس +4 ص-) -؟ س + )ام فإننا نستطیم تقسیم القوي إلى أزواج من القرى كل 
», مقدار المحصلة ۲۲۳۱۴۶ + (4)" = ه داين منها يضاد الأخرى فى الاتجاه ويساويها فى المقدار 


005002 اھ سو 
Ales‏ 1 
الحصلة = [-۸س +۸ ص ) hms‏ 
+ اس ء سید ) -(۲۷۱۰ ۱۳۰۱۶۲۴۱۰۰۳۱۲۰ 
I= | (EIS):‏ 
= | .اس +۱۰ هد ۳ 


سنب سح “ عبد 


٠‏ ی 2 فوع + فم + نام 

سوس + ۳ص 4 LL‏ من اهو 
- ۱6 > 4 (۲ -س) هید 

من +(۳ +۳۰۹ 

(۲-۱) س+ +۱۲۱ هر 


من (۱) ۰ (): 


(£= t+ VY +o) = 


1 


تفرض أن ؛ ى متجه وحدة فى اتجاه حركة السيارة (1) 


20 


و ۳( 


عندما خفضت السيارة (1) سرعتها إلى النصقف 
عن 


غ - غ = .هی 


من (۱) ۲(۰) ينتج أن 
1 ۰اه عل = ۳ 
3 2 ۰ كمارس ١‏ ل = ۰ كم رسن 


ارشادات الوحذة الخامسة 
ارشادات نتهاريل 


tJ) )()( ()[ه) ()(1) 60 ب)‎ 
(0D ۱۰۱) (AN (O زب)‎ VD 
)۱(۵۵ (160 (0D (640 (1)00 
(DC) (409 (ب)‎ 4۸ (0W (10D 
(0 (HOO (HOD ) 60 ۶۱6۱ 
()0) ۱6 (60 (ب) 67 ب)‎ 69 
(FY ب)‎ 60 (ED ) 60 (ED 
ب) 69 ب) (6)(د)‎ 67 (HED (ED 
(6% 60لب)‎ (GD )۰(6۵ ):(6( 
(6) ل)‎ 69 (4A0 (ED ) 6١ 


إلا 


٠.٠‏ ح تقسم ت من الداخل 


٠.٠‏ حاتقسم آب من الداخل 


له ۲(۳+-۲)+۲(-۲ 44۰ 
سس سیب س اج 2 
E‏ ۴+ 


(4.4) =2 


(۲) ۰ء تقسم آب من الخارج 


۱۹ 
کح چا 
اسه (e) (+(e)‏ 
تیه ا 


(™ (= 


(Me ۱۲-۰ 


کے 
5 
٩:۷۱ 4+1 ۷ ۷‏ 
+1 
۱۷ 
1+١‏ س 


ا 


ار 
؟* )=۴( 


لخدا 
دنر 


ب 
|« ۲ 3 
1 


۰ ۲= ۲ ی 


_ ۰۱۲۰۰۱۲ 
tr o 
۱۲+ ت‎ 


نفرض أن ح تقسم اب من الداخل 
۳ ی 
لم الم ۷۳ 
a.‏ ۳ 
بفرض أن ح تقسم آب من الخارع و 
۳ ۰ 
.م" 


ى = 


ات ا r‏ 
۲( قا مضا )= (se‏ 


+ 


۱۷ 


پفرش أن التقطلتين هما :+ 4۰ 

PE +‏ آ من 

ادخ بنسبة 2 = 

8 عه ۸۲ ۰ )4۲۰۱۷ 

نس ۲۰ 

(ota,‏ 57 ی 
ا ما اراد رب وق 

)۰ ۰ ۲ 


= (ه ۲-۰) 


+ منتصف ١ت‏ 

i ۱۱ (+ )1-+ J 5 
2١ حتاف‎ ۶ 

الشخصا اف ا 


۲ - 


نقرض أن تسبة التقسيم هی لم : ل 

» ۰.۰ نقطة التقسيم هی سد 

1 ٣ل‏ -۲ له 4+ 
(=k...‏ ل +له (wr,‏ 
قل Ja JA‏ ۲ لب 
ل 

لو و .۱ 

Re‏ - -۶ س 
.', تسية التقسیم هی ۱ : ۲ (من الغا 


بفرض أن < = [. + ص) نقطة تقاطع آب مع محور ۱:1 


۱ بر 
و اک 


:. التفطة ح= (۰ ۰ 5 ) تقسم آب من الداخل 


بفرشى أن ح = (سس » ) نقطة تقاطم 
آب مع محور السینات ۴ 

الال 

ا 1 
E‏ یل 


+۱ ب عسل 


8 التقطة = = [ .4 4 ) تقسم ]ب من الداخل 
بنمنية ۲۰۲ 


NET 


٤ | _‏ يفرش أنء = (» :هى) 


Je‏ ع -؟ لم 


وى اا لايم 
؟«ة 


,:. النقطةء (۰ ۲-۰) تقسسم آس من الخارج بنسية 
۵ +۲ 


۱ 
تفرش أن جد یس + )ر 
نقطة تقاطع آب مع مور السینات 


.جلك 7 لب » عل لني 


3 2 م مختصف بء 
3-5 > 8 ر = 
.. التقسيم من الخارج ينسبة ۲۰۷ . 


۱۵+ سن 


۰ (-۱:)) متتصف سبح 13 
ی بان در و (۱) تن آن تا نات اسان هید 


A۸‏ سن ۱ E)‏ ف خف ۴ج + السيارة توقلت فى منتصف الطریق 
۳1 ۳ نع ۶ زء 4 نقطة î‏ 1 3 7 3 ۳ 5 7 
ولاه 6 ۳۳ 2 E,‏ كا ص۰۶ 2۶ (۱ ۰] .+ ۲( ۸۰ ۱۰۱) زا وان ی - ( عد ل مد ) ۳-۰۳۶ 
محور ۷ 
يجمع (0 (٩(٤‏ +۳( (۲) نفرض نقطة ترقف سس محر ۳ 
— 4 چ( ۰ عي + جعي =( )$( السيارة للمرة الثانية هى ۱۶ 
نقلة منتصف 5ح =( شنج اسان پطرح (۱) من (4) + 5-07 ا 
ء تقطة متتصف ۶> ( 19 د کچ )- ۱۱۰ ۰( ھاس Es 0 Tor‏ 5 
'. التقسیم من الغارج پنسبة ۵ : ؟ مب (۰۱) لاد ل ۰ t+‏ 1( 
0 :32 ينصد كل لا لخر بطرح (1) من (4) EE LOGE‏ ۳-۰) 
لاج Heisei‏ و يهو يات بده ع 1 4) 1( ) 8[ مسائل تقيس مهارات التفكير 
mi ۱ - ۶ 2 : (=e‏ بطرح (۲) من (4) 0 ۲ 
۰( 3.) ب (t+ + (T= f=‏ دم( i‏ (۲۰۳) 


زنب مب WO‏ 
MA‏ قب ب نه 


4 ۶ وحدة طول ۱ 
ST ۳0‏ سح |(۳ +۳ +(-؟ =1( 


۲: ۱ ؛ تقسم آب بلسیة‎ ٠.٠ r 
إرشادات نمل رقم أل‎ (et “(Nett وحدة طول ا‎ ۱۰ ۱- E 
]1-۰( *۲)6۱-( - ۲(-+۱۱( و‎ ۳ N ۳ عمء اج تن‎ 
۴ , ه وحدات طول‎ < WES وحدة طول‎ ٤ (= 
XS, ۱ 98 م تقسم حرء من الخارج 57 كت ج مام د لتب + الى 2 او یب‎ ۳4 
7 اي ۲ 3 ۲ 5 ۹ ۾ و نا‎ GEL ۱.۵ ا‎ ۲ ۷ ۳ +۱ 4 ۷۰ 5 
١*1. ۳ , 1۱-۴ كان ف‎ ۱۳۵ ۱ (toe ع‎ 
۱-۴ ۱-۳ (==. ۴2۵ عه‎ ۴ ٩۹ ۰ 
۳» ول و سس‎ 
1 ه وحدات طول تقشم سح من الداخل بتسية ۱ ۴۰۱ بسح وروی هزه م‎ = 
3 1 5 = تست » ہیل‎ 
۸ مب تقسم حر من الغارج بتسبة ۱۳ ۱ ميل حب ۱.۲ | 0) ۶۲۰ بثصف داح‎ 0 
ع تقسم آب من الخارج بئسية ۲ : ۲ ميل 2۶ مي 8ه / ی ۰ اب _ سے ے‎ 
5 1 ج وح(‎ ۳ ETS 9 تقطة تقاطم القطرین خ‎ 
فى متتصف 7ح 7 90 تس الم اهر ۳ 35 ۴ ۷" :د سه منم به و ب ۷ ؛ ؛ من الخارج‎ 
م( جگ علشد ) ۸ ۲۰) نفرفی أن اي #ساع يي << يم ۰ ۲۲۱-۱[۴+(-1 ۲۴۰۰۲۱ سه اا ,ا‎ 


(۲۰۲) منتصف آب 
مج ۳۹۲۳۱۱۰۲۰۲۲ رم 


ویفرض ان و = (س » ص) 


53 ۱ ۲-( ۰ 


۱۳" ۳7 


ی لحي ص يوام 


ملاع ع ۵ 6 
0 


۳ 


م۳۳ ۲ 
يب 15 ل 
7 


تتصف دبا الخارجة عن ۵ اس 
(۲-۰۴(۰۱) 
ی r)‏ ۰( 


بفرض أن ح تقسم اب . 
پئسیة ۲ ۰ ۳ من الداخل 


(YE, i ik 
ا“ سى‎ 


+۲ re 
۾‎ (= 
س تقع على المشجتي ص »سس‎ ۰ )۵( 
تفرش أن‎ .*. 
هت اس این او‎ 
محور الصادات بقضصم اب‎ * + 
بنسية ۲ < ۲ من الداخل‎ 
شم‎ 
۳ ۶ لاحن‎ 


عن 2 -۲ 


», التقطا = (-۲ 14۰ 


170+ ات + حر حر 


)نت ] 


وی ماو 


1 وآ+وب +وح) 
ل 
-۳و-۲وم 
*۶۵-9(۲۰) -۲[( ۲-۰)-] 
۰۱-۰ سوا 


Gl” 


او ب 


ك7 1 
له امو ؤه ورد . ل 


اعم عدت 
,", !5 - الحاو 


.*. ! تقسم حى ام من الخارج بلسية ؟ ۲۰ 
er‏ ۲۱ ۲( ۲ ۲ ۳۲ 
E IER 3 (5:‏ ۱ 


0-۰ 
)۱۲-۰ (۷ 2 


۰ب < (۲)۵-۷ +۱۰۲ * و وحدات طول 
> - ۲(۴- ۲۱۰ + (۲ + )' = ۱۰ وحدات طول 


5 


اتم سح هن الداخل بتسية ١‏ :۲ 
لم 


5 


(۱) (ج) 
)ب( 
(01 (ب) 
الماك 
f)‏ )ب( 
۴0 [ب) 
(۳ )+( 
1 )+( 
260 
4+( 
60 )1( 
۱۱60 
4)00{ 
00{ 
(106P‏ 


TTT 


() ب 
۱۱۱۳7 
0( 
4)00( 
460( 
10( 
4)60( 
۷ (ب) 
160( 
60 زد 
4)60( 
69 (ج] 
هم ب) 
0 
0 [ب) 


نشاا با 


)4( 
)4(۸( 
۳ (ج) 
۱۱6۸2 
4)6( 
A‏ )ب( 
۱۳۳6 
fA‏ 
6۴ (ب) 
1۸ 
6P‏ )+( 
6۸ (۱) 
0( 
۸ (ج) 
ص (ج) 


2 ۳ 


(۲) عيل لپ = + 
(۴) ميل لہ = 
(2) ميل ل, * 


غ0 عا 
پوت 


دء-4 


١ 
۳9 


۲ 
+ ۹۰ 


۲4۰ 
سس 


IAAL 


(O 
+) 
(+00 
(400 
(190 
(+) f0 
(ب)‎ 69 
«(۳9۹ 
رجا‎ 8 
(ج)‎ 69 
(+69 
(4)60 
(9 
(>) 69 
(1)60 


)0( )4( 
4)02( 
(04 () 
(I‏ 
(۱()۵) 
6 4( 
۵ )+( 
(ع) (ب] 
6۵4 (ب) 
(©) (ب) 
69 (ب) 
60 )+( 
1)4( 
۱3 


f=. dd 

° 3 =3 
=P ۳ 0‏ 
حي ۱-2 
۳ الستقیم ل, يمر بالتقطة (۱ «(: 


. 2۱+ ۲۷۳ ۱ ۲ +. 


Veta 
3 
(۱)م = = قير معرف‎ 
الستقیم بوازی محور الصادات ویقطم محور‎ .*. 
]۰ ۰ 7-[( السینات فى النقطة‎ 
يمر بنقطة الاصل‎ .'. + ۰ ۰ )1( 
)۰ ۰ 7( الستقیم يقطع محور السینات فى النقطة‎ )۳( 
؟)‎ ٠ ۰( ویقطع محور الصادات فى التقطة‎ 
۰.2 + ۶ )( 
الستقیم یوازی محور السینات ویقطم محور‎ .*. 
)۰ ۰ ۰( الصادات فى النقطة‎ 


كا 
(۱) المعادلة الشجهه : عن > (۳ ۱-۰) + لت (-؟ ء ه) 
أى آن : (س ؛ ص) -(۳ ۲-۰) + لھ (-۲ ۰ه) 
العادلتان الوسیطیتان : من = ۳ - ۲ له 
ص -<-۱+ و لق 
العادلة الكارتيزية : " 
ب هس - ۲-۱۵ ض ۲ 
.*. الصورء الفامة ؛ وحن + ۲ ص - ۱۲ = , 
r,‏ مه نا ۱۳۵ ۱-۶ 


سا ۲ 


6 (۰۱-) 
.» المعادلة التجهة ؛ عن - (۵ ۱-۰) + لق (۱ ۱ 


ای أن : س ؛ ص) = زه ۰ )١-‏ + لك (۲-۰۱] 


المادلتان الوسیطیتان : سن = ه + ليق 

ص « ۱۰ - ان 

المعادلة الكارتيزية : :۰ شخ » -۱ 

یی +4 و <= ص ۱۶ 

الصوزة العامة :سس + ضن إا = + 
مع < لد« 6 د (t<)‏ 

,', العادلة التجهه : 

(te) a+ ۲-۱۷ عي د‎ 

ای أن ؛ سس ١‏ حص) < (؟ , -؟) + اك (۳ + 4) 

العادلتان الوسیطیتان سى = ۲ + ۲ لق 

,هن ۲+ ]ای 

امعان الكارتيزية : :۰ دج = جه 

ب أ عن غ4 ع 7ص ٩+‏ 

الصورة العامة : ! من - ؟ ض ‏ ۷ > + 
© ۰۰ - + ۱۰۳ 

+ العادلة التجهه 

رعوا دعس ی الى 

أى أن ؛ (سن ,جی) «(؟ ۱-۰) + لے ۲ ۱۰) 

المعادلتان الوسيطيتان :جن = ۲ + ۲ لع 

+ ص <--4۱+ او 

سین : .+ 

بسن لاع هن ۴۹ 

.:, الصورة العامة :من ۲ هی ¬ ۵ + 
(0) :۰ به متجه اتجاه الفعودئ  ١‏ 6= ۰ 

.'. المعلدلة المتجهه :ی =( ۲-۰ + لع ۱۰) 

ای أن ؛ (مس » ص) = (؟ ؛ -؟) اك( ۱۰) 


للعادلتان الوسيطيتان + سن = ۲ + ۲ لق 

» صن -؟ + الك 

یاهرنه ٠٠:‏ لش « چ 

رہ اسن ۲ = ۲ ص ٩+‏ 

.+ الصورة العامة + س - ۲ هن - ۸ = , 
(() ' متچه انجاه الستقیم الطوم هو (-۲ + ۱) 

۰ متجه اتجاه الستقیم الطلوب هو (۱ + ؟) 

... المعادلة التجهه :م = (۱ ۰ ۳) + له (۱ ۲۰) 

ای أن : س » ص) = (۰۱ ؟) + لے (۱ ۲۰) 

العادلتان الوسیطیتان :سن = ۱ + ل 

ص ۰ ۲+۲ ای 


المعادلة الكارتيزية ؛ و 


حن- 

لسن ۲۰ عاص ۴۰ 

,», الضورة العامة : ۲ سن - ض + =١‏ . 
م + آت ( ۷۰۳۰۱۸۰ 

الستقیم سي سان تج 

.'. متجه اتجاه الستقیم هو (۷ ۰ -۲) 

العادلة التجهه := (۳ ۰ ۵) + له (۲-۰۷) 

أى أن : (سس ٠‏ ص) = (۳ ۰ ) + لے (۲۰۰۷) 

العادلنان الوسیطیتان : سس = ۳ + ۷ لح 

راض > هو ۲۰۰ ای 

المعادلة الكارتيزية + * حسم- $ 

سين 2٩4+‏ لاص ۰ ۲۵ 

.'. الصورة العامة : ۴ عن + ۷ ص - ]] = + 
۸ الستقیم يعمل متجه الوضم ۴ (۲ ۲-۰) 

.. يعر بنقطة الأصل 

... المعاذلة التجهه : سل (۲ + -۲) 

آی آن : (س » ص) = لے (؟ ۲-۰ 


العادلتان الوسیطیتان + سس ۲۰ لع » ص - -۲ لي 
المعادلة الكارتيزية ؛ ص = جا بن 
.. الصورة العامة : ۳ من + ۲ صن » + 


(0) ميل المستقيم المغطى = ع 


+ عاص +۸ < - سن ۲ 
سل + ۲ سس + و ن* ‏ 


ب = م د فو ef‏ 


ب ماعزىء 6 مع عد 
ص تمس - 1 

“٠‏ الستقیم بقطع ؟ وحدات من الجزء الموجب 
لحور السینات- 


2 ۳۴ سن ۲۴۷ص ۳۴۲۰ 
٣ ۰.‏ من + صن + ه |7 - 5 


0 منتصف ب =( 


طن +7 


'.' ميل المستقيم العطی = ع 
.*. ميل المستقيم الطلوپ ‏ ؟ 
, ص + ۵ 
سن-۲ 
ب اسن - هن - 14 د + 

RE Re 

* ميل E‏ د 
.': هيل المستقيم المطلوب = جك 
د توا 


ب ۴۰ سس +2۹ لان - ۲۵ 


۳ ٣س‏ - ۹= ص + وه 


ب ۳ من + لاعن - ]1 ٠=‏ 
. ميل آت < لت < -۱ 
.*. ميل المستقيم المطلوب د ١‏ 
3 سد لماه 1١‏ 

س +۴ 
.: جن - ص + =١‏ , 


سن + ۴ص - ٩‏ 


ey 
4۲۰ ۲-( 

۰ میل ا لت ١‏ 

.'. عيل الستقیم الطلوب = ١‏ 

E وو‎ 

سن + ۴ 

س + ص + 1١‏ ۶ + 


سس - ۲ 2 هن - ۲ 


دعر موش| ^ ص + ۰۲ ۲ سن ۸ 


۲ سن - ص - ۷ 2 , 

+ *.* المستقيم يمر بالنقطة (؟ 4۷۰ 
ب ۷۰۰۷۰۰۲۲ * + ۷-۰ 
 »‏ الستقیم يمر بالنقطة (ه »سم 


ات ۷= را 


ص اع عن + جر 


و اتيم يبر فا 6 


وهذا از نار یالیو سن = ۰ 
ص دامع 


.". المستقيم يقطع مجرر الصادات فى النقطة (۰ ٠-٠خ)‏ 


+ ميل اس = 3 حك عا <-۲ 
red FE‏ لخد مجعم 


5 فيل اب و رز ها ۲۰۳۳7 
معادلة أ هی + د مد ل 


الوا یی لي + سس + ۲سن 2۷ ۰ 


 ..‏ - ۷ ۱-۰) منجه اتجاه لستقیم اس" 
(e ae (t< (= o.‏ 

.. اهم ۱2۴ 

۰ * ميل اع = - 

هیل آب = میلس 

۷ + حاعی اسظامة واحدة 


+. طول الیزء القطوع من الجزء السالب لحور mi‏ 

وك ۳ یفرض أن ! < (سس » ص) 

» طول الجزء القطوع من الجزء الموجب لمحور ب ری ۷-۱ وحن 

الصادات = ٤‏ وحدات طول ان ۳ ۷ : 
سس یم حيو جييق عالق 


.“. ۷ هن - ۷ج - سن - ۲ 


ار لاا بسن ی جع 


ولص E 0. ١‏ يو دا 

.*. طول الجرء ء المقطوع من محور السيئات * ؟ وحدات طولية 
+ طول الجزء القطو ع من محور الصادات 
= ب وحدات طولية. 


بغرض أن الزاوية التى يصتهها المستقيم مع الاتجاه الوجب 
لحور السينات هی 8 
"Be: 5‏ 
.* عا ۰0 7 (سالبة) 
+ 0 تقع في ۳ الثانی 
۱۸ و ع و۳۱۳ 


۰ ميل الستقیم الطلوب ‏ طا ۱۳۶" اا 


.. ص +۲ - یں +۲ ص + س = ۰ 
سسسب ت 


1-۴ 14 سكا .ع -۲ 
اما عاونا ری 


عبن مع هن ۷ ٩۳‏ > + 


لفرض أن نقطة تقسيم آب فى حور 
_ ۲ 6۰) 0۰-۲ 
جر ل 2 


» “.* ميل المستقيم المعملى « ج 
.'. ميل الستقیم الطلوب = ج 
مس - 4 
.*, معادلا المستقيم هى 77 = عد 
.ل © هن - 14 « مس - 1 


.؟, سس + ص ,۷ ء, 


۳۶ :عم 

4 ول انیت اادو . مغ |۱۸ 
ê‏ در 3-3 
هيل الماس عا ل . =( 0۱-۰ + لح (۲ (s4‏ 
انار غ 

م ص + )= ه مس - و١‏ 


ك سن ۸۳ هن 9ه < ۰ 


أله ا ن الجزء الموج : 

'.* ؟ مس + ٤‏ ص = ۱۳ (وبقسمة الطرفين على )| اسینات - ای ی Hk‏ 
بر کک پد » طول الجزء المقطوع من الچزء السالب من محور 
۵ ۰۱۰-۱ متس (: 6۲۳۰ اتصادات > 77 وة طول 


.*. مساحة ۸ وي - + × £ ۷ ۳ <۱ وحدات مربعة له 
+ ا( نحهد)-(۲۰۱) | 
ميل ت = عر 2 
.:. ميل المستقيم الطلوپ = 
معادلة للستي من: 2 د ۾ 
۳ص ج م ع س -۸ 


ب اس لصن د ¥ د + 


57 معادلة المستقيم الطلوب هی + سا د ج 


.*, 7 من + ٩‏ - 4 بن +4 ۲۰ 


.“, 4 سن ۴۸ص - 14 5 .۰ 
۸ عن - 8 عن - ۷ ۶ + 


٠.‏ ميل آ مج ميل ساح 

»سا ء ح ليسوا على استقامة واحدة 
:س ؛ ح فى رؤوس مثلث 

ء تقسم آب من الداخل بنسبة ٍ 
(fe) ۲+۳۰ ۴ 0‏ 


+r 
(1~ (= 


.'. المعادلة المتجهة : - (؟ ۰ -۱) + ل (۲-۰۳) 
ای ان : (س » ص) = (؛ ۱-۰) + لع (” ۲-۰) 
+ المعادلتين الوسیطیتان + سس = ٤‏ + ۲ ای 

عن ۲-۱-۰( 


» المغادلة الكازتيئية ؛ شش دع 


ب ۲ص 4-2-7 سن +۸ 
الصورة العامة هي + ۲ سن + ۲ صن و = . 
Bele.‏ 3 
N ۳۳ 2۸ ۰ ATT A ea,‏ 
(0) :۰ نام - تلت < -۱ (سالبة) 
.'. هم قياس زاوية منفرجة 
fo Area‏ = و" 
(۳)ل: ومع ۱۰ اک 
لاه ع2 = چ (سالية) 
٠.‏ هد قياس زاوية متفرجة 


لوعن" يتن" ع ۳۱۲۳1۱ 


.*. هم زاوية منقرجة 2 * 


()) ۰ ل بسن - ٣ +١‏ لع ص < -۱+ اك 
.,. فام = ج (موجیة) .. ف قياس زاوية حادة 
Ena,‏ ۱ ۳۳۳ 
ت ۷ ۱ 
2 ۵-( ۱۰۳۳ ا لإ 
هم قياس ولوية حادة ‏ و < ۳۰" 
(3) 
3 ا متجه اتجاء المستقيم ل - (۱ ۲۷-۰) 
+ ام« - ۳۳ (سالبة) 
.*. هم قياس زاوية عثفرجة 


ee NAA 


فيص WISE‏ 
پوضم = ٠‏ ی عي 2 -۲ 

,*. الستقیم يمر بالنقطة (۰ ۰ -۲) 

)۲۰۲( ۵+ ۲-۰ Y= o 

+۰ من ۲ ۰ ؟ الى ء ض > -۱ + ۴ الق 

,*, الصورة المتجهة فى = (۱-۰۳) + له (-۲ ۲۰) 
+ الصورة الكارتيزية هى سحل = 2 

أى أن : ؟ سن - 5 - -؟ ص - ١‏ 


1 الصورة العامة هی : ۳ ین + ۲ س - ۷< ۰ 


:'. يمر باانقطة ( الف م گج ) = (-ا (i‏ 
» ۰ محور تماثل اب يكون عموبيًا علیها 

94 میل آب = مت = ج -‡ 

۰ ميل مور التعائل< ۴ 
.'. معادلة محور التماثل هی + 


عبات = 
ی +۱ 


ان ۲۰۰ سس +۳ " لاعن ص + 1 - ۰ 
تست 


متتصف بح =( غد , للج ) ۰ (۲۰۷) 
1 سس +۱ _ ٩+۲‏ 
,'. معالة المستقيم فى : .ى _ ۾ و 
شد چ 

سل - ۰ 


ب ۸ عي +۷ ۲ ص - ۲۲ < ۰ 


یه ۷ ۷ 


غيل سوت 5 ای 2 


.؟, لاسن - ۲ هن ۷ ۷۷ < ۰ 
ب = (-۴۰۱) مك (1Y‏ 
۲ 
ت المعادلة الكارتيزية هى : کت - عد 
٩ص‏ - ۱۸ - من - 4 


.+ 4 سن + ص - ١54‏ > . 


۲ سس + ۲ صل - ۷ << » )۱( 
ند زه حلم + (-۲۰۲) 
:. المعادلة الكارتيزية هی : مدشن - عر 


,», ۲ص - 7 ۲ سن - ٩+‏ 


,», ۷ سس + ۳ هن - ۷ © . 9 


من (۱) » (۲) : 


». العادلتین تدلان على نفس الستقیم. 


مغادلة القطر الذئ يمر بالتقطتین 1 = (5 ۰ ۲) 


)٤ + ۱ = >:‏ هی ۱ 
ص - 4 _ 4-7 


(Fr ۱ سن‎ 

,*. ۲ ص + سس - ۷ = ۰ + ميل هذا القطر = ا 
.*. ميل القطر الثاني العمودی عليه > ۲ 

والقطر الثانی يمر بنقطة منتصف ١ح‏ 

( 3 كييك ) لى يمر باة(۰۱) 
.“. معادلة القطر الثانى هی ؛ =1 د ۲ 


من ۱ 
.. ص - ۲۳ ين ۲ 


(0-1) + (-4+1) = ٭ وحدات طول 
(4-1)" + (-لا+ 4)" - + وحدات طول 
(؟ :)۲ + (- +4)؟ = ه وحدات طول 
.. م هی مركز الدائرة الماره برؤوس المثلث ؟ بح 
۰ “.* م هی مركز الذائرة الاره برؤوس المثلث اب حر 


أى أن ؛ سن - ص +۱ = + 
بحل العادلتین (۱) » (۲) : 


عن 0ه 


:+ ميل کے = 4 ۳۹ ¥ )٤(‏ ۰۰ المستقيم بقطع جزن متساويين فى الطول من 
200 محورى الإحداثيات ويمر بالنقطة (؟ » ؛) 


١‏ , معادلة ١‏ هى 
سا لاس هی - ۳ 


.*. ميل الماس * 3 


٩ ص‎ : 


۵ عر عد ۳ . نقطة التقاطع هی (* ۰ )١‏ 

7 صن + ۰۳ سن - FR ۳9۴ ٩‏ '. سقط النقطة (۲ + ؟) على ١‏ هج 
در هنن تضق اب ۷ , .۰ التقطة (۳ ۰ 4) تنتمى للمستقيم 0 )٩(‏ :۰ معادلة الستقیم آ۶ هي : 2 + ۱-۳ 
ES‏ المستقيم ل : مس + عن » ١١‏ هى (ه ٠‏ ) معزب 4) 

KEE 1‏ | متسر و = 
[7 مسائل تقيس مهارات التفكير ان (۷) نفرض أن التقطة ۲ = (۳ ۰ ۸) ۰ بع // محور السینات 
u Ga SE ۹1‏ ۲۳۰۶۲ آهى صورة 391( لء (ب) .*. معادلة تک فى :هن = و 
(۱)(ب) ()زب) (۱۱6۳) (2()4) (ه) (ب) .'. معادلة المستقيم هی ۰ معادلة الستقیم ل هى ( :۰ الستقیم + عند - لد ١‏ 
0 0 0 (ىرب) (0ني)| عن+منع؟ اء ۱ 


سن + ؟ هن - ۰-۷ (۱) 


)١(69 (HOD ۱0 (0D‏ 00+( .'. الإجابة (ه) هى الصحيحة 

9 ۱0۷+) 440 لب) 69(ء) (۶(6) | (ه) نقرض أن المستقيم 

٩ ۰ - )ب( 460( سن + صن‎ 6D 

إرشادات لمل رقم ]] یقسم اب من الداخل ۸ 

(۱) معادلة الستقیم ھی : © + 42 ۱۳ aii‏ 
545 النقطة [ + ۰۱ ‡ س) تحقق معادلة الستقیم 


E ميل المستقيم ل = ا‎ ٠. 


۰ 


2 ول ۲م ملع 
:سه ی یه , چ 


» - التقطة تتتمی إلى الستقیم : سس + حص = ۰ 


بحل المعادلتية (۱) ۰ ) 


ںا + ص < ۲ قح - ۲ وحدات ع )= ۰۰) 
5 بالتقلة [ ٩۰+‏ » لل ا سدم 
س يعر با )+ ۳ ۱ | + تفر .-. نقطة التفاطع س هى (۱ ۰ ۷) .'. معادلة المستقيم تبح فى + 22 + ك د ١‏ 
فد س :۱7232 ل +م ۳ 
ني بعد ب ۱9 دا رن NY‏ ولایجاد ] زح »ى) صورة ۲(۲ ۰ ۸) 09 ۰۰ معادلة الستقیم :ی ۲ ص - 4 5 - 
+ میله م = کک »لب ۱۴۳۱+ ۱2 5 7 بالانعكاس فى المستقيم ل .سا متتصف 78 | ای آنس -۲ص» 4 
مقط بت 1 آن ۲۱۱ اسه مسقط ١!‏ حر 
یل مج کک سید (۷) پقرض أن ! (؟ ؛ ۳) + س هی ۳ فد ,شب ) ۲۰۱۰ 5 حي عند ۱ 
Be‏ وااو على الستقیم ل ۱ 
عدم ا E‏ ۲ ا لى 0 = ا 4 و<-1 آی أن ؛ ميل الستقیم = چ 2۰ ٩(‏ 1۰۰۱ 
)ب الوران تصيع زا الیل = ۳-۳ ۳۳2 | م ص ع 11 j)‏ با ود جا) کی ا المع 
ميل السثقيم < ۶ ۸۰ ۱۶ ٠.‏ ميل المستقيم ل ١--‏ 2 ” ا ل سمي عل کید السطیت تن کک ااا 
٠,‏ معادلة المستقيم فى الوضم الجدید هی : ۳ میل اب متتصفها .*. ميل الستقیم اب <-۲ ویمر بالنقطة (4 ۰ ۰) 
ست .۱ الان : شح | دول خا | :. معادلة الستقیم آس هی : مت = -۲ 
ص - ۲ 
ی أن + ص - سس i pi ١‏ أى أن : ۲ سس + ص - ۸ 


ای ان : د + عد ۰1 (A+‏ 


., !حت ۱۰ وحدات » ساوح 4 وهدات 
:. ساحة ۵ ابح ل ١ا ٤×‏ 
= ۲۰ وحدة مربعة 
۶ مساحة ۸ سح = ۱۵ وحدة مريعة 
۱۵2۱ .. اح - 4 وحدات 
.*. 3 ۱۰-۱ وحدات + ۰۱۰۷ ۰) 
+ معادلة الستقیم ل, هی بت م 3 ١‏ 
٠ 8‏ معادلة المستقيم بو هى ؛ س ود 
ی أن :س +۳ ص + ٩‏ %( 
» .۰ معادلة الستقیم و1 هی : ص - ل من 
ای أن ؛ مس - ۲ ص * ۰ 1 
بحل المعادلتين (۱) » )١(‏ : 
,سس۲ + هن» ١‏ 
.. النفطة 9 )١١8(-‏ 
.'. ارتفاع ۸۵ !بح هو ١‏ وحدة طولية 
,4 مساحة ۸ اجه 4 11 ١‏ 
١-‏ وهدة مریعة 


0 من خواص الشکل نجد أن : es‏ 


وو دأو ٦‏ وحدات 
.سا > ۳ وحدات سل 
مساك (1 + +] ا 


«ح-(۲۰۰) 

,. مجه اتجاه بح = حا لاب » (۳۰۷) 
<-۱-۰۷(۴) 

.*. العادلة الاتجاهية المستقيم بح هی : 

ONE 


09 معادلة الستقیم آب فى : حك + حك ۱۰ 
۰۰۱(<۱) ,بس (۰ »44 


۳۰ یی‎ irre 

.*. المعادلة المتجهة للمستقيم ح و هی ؛ 
عي( (Ti‏ جك (Fc)‏ 

63 ۰۰ معايلة فى هی : س + شك ۱ 
(e (۰ dc,‏ ۰ << (۰ ۸۰] 
ع متتضك اب 
hie‏ عجد) م 
.*. معائلة وح الاتجاهية هی : 
يي دز ؛) جك( ؛) 


.*. الصورة البارامترية لمعادلة المستقيم وح هی : 


س 7+ 7لى , ص - + ) لت 
0۷ دح ددء 

ب (دوح )= 0 

.۰ ا اد اساح) = وت ا" ۳۳۰ 

ميل المستقيم لي < ۳۰ + چ 

. متجه اتجاه الستقیم (۳ ۰ ) 

... العادلة المتجية المستقیم لي هی : 

(eT) + ۰ (= 


= « (eet, 
قحست اويا‎ ۰ 4 
)۰ ۰ (= 
ميل المستقيم أ - = ۾‎ .. 
)۱۰ ۳( - متجه اتجاه المستقيم 9ح‎ ,*, 
المعادلة المتجهة للمستقيم ؟ح هی‎ .*, 
(Taz (e) a 

٠١ 00‏ مساحة الربع = ۲۱ وحدة مريعة 
١> 21 .*.‏ وحدات 
۱۷-۰ ) 
NS Yate‏ رس ماران 
.. ميل المستقيم وی = عبت » ۲ 
و 


: المعادلة الاتجاهية لمستقیم قر ب هی‎ ٠, 


م۰۱ )+۵ ۲ ۳۰) 
09 ۰ ۶[ #عن) متتضك ات حه 

۰(۲) ۰ ح(س ۰۰) 

( كفت کچ )د( :سم 

عسل ح لغ 4 هن 2 ۲ 


.£=( اد 0 =( + ( 


... المعادلة التچهة المستقيم آب هی : 
دز 0۰ +9 ۰۲ -) 
٠‏ العادلتان الوسیطیتان افمستقيم آب هما ؛ 
سن - 4 + لق + ص ۱ -] لق 
۳ 9“ تضاح بال 

= مساحة الستطیلبتء م ف 

٠١ =‏ وحدة مربعة 
۰ (ساح = زاب - ا 

1 ۰ ۱۱۰۲۰ 

.+ ساح ۲۷ وحدة طول 
»ساف < ٠١‏ وحدة طول 
(tA) =‏ س<(۰۰۱۰) 
,'. معادلة للستقیم آب هي : ع ی 
أى أن : ۷ سن + ھن ۲۰ < . 


0 نقرض أن :۱ = (س ۰ ۰) 


. متجه اتجاه الستقیم و8 - (۱-۰۳) 
.. المعادلة الاتچاهية للمستقيم و ۶ هی ؛ 
يد ل )+۵ ۱-۱۳ 


ی (eT)‏ + ۶ت(-۰۰۱) 
ميل بو < للح = ۲ 
.ام = 


ف (ده) ع ٩۳۳۱۲۸‏ 8 

ويا بعد و بول O‏ بفرض أن الستقیم الطلوپ یقطع محور السینات فى 
ميل آب بت ع ۶ ۲۰ » ۰) »الصادات فى (- +س) 

". معادلة الستقیم آب : ۰ معادلته تکون على الصورة ؛ سک + - ۱ (۱) 
لجع | a‏ » ۰ (۲۰۳) نقطة على الستقیم 

يه ۲ سن هن - 1١‏ 2 ۰ 

بح (FF)‏ بورع )0( 


ار ۹ 2 7 


)0+( (40(م) ©7( 0( (0)(د) 
(DO (PDO (ON ۵‏ )0( 
(HOD (OD‏ 000( 0 (ب) 40%( 


7 j هقب هوب‎ ۱۱۱۵۵ (ID 
۳ 2» ((ب) 060 (ج) 0 ما‎ 
0 < + او - صفر‎ 7 5 
تددم‎ i dh ولا :زج فلا :(د)  6 :(ج)‎ ۳ 
5 TA رابغا :زب خامسًا:(1) ساسا : (ج) اه‎ 


مه 
.*. معادلة الستقیم حده هی : 
ل د هن يونين ۰ ۲ 
سن + ١‏ 


”من + ص ۲۰ 2 . 


نقرض أن الستقیم يقطع محور السینات فى (۱ ٠‏ ۰) 
ومعور الصادات فى (۰ ۰س) س = ٤‏ وبالتعويض فى (۲) 


(۸) ۲-۰ ۶ غم 


۶۹: ۹۵۹۸ 


[ 
معط و F-=‏ + مه ۲ 
(۱) ۰۰ قياس الزاوية بين ل » لب < صفر 

عاض دمر 5 =$ 212 
(۲) ۰۰ قياس الزاوية بين ل, » ل = ۹۰" 

مه دا x‏ چا <-۱ 
بم عل مدا رش 


یط 

افد ۹ ۴ 0 

نفرض آن ميل المستقيم المطلوب م 

» ميل المستقيم العطی , 

(۱) ۰,۰ ميل الستقیم العطی (م,) =- 
00 اک 


.۰ معادلة الستقیم هی د + 22 د ١‏ ۱( ۰ لك د ۱ ویا ض فى (۱) 
۰ معادلة المستقيم المطلوب تکون على الصورة : 


عن صن 


سد ود ۱ 


3 0 
ای : ؟ سن +۴ صن - ۱۴ - صقر 


معادلا آح هی : کت »۷ 


مس ۱-۰ 
هی ی اف ب هن + اسن - ۵ = ٠‏ 4 عثد سن = + 


-1۲ نے = ا 


ب و ۶۱۸۲۹۹ 


.. ص ده بح (8 (oi‏ 
ب يا ۲+۱۲ عام 


کک ب )١-‏ ب-)- ٠‏ 


> ی ٩‏ رمنها ۱< ۸ اص سن - ۱۵ < ۰ 


5 معادلة بلق هی : لتم »لج e‏ ۹۹ ۷۷5۷۸ 


س۷5 ومتها = ۷ (مرفوض) » پفرض قر =[ لم ٤نم‏ .'. ایم+یه ۶۱۵ ۰ 
+ معادلة الستقیم فى ؛ لك + 22 = ۱ لمع ۳ .2 »2= (Fe T=)‏ 
,», 7 سن ٤+‏ ص - ۲ 2 + .'. مساحة الریم < ۳ × ۳ - 4 وحدة مريعة 


Fo ۱۳ 


عد 

1 5 
ی د 
اع م - 


ناا - 


۲ 
+ + ۷ 


.. م = اعد 

من - ۲ 
.. معادلة المستقيم الطلوب هی : تسج * > 
۲ هن چسن 4 > + 
۰+۱ ۷م + ۲ 
اعد و ك 
با = چ Fo‏ 
5 ء سه999 8 
ب معافلة المننتقيم المطلوب هی : برچ = ۲۴ 
,», ۱۳ص + ٩٩‏ بن - ۳۰ ۶ , 


٠١ )(‏ ميل الستقیم العطی (م) = ا 


.* معادلة المستقيم الطلوب هی : Vs‏ 


سين ۲ 
أى ص - لاسن + :۱ » ۰ 


۱۲-۸-۱۲ +۲ ها‎ e 
۱2۱ 


ا ۱۲-21 


۰ ہیا ۲+ عدوم ده 
لع اه ك 
1 


نه ع ۲ ۸-2 


۲ ۳ 
سا لق - 
3 7 


ي دمم عع 
١ 1 0‏ 
“. اما ١‏ + ع ك = ۴ دك 


وود ل 


+۱۳ 
نش ۳ 
0 جات 4 : کت 
,. آما ١ - ١5+15‏ 


۱+ 12-۸ at, 


Plott. 3‏ عووم 

ae APNE 

“2(1 -P(A=PT) ۰ 

.. ما م = ومنها ميلا الستقیمین یکونان + » ١‏ 
1 ۸ ۱۰ ومنها ميلا الستقیمین یکونان ۱ ۶ 3 
+ عدم <- دم 

ple + ۰ 5‏ <- وو م 

۸6۱۱۵۲ 

<= )۱+( (A+R) < 

۰ م = چ ۱-۰۱ (مرفوضان لان م > ۰) 

:'. علد م = ل معادلة الستقیم الذى ميد 4 

ويمر بالنقطة (۲ ۰ -۱) می : دش = چ 

أ ۳ من ۸ سن ۲۷۷ د . 

۱ = معادلة المستقيم الى ميله‎ ٠ 

ويمر بالنقطة (۲ + -۱) هی : گم ۱ 

أى ن - سن + ] * ٠‏ 

» عند م = ۱ معادلة الستقیم الذی ميله = ۱ 

» يمر بالتقطة (۳ + -۱) هی صن - مس + 4 = , 

؛ معادلة الستقیم ای ميله = بل 

»یم بالنقطة (۲ ۰ -۱) هی : دسج = ج 

أى ۸ ص - ۲ سس + ۱۷ ه , 


01 يناعي 
سح - ۲(۷ +۲6۲ +(۱ +۱) -"|59 وحدة طول 
»لح (۰ + ) + (۱+۲] [11 وهدة طول 
حا > 9 + 0>(" 

,*. د ١‏ منفرجة ۰ دس ؛ دح حایتان 


ميل ا كحو سو 


اش - هآ - تج - [ 
سف حبك 

5 « Ref 

ا 1 

رد101۱ فاحل FF‏ 

۳۳۸۲۰۳۱ ۷ (as) 

(rif. +t. E). > ) ی (د‎ 
۸ 

۱ 1 

۱ ميل آت - بش = + 

ميل بح < علش - عر 


۲+ ۲ 
. ميل لت« ميل بحا ٢‏ ف (دیم = ۹۹ 


ف (دح) =1 جه 
ی زد T=‏ ۰۱۳ ۹۳ 


OLN, 
سبح =( +۲)۲ +(۲)۱-۱ - ۷ وجدة طول‎ 

2۰ ]| (؟ ۲۷+ (۲ ۲۱ ۲۶ ۶ وهدة طول 
+ سح > e)‏ + زاح" 

.'. 4 بح منفرج الزاوية فى ؟ 

.*. دص دح حادتان .'. ميل آي د ل - 5 


سي 2 دز a‏ کد + 


۲+۰ ۲+ 


وا 
ل 


f Ee | ١. 


١ 
2 


نه (إدي) e‏ ۳۳۹۱۹۶ زا = 


۰ + مد ماس هن ۳۰۷ 
ب ف (دح) = 54 ۷۲۱۳۲ 7 
لدا = ۸۰ - (۵ 1۱ ٩۳۲‏ + و ۲ ۱ | ص۲2 
MME Y=‏ میل 1ح - تند = -۷ 
Aaa‏ اتحه ل <۱۳۷ ۷۷ »ما ve ٩۳۳۱۵‏ 


> ۷ وحذات مربعة 
ب ات r= rer ١|‏ وحدة طول | 8 71 
سهد (۲- ۲۲۱+ (-۱ - ۲/۳ * ۲ وحدة طول بو [ ۵ 9 E‏ ) -(۰۱-:) 
== +( - ۱۰۴۲۲۲ وحدة طول b4‏ 


2+ 


۳ 
و سس و ل 4 ميل بی = 


Tyr ۳‏ سس 

استاس .*. المثلث متساوی الساقين E ۱ ۱ a‏ 

Se ¬‏ ۵ اك - 0 
ملعا - حم 0ه 

۲+۸ دب 61 _ ۱(۲ ۰ ۵) + (1 tee‏ 
سس | - # ف (د )١‏ دل كه و > Lagat‏ 

+4 
جه_ ۷ مله .۲ 

» مساحة 4 ۴ تی = ل اب »اج ما۱ (0) + میلآو- سس ١ ٠١‏ میل سح سم ۱۳۶ 


_>ل ل يرل ٠‏ ميل آ۶ × ميل بح = ۱ ۱-۷ س -۱ 


يا الل سس 
۶ وحدة مريعة وم) + وزع عإزه ۲۲۲+ (1- )” = ۲۲۲ وحدة طول 
۱۳۱ =( - ۲]1 4 (+-۲] ۲۷۳۶ وحدة طول 
عن ميل آب - ۳ ميل 1ه «العمودی» < 4 کی ۱ i‏ ۱ 
٠‏ ب ميل حب ۲-2 (6) :۰ مل آب - 22 ۲ 
2 + +۱ 
فا (د ۱ حت) * 2 ١‏ ومد 1 
2١‏ ۳۳ 


اداح =" ,¢ kau‏ وكاب" 


۱۳۸ 


(ه) مساحة ۸ تچ سح »اي | ûi‏ ۱۲ مسائل تقیس مهارات التفک 
۲۴۲۷۲۲۲۷ 1 
١ =‏ وحدة مربعة )4)0( MO (DO (O (CO‏ 

N (OM (O ۱ ۷ 

دی ميل اب ۰ حم 2 إرشادات لمل رقم اقا 

2 : ۳۹ و‎ - ۷ E 
۳۳۰۲۰ 1 ۳-۲ ميل المستقيم ى 7 ۱0 م‎ 3 E هيل حد‎ ۲ 
|| :هام کا‎ E ath 
۰ ۰ ف (دم)‎ 0 


5 زَاوية بي عع 0 
.*. قياس الزاوية بين المستقيمين آب ۰ ی 8 .یاس الزلوية المنفرجة بين المستقيمين 
re < ۸‏ 


عه 


آم = 


» ظل الزاوية الحادة بين الستقیمین آح ۰ 2 
-ا A‏ 
۲-۳ 


(۲) نفرض ان ميل لم دم .. میل ل, ۲ م 


1 او ا و ,ا۴ د 
*. قياس الزاوية بين المستقيمين أ 7 1 6 مرا م6 ۲-۰ 


.*. المستقيم م یصنع مع الستقیدین أت » اح 
مثلدًا متساوى الساقين رأسه أ 
سيط ي-ح] ۰۰4۲-۳۲ 
نه (۱-۴۲) (م-۶)۱ ۰ 
.=$ 1 دالا 


دب ۷۲۸ ۸۲ 


تفرض أن ل, : ۲ سس + ٤‏ ص 2 ۳۹ 
» ل :سن - لاص + ۱۳ 2 ۰ 


۸۲-۰۷۲۰ ۱ آو‎ 
. ۱+ ۲+ ۲۸۲ وینها‎ 
+ (+e) (+e) «. 
=e ef xp, 
الإجابة الصحيمة (ه)‎ .. = 


(9) .م ع ا م شتحد. چا 


» لب : /ا سن + صن + ٩‏ 

۷- < û api 3 عي‎ 

ع٠‏ ف عام عا له لاله 

*. قياس الزاوية بين المستقيمين لم » لم = "٩۰‏ 
٠. »‏ ظل الزلوية بين المستقيسين لم تا 


.'. قياس الزاوية بين الستقیمین لي »لپ = 40" ۹ 
وبالتالى قياس الزاوية بين الستقیمین لم » لم = +4" 0 5 
.*. المثقث متساوى الساقين وقائم الزاوية. 


(6) نفرض أن میل آب عام (۷) ۰ معادلة أن هی سن + ؟ عن ۰ ٩۰‏ 
به ۹ 
ی ۱ ean‏ 
۲-۰ 0 ۰۰۷-1 ۳ 
« 01 ۵ دز ۲-۱ 
اس ۱ ادم E‏ 
»۱-۳ له هی س۲ اج 
ب لامع ادام .'. ‌تقسم حم ! من الخارج پئسية ۲ : ۴ 
١ > )- .'.‏ (مستحیل) ا -1- ۲ ۲+٠ =٣‏ م 
ERA el‏ 
+ تقرض أن التقطة ب = (س 4 ۰) 


ب لمع عل [, لش - ٩-۲-۲‏ 
37 اك » صقر (عرفوض) 


بفرضس أن المستقيم ل هو صورة المستقيم ل 
بالدوران 44" ضد اتجاه عقارب الساعة 

؛ ٠‏ ميل الستقيم ل > للح ۲ 

.:. ۲-۵ ؛. 8-دن"“(م 

*. ميل المستقيم = طا زه 4" +۳ (5)) ۲-۶ 
.*. معادلة الستقیم ل هی : سر -۲ 

ب هن = ۴ مسن + 3 


اجن + عن ۱۶ 
(مرفوضة لآن هندسة الشكل لك > ) 


م < ميل الستقیم ل = ١‏ 
500 مگ 
++ ۱*۰ 


2 qa 


نقرش أن ميل احد الضلعين 


“ ۴سساس ۹اس 


ی أن + س - ۷ ص + ؟1 = . 
» معادلة الضلع الآخر هی : لدت = -۷ 


أى أن : ۷ مس + هن ۱۱۰ ۰ 


9 

تفرض أن ميل 

المستقيم ل هوم 

» ميل المستقيم لّ یساوی ۳ 

؛ ف هی الزاوية بين المستقيمين حیث ؛ ام > "ل 


١ ١ و‎ 


۴ سكم ٩-‏ اا (2)۳-۳۲ ۱۰ 


م » سنك (غير معرفة) 


وس كن 
٩+ ۲-۵۴۱‏ 


.', معادلة ل :سس ١‏ 


aN 
۲+ ص‎ ۰ 
ی و‎ 


أى :سن - اهن - =١.‏ . 


حي جني E‏ 


كا 


۳ (حیث ب ۶و‎ ١- 
١ ال (د ه) = 4۵" الجميع قيم بغ‎ .*. 
وهو قياس ثابت لا يتوقف على قیمب‎ 


(4 () )1()6( (40 (O (10) 
(09 (4(0 (A (4)0 (eV 
(0% 00زب) 092 +( 40 (ب)‎ (HOD 
lC) (400 ۱۱۵۵ (100 ۷۵ 
(4)0) (1)60 (OD (40D (O) 
(JOD (400 ۱۰۱۸۵ (4)00 (+00 

(4O (1)00 


07 اس ساب ل 
0 طول نصف قطر الداثرة = طول الععود من المركز إلى 
(۱) ۰۰ الستقیم يمر بالنقطة (۰ » ه) وميله » + 
الصورة الكارتيزية دی دش = 3 


| ۳+۳۷ -1+۱ وا 
= 


و2 ۹ 


۲۶ وحدة طول 
)سس > ۲ عن - ۱۵ میس 
ب, ین ۲ص + 16 » ۰ اه 
٠." SEN‏ المستقيم يصنع زوايا متساوية القياسٌ مع كل 
,', طول الععود Kr E‏ من الاتجاهين الموجب لحور السيثات والسالب 
= 14 ۲۰ وحدة طول لحور الصادات 
.*. ميل الستقیم = ١‏ 
1-۰ - ۱۵۲ 1 ص۳۰ 
(2) لول العمود ۲۰۰۱۲۹۳ .'. معادلة الستقیم هی : تسج = ١‏ 
= 3 - ؟ وهدةطول .. ص + ؟ ع ين - ۲ جسن “ص © 0 


۰ بعد التفطة (۱ ۰ -۲) عن الخط المستقيم 
71[ 


5 
لا وحدة طول 


| +۳۱۷1 8 1۷-۱ ۲-1 


اد 


,*, ۷۱-۱۳ + ۲ | 
جا نان وج 
رن .*, اما ۷+ ۳ <= ۱۳ ربنها « ؟ 
fim 1 5‏ 
(ه) طول سود ۲۳۲۱ + ننه 1 ۷+ ۳ جع -۱۳ ومتها ى = کی 
= ۲۰ |۱۳ وحدة طول 9 |۳۲ ۱۷+حا 
۴ 7 
7 
() طول العمود ۳7 
_ ۲۲۸-۱ ۲۰ ۱۲۱۱-۱۲-1 وجح ۱۰ ومتها ى = و 
ا(1--) +۱۱ ب أ ۵ # جع .۱ ومنها ح « -۱۵ 
۴۷-۱۲ ۲ب - ۱۲| 
2۰1۴ 8 


ا وناب وحدة طول ۴ ۳۰۲ 
١ - ١ 71- + ۲۰۴۷ .*. Ler;‏ | وبتربیم الطرفین : 


۱: 


£ ۱-۱۷ اسن و چ د 
۱۰۱۱۸-۹۰۱۰۰ ,'. البعد بين المستقيمين = طول العمود الساقط من (۲ ۲۳۰) 
نف نامدای النى تنمی إلى المستقيم لم إلى المستقيم ل 

= )۱۳+۱۹( =F) 
Ea Fala 

= ميل الطريق الأول < ؛ ميل الطريق الثانى‎ ٠: EN, 
؛ ميل المستقيم ل < -؟ .*, الطریق الأول // الطريق الثالی‎ 

) 2+ , ۰( البعد بين الطريقين = طول العمود الساقط من‎ » AE 
البعد بين الستقیمین < طول العمود انر | التی تتتمی للطريق الثانی إلى الطريق الأول‎ » 

(ه ۸۰) التی تنتمى إلى المستقيم ل إلى المستقيم ل ی اااي 


۱۰۹۴ 
= ,۲ وحدة طول 


اسن اخ ص ع ۱۲ 


ميل الستقیم ل = ع = + وبالقسمة على ۱۲ بر فد - كيد ١‏ 

ل ل بك ۰۰۳(<۱) ۰ب < (۰ ۷-۰) 

؛ البعد بين الستقیمین = طول العمود الساقط من (۰ ۰ -۳) | .*. مساحة ۵ و اب + × ۳ × ۲ <۱ وحدة مربعة 
؛ اقصر مسافة "طول العمود الساقط من (۰ ۰ ۰) 


٩۶‏ < ه وحدة طول. 
(1) معادلة سح هی : مت مت - 3 


+ 4ص - ۲-۱۴ سن ٩+‏ 


أى + ۳ سس + 1 ص - ۷۸ - ۰ 


(۳) طول الفمود من النقطة ! إلى سح" 
۶-۷۴۱ ۱۱۸-۱ 


ی طول 


EAS 
E E ؛ معادلة ساح فى‎ 
۰ - ١ + إى : ۸ س + ۲ ص‎ 


» طول الصود من النقطة ؟ إلى سح" 
[ ۸ ۳۷+ ۱+۲۳ ۲۸ 


و 
'. مساحة المثلك = ال +< ee‏ 
E‏ 
0 2 
٠+‏ نقطة متتصف أ هی نفسها نقطة منتصف بو 
. ۱-۱ چد , نعم (تعس, تيص 
3 0 1 
و ع (-: ۱۰) 
(۲) سح - ۲(۴ + ۲/۱ + (-؟ +ه)"' = ه وحدة طول 
(6) معادلا المستقيم بح هی ؛ 
E ERE ~J‏ 
سن ۴۰ ٣-١‏ 
ص +۴۸ سس 4 


؛. سس >  ۵-‏ ص ١‏ 


سن - 4 صن - ۱۷ > + 
)٤(‏ طول العمود الساقط من ! إلى سي 
۱۱۷-۱ 1 8 
۱+۹ 
- ۷,۲ وحدة طول 


(ه) مساحة متوازی الاضلاع أس حو 


11١ - ۷,۲ * ۵ >‏ وحدة مريمة 


من )١(‏ ۷۰) ۰ !اس حمء متواژی أضلاع 
ease,‏ +( +(4-5)" 


۶ ۱۳ وحدة طول 


أى + ۲ س ۴ ص ۱۱۷ ۶ ۰ 


.*. طول المود الساقط من ١‏ إلى سح 


۰۰1 111۱-۴۳-۴ ۷۰ 
. د 


E 


.”, مساحة متوازی الاضلام - ۱۳ × د 


TTS‏ ین 


۱+۹2 (T+ ۲( + ۲)۲ +۹۱۷ - ساح‎ 


- 2۸۰۲ ۲ وهدة طول 
4 اب مر 


من (۱) ۲(۰) يتتج أن : !سح شبه مثحرف 


۲*۷1 ۲ * ۲-۴[ 3 
۰ ی 


ا 
۳ 


.*. مساحة شبه المنحرف * ( 


= ۱۸ وحدة مريعة. 


۳4 ميل ۶۴ = 0 جم 


. طول العمود الرسوم من ؟ (۲ ۶ ۱) إلى سح 


11۳-۱۷۲۷۷ 
سین‎ TI 
(+12 14-۲۰ 


۲ وهدة طول 


سهد |زه - )ا + OT)‏ = 
.+ مساحة شبه انحرف ب حو 
() | - 9 ۰۷ +07) »سك > ۱۲ وحدة مريعة 


:* متجه اتجاه الستقیم هو (e ١-(‏ 
*. معادلة الستفیم فى :+ لاعن + صن + - ۰ 


۱ ۳ 
| + + ا‎ 
١+ 5| 


ك "٠‏ | ”؟ + | ۲۲ جع ؟ 


1 5 
که 


أ ا" 3-.۲ اکا 
.'. معادلة الستقيم فى : لان + ص +4 - . 


أ لاسن + هن - ۵۲ » ۰ 


بعد النقطة (۱ ۱۰) عن الخط المستقيم 
(۲ سن - ص + ۳ - )٠‏ يساوى 
۲1 ۱ ۱ * را !155 > 2 
حا معد 
'." بعد التقطة (-۲ ۰ ۳) عن الخط المستقيم 


(؟ سس - ض + ۳ 2 ۰) یساوی 


.'. التفطتان تقعان على بعدین متساویین من الخط الستقیم, 
؛ ۰۰ القدار ؟ سس - ص + ۲ له إشارتان مغتلفتان 
؛ + -4 عند التعویض بإحداثيى النقطتين فإنهما يقعان 
على جاتبين مختفین من الخط المستقيم. 


٠.٠‏ طول العمود من لم (ه ۰ ۲) إلى الستقیم 
_ ۲+ ۱۳ ی 
ENTS ۱۲۹۹۳‏ 
, طول العمود من نم إلى المستقيم = نق, 
*. الستقیم يمس الداثرة لم 
» .۰ طول العمود من دپ (-۲ ؛ ۴) إلى الستقیم 


سالا ب و ی 
ا سا ان فل - ۴ وحدات طول 


TF 
طول المود من‌ده, إلى المستقيم = نق‎ ." 
الستقیم يمس الداثرة ده,‎ ." 
؛ بالتعويض بالنقطة (۵ ۲۰) فى معادلة الستقیم‎ 
(eso) ۱۰۳ ۷ - ۵۳ 
بالتعويض بالنفطة (-۲ ۰ ۳) فى معادلة الستقیم‎ » 
عم د هع ++ سوا (سالیة)‎ 


,'. الدائراتان تقعان فى جهتين مختلفتين من الستقیم 


)٠ ٠‏ إلى الوتر الأول 
0 ج > ۲ وحدة طول 


» طول العمود من (+. + ) إلى الوتر الثانى 


.*. الوتران متساويان فى الطول 


: 1 
٠+‏ الستقیم عن = (-۳ ۲۰۰) + لت (۱ ۰ ۰) يعر 
پالنقطة (-۲ ۰ ۲۰) ومیله = صفر 
.*. الصورة الكارتيزية هي :ص - ۲۰ = . 
.*. طول الفمود من النقطة (۱۱ + ۸) إلى الضلع الأول 


[۲۰-۸۷۱۱۱۷۰1 
ALLL 


١١ =‏ وحدة طول 


5 
» طول العبود من (۱۱ 0 إلى الضلع الثانی 


۱۷ + ۸ - و 1 = 1۷ وهدة طول 


۹-۹ 
» طول السود من (۱۱ + ۸) إلى الضلع الثالث 


۲۰ 
كد اع هرود طول 


.*. النقطة (۱۱ ۸۰) فى مركز الدائرة الداخلة للمنك 


۳1 

طول العمود الساقط من النقطة (؛ )١ ١‏ إلى المستقيم 

+ » ۸۰ سس‎ ٩۲ - سس‎ ٩ 

۲۱ ۱۸-۹۷۱۴ _ | -مو|] € 

٩۰۲۰ ۲۰۲ ۲۳۰۲ 

< ۱۰۷ وهدة طول 

؛ طول السود الساقط من النقطة (6 » )١‏ إلى الستقیم 

سن - 7# ص + =٤‏ + 

]۱:-1 18۹*۰۴1 

n TET 
الیسین متساویان‎ ۰ » 

.”. التقطة (4 ۱۰) تقع على أحد منصفی الزاوية بين 
المستنيمئن 


:. طول العمود منت (4 + عي 


.*. مساحة ۸ ساح - + 


٩ ۱۰۰۱۷۱ -  هآ‎ 
۳ 
5 x Tx د‎ 
وحدة مربعة‎ ٤.١ = 


١ »‏ طول العمود منء (-1 ۸۰) إلى الستقیم 1ح 


A ۱۱, ۸۷۱ راه‎ 
چ‎ 1» ref 


.:. مساحة ۸ اوح - + « Ka‏ 


١١ =‏ وحدة مريعة 


.*, مساحة الشكل اب جع 4,۶ ۱۹۷ 


YO (90 


4 


)ب 
4(0( 


3 مساحة المريع < ؟ وحدة مربعة 
()) ۶۱ طول العمود الساقط 
عن 7 على سح 
. ای |r-(-‏ ا 
۰۹۲ 


ما = لك 


(۲) ميل المستقيم = لا ۱۲۰" = - ۳۷ 
2 معادلة الستقیم هی ؛ ۳۲ س + ص + ح- : 
٠ »‏ بهد التقطة (۰ » +) عن المستقيم = ؟ 
7 .: به احا<۸ 
ه ۷ ۸۶ 
,:. العادلة فى : ٣‏ سن + ص و ۸ = . 
(4) نقطة تلاقی ارتفاعات المثلث القائم فى نفسها نقطة 
راس القائمة 
.. الإجابة هی (۰ ۰ )١‏ 
(ه) -.٠‏ طول العمود الساقط من نقطة الاصل 


(9) ۰۰ الگثان مثحدتا القاعدة ا 


.". النسية بين مساحتیهما = النسبة بين ارتقاعهما 


١  اح-؟‎ 4( مساحة‎ , 

مو ع ررق 

, پعد المستقيم لب عن لر _ ۱ 

7 ید الستقيم لم عن لم ۳ 

.', بعد الستقیم لم عن ل 

- ۲ × (یعد المستقيم لم عن لم) 

وبقرض تقملة 3 المستقيم لم ولتكن ١-(‏ ۱۰) 


.. ۱+ لك < ۱ ومنها له * ه 
١٠1‏ + لو --1 ومتها لع = -۷ 
.*, الاجاية الصميحة (ج) 

(۷) بالتعريض بالنقطتین ! (۲ ۱-۰) ب (۸ ٩۰‏ 
فى القدار (سی - ص + ۲) فإن قيمة القدار 
تساوی ۲ ۲-۰ على الترتیب 
+ ۰۰ القدار له اشارتان مختلفتان 
٠.‏ الستقیم یقسم آب من الداخل 
۸ + طول العمود الزسوم من ۲ 


على الستقيم = لكا » طول السود المرسوم من سه 8 


على الستقيم = علا 


العسودیین المرسومين من !4 س على المستقي 
نفرض أن التقطة هی (! ؛ - )١ - ١‏ 
e ۲‏ سف لش ۱ 
E.‏ 0 
ى |۳۲ ۱۱| ده 
۱۷-۱ ۲۱-2۱۰ 
,',. النقطة هی [-۱۱ ۰۱۲۰ (۲۱۳ ۱۲۰ 


۵ +» ۱۱۷۱ ,*. 


معادلة المستقيم جح دص - 2-217 (س+١)‏ 
۲ هن - 4 عد سن - ١‏ 

ب ۲ص + سن - ۲ 2 ۰ 

...طول السود المرسوم من الثقطة ء إلى الستفیم ج < 


1۳2 در 
NE TN‏ 


= سك وحدة طول 
0 


تفرش أن معادلة الستقيم فى : اس + ب عن +< ٠‏ 
+ ۰ الستقیم يمر بالتقطة (۲ » -4) 

الع صد اث حوء لاب ۱۲ 
.'. العادلة هی اس + یب ص + )ب - ۲ 9 . 
» ۰ طول العمود الساقط على الستقیم من النقطة 
(۰ ۰ ۰) پساوی ۲ وحدة طول 

. اب۱۱۷۰ 
۳ 
بك اعد عماجت 


۲ 


۲-۲ داجس 


= 


ا 6ب +۲ ۱۰ + 
سآ - )اب ۰ 
برد . Î‏ = دب 
+ معادلة أحد المستقيمين هی ؛ 

آ۔۲ = ای ؛سس-۲=. 

» معادلة الستقیم الآخر هى : 

ساس + ساص + اب-۲ ۷ ب ٭ صفر 
بالضرب × کے 

يل ۲ج + ص ۰2۹-۱4 


یی + ۳ س + اص + ,۱ = , 


”5 ديل أن - ا¿ طول ات = ۰ وحدة طول 
» معانلا : ۴س - 4ص + )= 

.*. طول العمود من له ۰ ۰) 

۱۱۶ ۲ 


1۱+ ۵۳۱ ۳ 

1 

بع ۳ لی + ۸۱۳۰۱۱ ۴ اي + ۱۱ ۶ ۳۰ 
1 


.. لق - 2 اء لك = 


ادح ( .)اس (عبد..) 


ار قنااات نماريل 9 


إلى آي = 


۱۰ ۷ ۰ 


سا(لكب- )= ۰ 


0 

المعادلة العامة للمستقیم المطلوب هى : 

؟ سن + ۷ ص - ٤‏ + لع (۲ من + 7 ص - ۱) , 
۰ (۱-۰۱) تحقق هذه المعادلة 

4-۲-۳ + له كد لاع 
a‏ 

۰ العادلة المطلوية هى : 
٣‏ س +۲ ص - 6  -‏ (۲ عن ۳۷ج -۱) ۰ 


۰ له = -3 


نی + ٦سس‏ + 4 ص - ۸- ٦‏ س ۰٩ص‏ + ۴ = . 


أى : -ه ص - و = . اي : ص + =١‏ ۰ 


0 

المعادلة العامة المستقيم الطلوپ هى : 

۲ س + ص - ۲ + لچ () سس +۳ ص - ۲) = ٠‏ 
؛ ۰۰ تقطة الاصل تحفقها 
-۲ ۲ لهس« + 

.'. المعادلة الطلوية هی : 
۲ عن + ص - 2-1 (؛ سن + ۲ص - )= ء 


لك < ل 


ای :سس + 7 صن - 1 - 4 مس - ٦‏ ص ١+‏ كد ۰ 
أن ؛ ۲ سن + ۳ ص < + 
ard‏ سک دا 
e  )۲۰۳- 3‏ 
rv‏ ۳۰( ی 
+ هن e‏ بي 
4 ۲۰۰ سس لاص = ۱۳ 
بالتعويض من (۱) فى (۲) + 
5 ۳ سن - ۲-۲ س = ۱۳ 
5 کا سن - 1 سل ۷ ۴ 


» بالتعویض في (۱) : ., ص = -۲ 


+ نقطة التقاطع هی : (۳ ۰ -۲) 

» '.* الستقیم بوازی محور الصادات 

)۱۰۰(< 6 

». المعادلة الطلوية هی : - (۳ ۱ -۲) + لت (۰ ۱۰) 

ROR, 

سق - ۳ ص +ه + لے [۲ سن - ص - )۶ ۰ 

آی + (۱ +۲ لع)جس - [؟ + لع) ص + ۵ - ] لهند د . 

وميل هذا المستقيم = ۳ 5 

+ اب۹۳ 2۰ هو‎ PRN 

تشخ E‏ ۷+ إلق ۰ ۲+ ال 
۳ 

اس < # 

“. العادلة امطلوبة هی : 

سن ۳ هن + ۵ + ۲ من ص - +) 9 ۰ 

إن + ۳ سن - ٩‏ ص + :۱ +۲ ين -ص - 1 د + 

أى :و سي ٩.‏ ص + اا = , 


المعادلة العامة للمستقيم الطلوب هي ؛ 
ومن اسن - 4 ۷ لع [س + ۲ ص - )١‏ * + 
أى : (ة + لع) سن + (-۱ +۲ لع) ص - و - لق = , 


ای : و۷ نو هن - ۲۵ - عس -۱ صن +۲ + 
ای : ۲۲ سی - ۱۱ هن - ۲= . 


ای : ۲ سن - ض - 2۲ ۰ 


8 

a 

رم همع ۷ )=( 
,. الستقیمان متقاطعان على التعامد 

المعادلة الكارتيزية للمستقيم الثانى هی : مت = چ 
م 17ص + ۴ سن - ۷ 

ل ای :من وس ۷ 

۲-۰ هن ۲۰ سن ۰« -] 

بضرب العادلة (۱) * ۴ ؛ 

۲۱ = سن‎ ٩ + ص٩‎ ,», 

بضرب المعادلة (۲) × ۲ : 

ب ا س 4 4 سن 4م 

& Wig: 


هی = ۲ 


۰ الستقیمان متعامدان ولایجاد نقطة التقاطع ثحل 
المعادلتين عفا جبريًا | 
س - وص - -]۱ )) 
و 4 سن + ص = سو ۱0 
ويضرب العادلة (۲) * ؛ والجمع مع )١(‏ : 
۱۷ سس ۷ ۳ = 
ویالتعویض فى (۱) : .", هی 
.". نقطة التقاطع هی (-۲ ۰ ۳) 
سباي و ان 
۳ 


317۳۳ 

۲ سس + ص ١‏ + لق زس - ص + ۲) ٭ 
» ... الستقیم يمر بالتقطة (۰ ۲-۰) 

ب سعد لجع [۰ ++ (=. 
اق لها 4 

.. المعادلة الطلوية هی ۱ 

امن + ص - ۱ + + (س -ص + )= ۰ 


آی : ٩‏ سس + ۲ ص - ۲ +۲ س ۲ ص + 21 ۰ 


أى : ۸ سن + ص + 2۴ ۰ 


المعادلة العامة لمستقیم الطلوب هی : 
و س - ص - و + ای ([س + ؟ ص - )١‏ = ۰ 


2 +لو)اسی +(-۲+۱ لى) هن - ه - لق = ٠١‏ 


(4 + لقى) مس + (-۲+۱ لع) ص - ۵ + لق 
.. ( شش سس م تكاس 


.*, + +لی ع ا + الى 


ص 
ی ٩2‏ ت العادلة هی :جن + ص ٠ «8 ١‏ 


تسش ۳ هس - ۲ سن = 4 

ep Fee دمع عا‎ 

ل و 

۰ ۴ صن اسن - 1 

۲ صن + ۲ س - ۷ 

بضرب العادلة (۱) ×۴ ؛ 

۱۲ ۰ عن - 1 من‎ ٩ 

يضرب الممادلة (۲) ۷ ۲ + 

,», 6 ص +۱ سس ١4‏ 

بچمع (۳) + (4) ؛ 

زوسن سس ۱ 
نقطة التقاطع هى (۱ ۶ ) 
5 


هن ۲- و 
وس FS‏ 


۱ = در تا + ص - من‎ EA 


۱۳ هن ۳۱2 مه 


ب ص۲ سل ١‏ 


)٩(‏ ۰۰ الستقیم ل, يقطع محور السینات فى النقطة 
)+ ۰( 
» المستقيم ل, يقطع محور السینات فى النقطة 
(-۰۲) 
» طول السود الساقط من نقطة تقاطم الستقیمین 
ل » لم على محور السیذات < ۲ وحدة طول. 
.'. طول قاعدة القت ۳۶|( +۲) - (۰ - ۰) 
= 4 وحدة طول 

.*. مساحة الشف = ل × xt}‏ 


5 + وحدة مربعة 


ارشادات لیل رتم 0 ۰ -۱) تحقق الستقیم ی ٩.۰ + ge‏ ی + ٩۰‏ 
.يچ .“. ع × م ٠١‏ | (۱) بضرب العادلة الأؤلى اب مسي ا تلاك" + ۱:۲ ای +۰ ۳۹۱ 
یس + = اب با له اساسا 4۸6 لع" + ۷۹۸ ای + ۲۸۹ د . 

ع یی نع مق تزا (1) | » بضرب المعادلة الثانية اب (۵) ٠‏ الستقیمات تتقاطع فى نقطة واحدة ث (۲۲ (Wim‏ =. 
۰ سن ۴ص ۲ () | ,اسن باص 2 اب )١( ۳ 2 EOE‏ | ...لع = خد وبالتعويض في المعادلة (۱) : 
بضرب (۱) ۳+ .+ ٩سی-‏ ۱۲ص ٩۷‏ () | بطر )من ) : میب . اعد ۳۳ ( ] .» معادلة الستتتیم هی ! 
بضرب (۷) × 4 + ,۸ 11 سن +۱۲ من =۸ (4) ,+ (ب- !)سن + (1-س) ص = ۰ وبالتعويضى من (۱) ۰ (۲) قى العایلة ! اسن ۷ ص - ۱۱ + حل لس - ۲ ص +۱) = ۰ 
يجمع (۲) + (4) +" لاحن دہ رس ۲5 ).-١(‏ (ص -سن) . ب سس ۲ص = 11 حن- 40 جهن ۰-۲۸۲۰ اسن + ۱و هن - ۱۷ج 


۳ 4 ٍ. ن المستقيمان مختلفين 727 5 0 1 
وبالتعويش قي )١(‏ : ۰, عض > -۲ + بان 9 ا ی و أى + 4٩‏ مس + ۷ ص - ۷۵۹ = ۰ 


.'. لقطة التقاطع هی (۲ + -۲ ,. هن سن 1 
هی ( وبقسمة الطرا ¥ 
(۴) معادلة المستقيم امار بالتقلتين (۳ ۲-۰) ۰( ۲-۰ وبالتعويض فى (۱) : .», ساعن + سن ١ات‏ لل س فين على 
4 ا میت Fa OE‏ مس رخا ایض فا 
ولف ۳ ص : ,», اص - ۳ ی + ۱۱ ۷ ۰ ۳ رمج 
,اض رش هن < -۲ 3 
۰۲ ۲ +۲ 1 تم« ۰ ,+ ميل أت - + = 
(*) طول اقصر بعد = عد 3 عنقت و ا hh‏ 
TR‏ 0 اد عق مسد + 


۰۰6 (۲ + لح a۷ +١‏ 5 ۱ 
اه را .. المعادلة العامة للمستقيم المطلوب هي : 1 


نك اف تن سين عصان سه اسن + هن - 4 + لق س + صن 2 ۷) 2 + ۳ مس - ۲ص - ۱۱ + لھ س - 7ص + ۱) - ۰ (۱) معادلة بح هی ا رم ۲۳ 


۳ ۰2۱۸ ی :۲۱ + لھ) سین - (۲ + ۴ لع) ص - ۱۱ ورد | باه ان‎ RR ا‎ aN 
١١ح‎ » ميل ۴ء‎ ٠ )( | طول العدود الساقط من النقطة (-۲ ۱۰) عليه‎ ٠ + Shas ES لسار الثاتى يقطع محور الصادات فى انا‎ » 
“AA. = (a) وهی ۲4 ۰+) يساوى ۷ ف‎ (۴*٠) 
ویعد نقطة التقاطع (۲ » -۲) عن محور الصادات د 1 واوا شید اا‎ 
277 9 ۳۰ ۳-(۱ يق (۳) يحل العادلات معًا نجد أن‎ 
و چاه سب ۱۱ دس[‎ ۲ e طول قاعدة القت‎ .: 
ی‎ E | ETT 
۳ هنا‎ ۱ ۳ : 1 
: رو مع اسلا موه . ر اا لے (۳) يحل المعادلتين (۱) » (۲) مما‎ 1: E 
3 - مساحة المثلث = + ۷ +4 ۲۷ - +4 وهدة مربعة میرن ۰ ن ب : .*. ص = & ۰ مس‎ .*, 
۳ 0 ON ۸ص‎ “8 : + EDT SS 
(ge) =a... | (Mem) = (BY + + (m+) ۰ لل مسائل تقيس مهارات التفكير ونج اذا ا‎ 
) ۱۰ +A WT) o © 7 


نقطة التقاطع هى (۱ )١- ١‏ 


۳۷۱ + اف‎ ۱:۲ + ۲۵۱ ۱٩ - مار‎ OO O قمعب‎ (O) 


